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■♥ t❤❡ ♣❛st ❞❡❝❛❞❡s✱ r♦❜♦t✐❝s ❛♥❞ ❛✉t♦♥♦♠♦✉s s②st❡♠s ❤❛✈❡ s❡❡♥ tr❡♠❡♥❞♦✉s
✐♠♣r♦✈❡♠❡♥ts ✐♥ t❤❡✐r ♠♦t♦r✱ ♣❡r❝❡♣t✉❛❧✱ ❛♥❞ ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧ ❝❛♣❛❜✐❧✐t✐❡s✳ ❆s ❛
❣♦♦❞ ❡①❛♠♣❧❡✱ ✇❡ ❤❛✈❡ ❜❡❡♥ ❛❜❧❡ t♦ s❡♥❞ ❛♥❞ ♦♣❡r❛t❡ r♦✈❡rs ❢♦r s❡✈❡r❛❧ ②❡❛rs ♦♥ t❤❡
♣❧❛♥❡t ▼❛rs ✭❙♣✐r✐t✱ ❖♣♣♦rt✉♥✐t②✱ ❈✉r✐♦s✐t②✮✱ ✇❤✐❝❤ ✐♥❞✐❝❛t❡s t❤❡ t❡❝❤♥♦❧♦❣✐❡s ❛r❡
✇❡❧❧ ♠❛st❡r❡❞✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ ❣❡tt✐♥❣ s✉❝❤ r♦❜♦ts t♦ ❞♦ ✇❤❛t ✇❡ ✇❛♥t t❤❡♠ t♦ ❞♦ r❡♠❛✐♥s
❛ s❦✐❧❧ ♦❢ ❢❡✇✱ ❛♥❞ ❜r✐♥❣✐♥❣ r♦❜♦t✐❝s s②st❡♠s t❡❛❝❤❛❜❧❡ ❜② ❡✈❡r②♦♥❡ ❛♥❞ ❝❛♣❛❜❧❡ ♦❢
s♦❝✐❛❧ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✐♥ ♦✉r ❞❛✐❧② ❧✐❢❡ ❤❛s ❜❡❡♥ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ❛s t❤❡ ♥❡①t ♠✐❧❡st♦♥❡ ❢♦r t❤❡
r♦❜♦t✐❝ ❝♦♠♠✉♥✐t②✳

❆s ❢♦r ❜r✐♥❣✐♥❣ ❝♦♠♣✉t❡rs ✐♥ ♦✉r ❤♦♠❡s r❡q✉✐r❡❞ ❡❛s② ❛♥❞ ✐♥t✉✐t✐✈❡ ✇❛②s ❢♦r
♣❡♦♣❧❡ t♦ ♠❛❦❡ ✉s❡ ♦❢ t❤❡♠✱ ❜r✐♥❣✐♥❣ r♦❜♦ts ✐♥ ♦✉r ❞❛✐❧② ❧✐❢❡ r❡q✉✐r❡s ❡❛s② ❛♥❞
✐♥t✉✐t✐✈❡ ✇❛②s ❢♦r ♣❡♦♣❧❡ t♦ ✐♥str✉❝t r♦❜♦ts t♦ ❞♦ ✉s❡❢✉❧ t❤✐♥❣s ❢♦r t❤❡♠✳ ❇✉t ❞✉❡
t♦ t❤❡ ❞✐✈❡rs✐t② ♦❢ s❦✐❧❧s ❛ r♦❜♦t s❤♦✉❧❞ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ❡①❡❝✉t❡ ✐♥ ♦✉r ❞❛✐❧② ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t✱
✐♥❝❧✉❞✐♥❣ ✐♥t❡r❛❝t✐♥❣ ✇✐t❤ ❤✉♠❛♥s ❛♥❞ ♦❜❥❡❝ts✱ tr❛❞✐t✐♦♥❛❧ ♣r♦❣r❛♠♠✐♥❣ ♠❡t❤♦❞s
❤✐♥❞❡r t❤❡ ❞❡♣❧♦②♠❡♥t ♦❢ r♦❜♦t✐❝ s②st❡♠ ❛t ❤♦♠❡s ❛♥❞ ✇♦r❦s♣❛❝❡s✳

■♥st❡❛❞✱ r❡s❡❛r❝❤❡rs ❛r❡ tr②✐♥❣ t♦ ❡♥❞♦✇ r♦❜♦t✐❝ s②st❡♠s ✇✐t❤ t❤❡ ❛❜✐❧✐t② t♦
❧❡❛r♥ ❢r♦♠ s♦❝✐❛❧ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❙❡✈❡r❛❧ ♠❡t❤♦❞s ❤❛✈❡ ❜❡❡♥ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ t♦ ❛❧❧♦✇ ♥♦♥✲
t❡❝❤♥✐❝❛❧ ✉s❡rs t♦ ✏♣r♦❣r❛♠✑ r♦❜♦ts✱ s✉❝❤ ❛s ❧❡❛r♥✐♥❣ ❜② ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ✇❤❡r❡ ❛
♣❡rs♦♥ ❞❡♠♦♥str❛t❡s t❤❡ s❦✐❧❧s t♦ t❤❡ r♦❜♦t✱ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ✇❤❡r❡ ❛
♣❡rs♦♥ ❛ss❡ss❡s t❤❡ ❛❝t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡ ❛✐♠❡❞ ❜❡❤❛✈✐♦r✱ ♦r



✷ ❈❤❛♣t❡r ✶✳ ■♥tr♦❞✉❝t✐♦♥

❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❛❞✈✐❝❡ ✇❤❡r❡ ❛ ♣❡rs♦♥ ❡①♣❧❛✐♥s t❤❡ s❡q✉❡♥❝❡ ♦❢ ❛❝t✐♦♥s t♦ ♣❡r❢♦r♠ ✐♥
♦r❞❡r t♦ ❢✉❧✜❧❧ ❛ t❛s❦✳

❊♥❞♦✇✐♥❣ ❛ r♦❜♦t ✇✐t❤ t❤❡ ❛❜✐❧✐t② t♦ ❧❡❛r♥ ❢r♦♠ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤ ❛ ❤✉♠❛♥ r❡✲
q✉✐r❡s s♦❧✈✐♥❣ s❡✈❡r❛❧ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡s✿ t❤❡ t❡❝❤♥✐❝❛❧ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ♦❢ ♠♦t♦r✱ ♣❡r❝❡♣t✉❛❧✱ ❛♥❞
❝♦❣♥✐t✐✈❡ s❦✐❧❧s ❛❝q✉✐s✐t✐♦♥ ❛♥❞ ❣❡♥❡r❛❧✐③❛t✐♦♥✱ ❛s ✇❡❧❧ ❛s t❤❡ ♣r❛❝t✐❝❛❧ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ♦❢
✐♥t❡r❛❝t✐♥❣ ✐♥ ❛ s♦❝✐❛❧ ✇❛② ✇✐t❤ ❤✉♠❛♥s✳ ❊s♣❡❝✐❛❧❧②✱ t❤❡ r♦❜♦t ♠✉st ❜❡ ❛❜❧❡ t♦
✉♥❞❡rst❛♥❞ t❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ t❤❡ ❤✉♠❛♥✳

❈✉rr❡♥t❧② ♠♦st ♦❢ t❤❡s❡ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡s ❛r❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ✐♥ ✐s♦❧❛t✐♦♥✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱
✇❤❡♥ ❛ r♦❜♦t ❧❡❛r♥s ❛ t❛s❦ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ ✐♥str✉❝t✐♦♥s✱ t❤❡ r♦❜♦t r❡❝❡✐✈❡s ✐♥str✉❝t✐♦♥s
✐♥ ❛ s②♠❜♦❧✐❝ ✇❛②✱ ❡✳❣✳ ✐❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✉s❡s s♣❡❡❝❤ t♦ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t❡ ❤✐s ✐♥str✉❝t✐♦♥s✱
t❤❡ r♦❜♦t ✐s ❛ss✉♠❡❞ t♦ ❜❡ ❛❜❧❡ ❝♦♥✈❡rt r❛✇ s♣❡❡❝❤ ✐♥t♦ t❡①t✳ ❙✐♠✐❧❛r❧②✱ ✇❤❡♥ ❛
r♦❜♦t ❧❡❛r♥s ❤♦✇ t♦ r❡❝♦❣♥✐③❡ s♣❡❡❝❤ ✉tt❡r❛♥❝❡s✱ ✇❤✐❝❤ ✐s ❤♦✇ t♦ ❝♦♥✈❡rt r❛✇ s♣❡❡❝❤
✐♥t♦ ❛ ♠❡❛♥✐♥❣❢✉❧ r❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥✱ s✉❝❤ ❛s t❡①t✱ t❤❡ r♦❜♦t ✐s ✉s✉❛❧❧② ❢❡❞ ✇✐t❤ ♠❛♥②
❡①❛♠♣❧❡s ♦❢ s♣❡❡❝❤ ✉tt❡r❛♥❝❡s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ✇✐t❤ t❤❡✐r s②♠❜♦❧✐❝ r❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥✳

■♥ t❤✐s t❤❡s✐s✱ ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ t✇♦ ❧❛tt❡r ❝❤❛❧❧❡♥❣❡s s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧②✱ ✇❤✐❝❤ ✐s
❧❡❛r♥✐♥❣ ❛ ♥❡✇ t❛s❦ ❢r♦♠ r❛✇ ❤✉♠❛♥ ✐♥str✉❝t✐♦♥ s✐❣♥❛❧s ✇❤♦s❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣s
❛r❡ ✐♥✐t✐❛❧❧② ✉♥❦♥♦✇♥✳ ❙♦❧✈✐♥❣ t❤✐s ♣r♦❜❧❡♠ ✇♦✉❧❞ ❛❧❧♦✇ t❤❡ s❛♠❡ r♦❜♦t t♦ ❜❡
t❛✉❣❤t ❜② ❛ ✈❛r✐❡t② ♦❢ ✉s❡rs ✉s✐♥❣ t❤❡✐r ♣r❡❢❡rr❡❞ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s✱ ❛♥❞ ✇✐t❤♦✉t t❤❡
✐♥t❡r✈❡♥t✐♦♥ ♦❢ ❛♥ ❡①♣❡rt t♦ ❝❛❧✐❜r❛t❡ t❤❡ s②st❡♠ ❢♦r ❡❛❝❤ ✉s❡rs✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ❛
r♦❜♦t t❤❛t ❛❝❝❡♣ts s♣❡❡❝❤ ❝♦♠♠❛♥❞s ✉s✉❛❧❧② ❛❝❝❡♣t ♦♥❧② ♦♥❡ ♦r ❛ ❧✐♠✐t❡❞ s❡t ♦❢ ♣r❡✲
s♣❡❝✐✜❡❞ s♣❡❡❝❤ ✉tt❡r❛♥❝❡s ❢♦r ❡❛❝❤ ❝♦♠♠❛♥❞✱ ❡✳❣✳ ✉s✐♥❣ t❤❡ ✇♦r❞ ✏❢♦r✇❛r❞✑ t♦ ❛s❦
t❤❡ r♦❜♦t t♦ ♠♦✈❡ ❢♦r✇❛r❞✳ ❲✐t❤ t❤❡ ♠❡t❤♦❞ ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s✱ t❤❡ ✉s❡r ❝♦✉❧❞
✉s❡ ✐ts ♣r❡❢❡rr❡❞ ✇♦r❞ t♦ ❛s❦ t❤❡ r♦❜♦t t♦ ♠♦✈❡ ❢♦r✇❛r❞✱ ❡✳❣✳ ✏str❛✐❣❤t✑ ♦r ✏✉♣✑✱ ❜✉t
❛❧s♦ ✇♦r❞s ✇❤♦s❡ ✉s✉❛❧ ♠❡❛♥✐♥❣s ❛r❡ ♥♦♥✲r❡❧❛t❡❞ t♦ t❤❡ ♠♦✈❡ ❢♦r✇❛r❞ ❛❝t✐♦♥ s✉❝❤ ❛s
✏❞♦❣✑✱ ✏❜❛❝❦✇❛r❞s✑✱ ♦r ✏❜❧✉❡✑✱ ♦r ✐♥t❡r❥❡❝t✐♦♥ s✉❝❤ ❛s ✏❛❤✑✱ ✏♦❤✑✱ ♦r ❡✈❡♥ ♥♦♥ s♣❡❡❝❤
✉tt❡r❛♥❝❡s s✉❝❤ ❛s ❛ ❤❛♥❞ ❝❧❛♣♣✐♥❣✳ ❚❤❡ r♦❜♦t✱ ❛❢t❡r s♦♠❡ ♣r❛❝t✐❝❛❧ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤
t❤❡ ✉s❡r✱ ✇✐❧❧ ✜♥❞ ♦✉t ✇❤✐❝❤ s✐❣♥❛❧ ✐s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ❛❝t✐♦♥ ♠♦✈✐♥❣ ❢♦r✇❛r❞✳

■♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♦❢ t❤✐s ✐♥tr♦❞✉❝t✐♦♥✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ✐♥ ♠♦r❡ ❞❡t❛✐❧s t❤❡ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡s
♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ s♦❝✐❛❧ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤ ❤✉♠❛♥s ❛♥❞ ❡①♣❧✐❝✐t t❤❡ ✉s✉❛❧ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s
♠❛❞❡ ✇❤❡♥ ❞❡s✐❣♥✐♥❣ s✉❝❤ s②st❡♠s✳ ❖♥ t❤✐s ❜❛s✐s✱ ✇❡ ❞❡✜♥❡ t❤❡ s♣❡❝✐✜❝ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡
♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ❛♥❞ ♣r❡s❡♥t t❤❡ ❝♦♥tr✐❜✉t✐♦♥ ♦❢ t❤❡
t❤❡s✐s✳

✶✳✶ ❙♦❝✐❛❧ ▲❡❛r♥✐♥❣✿ ❘♦❜♦t ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥

✇✐t❤ ❤✉♠❛♥s

■t ✐s ♦❢t❡♥ ❡❛s✐❡r t♦ ❛❝q✉✐r❡ ❛ ♥❡✇ s❦✐❧❧ ✐❢ s♦♠❡♦♥❡ t❤❛t ❤❛s ❛❧r❡❛❞② ❛❝q✉✐r❡❞ t❤❛t
s❦✐❧❧ t❡❛❝❤❡s ✉s ❤♦✇ t♦ ❞♦ ✐t✳ ❚❤❡ ✜❡❧❞ ♦❢ s♦❝✐❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ ✐♥ r♦❜♦t✐❝s ✐♥✈❡st✐❣❛t❡s ❤♦✇
❦♥♦✇❧❡❞❣❡ ❝❛♥ ❜❡ tr❛♥s❢❡rr❡❞ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥s t♦ r♦❜♦ts t❤r♦✉❣❤ s♦❝✐❛❧ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳
❙♦❝✐❛❧ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✐♠♣❧✐❡s t❤❛t t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✐♥t❡r❛❝ts ✇✐t❤ t❤❡ ♠❛❝❤✐♥❡ ✉s✐♥❣ s✐♠✐❧❛r
♠♦❞❛❧✐t✐❡s ❛s ✇❤❡♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♥❣ ✇✐t❤ ♦t❤❡r ❤✉♠❛♥ ❜❡✐♥❣s✱ ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡ ✉s✐♥❣ s♣❡❡❝❤✱
❣❡st✉r❡s✱ ♦r ❜② ❞❡♠♦♥str❛t✐♥❣ s♦♠❡ ❜❡❤❛✈✐♦rs✳

❲❡ ❝❛♥ ✐❞❡♥t✐❢② t❤r❡❡ ♠❛✐♥ s♦❝✐❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣❛r❛❞✐❣♠s ✉s❡❞ ✐♥ r♦❜♦t✐❝s t♦❞❛②✿



✶✳✶✳ ❙♦❝✐❛❧ ▲❡❛r♥✐♥❣✿ ❘♦❜♦t ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤ ❤✉♠❛♥s ✸

✭❛✮ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ r♦❜♦t ❧❡❛r♥s ❜② ✐♠✐t❛t✐♥❣ t❤❡
❤✉♠❛♥ ❛❝t✐♦♥s✱ ✭❜✮ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ r♦❜♦t ❧❡❛r♥ ❢r♦♠
❛ss❡ss♠❡♥ts ♦♥ ✐ts ♦✇♥ ❛❝t✐♦♥s ♣r♦✈✐❞❡❞ ❜② t❤❡ ✉s❡r✱ ❛♥❞ ✭❝✮ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥
❛❞✈✐❝❡✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ r♦❜♦t ❧❡❛r♥s ❢r♦♠ ❝♦♥❝r❡t❡ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❛❜♦✉t ✇❤❛t ❞♦ t♦ ♥❡①t
♣r♦✈✐❞❡❞ ❜② t❤❡ ✉s❡r✳

❊❛❝❤ ♦❢ t❤❡s❡ ♣❛r❛❞✐❣♠s r❡q✉✐r❡s t♦ s♦❧✈❡ t✇♦ ♠❛✐♥ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡s✿ ✭✶✮ t❤❡ r♦❜♦t
♠✉st ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② ✇❤✐❝❤ ♣❛rts ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ ❛♥❞ ♦❢ t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t✱ ❛r❡
r❡❧❡✈❛♥t t♦ t❤❡ ❛❝q✉✐s✐t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♥❡✇ s❦✐❧❧✱ ❛♥❞ ✭✷✮ t❤❡ r♦❜♦t ♠✉st ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ✐♥❢❡r✱
❢r♦♠ t❤❡ r❡❧❡✈❛♥t ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❡①tr❛❝t❡❞ ❢r♦♠ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ t❤❡ ♥❡✇ s❦✐❧❧✱ ♦r t❛s❦✱
t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✇❛♥ts t❤❡ r♦❜♦t t♦ ❛❝❤✐❡✈❡✳

❆s ✇❡ ✇✐❧❧ s❡❡ ✐♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ s✉❜s❡❝t✐♦♥s✱ ♠♦st ♦❢ t❤❡ ✇♦r❦ ✐♥ r♦❜♦t s♦❝✐❛❧
❧❡❛r♥✐♥❣ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ t❤❡s❡ t✇♦ ❧❛tt❡r ❝❤❛❧❧❡♥❣❡s s❡♣❛r❛t❡❧② ❛♥❞ ♠♦st ♦❢ t❤❡ ❡✛♦rts
❢♦❝✉s❡❞ ♦♥ t❤❡ s❡❝♦♥❞ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛ ♥❡✇ s❦✐❧❧ ❢r♦♠ ♣r❡✲❢♦r♠❛tt❡❞ ❞❛t❛✳

✶✳✶✳✶ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s

▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s✱ ❛❧s♦ ❝❛❧❧❡❞ ♣r♦❣r❛♠♠✐♥❣ ❜② ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ♦r
❧❡❛r♥✐♥❣ ❜② ✐♠✐t❛t✐♦♥✱ ✐s t❤❡ ♣r♦❝❡ss ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛ ♥❡✇ s❦✐❧❧ ❢r♦♠ ♣r❛❝t✐❝❛❧ ❡①❛♠♣❧❡s
♦❢ ❤♦✇ t♦ ♣❡r❢♦r♠ t❤❛t s❦✐❧❧ ❬❙❝❤❛❛❧ ✶✾✾✾✱ ❈❛❧✐♥♦♥ ✷✵✵✽✱ ❆r❣❛❧❧ ✷✵✵✾✱ ▲♦♣❡s ✷✵✶✵❪✳
▼♦r❡ ❢♦r♠❛❧❧②✱ t❤❡ r♦❜♦t ♠✉st ✐♥❢❡r ❛ ♣♦❧✐❝② t❤❛t ✐s ❛ ♠❛♣♣✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ ✇♦r❧❞ st❛t❡s
❛♥❞ ❛❝t✐♦♥s ❜② ♦❜s❡r✈✐♥❣ ♦♥❧② s♦♠❡✱ ♣♦t❡♥t✐❛❧❧② ♥♦✐s②✱ ❡①❛♠♣❧❡s ♦❢ st❛t❡ t♦ ❛❝t✐♦♥
♠❛♣♣✐♥❣✳

❋♦❧❧♦✇✐♥❣ t❤❡ s✉r✈❡② ♦❢ ❆r❣❛❧❧ ❬❆r❣❛❧❧ ✷✵✵✾❪✱ ✇❡ s❡❣♠❡♥t ♦✉r ♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ♦❢
❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ✐♥ t❤r❡❡ ♣❛rts✱ ✜rst ✇❡ ♣r❡s❡♥t t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥t
♠❡t❤♦❞s ✉s❡❞ t♦ ❝♦❧❧❡❝t tr❛✐♥✐♥❣ ❞❛t❛✱ ✐✳❡✳ t♦ ❣❛t❤❡r t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s✱ t❤❡♥ ✇❡
♣r❡s❡♥t s❡✈❡r❛❧ ♠❡t❤♦❞s ❛❧❧♦✇✐♥❣ t♦ ❞❡r✐✈❡ ❛ ♣♦❧✐❝② ❢r♦♠ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥✱ ❛♥❞ ✜♥❛❧❧②
✇❡ ❤✐❣❤❧✐❣❤t s♦♠❡ ❧✐♠✐t❛t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ♠❡t❤♦❞✳

❈♦❧❧❡❝t✐♥❣ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s

❈♦❧❧❡❝t✐♥❣ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ✐s ♣r♦❜❛❜❧② t❤❡ ♠♦st ✐♠♣♦rt❛♥t ♣❛rt ✐♥ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦✲
❝❡ss✳ ❉❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ♦❢ ❣♦♦❞ q✉❛❧✐t② ✇✐❧❧ r❡s✉❧t ✐♥ ❛♥ ❡❛s✐❡r ❧❡❛r♥✐♥❣ ✇❤✐❧❡ ❜❛❞
q✉❛❧✐t② ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ❛r❡ ❧✐❦❡❧② t♦ ✐♠♣❛❝t t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❧❡❛r♥❡❞ ❜❡❤❛✈✐♦r✳

❲❡ ❣r♦✉♣ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ r❡❝♦r❞✐♥❣ ♠❡t❤♦❞s ✐♥ t✇♦ ❝❛t❡❣♦r✐❡s✿ ✭✶✮ ❜② t❡❧❡✲
♦♣❡r❛t✐♦♥✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❞❡♠♦♥str❛t❡ ❛ s❦✐❧❧ ❜② ❞✐r❡❝t❧② ❝♦♥tr♦❧❧✐♥❣ t❤❡ r♦❜♦t✱
❛♥❞ ✭✷✮ ❜② ❡①t❡r♥❛❧ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ r♦❜♦t ✐s ♦❜s❡r✈✐♥❣ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ♣r♦✈✐❞✐♥❣
❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥✳ ▼♦r❡ ❢♦r♠❛❧❧②✱ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❞❛t❛ ❝♦❧❧❡❝t❡❞ ❜② ❛ ❞✐r❡❝t ❝♦♥tr♦❧ ♦❢
t❤❡ r♦❜♦t ❜② t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✐s ❝❛❧❧❡❞ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥✱ ✇❤✐❧❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠
❞❛t❛ ❝♦❧❧❡❝t❡❞ ❜② ♦❜s❡r✈✐♥❣ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❞❡♠♦♥str❛t✐♥❣ t❤❡ s❦✐❧❧ ✐s ❝❛❧❧❡❞ ❧❡❛r♥✐♥❣
❢r♦♠ ✐♠✐t❛t✐♦♥✳

❉✉r✐♥❣ t❡❧❡♦♣❡r❛t✐♦♥✱ t❤❡ r♦❜♦t ✐s ❞✐r❡❝t❧② ♦♣❡r❛t❡❞ ❜② t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❛♥❞ t❤❡r❡❢♦r❡
r❡❝♦r❞s t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ✉s✐♥❣ ✐ts ♦✇♥ s❡♥s♦rs✱ ✐✳❡✳ t❤❡ r♦❜♦t ❞✐r❡❝t❧② ♦❜s❡r✈❡s ❛
s❡q✉❡♥❝❡ ♦❢ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs ✐♥ ✐ts ♦✇♥ r❡❢❡r❡♥t✐❛❧✳ ■t ✐s t❤❡ ♠♦st ❞✐r❡❝t ❛♥❞ ♠♦st
♣r❡❝✐s❡ ♠❡t❤♦❞ t♦ ♣r♦✈✐❞❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤✐s ♠❡t❤♦❞ ❞♦❡s ♥♦t ❛❧✇❛②s



✹ ❈❤❛♣t❡r ✶✳ ■♥tr♦❞✉❝t✐♦♥

❛♣♣❧② ✇❡❧❧ t♦ r♦❜♦ts✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ r♦❜♦ts ✇✐t❤ ♠❛♥② ❞❡❣r❡❡s ♦❢ ❢r❡❡❞♦♠ ❝❛♥♥♦t ❜❡
t❡❧❡♦♣❡r❛t❡❞ ❡✣❝✐❡♥t❧② ❜② ♦♥❡ ♣❡rs♦♥✱ ❜✉t ❛❧s♦ r♦❜♦ts t❤❛t s❤♦✉❧❞ ♠❛✐♥t❛✐♥ ❡q✉✐✲
❧✐❜r✐✉♠ ❛r❡ s♦♠❡t✐♠❡s ✐♠♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ♠❛♥✐♣✉❧❛t❡ ❞✐r❡❝t❧②✱ s✉❝❤ ❛s ❞❡♠♦♥str❛t✐♥❣ ❛
✇❛❧❦✐♥❣ ❜❡❤❛✈✐♦r ❜② t❡❧❡♦♣❡r❛t✐♥❣ t❤❡ ❧❡❣s ♦❢ ❛ ❤✉♠❛♥♦✐❞ r♦❜♦t✳

❚❡❧❡♦♣❡r❛t✐♦♥ ❤❛s ❜❡❡♥ ✉s❡❞ ✐♥ ❛ ✈❛r✐❡t② ♦❢ r♦❜♦t✐❝ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥s✱ ✐♥❝❧✉❞✐♥❣ ❧❡❛r♥✲
✐♥❣ ♦❢ ❛❡r♦❜❛t✐❝ ❤❡❧✐❝♦♣t❡r ✢✐❣❤t ❬❆❜❜❡❡❧ ✷✵✵✼❪✱ ♦❜❥❡❝t ❞✐s♣❧❛❝❡♠❡♥t ✇✐t❤ ❡♥✈✐r♦♥✲
♠❡♥t❛❧ ❝♦♥str❛✐♥❡❞ ✭❡✳❣✳ ♦❜st❛❝❧❡ ❛✈♦✐❞❛♥❝❡✮ ❬●✉❡♥t❡r ✷✵✵✼✱ ❈❛❧✐♥♦♥ ✷✵✵✼❜❪✱ ♦❜❥❡❝t
st❛❝❦✐♥❣ ❬❈❛❧✐♥♦♥ ✷✵✵✼❜❪✱ ♦r ❜❛❧❧ ❣r❛s♣✐♥❣ ♦♥ t❤❡ ❆✐❜♦ r♦❜♦t ❬●r♦❧❧♠❛♥ ✷✵✵✼❜❪✳

❲❤❡♥ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❜② ✐♠✐t❛t✐♦♥✱ t❤❡ r♦❜♦t ♦❜s❡r✈❡s ❛ ❤✉♠❛♥ t❡❛❝❤❡r ❞❡♠♦♥str❛t✲
✐♥❣ t❤❡ s❦✐❧❧✳ ❚❤❡ ❢✉♥❞❛♠❡♥t❛❧ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ✇✐t❤ t❤❡ t❡❧❡♦♣❡r❛t✐♦♥ ❛♣♣r♦❛❝❤ ✐s t❤❡
❞✐✛❡r❡♥❝❡ ♦❢ ❡♠❜♦❞✐♠❡♥t ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❛♥❞ t❤❡ r♦❜♦t✳ ❚❤✐s ✐ss✉❡ ✐s r❡❢❡rr❡❞
❛s t❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞❡♥❝❡ ♣r♦❜❧❡♠ ❬◆❡❤❛♥✐✈ ✷✵✵✷❪✱ ✇❤✐❝❤ ✐s t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ♠❛♣♣✐♥❣
❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t♦r ❛❝t✐♦♥s ✭✐✳❡✳ t❤❡ ❤✉♠❛♥✮ ❛♥❞ t❤❡ ✐♠✐t❛t♦r ❛❝t✐♦♥s ✭✐✳❡✳
t❤❡ r♦❜♦t✮✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✇❤❡♥ ❞❡♠♦♥str❛t✐♥❣ ❛ ❣❡st✉r❡ t♦ ❛ ❤✉♠❛♥♦✐❞ r♦❜♦t✱ ❛s t❤❡
❤✉♠❛♥ ❛♥❞ t❤❡ r♦❜♦t ❞♦ ♥♦t s❤❛r❡ t❤❡ s❛♠❡ ❜♦❞② ❝❤❛r❛❝t❡r✐st✐❝s✱ t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥♥♦t
❞✐r❡❝t❧② tr❛♥s♣♦s❡ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ♠♦✈❡♠❡♥t t♦ ✐ts ♦✇♥ ❜♦❞②✳ ■❢ ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r ❛ ❤✉♠❛♥♦✐❞
r♦❜♦t ✐♠✐t❛t✐♥❣ t❤❡ ♣♦st✉r❡ ♦❢ ❛ ❤✉♠❛♥ ❞❡♠♦♥str❛t♦r✱ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ✐s ❜❡tt❡r ❞❡✜♥❡❞
❛s r❡♣r♦❞✉❝✐♥❣ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ♣♦st✉r❡ ❛s ❝❧♦s❡❧② ❛s ♣♦ss✐❜❧❡ ✇❤✐❧❡ ♠❛✐♥t❛✐♥✐♥❣ ❜❛❧❛♥❝❡
❬❍②♦♥ ✷✵✵✼✱ ❨❛♠❛♥❡ ✷✵✵✾❪✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ s②st❡♠ ❞❡s✐❣♥❡r ♣r♦✈✐❞❡s s♦♠❡ ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧ ❝♦♥✲
str❛✐♥ts t♦ t❤❡ r♦❜♦t✳

❘❡❝♦r❞✐♥❣ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ❝❛♥ ❜❡ ❞♦♥❡ ✉s✐♥❣ ❛ ✈❛r✐❡t② ♦❢ s❡♥s♦rs✱
❡✐t❤❡r ❜② ❛❞❞✐♥❣ s❡♥s♦rs ❞✐r❡❝t❧② ♦♥ t❤❡ ✉s❡rs ✭✇❡❛r❛❜❧❡ s❡♥s♦rs✮✱ ❡✐t❤❡r ❜② ✉s✐♥❣ ♦♥❧②
s❡♥s♦rs r❡♠♦t❡❧② ♦❜s❡r✈✐♥❣ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t♦r ❜♦❞② ♦r r❡❧❡✈❛♥t ♦❜❥❡❝ts✱ ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡
✉s✐♥❣ ❛ ♠♦t✐♦♥ ❝❛♣t✉r❡ ❞❡✈✐❝❡ ♦r ✉s✐♥❣ ❛ ♣❛✐r ♦❢ ✈✐❞❡♦ ❝❛♠❡r❛s✳

▲❡❛r♥✐♥❣ ❜② ✐♠✐t❛t✐♦♥ ❤❛s ❜❡❡♥ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡❞ ✐♥ ❛ ✈❛r✐❡t② ♦❢ r♦❜♦t✐❝ ❛♣♣❧✐✲
❝❛t✐♦♥s✱ ✐♥❝❧✉❞✐♥❣ ❡①❡❝✉t✐♥❣ ❛ t❡♥♥✐s ❢♦r❡❤❛♥❞ s✇✐♥❣ ❬■❥s♣❡❡rt ✷✵✵✷❜❪✱ ✐♠✐t❛t✐♥❣
❛r♠ ♠♦✈❡♠❡♥t ❬❇✐❧❧❛r❞ ✷✵✵✶❪ ❛♥❞ ❤❛♥❞ ♣♦st✉r❡ ❬❈❤❡❧❧❛ ✷✵✵✹❪✱ ♦❜❥❡❝t ❣r❛s♣✐♥❣
❬▲♦♣❡s ✷✵✵✺✱ ❚❡❣✐♥ ✷✵✵✾❪✱ ❜✉t ❛❧s♦ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ✐♥❝❧✉❞✐♥❣ ❛ ❢♦r❝❡ ❝♦♠♣♦♥❡♥t s✉❝❤
❛s t❤❡ ✜♥❣❡rt✐♣ ❢♦r❝❡ ❢♦r ❣r❛s♣✐♥❣ ❛♥❞ ♠❛♥✐♣✉❧❛t✐♥❣ ♦❜❥❡❝ts ❬▲✐♥ ✷✵✶✷❪✳ ❖t❤❡r ✇♦r❦s
❢♦❝✉s❡❞ ♦♥ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❜② ✐♠✐t❛t✐♦♥ ❛ s❡q✉❡♥t✐❛❧ t❛s❦✱ ✇❤✐❝❤ r❡q✉✐r❡❞ ❝♦♠❜✐♥✐♥❣ ❛ s❡✲
q✉❡♥❝❡ ♦❢ ♠✉❧t✐♣❧❡ ❛❝t✐♦♥s t♦ ❢✉❧✜❧❧ t❤❡ t❛s❦ ❬P❛r❞♦✇✐t③ ✷✵✵✺✱ ◆❛t❛r❛❥❛♥ ✷✵✶✶❪✳

■♥❢❡rr✐♥❣ ❛ ♣♦❧✐❝②

●✐✈❡♥ ❛ ❞❛t❛s❡t ♦❢ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ❝♦❧❧❡❝t❡❞ ✉s✐♥❣ ♦♥❡ ♦❢ t❤❡ ♠❡t❤♦❞s ♣r❡s❡♥t❡❞
❛❜♦✈❡✱ t❤❡ r♦❜♦t s❤♦✉❧❞ ✐♥❢❡r ✇❤❛t ❛❝t✐♦♥ ✐t s❤♦✉❧❞ t❛❦❡ ✐♥ ❛♥② ❣✐✈❡♥ st❛t❡ t♦ ❝♦r✲
r❡❝t❧② ❢✉❧✜❧❧ t❤❡ t❛s❦ ❞❡♠♦♥str❛t❡❞ ❜② t❤❡ ❤✉♠❛♥✳ ❚❤✐s ♣r♦❝❡ss ❝❛♥ ❜❡ ❛s str❛✐❣❤t✲
❢♦r✇❛r❞ ❛s r❡♣r♦❞✉❝✐♥❣ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t❡❞ ❜❡❤❛✈✐♦r ❡①❛❝t❧②✳ ❇✉t ♠♦st ♦❢t❡♥✱ ❛s t❤❡
❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ♠❛② ❜❡ ♥♦✐s② ♦r ✐♥❝♦♠♣❧❡t❡✱ t❤❡ r♦❜♦t ♥❡❡❞s t♦ ❧❡❛r♥ ❛♥❞ ❣❡♥❡r❛❧✐③❡
❢r♦♠ t❤❡s❡ ❡①❛♠♣❧❡s✳ ❲❡ ✇✐❧❧ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ t✇♦ ❛♣♣r♦❛❝❤❡s✿ ✭❛✮ ❞✐r❡❝t❧②
❞❡r✐✈✐♥❣ ❛ ♠❛♣♣✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ st❛t❡s ❛♥❞ ❛❝t✐♦♥s✱ ✐✳❡✳ ❛ ♣♦❧✐❝②✱ ❢r♦♠ t❤❡ ♦❜s❡r✈❡❞
❞❛t❛ ✇✐t❤ t❤❡ ❛✐♠ ♦r r❡♣r♦❞✉❝✐♥❣ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ♣♦❧✐❝②✱ ❛♥❞ ✭❜✮ ✐♥❢❡rr✐♥❣ t❤❡ ❤✉♠❛♥
♦❜❥❡❝t✐✈❡ ❛♥❞ r❡♣r♦❞✉❝✐♥❣ t❤❡ ❞❡s✐r❡❞ ♦✉t❝♦♠❡ ✇✐t❤♦✉t ♥❡❝❡ss❛r✐❧② ✉s✐♥❣ t❤❡ s❛♠❡
❛❝t✐♦♥s ❛s t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t♦r✳ ❘♦✉❣❤❧②✱ t❤❡ ✜rst ❛♣♣r♦❛❝❤ ✐s ♠♦r❡ s✉✐t❡❞ ❢♦r ✐♠✐t❛✲



✶✳✶✳ ❙♦❝✐❛❧ ▲❡❛r♥✐♥❣✿ ❘♦❜♦t ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤ ❤✉♠❛♥s ✺

t✐♦♥✱ ✇❤✐❝❤ ✐s t❤❡ ❛❝t ♦❢ r❡♣r♦❞✉❝✐♥❣ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ✐♥ ❛❧❧ ❞❡t❛✐❧s✱ ✇❤✐❧❡
t❤❡ s❡❝♦♥❞ ✐s ♠♦r❡ s✉✐t❡❞ ❢♦r ❡♠✉❧❛t✐♦♥✱ ✇❤✐❝❤ ✐s t❤❡ ❛❝t ♦❢ ❢✉❧✜❧❧✐♥❣ t❤❡ s❛♠❡ ❣♦❛❧
❛s t❤❡ ❤✉♠❛♥✳

❚❤❡ ✜rst ❛♣♣r♦❛❝❤ r❡s✉♠❡s ✐♥ ❛♣♣r♦①✐♠❛t✐♥❣ t❤❡ ♣♦❧✐❝② ❢✉♥❝t✐♦♥ ♦❜s❡r✈❡❞ ❢♦r♠
t❤❡ ✉s❡r ❜❡❤❛✈✐♦r✳ ❉❡♣❡♥❞✐♥❣ ♦♥ t❤❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠✱ t❤❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠s ❢♦r
❧❡❛r♥✐♥❣ t❤❡ ♣♦❧✐❝② ❛r❡ ❡✐t❤❡r ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ♦r r❡❣r❡ss✐♦♥ t❡❝❤♥✐q✉❡s✳

• ❈❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞s ❛r❡ ✇❡❧❧ s✉✐t❡❞ ❢♦r ♠❛♣♣✐♥❣ ❞✐s❝r❡t❡ ♦r ❝♦♥t✐♥✉♦✉s
st❛t❡s t♦ ❞✐s❝r❡t❡ ❛❝t✐♦♥s✳ ❆♥ ❡①❛♠♣❧❡ ✇♦✉❧❞ ❜❡ ❛ r♦❜♦t ❧❡❛r♥✐♥❣ t♦ ♣❧❛② ❛
✈✐❞❡♦ ❣❛♠❡ ❢r♦♠ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ✐♥ ✇❤✐❝❤✱ ❞❡♣❡♥❞✐♥❣ ♦♥ t❤❡ ❝✉rr❡♥t st❛t❡ ♦❢
t❤❡ ❛❣❡♥t ✐♥ t❤❡ ✇♦r❧❞✱ t❤❡ r♦❜♦t s❤♦✉❧❞ ❧❡❛r♥ t♦ ♣r❡ss t❤❡ ❛♣♣r♦♣r✐❛t❡ ❜✉tt♦♥s✳

❆ ❧❛r❣❡ ✈❛r✐❡t② ♦❢ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❤❛s ❜❡❡♥ ✉s❡❞ ✐♥ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠
❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ s❝❡♥❛r✐♦✳ ❆♠♦♥❣ ♦t❤❡rs✱ ❙✉♣♣♦rt ❱❡❝t♦r ▼❛❝❤✐♥❡s ✇❡r❡ ✉s❡❞
❢♦r ❛ r♦❜♦t ❧❡❛r♥✐♥❣ ❤♦✇ t♦ s♦rt ❜❛❧❧s ❬❈❤❡r♥♦✈❛ ✷✵✵✽❜❪✱ ❍✐❞❞❡♥ ▼❛r❦♦✈ ▼♦❞✲
❡❧s ❤❛✈❡ ❜❡❡♥ ✉s❡❞ ❢♦r ❛♥ ❛ss❡♠❜❧② t❛s❦ ❬❍♦✈❧❛♥❞ ✶✾✾✻❪✱ ●❛✉ss✐❛♥ ▼✐①t✉r❡
▼♦❞❡❧s ✐♥ ❛ s✐♠✉❧❛t❡❞ ❞r✐✈✐♥❣ ❞♦♠❛✐♥ ❬❈❤❡r♥♦✈❛ ✷✵✵✾❪✱ ❜✉t ❛❧s♦ ♥❡✉r❛❧ ♥❡t✲
✇♦r❦s ❬▼❛t❛r✐❝ ✷✵✵✵❪✱ ❜❡t❛ r❡❣r❡ss✐♦♥ ❬▼♦♥t❡s❛♥♦ ✷✵✵✾❪ ♦r ❦✲◆❡❛r❡st ◆❡✐❣❤✲
❜♦rs ❬❙❛✉♥❞❡rs ✷✵✵✻❪✳

• ❘❡❣r❡ss✐♦♥ ♠❡t❤♦❞ ❛r❡ ✇❡❧❧ s✉✐t❡❞ ❢♦r ♠❛♣♣✐♥❣ ❞✐s❝r❡t❡ ♦r ❝♦♥t✐♥✉♦✉s st❛t❡s
t♦ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s ❛❝t✐♦♥s✳ ❆♥ ❡①❛♠♣❧❡ ✇♦✉❧❞ ❜❡ ❛♥ ❛✉t♦♥♦♠♦✉s ❝❛r ❧❡❛r♥✐♥❣ t♦
st❡❡r t❤❡ ✇❤❡❡❧s ❢r♦♠ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥✱ ❣✐✈❡♥ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t t❤❡ s✉rr♦✉♥❞✐♥❣
❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t t❤❡ ❝❛r s❤♦✉❧❞ t✉r♥ t❤❡ ❞r✐✈✐♥❣ ✇❤❡❡❧ ❛♣♣r♦♣r✐❛t❡❧②✳

❆ ❧❛r❣❡ ✈❛r✐❡t② ♦❢ r❡❣r❡ss✐♦♥ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❤❛s ❜❡❡♥ ✉s❡❞ ✐♥ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢♦r♠ ❞❡♠♦♥✲
str❛t✐♦♥ s❝❡♥❛r✐♦s✱ t❤❡② ✇❡r❡ ♠❛✐♥❧② ❛♣♣❧✐❡❞ ❢♦r ❧❡❛r♥✐♥❣ tr❛❥❡❝t♦r✐❡s ❢r♦♠ ♥♦✐s②
❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s✳ ❆♠♦♥❣ ♦t❤❡rs✱ ●❛✉ss✐❛♥ ▼✐①t✉r❡ ❘❡❣r❡ss✐♦♥ ❢♦r ❣❡♥❡r❛❧✐③✐♥❣
tr❛❥❡❝t♦r✐❡s ❢r♦♠ ❡①❛♠♣❧❡s ✐♥ ❞✐✛❡r❡♥t ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥s ❬❈❛❧✐♥♦♥ ✷✵✵✼❛❪✱ ▲♦❝❛❧❧②
❲❡✐❣❤t❡❞ ❘❡❣r❡ss✐♦♥ ❢♦r ❧❡❛r♥✐♥❣ t♦ ♣r♦❞✉❝❡ r❤②t❤♠✐❝ ♠♦✈❡♠❡♥t ✉s✐♥❣ ❝❡♥tr❛❧
♣❛tt❡r♥ ❣❡♥❡r❛t♦rs ❬❙❝❤❛❛❧ ✶✾✾✽✱ ■❥s♣❡❡rt ✷✵✵✷❛❪✱ ◆❡✉r❛❧ ◆❡t✇♦r❦s ❢♦r ❧❡❛r♥✐♥❣
❛✉t♦♥♦♠♦✉s ❞r✐✈✐♥❣ ❬P♦♠❡r❧❡❛✉ ✶✾✾✶❪✱ ♦r ■♥❝r❡♠❡♥t❛❧ ▲♦❝❛❧ ❖♥❧✐♥❡ ●❛✉ss✐❛♥
▼✐①t✉r❡ ❘❡❣r❡ss✐♦♥ ❢♦r ✐♠✐t❛t✐♦♥ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢♦r ❧❡❛r♥✐♥❣ ✐♥❝r❡♠❡♥t❛❧❧② ❛♥❞ ♦♥❧✐♥❡
♥❡✇ ♠♦t♦r t❛s❦s ❢r♦♠ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✵❪✳

❚❤❡ s❡❝♦♥❞ ❛♣♣r♦❛❝❤ ❝♦♥s✐sts ♦❢ ✐♥❢❡rr✐♥❣ t❤❡ ❣♦❛❧ ♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❢r♦♠ ❞❡♠♦♥str❛✲
t✐♦♥✳ ❇② ❡①♣r❡ss✐♥❣ t❤✐s ❣♦❛❧ ❛s ❛♥ ♦♣t✐♠✐③❛t✐♦♥ ♣r♦❜❧❡♠ ♦r ❛s ❛ r❡✇❛r❞ ❢✉♥❝t✐♦♥✱
t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ ❧❡❛r♥ t♦ r❡♣r♦❞✉❝❡ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❣♦❛❧ ❜② ✐ts ♦✇♥ ♠❡❛♥s✳

■♥✈❡rs❡ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❧❡❛r♥✐♥❣ ❬◆❣ ✷✵✵✵✱ ❆❜❜❡❡❧ ✷✵✵✹✱ ▲♦♣❡s ✷✵✵✾❜❪ ✐s ❛ ♣♦♣✉❧❛r
♠❡t❤♦❞ t❤❛t ✐s ✐♥❢❡rr✐♥❣ t❤❡ ❤✐❞❞❡♥ r❡✇❛r❞ ❢✉♥❝t✐♦♥ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t♦r ✐s tr②✐♥❣ t♦
♦♣t✐♠✐③❡ ❜❛s❡❞ ♦♥ t❤❡ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥ ♦❢ ✐ts ❛❝t✐♦♥s✳ ■♥ ❛❞❞✐t✐♦♥✱ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❞❡♠♦♥str❛✲
t✐♦♥s ❝❛♥ ❜❡ ✉s❡❞ t♦ ❧❡❛r♥ ❛ ♠♦❞❡❧ ♦❢ t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t ✐♥ st❛t❡ ✉♥r❡❛❝❤❛❜❧❡ t♦ r♦❜♦t
❜② ♠❡r❡ s❡❧❢✲❡①♣❧♦r❛t✐♦♥✳ ❖♥❝❡ t❤❡ r❡✇❛r❞ ❢✉♥❝t✐♦♥ ❤❛s ❜❡❡♥ ❡✈❛❧✉❛t❡❞ ❢♦r♠ t❤❡
❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s✱ ❛♥❞ ❣✐✈❡♥ t❤❡ ❞②♥❛♠✐❝ ♦❢ t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t✱ t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ ❣❡♥❡r❛t❡
❛ ♣❧❛♥ t♦ ❢✉❧✜❧❧ t❤❡ t❛s❦ ✉s✐♥❣ ✐ts ♦✇♥ ❛❜✐❧✐t②✳ ❚❤✐s ♠❡t❤♦❞ ✐s ❡s♣❡❝✐❛❧❧② ✐♥t❡r❡st✐♥❣
✇❤❡♥ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❛♥❞ t❤❡ r♦❜♦t ❞♦ ♥♦t ❤❛✈❡ t❤❡ s❛♠❡ ❛❜✐❧✐t✐❡s✳ ❆s ❛♥ ❡①❛♠♣❧❡✱ ❛



✻ ❈❤❛♣t❡r ✶✳ ■♥tr♦❞✉❝t✐♦♥

r♦❜♦t ♠❛② ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ❡①❡❝✉t❡ ❛ s❦✐❧❧ ❢❛st❡r t❤❛t ❛ ❤✉♠❛♥✱ ❜✉t ❜② ♠❡r❡ r❡♣r♦❞✉❝t✐♦♥
♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❣❡st✉r❡s t❤❡ r♦❜♦t ✇♦✉❧❞ ♥♦t r❡❛❝❤ t❤❡ s❛♠❡ ❧❡✈❡❧ ♦❢ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ t❤❛♥
❜② ✐♥❢❡rr✐♥❣ t❤❡ ✉♥❞❡r❧②✐♥❣ ❣♦❛❧ ♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❛♥❞ s♦❧✈✐♥❣ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ✐ts ♦✇♥ ✇❛②✳

❖♥❡ ♦❢ t❤❡ ♠♦st ✐♠♣r❡ss✐✈❡ ❛❝❤✐❡✈❡♠❡♥t ♦❢ t❤❡ ♣❛st ❞❡❝❛❞❡ ✉s❡❞ ✐♥✈❡rs❡ r❡✐♥❢♦r❝❡✲
♠❡♥t ❧❡❛r♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞s ❢♦r t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♦❢ ❛❡r♦❜❛t✐❝ ❤❡❧✐❝♦♣t❡r ✢✐❣❤t ❬❆❜❜❡❡❧ ✷✵✵✼❪✳
❉❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ✇❡r❡ ♣r♦✈✐❞❡❞ ❜② ❛♥ ❡①♣❡rt ♣✐❧♦t t❡❧❡♦♣❡r❛t✐♥❣✱ ✐✳❡✳ ✢②✐♥❣✱ t❤❡ ❤❡❧✐✲
❝♦♣t❡r t♦ ❤❡❧♣ ✜♥❞✐♥❣ ✐ts ❞②♥❛♠✐❝s ❛♥❞ t❤❡ ✜t♥❡ss ❢✉♥❝t✐♦♥ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ t♦ ❞✐✛❡r❡♥t
♠❛♥❡✉✈❡rs s✉❝❤ ❛s ✢✐♣✱ r♦❧❧✱ t❛✐❧✲✐♥ ❛♥❞ ♥♦s❡✲✐♥ ❢✉♥♥❡❧✳

❋✐♥❛❧❧②✱ ✐♥ t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ▲♦♣❡s ❡t ❛❧✳ ❬▲♦♣❡s ✷✵✵✾❛❪✱ t❤❡ ❛✉t❤♦rs ♣r♦♣♦s❡ t♦ ❝♦♠✲
❜✐♥❡ ✐♠✐t❛t✐♦♥ ❛♥❞ ❡♠✉❧❛t✐♦♥ ✐♥ ❛ ✉♥✐✜❡❞ ♠♦❞❡❧ ❜② ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ❛ ❝♦♥t✐♥✉✉♠ s♣❛❝❡
✇❤♦s❡ t❤r❡❡ ❡①tr❡♠❡ ❝❛s❡s ❛r❡ ♥♦♥✲s♦❝✐❛❧ ❜❡❤❛✈✐♦r✱ ❡♠✉❧❛t✐♦♥✱ ❛♥❞ ✐♠✐t❛t✐♦♥✳ ❆
❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ❢r♦♠ ❛ t❡❛❝❤❡r ✐s ❡✈❛❧✉❛t❡❞ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡s❡ t❤r❡❡ ❜❛s❡❧✐♥❡✱ ❛♥❞
t❤❡ ❛❣❡♥t ✜♥❛❧ ♣♦❧✐❝② ✐s ❛ ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥✱ ♠♦r❡ ♣r❡❝✐s❡❧② ❛ ✇❡✐❣❤t❡❞ ♠✐①t✉r❡✱ ♦❢ t❤❡
t❤r❡❡ ♠♦❞✉❧❡s✳ ❇② ✈❛r②✐♥❣ t❤❡ ✇❡✐❣❤t ❛ttr✐❜✉t❡❞ t♦ ❡❛❝❤ ♠♦❞✉❧❡✱ t❤❡② ✇❡r❡ ❛❜❧❡ t♦
r❡♣r♦❞✉❝❡ s❡✈❡r❛❧ ✇❡❧❧✲❦♥♦✇♥ s♦❝✐❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ ♣❛r❛❞✐❣♠s✳

▲✐♠✐t❛t✐♦♥s ❛♥❞ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s

❚❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ ❛ ❧❡❛r♥✐♥❣ s②st❡♠ ✐s ♦❜✈✐♦✉s❧② ❧✐♥❦❡❞ ✇✐t❤ t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡
✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ♣r♦✈✐❞❡❞ ❜② t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s✳ ❆♠♦♥❣ ♦t❤❡rs ❛s♣❡❝ts✱ ✐❢ s♦♠❡ ✐♠♣♦r✲
t❛♥t st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs ❤❛✈❡ ♥♦t ❜❡❡♥ ❞❡♠♦♥str❛t❡❞ ♦r ✐❢ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ✇❡r❡
♦❢ ♣♦♦r q✉❛❧✐t②✱ ✐✳❡✳ ✐♥❝❧✉❞✐♥❣ ❛ ❧♦t ♦❢ ♥♦✐s❡ ♦r ❜❡✐♥❣ s✉❜♦♣t✐♠❛❧ ♦r ❛♠❜✐❣✉♦✉s ✐♥
❝❡rt❛✐♥ ❛r❡❛s✱ t❤❡ ❧❡❛r♥❡r ✇✐❧❧ ❜❡ ✉♥❛❜❧❡ t♦ ❣❡♥❡r❛❧✐③❡ ♣r♦♣❡r❧② ❢r♦♠ t❤❡ ❞❛t❛✳

❯♥❢♦rt✉♥❛t❡❧②✱ ✐♥ ♠❛♥② ❝❛s❡s✱ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ❛r❡ ❝♦❧❧❡❝t❡❞ ❜❡❢♦r❡❤❛♥❞ ❛♥❞
s❡♥t t♦ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✐♥ ❛ ❜❛t❝❤ ✇❛② ✇❤✐❝❤ ❞♦ ♥♦t ❛❧❧♦✇ t❤❡ r♦❜♦t t♦
❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ ❜❡tt❡r ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥✳ ❆ ♣♦t❡♥t✐❛❧ s♦❧✉t✐♦♥ ✐s t♦ ❛s❦ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❢♦r
♥❡✇ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ✐♥ t❤♦s❡ st❛t❡s ✇❤❡r❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ❛r❡ ♠✐ss✐♥❣ ♦r ✉♥❝❡rt❛✐♥
❬❈❤❡r♥♦✈❛ ✷✵✵✽❛✱ ❈❤❡r♥♦✈❛ ✷✵✵✾❪✱ ✇❡ ✇✐❧❧ ❞❡t❛✐❧ ♠♦r❡ t❤✐s ❛♣♣r♦❛❝❤❡s ✐♥ t❤❡ ♥❡①t
❝❤❛♣t❡r✳

❆♥♦t❤❡r ♣r♦❜❧❡♠ ✐s t❤❛t ♦❢ ✐❞❡♥t✐❢②✐♥❣ ✇❤❛t t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✐s r❡❛❧❧② ❞❡♠♦♥str❛t✐♥❣✳
❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✐❢ ❛ ❤✉♠❛♥ ✐s ❞❡♠♦♥str❛t✐♥❣ ❤♦✇ t♦ ✜s❤ t♦ ❛ r♦❜♦t✱ ✐s t❤❡ ❤✉♠❛♥
❞❡♠♦♥str❛t✐♥❣ t❤❡ ♣r❡❝✐s❡ ♠♦✈❡♠❡♥t ♦❢ t❤❡ ✜s❤✐♥❣ r♦❞ ♦r ✐s ❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♥❣ ✇❤❡r❡
t♦ ♣❧❛❝❡ t❤❡ ✢♦❛t ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❝❛t❝❤ ♠♦r❡ ✜s❤✳ ■♥ ♦t❤❡r ✇♦r❞s✱ s❤♦✉❧❞ t❤❡ r♦❜♦t
✐♠✐t❛t❡ t❤❡ ♠♦✈❡♠❡♥t ♦❢ t❤❡ ✜s❤✐♥❣ r♦❞ ♦r s❤♦✉❧❞ ✐t ❡♠✉❧❛t❡ t❤❡ ♣♦s✐t✐♦♥ ♦❢ t❤❡
✢♦❛t✳ ❲❤❡r❡ ✐♠✐t❛t✐♦♥ ✐s t❤❡ ❛❝t ♦❢ r❡♣r♦❞✉❝✐♥❣ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ✐♥ ❛❧❧
❞❡t❛✐❧s✱ ❛♥❞ ❡♠✉❧❛t✐♦♥ ✐s t❤❡ ❛❝t ♦❢ ❢✉❧✜❧❧✐♥❣ t❤❡ s❛♠❡ ❣♦❛❧ ❛s t❤❡ ❤✉♠❛♥✳

❚❤✐s ♣r♦❜❧❡♠ ✐s ❝✉rr❡♥t❧② ✉♥s♦❧✈❡❞ ✐♥ t❤❡ r♦❜♦t s♦❝✐❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❧✐t❡r❛t✉r❡ ❛♥❞ ✐♥
♣r❛❝t✐❝❡ t❤❡ r♦❜♦t ✐s ❡①♣❧✐❝✐t❧② t♦❧❞ ✇❤❡t❤❡r t♦ ✐♠✐t❛t❡ ♦r ❡♠✉❧❛t❡ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥✳
❚❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣ ✇❤❛t t♦ ❞♦ ❢r♦♠ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤ ❤✉♠❛♥ ✐s ✉s✉❛❧❧②
s♦❧✈❡❞ ❛t ❞❡s✐❣♥ t✐♠❡❀ ✇❤❡r❡ t❤❡ s②st❡♠ ❞❡s✐❣♥❡r ❛♣♣❧✐❡s ❛ ♠✉❧t✐t✉❞❡ ♦❢ ❝♦♥str❛✐♥ts
t♦ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤ t❤❡ r♦❜♦t s✉❝❤ t❤❛t ♥♦ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦r ❛♠❜✐❣✉✐t② r❡♠❛✐♥s
♦♥ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t❡❞ ♠♦✈❡♠❡♥ts ❛r❡ ♣r♦✈✐❞❡❞ ✐♥
✐s♦❧❛t✐♦♥ ❛♥❞ ❝♦♥t❛✐♥ ♦♥❧② ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t t❤❡ t❛s❦ t♦ ❜❡ ❧❡❛r♥❡❞✳ ❙✐♠✐❧❛r❧②✱ t❤❡



✶✳✶✳ ❙♦❝✐❛❧ ▲❡❛r♥✐♥❣✿ ❘♦❜♦t ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤ ❤✉♠❛♥s ✼

r♦❜♦t ✐s ❡①♣❧✐❝✐t❧② ✏t♦❧❞✑ t❤❛t t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s r❡❢❡r t♦ s✉❝❤ ❛♥❞ s✉❝❤ ♦❜❥❡❝ts ❛♥❞
t❤❛t ✐t ✐s ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡ ❛ ❣r❛s♣✐♥❣ t❛s❦✳ ❖❢ ❝♦✉rs❡ s❛②✐♥❣ t❤❛t t❤❡ r♦❜♦t ✐s ✏t♦❧❞✑
❛❜♦✉t t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✐s ♠✐s❧❡❛❞✐♥❣❀ ✐t ✐s r❛t❤❡r t❤❡ ❛❧❧ s②st❡♠ t❤❛t ✐s ❝♦♥str❛✐♥❡❞ t♦
♦♣t✐♠✐③❡ ♦♥❧② ❛ s♣❡❝✐✜❝ ♦❜❥❡❝t✐✈❡✳

■♥ t❤❡ ❝♦♥t❡①t ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥✱ ❢♦✉r ❝❡♥tr❛❧ q✉❡st✐♦♥s
❛r❡ ♦❢t❡♥ ♣r❡❞❡✜♥❡❞ ❛t ❞❡s✐❣♥ t✐♠❡✿ ✇❤♦✱ ✇❤❡♥✱ ✇❤❛t✱ ❛♥❞ ❤♦✇ t♦ ✐♠✐t❛t❡
❬◆❡❤❛♥✐✈ ✷✵✵✵❪✿

❚❤❡ ✇❤♦ q✉❡st✐♦♥ r❡❢❡rs t♦ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ✐❞❡♥t✐❢②✐♥❣ ✇❤♦ t♦ ✐♠✐t❛t❡✳ ■t ♠❛②
r❡❢❡r t♦ ✜♥❞✐♥❣ t❤❛t ❛ ♣❡rs♦♥ ✐s ❝✉rr❡♥t❧② ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s✱ ❜✉t ❛❧s♦ ✇❤✐❝❤
♣❡rs♦♥ ✐s ❜❡tt❡r ❛t ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❛❝❝✉r❛t❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ t❛s❦✳ ❚❤✐s q✉❡st✐♦♥
❤❛s ♥♦t ❜❡❡♥ t❤♦r♦✉❣❤❧② ✐♥✈❡st✐❣❛t❡❞ ✐♥ t❤❡ ❧✐t❡r❛t✉r❡ s♦ ❢❛r✳ ❖♥❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡✇ ✇♦r❦
t❛❝❦❧✐♥❣ t❤✐s ♣r♦❜❧❡♠ ❝♦♥s✐❞❡r ❛ ✜♥✐t❡ s❡t ♦❢ t❡❛❝❤❡r ❛♥❞ s❡❧❡❝t t❤❡ ♠♦st ❛♣♣r♦♣r✐❛t❡
♦♥❡ ❜❛s❡❞ ♦♥ t❤❡ r♦❜♦t ❝✉rr❡♥t ❧❡❛r♥✐♥❣ r❛t❡ ❬◆❣✉②❡♥ ✷✵✶✷❪✳ ❚❤✐s ♠❡t❤♦❞ ❛❧❧♦✇s t❤❡
r♦❜♦t ❧❡❛r♥❡r t♦ t❛❦❡ ❛❞✈❛♥t❛❣❡ ♦❢ t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥t ❧❡✈❡❧s ♦❢ s❦✐❧❧s ❡❛❝❤ t❡❛❝❤❡r ♣r♦✈✐❞❡✳

❚❤❡✇❤❡♥ q✉❡st✐♦♥ r❡❢❡rs t♦ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠s ♦❢ s♦❝✐❛❧ ❝♦♦r❞✐♥❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ t✇♦
♣❛rt♥❡rs✱ s✉❝❤ ❛s t❤❡ t✉r♥✲t❛❦✐♥❣ ❛❜✐❧✐t②✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ t❤✐s ❛s♣❡❝t ❤❛s ❜❡❡♥ ✐♥✈❡st✐✲
❣❛t❡❞ ✐♥ ❤✉♠❛♥✲r♦❜♦t ❞r✉♠♠✐♥❣ ❛❝t✐✈✐t✐❡s ✇❤❡r❡ t✉r♥ t❛❦✐♥❣ ❛♥❞ r♦❧❡ s✇✐t❝❤✐♥❣ ❛r❡
✐♠♣♦rt❛♥t ❝♦♠♣♦♥❡♥t ♦❢ ❛ s✉❝❝❡ss❢✉❧ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❬❲❡✐♥❜❡r❣ ✷✵✵✻✱ ❑♦s❡✲❇❛❣❝✐ ✷✵✵✽❪✳
❚❤❡ ✇❤❡♥ q✉❡st✐♦♥ ❛❧s♦ ❛♣♣❧✐❡s ❢♦r ❝❛s❡s ✇❤❡r❡ t❤❡ r♦❜♦t s❤♦✉❧❞ ❞❡❝✐❞❡ ✇❤❡t❤❡r
t♦ tr② t♦ ✐♠✐t❛t❡ ✐ts ❤✉♠❛♥ ♣❛rt♥❡r ♦r t♦ ❡①♣❧♦r❡ t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t ❜② ✐ts❡❧❢
❬❈❤❡r♥♦✈❛ ✷✵✵✾✱ ◆❣✉②❡♥ ✷✵✶✷❪✳

❚❤❡ ✇❤❛t q✉❡st✐♦♥ r❡❢❡rs t♦ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ✐❞❡♥t✐❢②✐♥❣ t❤❡ ✐♠♣♦rt❛♥t ❛s♣❡❝t ♦❢
t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s✳ ■t r❡❢❡rs ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡ t♦ t❤❡ ❞✐❧❡♠♠❛ ❜❡t✇❡❡♥ ✐♠✐t❛t✐♦♥ ❛t t❤❡
❛❝t✐♦♥ ❧❡✈❡❧ ❛♥❞ ❡♠✉❧❛t✐♦♥ ❛t t❤❡ ❡✛❡❝t ❧❡✈❡❧✳ ❆t t❤❡ ❛❝t✐♦♥ ❧❡✈❡❧✱ t❤❡ ❛✐♠ ♦❢ t❤❡
r♦❜♦t ✇♦✉❧❞ ❜❡ t♦ r❡♣r♦❞✉❝❡ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t♦r ❛❝t✐♦♥ ✐♥ t❤❡ s❛♠❡ ✇❛② ❛♥❞ ✐♥ t❤❡
s❛♠❡ ♦r❞❡r✳ ❆t t❤❡ ❡✛❡❝t ❧❡✈❡❧✱ t❤❡ r♦❜♦t s❤♦✉❧❞ ✉♥❞❡rst❛♥❞ t❤❡ ✉♥❞❡r❧②✐♥❣ ♣✉r♣♦s❡
❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ❛❝t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥✳

❚❤❡ ❧❛tt❡r ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ✐❞❡♥t✐❢②✐♥❣ t❤❡ ❡✛❡❝t ❧❡✈❡❧ ♦❢ ✐♠✐t❛t✐♦♥ ❞❡♣❡♥❞s ♦♥ t❤❡
❝♦♥t❡①t ✐♥ ✇❤✐❝❤ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ t❛❦❡s ♣❧❛❝❡✳ ■♥ ♣❛rt✐❝✉❧❛r t❤❡ ❝♦♥❝❡♣t ♦❢ ❛✛♦r❞❛♥❝❡s
❬●✐❜s♦♥ ✶✾✽✻❪ ✖ ✇❤✐❝❤ ❡♥❝♦❞❡ t❤❡ r❡❧❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ❛❝t✐♦♥s✱ ♦❜❥❡❝ts ❛♥❞✱ ❡✛❡❝ts ✖
✐s ♦❢ ♣r✐♠♦r❞✐❛❧ ✐♠♣♦rt❛♥❝❡ ❢♦r t❤❡ r♦❜♦t t♦ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ r❡♣r♦❞✉❝❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ❛t
t❤❡ ❡✛❡❝t ❧❡✈❡❧✳ ❙❡✈❡r❛❧ ✇♦r❦s ❤❛✈❡ ❝♦♥s✐❞❡r ❛✛♦r❞❛♥❝❡s ❢♦r ❤✉♠❛♥✲r♦❜♦t ❧❡❛r♥✐♥❣✱
❛♠♦♥❣ ♦t❤❡rs t❤❡② ❤❛✈❡ ❜❡❡♥ ✉s❡❞ t♦ r❡❝♦❣♥✐③❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s✱ ❞❡❝♦♠♣♦s❡ t❤❡♠
✐♥ ❛ s❡q✉❡♥❝❡ ♦❢ s✉❜❣♦❛❧s ❛♥❞ ✜♥❛❧❧② r❡♣r♦❞✉❝❡ t❤❡♠ ❬▲♦♣❡s ✷✵✵✼❛❪✳ ▼♦♥t❡s❛♥♦
❡t ❛❧✳ ♣r❡s❡♥t❡❞ ❛ ♠❡t❤♦❞ t♦ ❧❡❛r♥ ❛✛♦r❞❛♥❝❡s ❜② ✐♥t❡r❛❝t✐♥❣ ✇✐t❤ s❡✈❡r❛❧ ♦❜❥❡❝ts
❬▼♦♥t❡s❛♥♦ ✷✵✵✽❪✳ ❚❤❡ r♦❜♦t ✇❛s ❛❜❧❡ t♦ ❡①tr❛❝t r❡❧❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ✐ts ❛❝t✐♦♥s✱ t❤❡
♦❜❥❡❝ts✱ ❛♥❞ t❤❡ ❡✛❡❝ts t❤❡② ♣r♦❞✉❝❡s ✉s✐♥❣ ❇❛②❡s✐❛♥ ✐♥❢❡r❡♥❝❡ ♠❡t❤♦❞s✳

❲❤✐❧❡ ♠♦st ♦❢ t❤❡ t✐♠❡ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧ ✐s ✇❡❧❧ ❝♦♥str❛✐♥❡❞ s✉❝❤ t❤❛t
t❤❡r❡ ✐s ♥♦ ❛♠❜✐❣✉✐t② ❛❜♦✉t ✇❤❛t ❛s♣❡❝ts ♦❢ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s s❤♦✉❧❞ ❜❡ ✐♠✐t❛t❡❞✱
s♦♠❡ s♦❝✐❛❧ ❝✉❡s ❝❛♥ ❜❡ ✉s❡❞ t♦ ✐♥❢❡r ✇❤✐❝❤ ♣❛rts ♦❢ ❛ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ❛r❡ r❡❧❡✈❛♥t✱
s✉❝❤ ❛s t❤❡ t❡♠♣♦r❛❧ ❞✐✛❡r❡♥❝❡s ♦❢ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ♣❛rts✳ P❛✉s❡s ❞✉r✐♥❣ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥
❤❛✈❡ ❜❡❡♥ ❧✐♥❦❡❞ t♦ ✐♠♣♦rt❛♥t ❦❡② ♣♦✐♥ts ✐♥ ❛ t❛s❦ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥✳ ❚❤✐s ❛❧❧♦✇s
❢♦r ❡①❛♠♣❧❡ t♦ ❡①tr❛❝t s✉❜❣♦❛❧s ♦r ❞❡t❡r♠✐♥❡ ✇❤❡♥ ❛ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ✐s ❝♦♠♣❧❡t❡❞
❬❚❤❡♦✜❧✐s ✷✵✶✸❪✳



✽ ❈❤❛♣t❡r ✶✳ ■♥tr♦❞✉❝t✐♦♥

❚❤❡ ❤♦✇ q✉❡st✐♦♥ r❡❢❡rs t♦ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❞❡t❡r♠✐♥✐♥❣ ❤♦✇ t❤❡ r♦❜♦t ✇✐❧❧ ❛❝t✉✲
❛❧❧② ♣❡r❢♦r♠ t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r s♦ ❛s t♦ ❝♦♥❢♦r♠ t♦ t❤❡ ♠❡tr✐❝ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✇❤❡♥ ❛♥s✇❡r✐♥❣
t❤❡ ✇❤❛t q✉❡st✐♦♥✳ ❲❤❡♥ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ✐s ♦♥❧② r❡❧❡✈❛♥t ❛t t❤❡ ❡✛❡❝t ❧❡✈❡❧ ✭❡♠✲
✉❧❛t✐♦♥✮ t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ s♦❧✈❡ t❤❡ t❛s❦ ❜② ✐ts ♦✇♥ ♠❡❛♥ ❛s s♦♦♥ ❛s t❤❡ ♦❜❥❡❝t✐✈❡ ✐s
✐❞❡♥t✐✜❡❞✳ ❍♦✇❡✈❡r ✇❤❡♥ t❤❡ ✐♠✐t❛t✐♦♥ ✐s ✐♠♣♦rt❛♥t ❛t t❤❡ ❛❝t✐♦♥ ❧❡✈❡❧ ✭✐♠✐t❛t✐♦♥✮✱
❞✐✛❡r❡♥❝❡s ❜❡t✇❡❡♥ r♦❜♦t ❛♥❞ ❤✉♠❛♥ ♠♦r♣❤♦❧♦❣② ❛♥❞ ❝❛♣❛❜✐❧✐t✐❡s ♠❛❦❡s s♦❧✈✐♥❣ t❤❡
❤♦✇ q✉❡st✐♦♥ ♥♦t str❛✐❣❤t❢♦r✇❛r❞✳ ❚❤✐s ❧❛tt❡r ✐ss✉❡ ❤❛s ❜❡❡♥ ❞✐s❝✉ss❡❞ ♣r❡✈✐♦✉s❧②
❛♥❞ ✐s r❡❢❡rr❡❞ t♦ ❛s t❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞❡♥❝❡ ♣r♦❜❧❡♠ ❬◆❡❤❛♥✐✈ ✷✵✵✷❪✱ ✇❤✐❝❤ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠
♦❢ ♠❛♣♣✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t♦r ❛♥❞ t❤❡ ✐♠✐t❛t♦r✳

❆s st❛t❡❞ ❜❡❢♦r❡✱ t❤❡ ✇❤♦✱ ✇❤❡♥✱ ✇❤❛t✱ ❛♥❞ ❤♦✇ q✉❡st✐♦♥s ❛r❡ ✉s✉❛❧❧② s❦✐♣♣❡❞ ♦✈❡r
✐♥ ♣r❛❝t✐❝❛❧ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ ❛♥❞ t❤❡ ❞❛t❛ ❛r❡ ♣r♦✈✐❞❡❞ ❛❧r❡❛❞② ♣r❡✲❢♦r♠❛tt❡❞ ❢♦r t❤❡
r♦❜♦t✳

■♥ t❤❡ ♥❡①t s✉❜s❡❝t✐♦♥ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ❛♥♦t❤❡r ♣❛r❛❞✐❣♠ ❢♦r s♦❝✐❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ ✐♥
r♦❜♦t✐❝s✱ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❛♣♣r♦❛❝❤✳ ■♥ t❤✐s ♣❛r❛❞✐❣♠✱ t❤❡
❤✉♠❛♥ ♥❡✈❡r ❞❡♠♦♥str❛t❡s t❤❡ t❛s❦ t♦ t❤❡ r♦❜♦t ❜✉t r❛t❤❡r ♦❜s❡r✈❡ t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢
t❤❡ r♦❜♦t ❛♥❞ r❡✐♥❢♦r❝❡s ♦r ♣✉♥✐s❤❡s s♦♠❡ ♦❢ ✐ts ❛❝t✐♦♥s ✐♥ ♦r❞❡r t♦ s❤❛♣❡ ✐ts ✜♥❛❧
❜❡❤❛✈✐♦r✳ ❲❡ ❛❧s♦ ❝❛❧❧ t❤✐s ❛♣♣r♦❛❝❤ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ ❢❡❡❞❜❛❝❦✱ ✇❤❡r❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦
✐♠♣❧✐❡s ❛ ♣♦s✐t✐✈❡ ♦r ❛ ♥❡❣❛t✐✈❡ ❛ss❡ss♠❡♥t ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t✬s ❛❝t✐♦♥s✳

✶✳✶✳✷ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t

▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t✱ ❛❧s♦ ❝❛❧❧❡❞ s❤❛♣✐♥❣✱ ✐s t❤❡ ♣r♦❝❡ss ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛
♥❡✇ s❦✐❧❧ ❜② r❡❝❡✐✈✐♥❣ ❛ss❡ss♠❡♥t ♦✈❡r r❡❝❡♥t❧② ♣❡r❢♦r♠❡❞ ❛❝t✐♦♥s✳ ■♥ t❤✐s ♣❛r❛❞✐❣♠✱
t❤❡ ❤✉♠❛♥ ♥❡✈❡r ❞❡♠♦♥str❛t❡s t❤❡ t❛s❦ t♦ t❤❡ r♦❜♦t ❜✉t ❤❡ r❛t❤❡r ♦❜s❡r✈❡s t❤❡
❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t ❛♥❞ r❡✐♥❢♦r❝❡s ♦r ♣✉♥✐s❤❡s s♦♠❡ ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t✬s ❛❝t✐♦♥s ✐♥
♦r❞❡r t♦ s❤❛♣❡ ✐ts ✜♥❛❧ ❜❡❤❛✈✐♦r✳ ❲❡ ❛❧s♦ ❝❛❧❧ t❤✐s ❛♣♣r♦❛❝❤ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥
❢❡❡❞❜❛❝❦✱ ✇❤❡r❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✐♠♣❧✐❡s ❛ ♣♦s✐t✐✈❡ ♦r ❛ ♥❡❣❛t✐✈❡ ❛ss❡ss♠❡♥t ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t✬s
❛❝t✐♦♥s✳ ❈❧✐❝❦❡r tr❛✐♥✐♥❣ ❬❑❛♣❧❛♥ ✷✵✵✷❪ ✐s ❛ s✉❜❝❧❛ss ♦❢ t❤✐s ♣r♦❜❧❡♠ t❤❛t ❝♦♥s✐❞❡rs
t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❝❛♥ ♦♥❧② s❡♥❞ ♣♦s✐t✐✈❡ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t✳

P✐♦♥❡❡r ✇♦r❦s ✐♥ t❤✐s ❞♦♠❛✐♥ ✐♥❝❧✉❞❡ t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❇❧✉♠❜❡r❣ ❡t ❛❧✳
❬❇❧✉♠❜❡r❣ ✷✵✵✷❪ t❤❛t tr❛✐♥❡❞ ❛ ✈✐rt✉❛❧ ❞♦❣ t♦ ❧❡❛r♥ s❡✈❡r❛❧ s❡q✉❡♥t✐❛❧ t❛s❦s ❛♥❞
❛ss♦❝✐❛t❡ t❤❡♠ ✇✐t❤ ✈❡r❜❛❧ ❝✉❡s ✉s✐♥❣ t❤❡ ❝❧✐❝❦❡r tr❛✐♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞✳ ❑❛♣❧❛♥ ❡t ❛❧✳
❬❑❛♣❧❛♥ ✷✵✵✷❪ ❛♣♣❧✐❡❞ s✐♠✐❧❛r ♠❡t❤♦❞s t♦ tr❛✐♥ ❛♥ ❆■❇❖ r♦❜♦t ❞♦❣✳ ❆♥♦t❤❡r ♣✐♦✲
♥❡❡rs ✇♦r❦ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❛ s♦❢t✇❛r❡ ❛❣❡♥t✱ ♥❛♠❡❞ ❈♦❜♦t✱ ✇❤✐❝❤ ✐♥t❡r❛❝ts ✇✐t❤ ❤✉♠❛♥
❛❣❡♥ts ✐♥ ❛♥ ♦♥❧✐♥❡ ❝❤❛t ❝♦♠♠✉♥✐t② ❝❛❧❧❡❞ ▲❛♠❜❞❛▼❖❖✳ ❈♦❜♦t ❛❞❛♣ts ✐ts ❜❡❤❛✈✲
✐♦r ❢r♦♠ ✈❛r✐♦✉s s♦✉r❝❡s ♦❢ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✭r❡✇❛r❞ ♦r ♣✉♥✐s❤♠❡♥t✮ ♣r♦✈✐❞❡❞ ❜② ❤✉♠❛♥
❡♥❣❛❣❡❞ ✐♥ t❤❡ ❝❤❛t ❝♦♠♠✉♥✐t② ❬■s❜❡❧❧ ✷✵✵✶❪✳

❚❤✐s s♦❝✐❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣❛r❛❞✐❣♠ s❤❛r❡s ♠❛♥② ❛s♣❡❝ts ✇✐t❤ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❧❡❛r♥✐♥❣
❬❙✉tt♦♥ ✶✾✾✽❪✳ ■♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t t❤❡ ❛❣❡♥t ❣♦❛❧ ✐s t♦ t❛❦❡ ❛❝t✐♦♥s s♦ ❛s t♦ ♠❛①✐✲
♠✐③❡ t❤❡ ❝✉♠✉❧❛t✐✈❡ r❡✇❛r❞✳ ❲❡ ♠❛❦❡ ❛ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❧❡❛r♥✐♥❣
❛❧❣♦r✐t❤♠ ❛♥❞ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ✐♥ t❤❡ s❡♥s❡ t❤❛t t❤❡ ♥❛t✉r❡ ♦❢
t❤❡ r❡✇❛r❞ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❝❛♥♥♦t ❜❡ tr❡❛t❡❞ t❤❡ s❛♠❡ ✇❛② ✇❤❡♥ ❛ ❤✉♠❛♥ ♣r♦✈✐❞❡s ✐t✳



✶✳✶✳ ❙♦❝✐❛❧ ▲❡❛r♥✐♥❣✿ ❘♦❜♦t ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤ ❤✉♠❛♥s ✾

❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ r❡✇❛r❞ s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥s ❛r❡ ❢r❡q✉❡♥t❧② ❛♠❜✐❣✉♦✉s ❛♥❞ ❞❡✈✐❛t❡s
❢r♦♠ t❤❡ str✐❝t ♠❛t❤❡♠❛t✐❝❛❧ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ ❛ r❡✇❛r❞ ✉s❡❞ ✐♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❧❡❛r♥✲
✐♥❣ ❬❚❤♦♠❛③ ✷✵✵✽✱ ❈❛❦♠❛❦ ✷✵✶✵❪✳ ❲❡ ✇✐❧❧ ♣r♦✈✐❞❡ ♠♦r❡ ❞❡t❛✐❧ ❛❜♦✉t t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣
❜❡❤❛✈✐♦rs ♦❢ ❤✉♠❛♥s ✐♥ t❤❡ ♥❡①t ❝❤❛♣t❡r ❜✉t ✇❡ ♥♦t❡ t❤❛t t❤✐s ♣r♦❜❧❡♠ r❡q✉✐r❡s
❞❡✈❡❧♦♣✐♥❣ ♥❡✇ ❛❧❣♦r✐t❤♠s t♦ ♠♦♥✐t♦r ❛♥❞ ❤❛♥❞❧❡ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ st②❧❡ ♦❢ ❡❛❝❤ ✉s❡r✳

❚❤❡r❡❢♦r❡ r❡❝❡♥t ✇♦r❦s st❛rt❡❞ t♦ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡ ❤♦✇ t♦ ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧❧② ❧❡❛r♥ t❤❡ ✇❛②
❤✉♠❛♥s ♣r♦✈✐❞❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛t t❤❡ s❛♠❡ t✐♠❡ ❛s t❤❡ r♦❜♦t ❧❡❛r♥s t❤❡ s❦✐❧❧ ❬❑♥♦① ✷✵✵✾❜❪✳

❍♦✇❡✈❡r✱ ❛s ❢♦r ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥✱ t❤❡ r♦❜♦t s❤♦✉❧❞ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦
❛♥s✇❡r t❤❡ ✇❤♦✱ ✇❤❡♥✱ ✇❤❛t✱ ❛♥❞ ❤♦✇ q✉❡st✐♦♥s✳ ■t ♥❡❡❞s t♦ ✐♥❢❡r t♦ ✇❤✐❝❤ ❛❝t✐♦♥s
t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❢❡❡❞❜❛❝❦ r❡❧❛t❡s t♦✱ ❜✉t ✐t ❛❧s♦ ♥❡❡❞s t♦ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ ❞✐✛❡r❡♥t
❧❡✈❡❧s ♦❢ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛s s♦♠❡ ❛❝t✐♦♥s ♠❛② ❜❡ ♠❛♥❞❛t♦r② t♦ ❝♦♠♣❧❡t❡ t❤❡ t❛s❦ ✇❤✐❧❡
♦t❤❡rs ♠❛② ❥✉st ❜❡ ♣r❡❢❡r❡♥❝❡s ❢r♦♠ t❤❡ ✉s❡rs✳ ■♥ ❛❞❞✐t✐♦♥ t❤❡ ✉s❡r ❝♦✉❧❞ ♠❛❦❡ ♠✐s✲
t❛❦❡s ✐♥ ✐ts ❛ss❡ss♠❡♥t ♦r ♠❛② ♥♦t ♣❡r❝❡✐✈❡ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ❛s t❤❡ r♦❜♦t ♣❡r❝❡✐✈❡s ✐t✱
t❤❡r❡❢♦r❡ ♠❛❦✐♥❣ ✐♥❝♦♥s✐st❡♥t ❢❡❡❞❜❛❝❦✳ ❆♥❞ ❛s ❢♦r ♠♦st ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❞❡♠♦♥str❛✲
t✐♦♥ s②st❡♠s✱ ♠♦st ♦❢ t❤❡ ✇♦r❦s ♣r❡s❡♥t❡❞ ❛❜♦✈❡ ❝♦♥s✐❞❡r ♣r❡❞❡✜♥❡❞ ❛♥❞ r❡str✐❝t❡❞
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧s s♦ ❛s t♦ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ♠❛♣ ❡❛s✐❧② t❤❡ ❤✉♠❛♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ✇✐t❤
t❤❡ r♦❜♦t✬s ❛❝t✐♦♥s✳ ❙✐♠✐❧❛r❧②✱ ✐❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✉s✐♥❣ s♣❡❡❝❤ ❝♦♠✲
♠❛♥❞s✱ t❤❡r❡ ❡①✐st s②st❡♠ tr❛♥s❧❛t✐♥❣ s♣❡❡❝❤ ✉tt❡r❛♥❝❡s ✐♥t♦ ♠❡❛♥✐♥❣❢✉❧ ❢❡❡❞❜❛❝❦✱
❡✳❣✳ ♠❛♣♣✐♥❣ t❤❡ ✇♦r❞ ✏❣♦♦❞✑ t♦ ❛ ♣♦s✐t✐✈❡ r❡✇❛r❞✳

❆s st❛t❡❞ ❛❜♦✈❡✱ t❤❡ ✇❤♦✱ ✇❤❡♥✱ ✇❤❛t✱ ❛♥❞ ❤♦✇ q✉❡st✐♦♥s ❛r❡ ❛❧s♦ ❛♣♣❧✐❝❛❜❧❡ t♦
❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t✳ ❚❤✐s q✉❡st✐♦♥ ✐s ✉s✉❛❧❧② s❦✐♣♣❡❞ ♦✈❡r ✐♥ ♣r❛❝✲
t✐❝❛❧ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥s ❜② ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❛❧r❡❛❞② ♣r❡✲❢♦r♠❛tt❡❞ ❞❛t❛ t♦ t❤❡ r♦❜♦t✳

Pr♦✈✐❞✐♥❣ ♦♥❧② r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t s✐❣♥❛❧s t♦ ❛ r♦❜♦t ❝❛♥ ❜❡ ❧✐♠✐t✐♥❣✱ ❡s♣❡❝✐❛❧❧② ✇❤❡♥
t❤❡ st❛t❡ s♣❛❝❡ ✐s ❧❛r❣❡ ✐♥❝r❡❛s✐♥❣ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ t✐♠❡ ❛♥❞ r❡s✉❧t✐♥❣ ✐♥ ❛ ❧❛❜♦r✐♥❣
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❛♥❞ t❤❡ r♦❜♦t✳ ■♥ t❤❡ ♥❡①t s✉❜s❡❝t✐♦♥ ✇❡ ♣r❡s❡♥t
❛♥♦t❤❡r ♣❛r❛❞✐❣♠ ❢♦r s♦❝✐❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ ✐♥ r♦❜♦t✐❝s✱ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ ❛❞✈✐❝❡

❛♣♣r♦❛❝❤✳ ■♥ t❤✐s ♣❛r❛❞✐❣♠✱ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ♥❡✈❡r ❞❡♠♦♥str❛t❡s t❤❡ t❛s❦ t♦ t❤❡ r♦❜♦t
❜✉t r❛t❤❡r ♦❜s❡r✈❡s t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t ❛♥❞ ♣r♦✈✐❞❡s ❤✐♥ts ❛❜♦✉t ✇❤❛t ❛❝t✐♦♥
t♦ ♣❡r❢♦r♠ ♥❡①t✱ ✇❤✐❝❤ ✇❡ ✇✐❧❧ ❝❛❧❧ ❣✉✐❞❛♥❝❡✳

✶✳✶✳✸ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ ❛❞✈✐❝❡

▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ ❛❞✈✐❝❡✱ ❛❧s♦ ❝❛❧❧❡❞ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✐♥str✉❝t✐♦♥✱ ✐s t❤❡ ♣r♦❝❡ss
♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛ ♥❡✇ s❦✐❧❧ ❜② r❡❝❡✐✈✐♥❣ ❡①♣❧✐❝✐t ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❛❜♦✉t ✇❤❛t t♦ ❞♦ ♥❡①t✳
■♥ t❤✐s ♣❛r❛❞✐❣♠✱ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ♥❡✈❡r ❞❡♠♦♥str❛t❡s t❤❡ t❛s❦ t♦ t❤❡ r♦❜♦t✳ ■t r❛t❤❡r
♦❜s❡r✈❡s t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t ❛♥❞ ♣r♦✈✐❞❡s ❝❧✉❡s ❛❝❝♦r❞✐♥❣❧② ✐♥ ♦r❞❡r t♦ s❤❛♣❡
t❤❡ r♦❜♦t ✜♥❛❧ ❜❡❤❛✈✐♦r✳ ❲❡ ❛❧s♦ ❝❛❧❧ t❤✐s ❛♣♣r♦❛❝❤ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ ❣✉✐❞❛♥❝❡✱
✇❤❡r❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ✐♠♣❧✐❡s t❤❛t t❤❡ ✉s❡r ❡①♣❧✐❝✐t❧② ✐♥❞✐❝❛t❡s t♦ t❤❡ r♦❜♦t ✇❤❛t ❛❝t✐♦♥
t♦ ♣❡r❢♦r♠ ♥❡①t✳

■♥ ♠♦st s❝❡♥❛r✐♦s✱ ❛❞✈✐❝❡s ❛r❡ ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧ ♣✐❡❝❡s ♦❢ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ✐♠♣r♦✈✐♥❣ t❤❡
❧❡❛r♥✐♥❣ t✐♠❡ ❛♥❞ ❡✣❝✐❡♥❝② ♦❢ ❛♥ ❛❣❡♥t✳ ■t ✐s t❤❡r❡❢♦r❡ ♦❢t❡♥ ❝♦♠❜✐♥❡❞ ✇✐t❤ r❡✐♥✲



✶✵ ❈❤❛♣t❡r ✶✳ ■♥tr♦❞✉❝t✐♦♥

❢♦r❝❡♠❡♥t ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❧❣♦r✐t❤♠s ✇❤❡r❡ t❤❡ ❛❞✈✐❝❡s ✐♥✢✉❡♥❝❡ t❤❡ ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥ ❜❡❤❛✈✐♦r
♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ♦r ✐♥✢✉❡♥❝❡ ❞✐r❡❝t❧② t❤❡ ✈❛❧✉❡ ♦❢ ♣❛rt✐❝✉❧❛r ❛❝t✐♦♥s✳

■♥ ❬❈❧♦✉s❡ ✶✾✾✷❪ ❛♥❞ ❬▼❛❝❧✐♥ ✷✵✵✺❪ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❝❛♥ ✐♥✢✉❡♥❝❡ t❤❡ ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥
♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ❜② ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❛❞✈✐❝❡s ❛❜♦✉t ♣r❡❢❡rr❡❞ ❛❝t✐♦♥s✳ ■♥ ❬❙♠❛rt ✷✵✵✷❪ t❤❡
tr❛✐♥❡r ❞✐r❡❝t❧② ❝♦♥tr♦❧s t❤❡ ❛❣❡♥t✬s ❛❝t✐♦♥s ❛t ✐♠♣♦rt❛♥t ❦❡② st❛t❡s ❛♥❞ ❧❡t t❤❡
❛❣❡♥t ❧❡❛r♥s t❤❡ ✜♥❡ ❞❡t❛✐❧s✳ ■♥ ❬❑♦❧t❡r ✷✵✵✼❪✱ t❤❡ ❛✉t❤♦rs ✐♥tr♦❞✉❝❡ ❛ ❤✐❡r❛r❝❤✐❝❛❧
❛♣♣r❡♥t✐❝❡s❤✐♣ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞ ❢♦r t❡❛❝❤✐♥❣ ❛ q✉❛❞r✉♣❡❞ ▲✐tt❧❡❉♦❣ r♦❜♦t t♦ ✇❛❧❦ ♦♥
r♦✉❣❤ t❡rr❛✐♥s✳ ❚❤❡✐r ♠❡t❤♦❞ ❞✐✛❡rs ❢r♦♠ st❛♥❞❛r❞ ✐♥✈❡rs❡ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❧❡❛r♥✐♥❣
♠❡t❤♦❞s✳ ❘❛t❤❡r t❤❛♥ ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❢✉❧❧ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ s❦✐❧❧✱ t❤❡② ✉s❡ ❤✉♠❛♥
❛❞✈✐❝❡s ❛❜♦✉t ❧♦✇✲❧❡✈❡❧ ❛❝t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠✳ ▼♦r❡ ♣r❡❝✐s❡❧②✱ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❡①♣❡rt
✐♥❞✐❝❛t❡s ❢♦♦t ♣❧❛❝❡♠❡♥t ✐♥ s✐t✉❛t✐♦♥ ✇❤❡r❡ t❤❡ r♦❜♦t ♠❛❞❡ s✉❜♦♣t✐♠❛❧ ❢♦♦tst❡♣s✳

■t ✐s ✐♠♣♦rt❛♥t ❢♦r t❤❡ r♦❜♦t t♦ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ❣❡♥❡r❛❧✐③❡ t♦ ✉♥s❡❡♥ s✐t✉❛t✐♦♥s✳ ■♥
❬▲♦❝❦❡r❞ ✷✵✵✹❪✱ t❤❡ r♦❜♦t ▲❡♦ ❧❡❛r♥s t♦ s✇✐t❝❤ ❛❧❧ ❜✉tt♦♥s ♦♥ ♦r ♦✛ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥
✈♦❝❛❧ ✐♥str✉❝t✐♦♥s✳ ❲❤❡♥ ❛ ♥❡✇ ❜✉tt♦♥ ✐s ✐♥tr♦❞✉❝❡❞ ✐♥ t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t t❤❡ r♦❜♦t
❛✉t♦♥♦♠♦✉s❧② ❣❡♥❡r❛❧✐③❡s ❢r♦♠ t❤❡ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❛♥❞ ♣r❡ss❡s ❛❧❧ ❜✉tt♦♥s✱ ✐♥st❡❛❞ ♦❢
♣r❡ss✐♥❣ ♦♥❧② t❤❡ ♦♥❡s ✐t ✇❛s ✐♥str✉❝t❡❞ t♦ ✐♥ t❤❡ ✜rst ♣❧❛❝❡✳

❆s ❢♦r ♦t❤❡r ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣❛r❛❞✐❣♠s✱ t❤❡ r♦❜♦t s❤♦✉❧❞ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ❛♥s✇❡r t❤❡ ✇❤♦✱
✇❤❡♥✱ ✇❤❛t✱ ❛♥❞ ❤♦✇ q✉❡st✐♦♥s✳ ■t s❤♦✉❧❞ ✐♥❢❡r ✇❤✐❝❤ ♣❛rt ♦❢ t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t
♠❛tt❡rs ❢♦r t❤❡ ❛❞✈✐❝❡s✱ ✐❢ t❤❡ ❛❞✈✐❝❡s ❝❛♥ ❜❡ ❣❡♥❡r❛❧✐③❡❞ ♦r ♥♦t t♦ ♦t❤❡r ♦❜❥❡❝ts ✐♥
t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t✱ ✐❢ t❤❡ ❛❞✈✐❝❡s ❛r❡ r❡❧❛t❡❞ t♦ ✇❤❛t t❤❡ r♦❜♦t s❤♦✉❧❞ ❞♦ ♥❡①t ♦r ✇❤❛t
✐t s❤♦✉❧❞ ❤❛✈❡ ❞♦♥❡ ❜❡❢♦r❡✱ ♦r ✐♥ ✇❤✐❝❤ r❡❢❡r❡♥t✐❛❧ ❛r❡ t❤❡ ❛❞✈✐❝❡s ❣✐✈❡♥✳ ■❞❡❛❧❧② t❤❡
r♦❜♦t s❤♦✉❧❞ ❛❧s♦ ❦❡❡♣ tr❛❝❦ ♦❢ ♦t❤❡r s♦❝✐❛❧ s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ t❤❡ ❤✉♠❛♥✱ s✉❝❤ ❛s ✇❤❡t❤❡r
t❤❡ ✉s❡r ✐s r❡❛❧❧② ♣❛②✐♥❣ ❛tt❡♥t✐♦♥ t♦ t❤❡ s❝❡♥❡✳ ❖r ✇❤❡t❤❡r t❤❡ ✉s❡r ❝❛♥ s❡❡ t❤❡
♣❛rt ♦❢ t❤❡ s♣❛❝❡ t❤❡ r♦❜♦t ✐s ✐♥✳ ▼♦st ♦❢ t❤❡ t✐♠❡ ♣r❡❞❡✜♥✐♥❣ ❛♥❞ r❡str✐❝t✐♥❣ t❤❡
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧s s♦❧✈❡ t❤❡s❡ ♣r♦❜❧❡♠s✳

✶✳✶✳✹ ❉✐s❝✉ss✐♦♥

❖✉r ❝❛t❡❣♦r✐③❛t✐♦♥ ♦❢ s♦❝✐❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣❛r❛❞✐❣♠s ✐♥ t❤r❡❡ ❝❛t❡❣♦r✐❡s ❞♦❡s ♥♦t r❡✢❡❝t
t❤❡ ♠❛♥② s✉❜❢❛♠✐❧✐❡s t❤❛t ❡①✐st ✐♥s✐❞❡ t❤❡s❡ ❝❛t❡❣♦r✐❡s✱ ✐♥❝❧✉❞✐♥❣ t❤♦s❡ t❤❛t ❛r❡
s❤❛r❡❞ ❛♠♦♥❣ ❝❛t❡❣♦r✐❡s✳ ■t ✐s ♠❡❛♥t t♦ s✐t✉❛t❡ t❤❡ s♦❝✐❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦❜❧❡♠ ✐♥ ❛
♠♦r❡ ❣❧♦❜❛❧ ♣✐❝t✉r❡✱ ♣r♦✈✐❞✐♥❣ s♦♠❡ ✐♥t❡r❡st✐♥❣ ♣♦✐♥t❡rs ❢♦r t❤❡ ✐♥t❡r❡st❡❞ r❡❛❞❡rs✳

❆s ✇❡ ♥♦t✐❝❡❞✱ ✐♥ ♠♦st ♦❢ t❤❡ ❛❜♦✈❡ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✇♦r❦✱ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❤❛❞ ❡✐t❤❡r
♥♦ ❞✐r❡❝t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤ t❤❡ r♦❜♦t✱ ♦r ❢❡✇ ❤✐❣❤❧② ❝♦♥str❛✐♥❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s✳ ❋♦r
❡①❛♠♣❧❡✱ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ❛r❡ ♣r♦✈✐❞❡❞ ✐♥ ❛ ❜❛t❝❤ ♣❡rs♣❡❝t✐✈❡ ✇❤❡r❡ ❞❛t❛
❛❝q✉✐s✐t✐♦♥ ✐s ❞♦♥❡ ❜❡❢♦r❡ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣❤❛s❡✳ ■♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ s❡❝t✐♦♥✱ ✇❡ ❞❡t❛✐❧ t❤❡
✉s✉❛❧ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s ♠❛❞❡ ✐♥ ♠♦st ❤✉♠❛♥ r♦❜♦t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❝❡♥❛r✐♦s✳ ❇❛s❡❞ ♦♥ ♦✉r
♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s ✇❡ t❤❡♥ ❞❡✜♥❡ t❤❡ ❣❧♦❜❛❧ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡s ❛❞❞r❡ss❡❞ ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s✳

✶✳✷ ❯s✉❛❧ ❆ss✉♠♣t✐♦♥s

❆s s❡❡♥ ✐♥ t❤❡ ♣r❡✈✐♦✉s s❡❝t✐♦♥✱ t❤❡r❡ ✐s ✉s✉❛❧❧② ❛ str♦♥❣ ❞❡❝♦✉♣❧✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡
♣r♦❝❡ss ♦❢ ❡①tr❛❝t✐♥❣ ✉s❡❢✉❧ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❢r♦♠ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❛♥❞ t❤❡ ♣r♦❝❡ss ♦❢



✶✳✷✳ ❯s✉❛❧ ❆ss✉♠♣t✐♦♥s ✶✶

❧❡❛r♥✐♥❣ ❛ ♥❡✇ s❦✐❧❧ ❢r♦♠ t❤♦s❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✳ ❲❡ ❝❛♥ ❛❧r❡❛❞② ❤✐❣❤❧✐❣❤t ❛ ❝❤✐❝❦❡♥ ❛♥❞
❡❣❣ ♣r♦❜❧❡♠ ✐♥ t❤❡ s♦❝✐❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❧✐t❡r❛t✉r❡✿

• ❖♥ t❤❡ ♦♥❡ ❤❛♥❞✱ ✐❢ t❤❡ ❣♦❛❧ ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t ✐s t♦ ❧❡❛r♥ ❛ ♥❡✇ t❛s❦✱ t❤❡ r♦❜♦t
✇✐❧❧ ❜❡ ❢❡❞ ✇✐t❤ t❤❡ r❡❧❡✈❛♥t ❞❛t❛ ❢♦r♠❛tt❡❞ ❡①❛❝t❧② ❛s ♥❡❡❞❡❞ ❜② t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣
❛❧❣♦r✐t❤♠✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✐❢ ❛ ✉s❡r t❡❛❝❤❡s ❛ r♦❜♦t t♦ ♥❛✈✐❣❛t❡ ✐♥ ❛ ♠❛③❡✱ t❤❡
♣r♦t♦❝♦❧ ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐❧❧ ❜❡ ✜①❡❞ t♦ ♠❛t❝❤ t❤❡ ♥❡❡❞ ♦❢ t❤❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠✳ ❚❤❡
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐❧❧ ❜❡ ❞♦♥❡ t✉r♥ ❜② t✉r♥ s✉❝❤ ❛s ✐t ✐s ❡❛s② t♦ ❛ss♦❝✐❛t❡ ✉s❡r✬s
✐♥str✉❝t✐♦♥s t♦ r♦❜♦t✬s st❛t❡s✳ ❇✉t t❤❡ ✉s❡r ✇✐❧❧ ❛❧s♦ ❜❡ ❛s❦❡❞ t♦ ❝♦♠♣❧② t♦
t❤❡ s♣❡❝✐✜❝ s✐❣♥❛❧s t❤❡ r♦❜♦t ✉♥❞❡rst❛♥❞s✱ s✉❝❤ ❛s ✉s✐♥❣ t❤❡ ✇♦r❞ ✏r✐❣❤t✑ ❛♥❞
✏❧❡❢t✑ t♦ ♠❡❛♥ r❡s♣❡❝t✐✈❡❧② ✏r✐❣❤t✑ ❛♥❞ ✏❧❡❢t✑✳

• ❖♥ t❤❡ ♦t❤❡r ❤❛♥❞✱ ✇❤❡♥ ✇❡ ✇❛♥t t♦ ❧❡❛r♥ t❤❡ ✉s❡r ❜❡❤❛✈✐♦r ♦r t❤❡ ♣r♦t♦❝♦❧✱
✇❡ ❛ss✉♠❡ t❤❡ t❛s❦ t❤❡ ✉s❡r ✇❛♥ts t♦ ❛❝❤✐❡✈❡❞ ✐s ❦♥♦✇♥✳ ■t ❛❧❧♦✇s ✐♥t❡r♣r❡t✐♥❣
t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡ ✉s❡r ✐♥ ❧✐❣❤t ✇✐t❤ t❤❡ ❦♥♦✇♥ ♦❜❥❡❝t✐✈❡ ❤❡ ✐s ♣✉rs✉✐♥❣✳ ❚❤✐s
♣r♦❝❡ss ✐s ✉s✉❛❧❧② ❝❛❧❧❡❞ ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣❤❛s❡✳ ■t ✐s ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡ ♥❡❝❡ss❛r② t♦
♣r♦✈✐❞❡ t❤❡ r♦❜♦t ✇✐t❤ t❤❡ ❛❜✐❧✐t② t♦ tr❛♥s❧❛t❡ ❤✉♠❛♥ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ s✐❣♥❛❧s✱
s✉❝❤ ❛s s♣❡❡❝❤ ♦r ❣❡st✉r❡s✱ ✐♥ ❛ s②♠❜♦❧✐❝ ♠❡❛♥✐♥❣❢✉❧ r❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥✳ ❋♦r ❡①✲
❛♠♣❧❡✱ ✐❢ ✇❡ ✇❛♥t ♦✉r r♦❜♦t t♦ ❧❡❛r♥ ✇❤✐❝❤ ✇♦r❞s t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✉s❡s t♦ ♠❡❛♥
✏r✐❣❤t✑ ❛♥❞ ✏❧❡❢t✑✱ ✇❡ ✇✐❧❧ ❛s❦ t❤❡ ✉s❡r t♦ ❣✉✐❞❡ t❤❡ r♦❜♦t ✐♥ ❛ ♠❛③❡ ❢♦❧❧♦✇✲
✐♥❣ ❛ s♣❡❝✐✜❝ ♣❛t❤✳ ❚❤❡ r♦❜♦t✱ ❦♥♦✇✐♥❣ t❤❡ ♣❛t❤ ✐♥t❡♥❞❡❞ ❜② t❤❡ ❤✉♠❛♥✱
❝♦✉❧❞ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❛t t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✉s❡s t❤❡ ✇♦r❞ ✏r✐❣❤t✑ ❛♥❞ ✏❧❡❢t✑ ♦r ✏❞r♦✐t❡✑ ❛♥❞
✏❣❛✉❝❤❡✑ t♦ ♠❡❛♥ r❡s♣❡❝t✐✈❡❧② ✏r✐❣❤t✑ ❛♥❞ ✏❧❡❢t✑✳

❚♦ s✉♠♠❛r✐③❡✱ ✐♥ ♦r❞❡r t♦ t❡❛❝❤ ❛ r♦❜♦t ❛ ♥❡✇ t❛s❦✱ t❤❡ r♦❜♦t ♠✉st ❜❡ ❛❜❧❡ t♦
✉♥❞❡rst❛♥❞ t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥✳ ❇✉t t♦ ❝♦♠❡ ✉♣ ✇✐t❤ ❛♥ ✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣ ♦❢
t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥✱ t❤❡ r♦❜♦t ♠✉st ❦♥♦✇ ✇❤❛t ✐s t❤❡ ✉s❡r ♦✈❡r❛❧❧ ♦❜❥❡❝t✐✈❡✳
■♥ t❤✐s t❤❡s✐s✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ♠❡t❤♦❞s t♦ ♦✈❡r❝♦♠❡ t❤✐s ❝❤✐❝❦❡♥ ❛♥❞ ❡❣❣ ♣r♦❜❧❡♠ ✐♥ s♦♠❡
s♣❡❝✐✜❝ ❝❛s❡s✳ ❚❤✐s ❛❧❧♦✇s ❛ ✉s❡r t♦ st❛rt ✐♥t❡r❛❝t✐♥❣ ✇✐t❤ ❛ ♠❛❝❤✐♥❡ ✉s✐♥❣ ✐ts ♦✇♥
♣r❡❢❡rr❡❞ s✐❣♥❛❧s❀ r❡♠♦✈✐♥❣ t❤❡ ♥❡❡❞ ❢♦r ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡✳ ❇❡❢♦r❡ ❡♥t❡r✐♥❣
✐♥t♦ ♠♦r❡ ❞❡t❛✐❧✱ ✇❡ ✐♥tr♦❞✉❝❡ t❤❡ ❝♦♥❝❡♣t ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳

✶✳✷✳✶ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s

❆♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ❬❘♦✈❛ts♦s ✷✵✵✶❪ ✐s ❛ str✉❝t✉r❡ t❤❛t ❞❡✜♥❡s ❛❧❧ t❤❡ ❛s♣❡❝ts ♦❢
t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ t❤❛t ❛r❡ ♣r❡✲❞❡✜♥❡❞ ❜② t❤❡ s②st❡♠ ❞❡s✐❣♥❡r✳ ❚❤✐s ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❝❤❡♠❛
✐s ❛ss✉♠❡❞ t♦ ❜❡ ❢♦❧❧♦✇❡❞ ❜② t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❛♥❞ ❦♥♦✇♥ ❜② t❤❡ r♦❜♦t✳

❚❤❡ ❝♦♥❝❡♣t ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ✐s ❛ s✉❜❝❧❛ss ♦❢ t❤❡ ♠♦r❡ ❣❡♥❡r❛❧ ❝♦♥❝❡♣t
♦❢ ❢r❛♠❡✳ ❋r❛♠❡s ❛r❡ ❛ ❝♦♥❝❡♣t t❤❛t ❡♠❡r❣❡ s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧② ✐♥ s♦❝✐❛❧ t❤❡♦r②
❬●♦✛♠❛♥ ✶✾✼✹❪ ❛♥❞ ❛rt✐✜❝✐❛❧ ✐♥t❡❧❧✐❣❡♥❝❡ ❬▼✐♥s❦② ✶✾✼✹❪✳ ❚❤❡② r❡♣r❡s❡♥t ❛ s❝❤❡♠❛
♦❢ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❣✐✈❡♥ ❛ ♣❛rt✐❝✉❧❛r s✐t✉❛t✐♦♥ ♦r ❡✈❡♥t✳ ■t ✐s ❛♥s✇❡r✐♥❣ t❤❡ q✉❡s✲
t✐♦♥✿ ✇❤❛t ✐s ❣♦✐♥❣ ♦♥ ❤❡r❡❄✱ ✐♥ ♦r❞❡r t♦ r❡❞✉❝❡ ❛♠❜✐❣✉✐t② ♦❢ ✐♥t❛♥❣✐❜❧❡ t♦♣✐❝s ❜②
❝♦♥t❡①t✉❛❧✐③✐♥❣ t❤❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✳ ■t ❝r❡❛t❡s ❛ ❝♦♠♠♦♥ ❣r♦✉♥❞ ❛❜♦✉t t❤❡ ♣✉r♣♦s❡ ♦❢
t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❬❚♦♠❛s❡❧❧♦ ✷✵✵✾✱ ❘♦❤❧✜♥❣ ✷✵✶✸❪ ❛♥❞ ✐♥❝❧✉❞❡s ✏♣r❡❞✐❝t❛❜❧❡✱ r❡❝✉rr❡♥t
✐♥t❡r❛❝t✐✈❡ str✉❝t✉r❡s✑ ✭❬◆✐♥✐♦ ✶✾✾✻❪✱ ♣✳ ✶✼✶✮✳



✶✷ ❈❤❛♣t❡r ✶✳ ■♥tr♦❞✉❝t✐♦♥

■♥ ❬❘♦✈❛ts♦s ✷✵✵✶❪✱ ❘♦✈❛ts♦s ❡t ❛❧✳ ♣r❡s❡♥t❡❞ ❛♥ ❡①t❡♥❞❡❞ ❞❡✜♥✐t✐♦♥ ♦❢ ✇❤❛t
❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ♠✐❣❤t ❜❡ ❢♦r ❛rt✐✜❝✐❛❧ ❛❣❡♥ts✳ ❲❤✐❧❡ ❤✐s ❞❡✜♥✐t✐♦♥ ❝❛♥ ❜❡
tr❛♥s♣♦s❡❞ t♦ ❤✉♠❛♥✲r♦❜♦t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❝❡♥❛r✐♦s✱ ✐ts ❞❡s❝r✐♣t✐♦♥ ❛♥❞ ❢♦r♠❛❧✐③❛t✐♦♥
♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ✐s t♦♦ ♠✉❝❤ ❞❡t❛✐❧❡❞ ❢♦r ♦✉r ❢♦rt❤❝♦♠✐♥❣ ❞❡✈❡❧♦♣♠❡♥t✳ ❚♦
s✉♠♠❛r✐③❡✱ ❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ♣r♦✈✐❞❡s ✐♥t❡r❛❝t❛♥ts ✇✐t❤ ❣✉✐❞❡❧✐♥❡s ❛❜♦✉t ❤♦✇
t♦ ❜❡❤❛✈❡ ✭❛ ♣r♦t♦❝♦❧ ❢♦r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✮✳ ■t ❛❧s♦ ❛❧❧♦✇s ✐♥t❡r❛❝t❛♥ts t♦ ✉♥❞❡rst❛♥❞
t❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ ✐♥t❡♥t✐♦♥s ♦❢ t❤❡✐r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣❛rt♥❡r✳ ❚❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ✐s
♦❢t❡♥ ✐♠♣❧✐❝✐t❧② ❞❡✜♥❡❞ ❛♥❞ ❦♥♦✇♥ ✐♥ r♦❜♦t ❧❡❛r♥✐♥❣ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✳ ❲❡ ❡①❡♠♣❧✐❢② ❛
❢❡✇ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ❛♥❞ t❤❡♥ ♣r♦✈✐❞❡ ♦✉r s✐♠♣❧✐✜❡❞ ❞❡s❝r✐♣t✐♦♥ ♦❢ ❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥
❢r❛♠❡✳

◆❛♠✐♥❣ ❢r❛♠❡ ❖♥❡ ❡①❛♠♣❧❡ ♦❢ ❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ❛r❡ ❢♦✉♥❞ ✐♥ ❧❛♥❣✉❛❣❡ ❣❛♠❡s
❬❙t❡❡❧s ✷✵✵✷❪✱ ✇❤❡r❡ ❛ ♣r❡✲❞❡✜♥❡❞ s❡q✉❡♥❝❡ ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✐s ❞❡✜♥❡❞ t♦ ❛ss♦❝✐❛t❡
❛ ♥❛♠❡ t♦ ❛♥ ♦❜❥❡❝t✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ❛ ❤✉♠❛♥ ♣r❡s❡♥ts ❛♥ ♦❜❥❡❝t t♦ ❛ r♦❜♦t ❛♥❞
♣r♦♥♦✉♥❝❡ t❤❡ ♥❛♠❡ ♦❢ t❤❛t ♦❜❥❡❝t✳ ❇❡✐♥❣ ❛✇❛r❡ ♦❢ t❤✐s ❢r❛♠❡✱ t❤❡ r♦❜♦t ❦♥♦✇s
t❤❛t s♣❡❡❝❤ ♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❝♦rr❡s♣♦♥❞s t♦ t❤❡ ♥❛♠❡ ♦❢ t❤❡ ♦❜❥❡❝t ✭❛♥❞ ♥♦t ✐ts s❤❛♣❡
♦r ✐ts ❝♦❧♦r✮✳ ■♥ ❛❞❞✐t✐♦♥ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✐s ✉s✉❛❧❧② ✇❡❧❧ ❝♦♥tr♦❧❧❡❞✳ ❚❤❡ ❤✉♠❛♥ ✇✐❧❧
✜rst ❤❛♥❞ t❤❡ ♦❜❥❡❝t ✐♥ ❢r♦♥t ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t✳ ❚❤❡ r♦❜♦t ✇✐❧❧ t❤❡♥ ❛s❦ ❛❧✇❛②s t❤❡ s❛♠❡
q✉❡st✐♦♥ s✉❝❤ ❛s ✏t❡❧❧ ♠❡ t❤❡ ♥❛♠❡ ♦❢ t❤✐s ♦❜❥❡❝t❄✑✳ ❖♥❝❡ t❤❡ r♦❜♦t ✐s r❡❛❞② t♦ ❛❝❝❡♣t
t❤❡ ❤✉♠❛♥ s♣❡❡❝❤ ✉tt❡r❛♥❝❡✱ ✐t ❡♠✐ts ❛ s♠❛❧❧ ♥♦✐s❡✳ ❋✐♥❛❧❧② t❤❡ ❤✉♠❛♥ s♣❡❛❦s ❢♦r
♦♥❡ s❡❝♦♥❞✳ ❋♦❧❧♦✇✐♥❣ t❤✐s s❡q✉❡♥❝❡✱ t❤❡ ❛ss♦❝✐❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ♦❜❥❡❝ts ❛♥❞ ♥❛♠❡s ✐s
❣✉❛r❛♥t❡❡❞ t♦ ❜❡ ✉♥❛♠❜✐❣✉♦✉s✳

❋❡❡❞❜❛❝❦ ❢r❛♠❡ ❚♦ ❡①❡♠♣❧✐❢② t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❢r❛♠❡✱ ✇❡ ✐♥tr♦❞✉❝❡ t❤❡ ♥❛✈✐❣❛t✐♦♥
t❛s❦ ✉s❡❞ ❢♦r ♦✉r ❜r❛✐♥ ❝♦♠♣✉t❡r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ❝❤❛♣t❡r ✹✳ ■♥ t❤✐s s❝❡♥❛r✐♦
❛ ❤✉♠❛♥ ❛ss❡ss❡s t❤❡ ❛❝t✐♦♥s ♦❢ ❛ ✈✐rt✉❛❧ ❛❣❡♥t ✐♥ ❛ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞ ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✶✳✶✮✳
❚❤❡ ❤✉♠❛♥ ✇❛♥ts t♦ ❣✉✐❞❡ t❤❡ ❛❣❡♥t t♦✇❛r❞s ❛ s♣❡❝✐✜❝ st❛t❡✳ ❚♦ ❞♦ s♦ ❤❡ ❝❛♥
s❡♥❞ t♦ t❤❡ ❛❣❡♥t ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t t❤❡ ❝♦rr❡❝t♥❡ss ♦❢ ✐ts ❧❛st ❛❝t✐♦♥✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱
✐❢ t❤❡ r♦❜♦t ✇❡♥t ❛✇❛② ❢r♦♠ t❤❡ t❛r❣❡t st❛t❡✱ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✐♥❢♦r♠s t❤❡ r♦❜♦t t❤❛t
❣♦✐♥❣ ◆♦rt❤ ✇❛s ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ t❛r❣❡t✳ ❆❢t❡r s❡✈❡r❛❧ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s t❤❡
r♦❜♦t ✐s ❛❜❧❡ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ❣♦❛❧ st❛t❡✳ ❲❡ ❝❛❧❧ t❤✐s s♣❡❝✐✜❝ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❝❡♥❛r✐♦ ❛
❢❡❡❞❜❛❝❦ ❢r❛♠❡✳ ❆ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧ ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t t❤❡ ♦♣t✐♠❛❧✐t②
♦❢ t❤❡ r♦❜♦t✬s ❧❛st ❛❝t✐♦♥✳ ❆ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧ ❝❛♥ ♦♥❧② t❛❦❡ t✇♦ ✈❛❧✉❡s✱ ✏❝♦rr❡❝t✑ ♦r
✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ■♥ ♣r❛❝t✐❝❡ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✐s t✉r♥ t❛❦✐♥❣✱ t❤❡ r♦❜♦t ♣❡r❢♦r♠s ♦♥❡ ❛❝t✐♦♥
❛♥❞ ✇❛✐ts ✉♥t✐❧ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ♣r♦✈✐❞❡s ❛ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧✳ ❚❤❛t ✇❛② t❤❡ ❛ss♦❝✐❛t✐♦♥
❜❡t✇❡❡♥ ❛❝t✐♦♥s ❛♥❞ ❢❡❡❞❜❛❝❦s ✐s ❣✉❛r❛♥t❡❡❞ t♦ ❜❡ ✉♥❛♠❜✐❣✉♦✉s✳



✶✳✷✳ ❯s✉❛❧ ❆ss✉♠♣t✐♦♥s ✶✸

The participant 

wearing the EEG cap 

The acquisition unit 

and the computer 

running the algorthim

Display of the grid world 

and the agent (green) 

❋✐❣✉r❡ ✶✳✶✿ ❚❤❡ ❇❈■ s❡t✉♣ ❢♦r ♦♥❧✐♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✳ ❖♥ t❤❡ s❝r❡❡♥ ✐s ❞✐s♣❧❛②❡❞ ❛ ❣r✐❞
✇♦r❧❞ ✇✐t❤ t❤❡ ❛❣❡♥t ✐♥ ❣r❡❡♥✳

●✉✐❞❛♥❝❡ ❢r❛♠❡ ❚♦ ❡①❡♠♣❧✐❢② t❤❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❢r❛♠❡✱ ✇❡ ✐♥tr♦❞✉❝❡ t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞
♣❧❛❝❡ s❝❡♥❛r✐♦ ✉s❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✹✳ ■♥ t❤✐s s❝❡♥❛r✐♦ ❛ ❤✉♠❛♥ s✉♣❡r✈✐s❡s t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢
❛ r♦❜♦t ❜✉✐❧❞❡r✳ ❚❤✐s r♦❜♦t ✐s ❛❜❧❡ t♦ st❛❝❦ s❡✈❡r❛❧ ❝✉❜❡s ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❢♦r♠ ❞✐✛❡r❡♥t
str✉❝t✉r❡s ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✶✳✷✮✳ ❆ ❤✉♠❛♥ ✇❛♥ts t❤❡ r♦❜♦t t♦ ❜✉✐❧❞ ❛ s♣❡❝✐✜❝ ❝♦♥✜❣✉✲
r❛t✐♦♥ ♦❢ ❝✉❜❡s ❜✉t ❝❛♥♥♦t ❞✐r❡❝t❧② ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t❡ t❤❡ ❤✐❣❤ ❧❡✈❡❧ ❞❡s❝r✐♣t✐♦♥ ♦❢ t❤❡
str✉❝t✉r❡ t♦ t❤❡ r♦❜♦t✳ ❚❤❡ r♦❜♦t ♦♥❧② ❛❝❝❡♣ts ❞✐s❝r❡t❡ ❛❞✈✐❝❡s ❛❜♦✉t ✇❤❛t ❛❝t✐♦♥
t♦ ♣❡r❢♦r♠ ♥❡①t✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡ ❛s❦✐♥❣ t❤❡ r♦❜♦t t♦ ✏❣r❛s♣✑✱ ✏♠♦✈❡ ❧❡❢t✑✱ ♦r ✏r❡❧❡❛s❡✑✳
❚❤❡ r♦❜♦t ❦♥♦✇s t❤❡ ✉s❡r✬s s✐❣♥❛❧s ❝♦rr❡s♣♦♥❞ t♦ ❛❝t✐♦♥s ✐t s❤♦✉❧❞ ♣❡r❢♦r♠ ♥❡①t t♦
❢✉❧✜❧❧ t❤❡ t❛s❦✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤❡ r♦❜♦t ✐s ♥♦t t❡❧❡♦♣❡r❛t❡❞ ❛♥❞ r❡♠❛✐♥s t❤❡ ♦♥❡ t❤❛t
s❡❧❡❝ts ✇❤✐❝❤ ❛❝t✐♦♥ t♦ ♣❡r❢♦r♠✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ♦♥❝❡ t❤❡ r♦❜♦t ✉♥❞❡rst♦♦❞ ✇❤✐❝❤
❝✉❜❡✬s ❝♦♥✜❣✉r❛t✐♦♥ t❤❡ ✉s❡r ❤❛s ✐♥ ♠✐♥❞✱ ✐t ♠✐❣❤t ❜✉✐❧❞ ✐t ❞✐r❡❝t❧② ✇✐t❤♦✉t ✇❛✐t✐♥❣
❢♦r ❢✉rt❤❡r ❣✉✐❞❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧s✳ ❲❡ ❝❛❧❧ t❤✐s s♣❡❝✐✜❝ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❝❡♥❛r✐♦ ❛ ❣✉✐❞❛♥❝❡
❢r❛♠❡✳ ❆ ❣✉✐❞❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧ ✐s ❞❡✜♥❡❞ ❛s ❣✐✈✐♥❣ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t ✇❤❛t ❛❝t✐♦♥ t♦
♣❡r❢♦r♠ ♥❡①t✳ ■♥ ♣r❛❝t✐❝❡ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✐s t✉r♥ t❛❦✐♥❣✱ ✐♥ s♦♠❡ st❛t❡s t❤❡ r♦❜♦t
❛s❦s ❛♥ ❛❞✈✐❝❡ t♦ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❛♥❞ ✇❛✐ts ✉♥t✐❧ ✐t r❡❝❡✐✈❡s ❛ ❣✉✐❞❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧✳ ❚❤❛t ✇❛②
t❤❡ ❛ss♦❝✐❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ❛❝t✐♦♥s ❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡s ✐s ❣✉❛r❛♥t❡❡❞ t♦ ❜❡ ✉♥❛♠❜✐❣✉♦✉s✳

❋✐❣✉r❡ ✶✳✷✿ ❆ r♦❜♦t ❜✉✐❧❞❡r ♣❡r❢♦r♠✐♥❣ ❛ ♣✐❝❦✲❛♥❞✲♣❧❛❝❡ t❛s❦ ✇✐t❤ t❤r❡❡ ❝✉❜❡s✳



✶✹ ❈❤❛♣t❡r ✶✳ ■♥tr♦❞✉❝t✐♦♥

❚❤❡ t✇♦ ❧❛tt❡r ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❢r❛♠❡ ✇✐❧❧ ❜❡ ❝❡♥tr❛❧ t♦ t❤❡ ❢✉t✉r❡ ❞❡✈❡❧✲
♦♣♠❡♥t ♦❢ t❤✐s t❤❡s✐s✳

❲❡ ❤❛✈❡ s❡❡♥ t❤❛t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s r❡❣✉❧❛t❡ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ❤✉♠❛♥s ❛♥❞
r♦❜♦ts✳ ■t ❡♥❝♦❞❡s ❛ ✇❛② t♦ ✉♥❞❡rst❛♥❞ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣s ♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥ s✐❣♥❛❧s✱ ✐✳❡✳
t❤❡✐r r❡❧❛t✐♦♥ ✇✐t❤ t❤❡ ❝✉rr❡♥t ❝♦♥t❡①t ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ■t ❛❧s♦ ✐♥❝❧✉❞❡s ❝♦♥str❛✐♥ts
r❡❧❛t❡❞ t♦ t❤❡ t❛s❦✱ ❡✳❣✳ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✐s t❡❛❝❤✐♥❣ t❤❡ r♦❜♦t ✇❤✐❝❤ r♦♦♠ t♦ r❡❛❝❤ ❛♠♦♥❣
❛ ✜♥✐t❡ s❡t ♦❢ r♦♦♠s✳

■♥ ❧✐❣❤t ✇✐t❤ ♦✉r ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s✱ ✇❡ ❝❛♥ ❧✐st t❤❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ♣r♦✈✐❞❡❞ ❜② t❤❡ ✐♥✲
t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✿

• ❉❡t❛✐❧s ❛♥❞ t✐♠✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ■t ❝♦rr❡s♣♦♥❞s t♦ ✇❤❡♥ ❛♥❞ ❤♦✇
t❤❡ ✉s❡r ✇✐❧❧ ♣r♦✈✐❞❡ ✐♥str✉❝t✐♦♥ s✐❣♥❛❧s✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ t❤❡ ❤✉♠❛♥ s❡♥❞s ❛
s✐❣♥❛❧ t♦ t❤❡ r♦❜♦t ❛❢t❡r ❡✈❡r② r♦❜♦t✬s ❛❝t✐♦♥s✳ ❆♥♦t❤❡r ❡①❛♠♣❧❡ ✐s ❛ ❤✉♠❛♥
♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❛ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧ ❜❡t✇❡❡♥ ✵✳✷ ❛♥❞ ✷ s❡❝♦♥❞s ❛❢t❡r t❤❡ r♦❜♦t✬s ❛❝t✐♦♥
❬❑♥♦① ✷✵✵✾❜❪✳

• ❚❤❡ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ ♠❡❛♥✐♥❣s t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❝❛♥ r❡❢❡r t♦✳ ❆s ❞❡♣✐❝t❡❞
❜❡❢♦r❡✱ t❤❡ s❡t ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛② ✐♥❝❧✉❞❡ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❢♦r t❤♦s❡
❝❛s❡s ✇❤❡r❡ t❤❡ ✉s❡r ✐s ❛ss❡ss✐♥❣ t❤❡ r♦❜♦t✬s ❛❝t✐♦♥s✳ ■t ❝♦✉❧❞ ❛❧s♦ ❜❡ t❤❡ s❡t
♦❢ ❛❝t✐♦♥ ♥❛♠❡s ✇❤❡♥ t❤❡ ✉s❡r ♣r♦✈✐❞❡s ❣✉✐❞❛♥❝❡s ♦♥ ✇❤❛t t♦ ❞♦ ♥❡①t✳

• ❈♦♥str❛✐♥ts ♦♥ t❤❡ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s✳ ❚❤❡ ❣❡♥❡r❛❧ ❝♦♥t❡①t ♦❢ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣
♣r♦❝❡ss ✐s ❦♥♦✇♥✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡ t❤❡ r♦❜♦t ✐s ❛✇❛r❡ t❤❛t t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✇❛♥ts ✐t t♦
r❡❛❝❤ ❛ s♣❡❝✐✜❝ r♦♦♠ ✐♥ t❤❡ ❤♦✉s❡✱ ❛♥❞ ♥♦t t♦ t❛❦❡ ❛♥ ♦❜❥❡❝t ❢r♦♠ t❤❡ ❢r✐❞❣❡✳
❚❤✐s ❧✐♠✐ts t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s❡s t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ ❝r❡❛t❡ ❛❜♦✉t ✇❤❛t t❤❡
✉s❡r ❤❛s ✐♥ ♠✐♥❞✳

●✐✈❡♥ t❤✐s ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✱ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ♣r♦✈✐❞❡s ❛ ❣❡♥❡r✐❝ ❢✉♥❝t✐♦♥ t❤❛t✱
❣✐✈❡♥ ❛ ❝♦♥t❡①t ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❛♥❞ ❛ t❛s❦✱ r❡t✉r♥s t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ✐♥t❡♥❞❡❞ ❜② t❤❡
t❡❛❝❤❡r✿

Meaning = Frame(Context, Task)

❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✐♥ ❛ ❞✐s❝r❡t❡ ✇♦r❧❞✱ ✐❢ t❤❡ r♦❜♦t ♠♦✈❡s ❢r♦♠ t❤❡ ❧✐✈✐♥❣ r♦♦♠ t♦ t❤❡
❦✐t❝❤❡♥ ✭❝♦♥t❡①t✮✱ ❛♥❞ ✐❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✇❛♥ts t❤❡ r♦❜♦t t♦ ❜❡ ✐♥ t❤❡ ❦✐t❝❤❡♥ ✭t❛s❦✮✱
t❤❡♥ t❤❡ s✐❣♥❛❧ r❡❝❡✐✈❡❞ ❢r♦♠ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ♠❡❛♥s ✏❝♦rr❡❝t✑ ✭♠❡❛♥✐♥❣✮✳

“correct” = Frame((living room → kitchen), GoToKitchen)

■♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ s✉❜s❡❝t✐♦♥ ✇❡ st✉❞② ❤♦✇ t❤✐s ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ✐s ✉s❡❞ ✐♥ ♣r❛❝✲
t✐❝❡✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✇❤❡♥ ✇❡ ✇❛♥t t♦ t❡❛❝❤ ❛ r♦❜♦t ❛ ♥❡✇ t❛s❦✱ t❤❡ t❛s❦ ✈❛r✐❛❜❧❡ ✐s
✉♥❦♥♦✇♥✳



✶✳✷✳ ❯s✉❛❧ ❆ss✉♠♣t✐♦♥s ✶✺

✶✳✷✳✷ ❯s✐♥❣ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s

■♥ t❤❡ ❜❡❣✐♥♥✐♥❣ ♦❢ t❤✐s s❡❝t✐♦♥✱ ✇❡ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ❛ ❝❤✐❝❦❡♥ ❛♥❞ ❡❣❣ ♣r♦❜❧❡♠✳ ■♥ ♦r❞❡r t♦
t❡❛❝❤ ❛ r♦❜♦t ❛ ♥❡✇ t❛s❦✱ t❤❡ r♦❜♦t ♠✉st ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ✉♥❞❡rst❛♥❞ t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡
❤✉♠❛♥✳ ❇✉t t♦ ❝♦♠❡ ✉♣ ✇✐t❤ ❛♥ ✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥ t❤❡
r♦❜♦t ♠✉st ❦♥♦✇ ✇❤❛t ✐s t❤❡ ✉s❡r ♦✈❡r❛❧❧ ♦❜❥❡❝t✐✈❡✳ ■♥ t❤✐s s✉❜s❡❝t✐♦♥ ✇❡ ❡①♣❧❛✐♥
t❤✐s ♣r♦❜❧❡♠ ✉s✐♥❣ ♦✉r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ❢♦r♠❛❧✐s♠✳

❈❛❧✐❜r❛t✐♦♥✿ ❧❡❛r♥✐♥❣ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣ ❚❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❝❛❧✲
✐❜r❛t✐♦♥ r❡q✉✐r❡s t❤❡ r♦❜♦t t♦ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ❝♦❧❧❡❝t s✐❣♥❛❧✲♠❡❛♥✐♥❣ ♣❛✐rs ✭❛❧s♦ ❝❛❧❧❡❞
s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs✮✳ ❖♥❝❡ t❤❡ r♦❜♦t ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ ❛ ❞❛t❛s❡t ♦❢ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs✱ ✐t
❝❛♥ ❧❡❛r♥ ❛ ❝❧❛ss✐✜❡r t❤❛t ❣✐✈❡♥ ❛ ♥❡✇ s✐❣♥❛❧ ♣r❡❞✐❝ts t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤✐s
s✐❣♥❛❧✳ ❲❡ ✐♥tr♦❞✉❝❡ t❤❡ ❞❡❝♦❞❡r ❢✉♥❝t✐♦♥ t❤❛t ❣✐✈❡♥ ❛ s✐❣♥❛❧✱ r❡t✉r♥s ❛ ♠❡❛♥✐♥❣✿

Meaning = Decoder(Signal)

❯s✐♥❣ ♦✉r ❢r❛♠❡ ❞❡✜♥✐t✐♦♥✱ t♦ tr❛✐♥ t❤✐s ❞❡❝♦❞❡r t❤❡ r♦❜♦t ♠✉st ❦♥♦✇ t❤❡ t❛s❦✳
❋♦❧❧♦✇✐♥❣ ♦✉r ♣r❡✈✐♦✉s ❡①❛♠♣❧❡s✱ ✇❤❡♥ t❤❡ r♦❜♦t ♠♦✈❡s ❢r♦♠ t❤❡ ❧✐✈✐♥❣ r♦♦♠ t♦ t❤❡
❦✐t❝❤❡♥✱ ✐t ♠❛② r❡❝❡✐✈❡ ❛ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧ ✏❆✑✳ ■❢ t❤❡ t❛s❦ ✐s t♦ ❣♦ t♦ t❤❡ ❦✐t❝❤❡♥✱ t❤❡
r♦❜♦t ❝❛♥ ✐♥❢❡r t❤❛t t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧ ✏❆✑ ✐s ✏❝♦rr❡❝t✑✳ ❇② ❝♦❧❧❡❝t✐♥❣ ♠❛♥②
♦❢ s✉❝❤ ❡①❛♠♣❧❡s✱ t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ ❧❡❛r♥ ✇❤✐❝❤ ♠❡❛♥✐♥❣ ❝♦rr❡s♣♦♥❞ t♦ ❡❛❝❤ s✐❣♥❛❧✳ ❆s
❛ r❡s✉❧t t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ ❜✉✐❧❞ ❛ ❞❡❝♦❞❡r ♦❢ ✉s❡r s✐❣♥❛❧s✳ ●✐✈❡♥ ❛ ♥❡✇ s✐❣♥❛❧ ✏❆✑ ✐t ❝❛♥
❞❡❞✉❝❡✿

“correct” = Decoder(“A”)

▲❡❛r♥✐♥❣✿ ✐♥❢❡rr✐♥❣ t❤❡ t❛s❦ ❚❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ t❤❡ t❛s❦ r❡q✉✐r❡s t❤❡
r♦❜♦t t♦ ❦♥♦✇ ❤♦✇ t♦ ✐♥t❡r♣r❡t ✉s❡r✬s s✐❣♥❛❧s✳ ❚❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ♣r♦✈✐❞❡s t❤❡
❝♦♥t❡①t ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ ✇❤✐❝❤ ✐♥❝❧✉❞❡s s♦♠❡ ❝♦♥str❛✐♥ts ❛❜♦✉t t❤❡ t❛s❦✳ ■♥ ♦✉r
❡①❛♠♣❧❡✱ ♦✉r r♦❜♦t ♠❛② ❦♥♦✇ t❤❛t t❤❡r❡ ❛r❡ ♦♥❧② t✇♦ r♦♦♠s ✐♥ t❤❡ ❤♦✉s❡✳

●✐✈❡♥ ❛ s♣❡❝✐✜❝ ❝♦♥t❡①t✱ ❡✳❣✳ (living room → kitchen)✱ t❤❡ r♦❜♦t r❡❝❡✐✈❡s ❛
s✐❣♥❛❧ ❢r♦♠ t❤❡ ✉s❡r✱ ❡✳❣✳ ✏❆✑✳ ❆♥❞ ❣✐✈❡♥ ❛ ❞❡❝♦❞❡r tr❛✐♥❡❞ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ t❤❡ ❛❜♦✈❡
♠❡t❤♦❞ t❤❡ r♦❜♦t ❦♥♦✇s t❤❛t t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ ✏❆✑ ✐s ✏❝♦rr❡❝t✑✳

❚❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ ❝♦♠♣❛r❡ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ r❡❝❡✐✈❡❞ ❢r♦♠ t❤❡ ✉s❡r ✇✐t❤ t❤❡ ♦♥❡ ❡①♣❡❝t❡❞
❢r♦♠ t❤❡ ❢r❛♠❡ ❣✐✈❡♥ t❤❡ t✇♦ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s✿

“correct” = Frame((living room → kitchen), GoToKitchen)

“incorrect” = Frame((living room → kitchen), GoToLivingRoom)

❋♦❧❧♦✇✐♥❣ t❤✐s ♠❡t❤♦❞✱ t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ ✐♥❢❡r t❤❛t t❤❡ ✉s❡r ✇❛♥ts ✐t t♦ ❣♦ t♦ t❤❡ ❦✐t❝❤❡♥✳

❯s✐♥❣ t❤✐s s✐♠♣❧❡ ❡①❛♠♣❧❡ ❤✐❣❤❧✐❣❤t t❤❡ ❝❤✐❝❦❡♥ ❛♥❞ ❡❣❣ ♥❛t✉r❡ ♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢
✐♥t❡r❛❝t✐♥❣ ✇✐t❤ ♠❛❝❤✐♥❡s✳ ❚♦ ❧❡❛r♥ t❤❡ ❞❡❝♦❞❡r ✇❡ ♥❡❡❞ t♦ ❦♥♦✇ t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ t♦
❧❡❛r♥ t❤❡ t❛s❦ ✇❡ ♥❡❡❞ t♦ ❦♥♦✇ t❤❡ ❞❡❝♦❞❡r✳ ■♥ t❤✐s ✇♦r❦ ✇❡ t❛❝❦❧❡ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢
❧❡❛r♥✐♥❣ ❜♦t❤ t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ ❞❡❝♦❞❡r ❛t t❤❡ s❛♠❡ t✐♠❡✳



✶✻ ❈❤❛♣t❡r ✶✳ ■♥tr♦❞✉❝t✐♦♥

✶✳✷✳✸ ❉✐s❝✉ss✐♦♥

❇② ♠❛❦✐♥❣ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ❡①♣❧✐❝✐t✱ ✇❡ ❝❛♥ r❡✈✐s❡ ♦✉r ✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣ ♦❢ t❤❡
❝❤❛❧❧❡♥❣❡s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ s♦❝✐❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣✳ ❚❤❡r❡ ✐s ❛ ♠✉❧t✐t✉❞❡ ♦❢ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡s t❤❛t
❧✐❡ ❜❡t✇❡❡♥ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❤✉♠❛♥ s♦❝✐❛❧ ❜❡❤❛✈✐♦rs ❛♥❞ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♥❡✇ t❛s❦s✳ ■❞❡♥t✐❢②✐♥❣
❛♥❞ s♦❧✈✐♥❣ t❤❡s❡ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡s ♠✐❣❤t ❤❡❧♣ ✉s ❞❡s✐❣♥ ♠❛❝❤✐♥❡s ♠♦r❡ ✢❡①✐❜❧❡ t♦ ❧♦♦s❡❧②
❞❡✜♥❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✱ ♦r ❡✈❡♥ ♠❛❝❤✐♥❡s t❤❛t ❝❛♥ ❧❡❛r♥ t❤❡ ❢r❛♠❡s t❤❡♠s❡❧✈❡s✳

❆♠♦♥❣ ♦t❤❡rs✱ ❚❤♦♠❛s ❈❡❞❡r❜♦r❣ ♣r❡s❡♥t❡❞ ❛♥ ❡①t❡♥❞❡❞ r❡✢❡❝t✐♦♥ ♦♥ t❤✐s ♣r♦❜✲
❧❡♠ ✐♥ ❤✐s P❤❉ t❤❡s✐s ❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✹❛❪✳ ❍❡ ♣r❡s❡♥ts ❛ ❞❡t❛✐❧❡❞ ❢r❛♠❡✇♦r❦ t♦ ❞❡✲
s❝r✐❜❡ r♦❜♦t s♦❝✐❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♠❡❝❤❛♥✐s♠ ❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✹❜❪ ❛♥❞ ♣r♦♣♦s❡ ❛♥ ❡①t❡♥❞❡❞
r❡✢❡❝t✐♦♥ ♦♥ ❤♦✇ t♦ r❡❧❛① ❛ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s ✐♥ r♦❜♦t s♦❝✐❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ s❝❡♥❛r✐♦s✳

❲❡ ♣r❡s❡♥t ❛ s♠❛❧❧ s❛♠♣❧❡ ♦❢ q✉❡st✐♦♥s t❤❛t ❛r✐s❡ ✇❤❡♥ ✇❡ r❡❧❛① s♦♠❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥
❢r❛♠❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s✳

❆ ✜rst ❡①❛♠♣❧❡ ✐s t❤❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ t❤❛t ❤✉♠❛♥ t❡❛❝❤✐♥❣ ❜❡❤❛✈✐♦rs ❛r❡ ❝♦♥s✐s✲
t❡♥t✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✇❤❡♥ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t✱ ❤✉♠❛♥s ❞♦ ♥♦t ✉s❡
r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t s✐❣♥❛❧s ❛s ❡①♣❡❝t❡❞ ❜② t❤❡ ♠❛t❤❡♠❛t✐❝❛❧ ❢♦r♠❛❧✐s♠ ♦❢ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t
❧❡❛r♥✐♥❣✳ ❋♦r ✐♥st❛♥❝❡✱ ✐♥ t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❬❚❤♦♠❛③ ✷✵✵✽❪ t❤❡ t❡❛❝❤❡rs ❢r❡q✉❡♥t❧② ❣❛✈❡
❛ ♣♦s✐t✐✈❡ r❡✇❛r❞ ❢♦r ❡①♣❧♦r❛t♦r② ❛❝t✐♦♥s ♦r t♦ ❡♥❝♦✉r❛❣❡ t❤❡ r♦❜♦t✳ ■♥ ❛❞❞✐t✐♦♥✱
t❤❡ r❡✇❛r❞ ❞❡❧✐✈❡r❡❞ ❜② t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✐s ❛ ♠♦✈✐♥❣ t❛r❣❡t✱ ♦♥❝❡ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✜♥❞s t❤❡
❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t ❛❞❡q✉❛t❡ ❤❡ ✇✐❧❧ st♦♣ ❞❡❧✐✈❡r✐♥❣ r❡✇❛r❞s✳ ❆ r♦❜♦t t❤❛t ♦♥❧②
s❡❡❦s t♦ ♠❛①✐♠✐③❡ r❡✇❛r❞ ❝♦✉❧❞ ♠❛❦❡ ✉s❡ ♦❢ t❤✐s ❤✉♠❛♥ ❜✐❛s ❛♥❞ ❣❡♥❡r❛t❡ ♠✐st❛❦❡s
♦♥ ♣✉r♣♦s❡✳ ❚❤❛t ✇❛② t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✇✐❧❧ ♥♦t ❣❡t ✉s❡ t♦ ❣♦♦❞ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ❛♥❞ ✇✐❧❧
❦❡❡♣ ❣❡♥❡r❛t✐♥❣ r❡✇❛r❞s✳

❆♥♦t❤❡r ✉s✉❛❧ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ ✐s t❤❛t t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❤❛s ❢✉❧❧ ♦❜s❡r✈❛❜✐❧✐t② ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t✬s
❛❝t✐♦♥s✳ ❆♥ ❡①❛♠♣❧❡ ❢r❡q✉❡♥t❧② ❣✐✈❡♥ ✐♥ ❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✹❛❪ ✐s t❤❡ ♦♥❡ ♦❢ ❛ ❝❧❡❛♥✐♥❣
r♦❜♦t✳ ❚❤❡ ❤✉♠❛♥ ✇♦✉❧❞ ❧✐❦❡ t❤❡ r♦❜♦t t♦ ❝❧❡❛♥ t❤❡ ❞✉st ✐♥ t❤❡ ❛♣❛rt♠❡♥t ❞✉r✐♥❣
t❤❡ ❞❛②✳ ❲❤❡♥ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❡♥t❡rs t❤❡ ❛♣❛rt♠❡♥t ❛❣❛✐♥✱ ✐❢ ❤❡ ✐s ❤❛♣♣② ✇✐t❤ t❤❡ ✇♦r❦
♦❢ t❤❡ r♦❜♦t ❤❡ ✇✐❧❧ ❣✐✈❡ ✐t s♦♠❡ ♣♦s✐t✐✈❡ r❡✇❛r❞s✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✉s❡r ♠✐❣❤t
♥♦t ❜❡ ❛✇❛r❡ t❤❛t t❤❡ r♦❜♦t ♣✉s❤❡❞ t❤❡ ❞✉st ✉♥❞❡r t❤❡ ❝❛r♣❡t ♦r ♠❛❞❡ ❛ ❧♦t ♦❢ ♥♦✐s❡
❞✐st✉r❜✐♥❣ t❤❡ ♥❡✐❣❤❜♦rs✳

❆s ✇❡ ❞❡s❝r✐❜❡❞ ❜❡❢♦r❡✱ ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s ✇❡ r❡♠♦✈❡ ❛♥♦t❤❡r t②♣❡ ♦❢ ❛ss✉♠♣t✐♦♥✱
t❤❛t t❤❡ ❧❡❛r♥❡r ❛♥❞ t❤❡ t❡❛❝❤❡r s❤❛r❡ ❛ ♠✉t✉❛❧ ✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢
❡❛❝❤ ♦t❤❡r✬s ✐♥str✉❝t✐♦♥s✳ ■♥ ♣❛rt✐❝✉❧❛r t❤❡ r♦❜♦t ✐s ✉s✉❛❧❧② ❛ss✉♠❡❞ t♦ ❦♥♦✇ ❤♦✇ t♦
✐♥t❡r♣r❡t ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❢r♦♠ t❤❡ ✉s❡r✳ ❲❡ ❞❡✜♥❡ ❛ ❣❡♥❡r❛❧ s❝✐❡♥t✐✜❝ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡✿ ❈❛♥
❛ r♦❜♦t ❧❡❛r♥ ❛ ♥❡✇ t❛s❦ ✐❢ t❤❡ t❛s❦ ✐s ✉♥❦♥♦✇♥ ❛♥❞ t❤❡ ✉s❡r ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣

✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥str✉❝t✐♦♥s❄ ❲❤✐❝❤ ❛r❡ t❤❡ ❝♦♥str❛✐♥ts ❛♥❞ ♠❡❝❤❛♥✐s♠s t❤❛t

❝♦✉❧❞ ♣r♦✈✐❞❡ t❤✐s ✢❡①✐❜✐❧✐t② ✐♥ ✐♥t❡r❛❝t✐✈❡ t❛s❦ ❧❡❛r♥✐♥❣❄ ❚❤❡r❡ ❛r❡ t✇♦
✐♠♣♦rt❛♥t ❞✐♠❡♥s✐♦♥s ✐♥ s✉❝❤ q✉❡st✐♦♥s✿ ✶✳ ✇❤✐❝❤ ❛r❡ t❤❡ ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧ ♠❛❝❤✐♥❡
❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❧❣♦r✐t❤♠s ❛♥❞ ❢♦r♠❛❧✐s♠s t❤❛t ❛r❡ ♥❡❡❞❡❞ ❢♦r t❤✐s ❣♦❛❧❄ ❛♥❞ ✷✳ ❤♦✇ t♦
✐♥t❡❣r❛t❡ t❤❡♠ ✇✐t❤✐♥ r❡❛❧✲✇♦r❧❞ ♠❡❛♥✐♥❣❢✉❧ ❤✉♠❛♥✲r♦❜♦t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s✉❝❤ t❤❛t ✉s✲
❛❜✐❧✐t② ❛♥❞ ❛❝❝❡♣t❛❜✐❧✐t② ❝❛♥ ❜❡ ❡✈❛❧✉❛t❡❞ ✐♥ ✉s❡r st✉❞✐❡s❄ ❲❤✐❧❡ ✇❡ ✇✐❧❧ ♣r❡s❡♥t
❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✇✐t❤ r❡❛❧ s✉❜❥❡❝ts✱ ❣✐✈❡♥ t❤❡ ❝♦♠♣❧❡①✐t② ❛♥❞ ♥♦✈❡❧t② ♦❢ t❤❡s❡ ✐ss✉❡s✱ ✇❡
❢♦❝✉s ♠♦st ♦❢ ♦✉r ❛tt❡♥t✐♦♥ ♦♥ t❤❡ ✜rst ❞✐♠❡♥s✐♦♥✳ ■♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♦❢ t❤✐s t❤❡s✐s✱
✇❡ ❝❛❧❧ t❤✐s s✉❜❝❧❛ss ♦❢ ♣r♦❜❧❡♠ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ❛♥❞ ✇❡



✶✳✸✳ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ✶✼

st✉❞② ❤♦✇ ❛ r♦❜♦t ❝❛♥ ❧❡❛r♥ t♦ ❝♦♣❡ ✇✐t❤ t❤✐s ❧❛❝❦ ♦❢ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✳

✶✳✸ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s

▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ❝♦rr❡s♣♦♥❞s t♦ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛
t❛s❦ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ ✐♥str✉❝t✐♦♥s s✐❣♥❛❧s ❜✉t ✇❤❡r❡ t❤❡ s✐❣♥❛❧✲t♦✲♠❡❛♥✐♥❣ ❝❧❛ss✐✜❡r ✐s ♥♦t
❣✐✈❡♥✳ ◆♦♥❡t❤❡❧❡ss ✇❡ ♠❛✐♥t❛✐♥ ✐♠♣♦rt❛♥t ❛ss✉♠♣t✐♦♥s ❝♦♥❝❡r♥✐♥❣ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥
♣r♦t♦❝♦❧ ❛♥❞ t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥✳ ❲❡ ❧✐st t❤♦s❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s ❤❡r❡✿

• ❚❤❡ ♣r♦t♦❝♦❧ ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❚❤❡ ❤✉♠❛♥ ❛♥❞ t❤❡ r♦❜♦t ❛r❡ ❛❜❧❡ t♦
s②♥❝❤r♦♥✐③❡ t♦❣❡t❤❡r✳ ❆ s✐❣♥❛❧ ❢r♦♠ t❤❡ ✉s❡r ✐s ❡❛s② t♦ ♠❛♣ t♦ ❛ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥
♣❛✐r✳ ■♥ ♣r❛❝t✐❝❡ t❤✐s ✐s ✐♠♣❧❡♠❡♥t❡❞ ❛s ❛ t✉r♥ t❛❦✐♥❣ s♦❝✐❛❧ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❲❤❡♥
t❤❡ r♦❜♦t ♣❡r❢♦r♠s ❛♥ ❛❝t✐♦♥ ✐♥ ❛ ♣❛rt✐❝✉❧❛r st❛t❡✱ ✐t t❤❡♥ ✇❛✐ts ❢♦r ❛ s✐❣♥❛❧
❢r♦♠ t❤❡ ✉s❡r✳

• ❚❤❡ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ ♠❡❛♥✐♥❣s t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❝❛♥ r❡❢❡r t♦✳ ❚❤❡ r♦❜♦t ❦♥♦✇s
t❤❡ s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❝❛♥ t❛❦❡ ♦♥❧② ♦♥❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦✉t ♦❢ ❛ ✜♥✐t❡ s❡t ♦❢
♠❡❛♥✐♥❣s✳ ❲❡ ✇✐❧❧ ❝♦♥s✐❞❡r ♦♥❧② t❤❡ ❝❛s❡ ♦❢ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦r ❣✉✐❞❛♥❝❡ ✐♥str✉❝t✐♦♥✬s
s✐❣♥❛❧s✳ ❲❤❡♥ ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧s✱ t❤❡ s❡t ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✐♥❝❧✉❞❡s ✏❝♦rr❡❝t✑
❛♥❞ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❲❤❡♥ ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❣✉✐❞❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧s✱ t❤❡ s❡t ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✐♥❝❧✉❞❡s
t❤❡ ♥❛♠❡s ♦❢ t❤❡ ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ ❛❝t✐♦♥s✳ ❆ ♠❡❛♥✐♥❣ ✇✐❧❧ ❛❧s♦ ❜❡ ❝❛❧❧❡❞ ❛ ❧❛❜❡❧ t♦
♠❛t❝❤ ✇✐t❤ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❢♦r♠✉❧❛t✐♦♥✳

• ❈♦♥str❛✐♥ts ♦♥ t❤❡ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s✳ ❚❤❡ r♦❜♦t ❦♥♦✇s t❤❡ ❝♦♥t❡①t ✐♥ ✇❤✐❝❤
t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ t❛❦❡s ♣❧❛❝❡✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ t❤❡ r♦❜♦t ❦♥♦✇s t❤❛t t❤❡ ✉s❡r ✇❛♥ts
✐t t♦ r❡❛❝❤ ♦♥❡ ♦❢ t❤❡ r♦♦♠s ✐♥ t❤❡ ❤♦✉s❡✱ t♦ ❝r❡❛t❡ ❛ r❤②t❤♠✐❝ ♣❛tt❡r♥ ❜②
♣r❡ss✐♥❣ ♣✐❛♥♦ ❦❡②s✱ t♦ ❜✉✐❧❞ ❛ str✉❝t✉r❡ ❜② st❛❝❦✐♥❣ ❛ ✜♥✐t❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❝✉❜❡s✱
♦r t♦ ❣r❛s♣ ❛♥ ♦❜❥❡❝t ♦♥ t❤❡ t❛❜❧❡✳ ❚❤✐s ❧✐♠✐ts t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s❡s t❤❡
r♦❜♦t ❝❛♥ ❝r❡❛t❡✳

• ❆♥ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♠♦❞❡❧ ❢♦r ❡❛❝❤ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦✳ ❚❤❡ r♦❜♦t ❤❛s ❛❝❝❡ss
t♦ ❛ ✏❋r❛♠❡✑ ❢✉♥❝t✐♦♥ ✇❤✐❝❤ ❣✐✈❡♥ ❛ ❝♦♥t❡①t ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❛♥❞ ❛ t❛s❦✱ r❡t✉r♥s
t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ✐♥t❡♥❞❡❞ ❜② t❤❡ t❡❛❝❤❡r✿

Meaning = Frame(Context, Task)

❚❤✐s ❢✉♥❝t✐♦♥ r❡♣r❡s❡♥ts ❛ t❤❡♦r❡t✐❝❛❧ ♠♦❞❡❧ ♦❢ t❤❡ ✉s❡r t❡❛❝❤✐♥❣ ❜❡❤❛✈✐♦r
❣✐✈❡♥ ❛ ♣❛rt✐❝✉❧❛r t❛s❦✳ ■t ❝♦rr❡s♣♦♥❞s t♦ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ r❡❛s♦♥✐♥❣✿ ✏✐❢ t❤❡ ✉s❡r
✇❛♥ts ♠❡ t♦ ♣❡r❢♦r♠ t❛s❦ ❚ t❤❡♥ ✇❤❡♥ ■ ❞✐❞ ❛❝t✐♦♥ ❆ ✐♥ st❛t❡ ❙✱ t❤❡ ✉s❡r✬s
s✐❣♥❛❧ ❊ ♠❡❛♥t ▼✑✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ ✇❡ r❡♠✐♥❞ t❤❛t t❤❡ ✉s❡r ❞♦❡s ♥♦t ❦♥♦✇ t❤❡ t❛s❦✳
❲❡ ❢✉rt❤❡r ❛ss✉♠❡ t❤✐s ❢✉♥❝t✐♦♥ ❤♦❧❞s ❢♦r t❤❡ ❢✉❧❧ t✐♠❡ ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ■♥
♦t❤❡r ✇♦r❞s✱ t❤❡ ✉s❡r ❜❡❤❛✈✐♦r ✐s ❝♦♥s✐st❡♥t t❤r♦✉❣❤♦✉t t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣❡r✐♦❞✳

• ❚❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣ ✐s ❝♦♥s✐st❡♥t t❤r♦✉❣❤♦✉t t❤❡ ✐♥t❡r✲
❛❝t✐♦♥ ♣❡r✐♦❞ ❚❤❡ ✉s❡r ❛❧✇❛②s ✉s❡s s✐♠✐❧❛r s✐❣♥❛❧s t♦ ♠❡❛♥ t❤❡ s❛♠❡ t❤✐♥❣s✳
❈♦♥❝r❡t❡❧②✱ ✐❢ t❤❡ ✉s❡r ❝♦♥✈❡② ✐ts s✐❣♥❛❧s ✉s✐♥❣ ❛ t✇♦ ❜✉tt♦♥s ✐♥t❡r❢❛❝❡ t♦ ♠❡❛♥



✶✽ ❈❤❛♣t❡r ✶✳ ■♥tr♦❞✉❝t✐♦♥

❡✐t❤❡r ✏❝♦rr❡❝t✑ ♦r ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✱ ✇❡ ❛ss✉♠❡ t❤❡ ✉s❡r ✐s ❛❧✇❛②s ✉s✐♥❣ ♦♥❡ ❜✉tt♦♥
t♦ ♠❡❛♥ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ t❤❡ ♦t❤❡r t♦ ♠❡❛♥ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❇✉t ✇❡ ❞♦ ♥♦t ❦♥♦✇
✇❤✐❝❤ ❜✉tt♦♥ ♠❡❛♥s ✇❤❛t ✐♥ t❤❡ ❜❡❣✐♥♥✐♥❣✳ ❲❡ ✇✐❧❧ ❛❝❝♦✉♥t ❢♦r ❡rr♦rs ✐♥ t❤❡
t❡❛❝❤✐♥❣ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❜✉t ✇❡ ❛ss✉♠❡ t❤❛t ✐❢ ✇❡ ❛s❦ t❤❡ ✉s❡r ✇❤✐❝❤
❜✉tt♦♥ ♠❡❛♥s ✇❤❛t t❤r♦✉❣❤♦✉t t❤❡ ❣❛♠❡ ❤✐s r❡♣❧② ✇✐❧❧ ♥♦t ❝❤❛♥❣❡✳ ❲❡ ♥♦t❡
t❤❛t t❤✐s ❛ss✉♠♣t✐♦♥ ✐s ♠❛❞❡ ❜② ❛❧❧ ✐♥t❡r❛❝t✐✈❡ s②st❡♠s✳

• ❚❤❡ ✉s❡r✬s s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ❝❧❛ss✐✜❛❜❧❡✳ ■❢ ✇❡ ❤❛❞ ❛❝❝❡ss t♦ ❛ ❞❛t❛s❡t ♦❢ s✐❣♥❛❧✲
❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs ❢r♦♠ t❤❡ ✉s❡r✱ ✇❡ ❝♦✉❧❞ ❝♦♠♣✉t❡ ❛ ❞❡❝♦❞❡r t❤❛t ♣r❡❞✐❝ts t❤❡ ❧❛❜❡❧
♦❢ ❛♥ ✉♥♦❜s❡r✈❡❞ s✐❣♥❛❧ ✇✐t❤ ♠♦r❡ t❤❛♥ r❛♥❞♦♠ ❛❝❝✉r❛❝②✳ ❲❡ ♥♦t❡ t❤❛t t❤✐s
❛ss✉♠♣t✐♦♥ ✐s ♠❛❞❡ ❜② ❛❧❧ ✐♥t❡r❛❝t✐✈❡ s②st❡♠s✳

❚❤❡ ❢❛❝t t❤❛t t❤❡ ♣♦ss✐❜❧❡ s❡t ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣s ✐s ❦♥♦✇♥ ❡①♣❧❛✐♥s t❤❡ ✇♦r❞ ✏✉♥❧❛❜❡❧❡❞✑

✐♥ t❤❡ t❡r♠ ✏✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✑✳ ❚❤❡ r♦❜♦t ❦♥♦✇s t❤❛t t❤❡r❡ ✐s ❛ ❤✐❞❞❡♥
❧❛❜❡❧ ✖ ❛♠♦♥❣ ❛ ✜♥✐t❡ s❡t ♦❢ ❧❛❜❡❧s ✖ t❤❛t ✐s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❡❛❝❤ ✉s❡r✬s ✐♥str✉❝t✐♦♥
s✐❣♥❛❧s✳

❚♦ s♦❧✈❡ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥str✉❝t✐♦♥s✱ ✇❡ ✇✐❧❧ r❡❧② ♦♥ t❤❡
❝♦♥❝❡♣t ♦❢ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛s ✐♥tr♦❞✉❝❡❞ ✐♥ t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❈❡❞❡r❜♦r❣ ❡t ❛❧✳
❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✹❜✱ ❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✹❛❪✳ ❆♥ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐s t❤❡ ♣r♦❝❡ss ♦❢
✐♥t❡r♣r❡t✐♥❣ ❛ ❤✉♠❛♥ s✐❣♥❛❧ ✐♥ ❧✐❣❤t ♦❢ ❛ ❤②♣♦t❤❡t✐❝❛❧ t❛s❦ ❛♥❞ ❣✐✈❡♥ ❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥
❢r❛♠❡✳ ❆s ✇❡ ❤❛✈❡ s❡❡♥ ❜❡❢♦r❡✱ ❣✐✈❡♥ ❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ❛♥❞ ❛ t❛s❦ ✐t ✐s ♣♦ss✐❜❧❡
t♦ ✐♥❢❡r t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ✐♥t❡♥❞❡❞ ❜② t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✐♥ ❛ s♣❡❝✐✜❝ s✐t✉❛t✐♦♥✳ ❆s ✇❡ ❤❛✈❡
❛❝❝❡ss t♦ ❝♦♥str❛✐♥ts ❛❜♦✉t t❤❡ t❛s❦ ✇❡ ❝❛♥ ❣❡♥❡r❛t❡ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ❲❡ ❝❛♥ t❤❡♥
❛ss✐❣♥ ❤②♣♦t❤❡t✐❝ ❧❛❜❡❧s t♦ ❡✈❡r② s✐❣♥❛❧ r❡❝❡✐✈❡❞ ❢r♦♠ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦
❡❛❝❤ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦✳ ❇② ❞♦✐♥❣ s♦ ✇❡ ❝r❡❛t❡ ❛ s❡t ♦❢ ❤②♣♦t❤❡t✐❝ ❞❛t❛s❡ts ♦❢ s✐❣♥❛❧✲
❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs✱ ♦♥❡ ❢♦r ❡❛❝❤ t❛s❦✳ ❆s t❤❡ ✉s❡r ❜❡❤❛✈✐♦r ✐s ❛ss✉♠❡❞ t♦ ❜❡ ❝♦♥s✐st❡♥t✱ t❤❡
❞❛t❛s❡t ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ t❛s❦ t❤❡ ✉s❡r ✇❛♥ts t♦ s♦❧✈❡ s❤♦✉❧❞ st❛♥❞ ♦✉t ❜② ❤❛✈✐♥❣
t❤❡ ❜❡st ❝♦❤❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ t❤❡✐r ❤②♣♦t❤❡t✐❝ ❧❛❜❡❧s✳ ■♥ ♦t❤❡rs ✇♦r❞s✱
t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦ ✇✐❧❧ ❜❡ t❤❡ ♦♥❡ t❤❛t ❡①♣❧❛✐♥s ❜❡tt❡r t❤❡ ❤✐st♦r② ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳

❙♦❧✈✐♥❣ t❤✐s ♣r♦❜❧❡♠ ❛❧❧♦✇s ❛ r♦❜♦t t♦ ❧❡❛r♥ s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧② ✇❤❛t ❛ ✉s❡r ✇❛♥ts
✐t t♦ ❞♦✱ ❛s ✇❡❧❧ ❛s t❤❡ ♠❛♣♣✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❤✉♠❛♥ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ t❤❡✐r ♠❡❛♥✐♥❣s✳ ❆s
❛ r❡s✉❧t✱ t❤❡ r♦❜♦t ❞♦❡s ♥♦ ❤❛✈❡ ❛♥② ❛ ♣r✐♦r✐ ❛❜♦✉t ✇❤✐❝❤ s✐❣♥❛❧s ✐t ✇✐❧❧ r❡❝❡✐✈❡ ❢♦r ❛
♣❛rt✐❝✉❧❛r ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❆s ❛ ❝♦♥s❡q✉❡♥❝❡✱ ♣❡♦♣❧❡ s♣❡❛❦✐♥❣ ❞✐✛❡r❡♥t ❧❛♥❣✉❛❣❡s ✭♦r ✉s✐♥❣
✐♥t❡r❥❡❝t✐♦♥s ♦r ❡✈❡♥ ❤❛♥❞ ❝❧❛♣♣✐♥❣✮ ❝♦✉❧❞ ✐♥t❡r❛❝t ✇✐t❤ s✉❝❤ ❛ s②st❡♠ ✇✐t❤♦✉t t❤❡
♥❡❡❞ t♦ r❡♣r♦❣r❛♠ ✐t ❢♦r ❡❛❝❤ ♣❛rt✐❝✉❧❛r ♣❡rs♦♥✳

✶✳✹ ❚❤❡s✐s ❈♦♥tr✐❜✉t✐♦♥s

❚❤❡ ♠❛✐♥ ❝♦♥tr✐❜✉t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ t❤❡s✐s ✐s ❛ ♠❡t❤♦❞ ❛❧❧♦✇✐♥❣ ❛ r♦❜♦t t♦ ❧❡❛r♥ ❢r♦♠
✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳ ■♥ ♣r❛❝t✐❝❡✱ ✐t ❛❧❧♦✇s ❛ ✉s❡r t♦ st❛rt t❡❛❝❤✐♥❣ ❛ r♦❜♦t
❛ ♥❡✇ t❛s❦ ✉s✐♥❣ ✐ts ♦✇♥ ♣r❡❢❡rr❡❞ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ❧❡t✬s ❝♦♥s✐❞❡r ❛
✉s❡r ♣r♦✈✐❞✐♥❣✱ ✉s✐♥❣ s♣❡❡❝❤✱ ✐♥str✉❝t✐♦♥s t♦ ❛ r♦❜♦t ❛❜♦✉t ✇❤❛t ❛❝t✐♦♥ t♦ ♣❡r❢♦r♠
♥❡①t✳ ❲✐t❤ ♦✉r ♠❡t❤♦❞ t❤❡ ✉s❡r ✐s ♥♦t r❡str✐❝t❡❞ t♦ ❛ ♣r❡✲❞❡✜♥❡❞ s❡t ♦❢ ✇♦r❞s ❛♥❞
❝❛♥ r❛t❤❡r ✉s❡ ✐ts ♣r❡❢❡rr❡❞ ✇♦r❞s t♦ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t❡ ✐ts ❛❞✈✐s❡s✳ ❚❤❡ s②st❡♠ ✇✐❧❧ ❧❡❛r♥



✶✳✹✳ ❚❤❡s✐s ❈♦♥tr✐❜✉t✐♦♥s ✶✾

s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧② ✇❤✐❝❤ ✇♦r❞s ❛r❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ✇❤✐❝❤ ♠❡❛♥✐♥❣✱ ❛s ✇❡❧❧ ❛s ✐❞❡♥t✐❢②✐♥❣
t❤❡ t❛s❦ t❤❡ ✉s❡r ✇❛♥ts t♦ s♦❧✈❡✳ ❚❤❡ ✉s❡r ❝♦✉❧❞ t❤❡r❡❢♦r❡ ✉s❡ ✇♦r❞s ✐♥ ❊♥❣❧✐s❤✱
❋r❡♥❝❤ ♦r ❙♣❛♥✐s❤✱ ❜✉t ❛❧s♦ ✐♥t❡r❥❡❝t✐♦♥s ♦r ❡✈❡♥ ❤❛♥❞ ❝❧❛♣♣✐♥❣✳

■♥ ♠♦r❡ ❞❡t❛✐❧✱ ✇❡ ❝❛♥ ❤✐❣❤❧✐❣❤t ❢♦✉r ✐♠♣♦rt❛♥t ❝♦♥tr✐❜✉t✐♦♥s ♦❢ t❤✐s t❤❡s✐s✿

• ❲❡ ♣r♦♣♦s❡ ❛ ♥❡✇ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡t✉♣ t♦ st✉❞② t❤❡ ❝♦✲❝♦♥str✉❝t✐♦♥
♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧s ✐♥ ❝♦❧❧❛❜♦r❛t✐✈❡ t❛s❦s ✇✐t❤ ❤✉♠❛♥s ✭❝♦♥❢❡r❡♥❝❡✿
❬❱♦❧❧♠❡r ✷✵✶✹❛❪✮ ✭❝❤❛♣t❡r ✸✮✳ ■♥ t❤✐s s❡t✉♣✱ ❛♥ ❛r❝❤✐t❡❝t ❛♥❞ ❛ ❜✉✐❧❞❡r ♠✉st
❝♦♠♠✉♥✐❝❛t❡ ✉s✐♥❣ ❛ r❡str✐❝t❡❞ t❡♥ ❜✉tt♦♥s ❝❤❛♥♥❡❧ ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❛❝❤✐❡✈❡ t❤❡
❥♦✐♥t ❛❝t✐✈✐t② ♦❢ ❝♦♥str✉❝t✐♥❣ ❛ str✉❝t✉r❡ ✉s✐♥❣ s✐♠♣❧❡ ❜✉✐❧❞✐♥❣ ❜❧♦❝❦s✳ ❲❡ r❡✲
♣♦rt ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✇✐t❤ ❤✉♠❛♥ s✉❜❥❡❝ts✱ ✇❤✐❝❤ ✐♥❞✐❝❛t❡s t❤❛t t❤❡ ❦✐♥❞s ♦❢ ♠❡❛♥✲
✐♥❣s t❤❡ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ❝♦♦r❞✐♥❛t❡ ♦♥ ✐s ❧✐♠✐t❡❞ t♦ ❛ s♣❡❝✐✜❝ s✉❜s❡t✳ ❚❤✐s s✉❜s❡t
✐s ❝♦♠♣♦s❡❞ ♦❢ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✭✏❝♦rr❡❝t✑✱ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✮✱ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ✭✏❧❡❢t✑✱ ✏r✐❣❤t✑✱ ✏❛s✲
s❡♠❜❧❡✑✮✱ ❢❡❛t✉r❡ ❜❛s❡❞ ✭✏r❡❞✑✱ ✏s♠❛❧❧✑✮✱ ♦r ❣❧♦❜❛❧ ✭✏❡♥❞✑✱ ✏r❡s❡t✑✮ ✐♥str✉❝t✐♦♥s✳
❊s♣❡❝✐❛❧❧② ♠♦st ♦❢ t❤❡ ✉s❡rs s❡❡♠ t♦ ❝♦♥❝❡♥tr❛t❡ ♦♥ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✐♥str✉❝t✐♦♥s✳ ❋✐✲
♥❛❧❧② ✇❡ r❡♣♦rt t❤❛t ❤✉♠❛♥s s♦❧✈❡ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ❜② ♣r♦❥❡❝t✐♥❣ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥
✐♥t♦ ❞✐✛❡r❡♥t ❝♦♠♠♦♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳

• ❲❡ ♣r❡s❡♥t ❛♥ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❛❧❧♦✇✐♥❣ t♦ s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧② ❧❡❛r♥ ❛ ♥❡✇ t❛s❦ ❢r♦♠
❤✉♠❛♥ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❛s ✇❡❧❧ ❛s t❤❡ ♠❛♣♣✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ ❤✉♠❛♥ ✐♥str✉❝t✐♦♥ s✐❣♥❛❧s
❛♥❞ t❤❡✐r ♠❡❛♥✐♥❣s ✭❝♦♥❢❡r❡♥❝❡s✿ ❬●r✐③♦✉ ✷✵✶✸❝✱ ●r✐③♦✉ ✷✵✶✹❜✱ ●r✐③♦✉ ✷✵✶✹❛❪✱
✇♦r❦s❤♦♣s✿ ❬●r✐③♦✉ ✷✵✶✸❛✱ ●r✐③♦✉ ✷✵✶✹❝❪ ✭❝❤❛♣t❡r ✹✮✳

❖✉r ♠❡t❤♦❞ ❝♦♥s✐sts ♦❢ ❣❡♥❡r❛t✐♥❣ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s ♦❢ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣
s✐❣♥❛❧s ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❛ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s✳ ❲❡ ✇✐❧❧ s❡❡ t❤❛t t❤❡ ❝♦rr❡❝t
t❛s❦ ✐s t❤❡ ♦♥❡ t❤❛t ❡①♣❧❛✐♥s ❜❡tt❡r t❤❡ ❤✐st♦r② ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❲❡ ❞❡♠♦♥str❛t❡
t❤❡ ❡✣❝✐❡♥❝② ♦❢ ♦✉r ♠❡t❤♦❞ ✐♥ ❛ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ s❝❡♥❛r✐♦ ✇❤❡r❡ ❛ t❡❛❝❤❡r ✉s❡s
s♣♦❦❡♥ ✇♦r❞s t♦ ✐♥str✉❝t ❛ r♦❜♦t t♦ ❜✉✐❧❞ ❛ s♣❡❝✐✜❝ str✉❝t✉r❡✳ ❲❡ s❤♦✇ t❤❛t
♦✉r ♠❡t❤♦❞ ✇♦r❦s ✐❢ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ♣r♦✈✐❞❡s ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✭✏❝♦rr❡❝t✑ ♦r ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✮✱
♦r ❣✉✐❞❛♥❝❡ ✭✏❧❡❢t✑✱ ✏r✐❣❤t✑✱ ✳ ✳ ✳ ✮ ✐♥str✉❝t✐♦♥s✳ ❋✐♥❛❧❧② ✇❡ s❤♦✇ t❤❛t ♦✉r s②st❡♠
❝❛♥ r❡✉s❡ t❤❡ ❦♥♦✇❧❡❞❣❡ ❛❝q✉✐r❡❞ ❛❜♦✉t t❤❡ s✐❣♥❛❧s ♦❢ t❤❡ ✉s❡rs t♦ ❧❡❛r♥ ❛
s❡❝♦♥❞ t❛s❦ ❢❛st❡r✳

• ❲❡ ♣r♦♣♦s❡ ❛ ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ t❤❡ ❥♦✐♥t t❛s❦✲s✐❣♥❛❧ s♣❛❝❡ t❤❛t t❛❦❡s
✐♥t♦ ❛❝❝♦✉♥t ❜♦t❤ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✐♥❤❡r❡♥t t♦ t❤❡ t❛s❦✱ ✇❤✐❝❤ ✐s ✉♥❦♥♦✇♥
❛♥❞ r❡♠❛✐♥s t♦ ❜❡ ❡st✐♠❛t❡❞✱ ❛s ✇❡❧❧ ❛s t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛❜♦✉t t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦
♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣✱ ✇❤✐❝❤ ✐s ❛❧s♦ ✉♥❦♥♦✇♥ ❛♥❞ r❡♠❛✐♥s t♦ ❜❡ ❡st✐♠❛t❡❞✳ ❲❡
✉s❡ t❤✐s ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② t♦ ♦♣t✐♠✐③❡ t❤❡ ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♦❢ ♦✉r ❛❣❡♥t✱
✇❤✐❝❤ ✐♠♣r♦✈❡s s✐❣♥✐✜❝❛♥t❧② t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ t✐♠❡ ✭❝♦♥❢❡r❡♥❝❡s✿ ❬●r✐③♦✉ ✷✵✶✹❜✱
●r✐③♦✉ ✷✵✶✹❛❪✮ ✭❝❤❛♣t❡r ✺✮✳

• ❲❡ ❛♣♣❧② ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ t♦ ❜r❛✐♥ ❝♦♠♣✉t❡r ✐♥t❡r❢❛❝❡s ✭❇❈■✮ ✭❝♦♥❢❡r❡♥❝❡✿
❬●r✐③♦✉ ✷✵✶✹❜❪✱ ✇♦r❦s❤♦♣✿ ❬●r✐③♦✉ ✷✵✶✸❜❪✮ ✭❝❤❛♣t❡r ✻✮✳ ❲❡ ♣r❡s❡♥t ❡①♣❡r✐✲
♠❡♥ts ✇❤❡r❡ s❡✈❡r❛❧ s✉❜❥❡❝ts ❝♦♥tr♦❧ ❛♥ ❛❣❡♥t ❢r♦♠ s❝r❛t❝❤ ❜② ♠❡♥t❛❧❧② ❛s✲
s❡ss✐♥❣ t❤❡ ❛❣❡♥t✬s ❛❝t✐♦♥s ❛♥❞ ✇✐t❤♦✉t r❡q✉✐r✐♥❣ ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣❤❛s❡ t♦ tr❛✐♥
❛ ❞❡❝♦❞❡r ♦❢ t❤❡ ✉s❡r✬s ❜r❛✐♥ s✐❣♥❛❧s✳ ■♥ ❛❧❧ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✱ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✇❛s



✷✵ ❈❤❛♣t❡r ✶✳ ■♥tr♦❞✉❝t✐♦♥

❛❜❧❡ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② ❛ ✜rst t❛s❦ ✐♥ ❧❡ss ✐t❡r❛t✐♦♥ t❤❛♥ ❛ ✉s✉❛❧ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡
r❡q✉✐r❡s✳

❲❡ ❜❡❧✐❡✈❡ t❤❡ t❤❡♦r❡t✐❝❛❧ ❛♥❞ ❡♠♣✐r✐❝❛❧ ✇♦r❦ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s ❝❛♥ ❝♦♥st✐✲
t✉t❡ ❛♥ ✐♠♣♦rt❛♥t ✜rst st❡♣ t♦✇❛r❞s ✢❡①✐❜❧❡ ♣❡rs♦♥❛❧✐③❡❞ t❡❛❝❤✐♥❣ ✐♥t❡r❢❛❝❡s✱ ❛ ❦❡②
❢♦r t❤❡ ❢✉t✉r❡ ♦❢ ♣❡rs♦♥❛❧ r♦❜♦t✐❝s✳

✶✳✺ ❚❤❡s✐s ❖✉t❧✐♥❡

❚❤❡ ✜rst ❛✐♠ ♦❢ t❤✐s ♠❛♥✉s❝r✐♣t ✐s t♦ ❡①♣❧❛✐♥ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞

✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ❛♥❞ t♦ ♣r♦✈✐❞❡ ❛♥ ✐♥t✉✐t✐♦♥ ♦♥ ✇❤❛t ♣r♦♣❡rt✐❡s ❝❛♥ ❜❡ ❡①♣❧♦✐t❡❞
t♦ s♦❧✈❡ t❤✐s ♣r♦❜❧❡♠✳ ❲❡ ✇✐❧❧ ✐♥tr♦❞✉❝❡ t❤❡ ♠♦st ✐♠♣♦rt❛♥t ❛s♣❡❝ts ♦❢ t❤❡ ✇♦r❦ ❜②
s✐♠♣❧❡ ✈✐s✉❛❧✐③❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ❛♥❞ ♦❢ t❤❡ s♣❡❝✐✜❝ ♣r♦♣❡rt✐❡s ✇❡ ❡①♣❧♦✐t✳ ❖✉r
♦❜❥❡❝t✐✈❡ ✐s t❤❡r❡❢♦r❡ t♦ ❡♥❞♦✇ t❤❡ ✐♥t❡r❡st❡❞ r❡❛❞❡rs ✇✐t❤ s✉✣❝✐❡♥t ✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣
♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ t♦ ✐♠♣❧❡♠❡♥t t❤❡✐r ♦✇♥ ✈❡rs✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✇✐t❤ t❤❡ t♦♦❧s t❤❡②
❛r❡ ♠♦r❡ ❢❛♠✐❧✐❛r ✇✐t❤✳

■♥ ❝❤❛♣t❡r ✷✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ❛♥ ♦✈❡r✈✐❡✇ ♦❢ t❤❡ r❡❧❛t❡❞ ✇♦r❦ ✇❤✐❝❤ s♣❛♥ ❢r♦♠ ❧❛♥✲
❣✉❛❣❡ ❛❝q✉✐s✐t✐♦♥ t♦ ❜r❛✐♥ ❝♦♠♣✉t❡r ✐♥t❡r❢❛❝❡s✳

■♥ ❝❤❛♣t❡r ✸✱ ✇❡ ✐♥tr♦❞✉❝❡ ❛ ♥❡✇ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡t✉♣ t♦ st✉❞② t❤❡ ❝♦✲❝♦♥str✉❝t✐♦♥
♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧s ✐♥ ❛s②♠♠❡tr✐❝ ❝♦❧❧❛❜♦r❛t✐✈❡ t❛s❦s ✇✐t❤ ❤✉♠❛♥s✳ ❇② ♣r❡✲
s❡♥t✐♥❣ ♦✉r r❡s✉❧ts ❜❛s❡❞ ♦♥ t❤✐s s❡t✉♣✱ ✇❡ ❞r❛✇ ✐♥t❡r❡st✐♥❣ ❧❡ss♦♥s ❢♦r ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠✳
❚❤✐s ✇♦r❦ ♦♥ ❤✉♠❛♥ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✐s ❛ ❥♦✐♥t ❝♦❧❧❛❜♦r❛t✐♦♥ ✇✐t❤ ❆♥♥❛✲▲✐s❛ ❱♦❧❧♠❡r
❛♥❞ ❑❛t❤❛r✐♥❛ ❏✳ ❘♦❤❧✜♥❣✳

■♥ ❝❤❛♣t❡r ✹✱ ✇❡ ✐♥tr♦❞✉❝❡ ✐♥ ♠♦r❡ s♣❡❝✐✜❝ t❡r♠s t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ❛♥❞ ♣r♦✈✐❞❡ ❛
✈✐s✉❛❧ ✐♥t✉✐t✐♦♥ ♦♥ ✇❤❛t ♣r♦♣❡rt✐❡s ✇❡ ✇✐❧❧ ❡①♣❧♦✐t✳ ❲❡ ❝♦♥t✐♥✉❡ ❜② ❢♦r♠❛❧✐③✐♥❣ t❤❡
♣r♦❜❧❡♠ ✐♥ ❛ ♣r♦❜❛❜✐❧✐st✐❝ ❢r❛♠❡✇♦r❦✱ ❞❡s❝r✐❜❡ ❤♦✇ ❡❛❝❤ s✉❜❝♦♠♣♦♥❡♥t ♦❢ ♦✉r ❛❧❣♦✲
r✐t❤♠ ❛r❡ ✐♠♣❧❡♠❡♥t❡❞ ❛♥❞ ♣r❡s❡♥t r❡s✉❧ts ❢r♦♠ ❛ r♦❜♦t✐❝ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ s❝❡♥❛r✐♦✳

■♥ ❝❤❛♣t❡r ✺✱ ✇❡ ✐♥tr♦❞✉❝❡ t❤❡ ♣❧❛♥♥✐♥❣ s♣❡❝✐✜❝✐t✐❡s r❡❧❛t❡❞ t♦ ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠ ❛♥❞
♣r♦✈✐❞❡ ❛ ✈✐s✉❛❧ ✐♥t✉✐t✐♦♥ ♦♥ ✇❤❛t ♣r♦♣❡rt✐❡s ✇❡ s❤♦✉❧❞ tr❛❝❦✳ ❲❡ t❤❡♥ ❞❡✜♥❡ t❤❡
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❡❛s✉r❡ ✉s❡❞ ♣❧❛♥♥✐♥❣ t❤❡ ❛❝t✐♦♥s ♦❢ ♦✉r ❛❣❡♥ts✳ ❋✐♥❛❧❧②✱ ✇❡ ❞❡♠♦♥✲
str❛t❡ ♦♥ ❛ ✷❉ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞ ♣r♦❜❧❡♠ t❤❡ ❡✣❝✐❡♥❝② ♦❢ ♦✉r ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t
t♦ ♦t❤❡r ♣❧❛♥♥✐♥❣ str❛t❡❣✐❡s✳

■♥ ❝❤❛♣t❡r ✻✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ❛♥ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠ t♦ ❛ ❇❈■ s❝❡♥❛r✐♦ ✇❤❡r❡
❤✉♠❛♥ s✉❜❥❡❝ts ❝♦♥tr♦❧ ❛ ✈✐rt✉❛❧ ❛❣❡♥t ♦♥ ❛ ❣r✐❞✳ ❲❡ r❡♣♦rt ♦♥❧✐♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts
s❤♦✇✐♥❣ t❤❛t ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❛❧❧♦✇s ✉♥tr❛✐♥❡❞ s✉❜❥❡❝ts t♦ st❛rt ❝♦♥tr♦❧❧✐♥❣ ❛ ❞❡✈✐❝❡
✇✐t❤♦✉t ❛♥② ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡ ❜② ♠❡♥t❛❧❧② ❛ss❡ss✐♥❣ t❤❡ ❞❡✈✐❝❡✬s ❛❝t✐♦♥s✳ ❚❤✐s
✇♦r❦ ♦♥ ❇❈■ ✐s ❛ ❥♦✐♥t ❝♦❧❧❛❜♦r❛t✐♦♥ ✇✐t❤ ■ñ❛❦✐ ■t✉rr❛t❡ ❛♥❞ ▲✉✐s ▼♦♥t❡s❛♥♦✳

■♥ ❝❤❛♣t❡r ✼✱ ✇❡ ❞✐s❝✉ss ❛♥❞ ♣r♦✈✐❞❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠✐❝ s♦❧✉t✐♦♥ t♦ ❛ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❧✐♠✐t❛✲
t✐♦♥s✳ ❚❤❡ ❧✐♠✐t❛t✐♦♥s ✐♥❝❧✉❞❡ t❤❡ ✉s❡ ♦❢ ❛ ❞✐s❝r❡t❡ st❛t❡ s♣❛❝❡✱ t❤❡ ♥❡❡❞ ❢♦r ❛ ✜♥✐t❡
s❡t ♦❢ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s❡s✱ ❛♥❞ t❤❡ ❢❛❝t t❤❛t t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ✐s ❞❡✜♥❡❞ ✐♥ ❛❞✈❛♥❝❡✳
❲❡ ❢✉rt❤❡r ♣r♦♣♦s❡ ❛ ♣r♦♦❢ ❢♦r ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✐♥ r❡str✐❝t❡❞ ❝♦♥❞✐t✐♦♥s✳

❈♦❞❡ ✐s ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ ♦♥❧✐♥❡ ✉♥❞❡r t❤❡ ❣✐t❤✉❜ ❛❝❝♦✉♥t ❤tt♣s✿✴✴❣✐t❤✉❜✳❝♦♠✴

❥❣r✐③♦✉✴ ✐♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ r❡♣♦s✐t♦r✐❡s✿ ❧❢✉✐✱ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts❴t❤❡s✐s✱ ❛♥❞ ❞❛t❛s❡ts✳

https://github.com/jgrizou/
https://github.com/jgrizou/
https://github.com/jgrizou/lfui.git
https://github.com/jgrizou/experiments_thesis.git
https://github.com/jgrizou/datasets.git
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■♥ ♠♦st r♦❜♦t s♦❝✐❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts t♦❞❛②✱ t❤❡r❡ ✐s ❛ str♦♥❣ ❞❡❝♦✉♣❧✐♥❣
❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ♣r♦❝❡ss ♦❢ ❡①tr❛❝t✐♥❣ ✉s❡❢✉❧ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❢r♦♠ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❛♥❞ t❤❡
♣r♦❝❡ss ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛ ♥❡✇ s❦✐❧❧ ❢r♦♠ t❤❡s❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ t❤❡ ❤✉♠❛♥
❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ❛r❡ ♣r♦✈✐❞❡❞ ✐♥ ❛ ❜❛t❝❤ ♣❡rs♣❡❝t✐✈❡ ✇❤❡r❡ ❞❛t❛ ❛❝q✉✐s✐t✐♦♥ ✐s ❞♦♥❡
❜❡❢♦r❡ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣❤❛s❡✳ ❚❤❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ t❡❛❝❤✐♥❣ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s ✇✐t❤ ❛ ❤✉♠❛♥ ✐♥
t❤❡ ❧♦♦♣ ❛r❡ ♥♦t ②❡t ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ✐♥ ❞❡♣t❤✳

■♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r ✇❡ ❤✐❣❤❧✐❣❤t t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ s②st❡♠s ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✇❡❧❧✲
❝♦♥tr♦❧❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s ❛♥❞ s②st❡♠s tr②✐♥❣ t♦ ❝❧♦s❡ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❧♦♦♣ ❛❧❧♦✇✐♥❣
♠♦r❡ ✢❡①✐❜✐❧✐t② ✐♥ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦❝❡ss✳ ❚❤❡s❡ ✐ss✉❡s ❤❛✈❡ ❜❡❣❛♥ t♦ ❜❡ ❛❞❞r❡ss❡❞
✐♥ ❛ s✉❜✜❡❧❞ ❝❛❧❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ✇❤✐❝❤ ❝♦♠❜✐♥❡s ✐❞❡❛s ♦❢ s♦❝✐❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ ✇✐t❤
❡①tr✐♥s✐❝ ❛♥❞ ✐♥tr✐♥s✐❝ ♠♦t✐✈❛t❡❞ ❧❡❛r♥✐♥❣✳ ❲✐t❤ t❤✐s ❛♣♣r♦❛❝❤✱ t❤❡ r♦❜♦t ❛❝q✉✐r❡s
♠♦r❡ ❛✉t♦♥♦♠② ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❤♦✇ t♦ ❞❡❛❧ ✇✐t❤ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✐♥ t❤❡ ❧♦♦♣✳

❆❢t❡r ♣r❡s❡♥t✐♥❣ t❤❡ r❡❧❛t❡❞ ✇♦r❦ ✐♥ ✐♥t❡r❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥✐♥❣✱ ✇❡ ❜r♦❛❞❡♥ t❤❡ s❝♦♣❡ ♦❢
t❤✐s ✇♦r❦ ❜② ❧✐♥❦✐♥❣ ✇✐t❤ t❤❡ ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧ ♠♦❞❡❧✐♥❣ ♦❢ ❧❛♥❣✉❛❣❡✱ s♦♠❡ ❛s♣❡❝ts ♦❢
✉♥s✉♣❡r✈✐s❡❞ ❧❡❛r♥✐♥❣✱ ❛♥❞ s♣❡❝✐✜❝ ✇♦r❦s ♦♥ ❛❞✲❤♦❝ t❡❛♠ ✇❤♦s❡ st❛t❡❞ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ✐s
t♦ ❡♥❛❜❧❡ ❝♦♦♣❡r❛t✐♦♥ ✇✐t❤♦✉t ♣r✐♦r✲❝♦♦r❞✐♥❛t✐♦♥ ✐♥ ♠✉❧t✐✲❛❣❡♥t s❝❡♥❛r✐♦s✳ ❋✐♥❛❧❧②✱
✇❡ ♣r❡s❡♥t r❡❧❛t❡❞ ✇♦r❦s ❢r♦♠ t❤❡ ❜r❛✐♥ ❝♦♠♣✉t❡r ✐♥t❡r❢❛❝❡s ✭❇❈■✮ ❝♦♠♠✉♥✐t②✳



✷✷ ❈❤❛♣t❡r ✷✳ ❘❡❧❛t❡❞ ❲♦r❦

✷✳✶ ■♥t❡r❛❝t✐✈❡ ▲❡❛r♥✐♥❣

■♥ t❤✐s s❡❝t✐♦♥✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ❛ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ✇♦r❦s ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❝♦♠♣♦✲
♥❡♥t ✐♥t♦ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❧♦♦♣✳ ❲❡ ❝❛❧❧ t❤✐s ❛r❡❛ ♦❢ r❡s❡❛r❝❤ ✐♥t❡r❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥✐♥❣

❬◆✐❝♦❧❡s❝✉ ✷✵✵✸✱ ❇r❡❛③❡❛❧ ✷✵✵✹❪✳ ■t ❛✐♠s ❛t ❞❡✈❡❧♦♣✐♥❣ ♠❛❝❤✐♥❡s t❤❛t ❝❛♥ ❧❡❛r♥ ❜②
♣r❛❝t✐❝❛❧ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤ t❤❡ ✉s❡r✳

■♥t❡r❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❝♦♠❜✐♥❡s ✐❞❡❛s ♦❢ s♦❝✐❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ ✇✐t❤ ❡①tr✐♥s✐❝ ❛♥❞ ✐♥tr✐♥✲
s✐❝ ♠♦t✐✈❛t❡❞ ❧❡❛r♥✐♥❣✳ ■t ❞✐✛❡rs ❢r♦♠ t❤❡ ✇♦r❦s ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤❡ ✐♥tr♦❞✉❝t✐♦♥ ❛s
❜♦t❤ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❛♥❞ t❤❡ r♦❜♦t ❛r❡ s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧② ✐♥✈♦❧✈❡❞ ✐♥ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦❝❡ss
❬❑❛♣❧❛♥ ✷✵✵✷✱ ◆✐❝♦❧❡s❝✉ ✷✵✵✸✱ ❇r❡❛③❡❛❧ ✷✵✵✹✱ ❚❤♦♠❛③ ✷✵✵✽❪✳ ❯♥❞❡r t❤✐s ❛♣♣r♦❛❝❤✱
t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐♥t❡r❛❝ts ✇✐t❤ t❤❡ r♦❜♦t ❛♥❞ ♣r♦✈✐❞❡s ❡①tr❛ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦r ❣✉✐❞❛♥❝❡✳ ■♥ ❛❞✲
❞✐t✐♦♥✱ t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ ❛❝t t♦ ✐♠♣r♦✈❡ ✐ts ❧❡❛r♥✐♥❣ ❡✣❝✐❡♥❝② ♦r ❡❧✐❝✐t s♣❡❝✐✜❝ r❡s♣♦♥s❡s
❢r♦♠ t❤❡ t❡❛❝❤❡r✳ ❘❡❝❡♥t ❞❡✈❡❧♦♣♠❡♥ts ❤❛✈❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✿ ❡①tr❛ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t s✐❣✲
♥❛❧s ❬❚❤♦♠❛③ ✷✵✵✽❪✱ ❛❝t✐♦♥ r❡q✉❡sts ❬▲♦♣❡s ✷✵✵✾❜❪✱ ❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t✐♦♥ ❛♠♦♥❣ ❛❝t✐♦♥s
❬❈❤❡r♥♦✈❛ ✷✵✵✾❪✱ ♣r❡❢❡r❡♥❝❡s ❛♠♦♥❣ st❛t❡s ❬▼❛s♦♥ ✷✵✶✶❪✱ ✐t❡r❛t✐♦♥s ❜❡t✇❡❡♥ ♣r❛❝✲
t✐❝❡ ❛♥❞ ✉s❡r ❢❡❡❞❜❛❝❦ s❡ss✐♦♥s ❬❏✉❞❛❤ ✷✵✶✵❪ ❛♥❞ ❝❤♦♦s✐♥❣ ❛❝t✐♦♥s t❤❛t ♠❛①✐♠✐③❡
t❤❡ ✉s❡r ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❬❑♥♦① ✷✵✵✾❜❪✳

❲❡ ❞❡❝✐❞❡❞ t♦ s♣❧✐t t❤✐s r❡❧❛t❡❞ ✇♦r❦ ✐♥ ❢♦✉r ❝❛t❡❣♦r✐❡s✳ ❋✐rst❧②✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ✇♦r❦s
❝♦♠❜✐♥✐♥❣ ♠✉❧t✐♣❧❡ s♦✉r❝❡s ♦❢ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✱ s✉❝❤ ❛s ❝♦♠❜✐♥✐♥❣ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ❛♥❞
❢❡❡❞❜❛❝❦✳ ❙❡❝♦♥❞❧②✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t s♦♠❡ st✉❞✐❡s ❛❜♦✉t t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ ❤✉♠❛♥ ✇❤❡♥
t❡❛❝❤✐♥❣ r♦❜♦ts✳ ❚❤✐r❞❧②✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ✇♦r❦s t❤❛t tr② t♦ ♠♦❞❡❧ s♦♠❡ ❛s♣❡❝ts ♦❢ t❤❡
✉s❡r ❜❡❤❛✈✐♦r ♦r ♦❢ t❤❡ ♣r♦t♦❝♦❧✳ ❋♦✉rt❤❧②✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ✇♦r❦s ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ❛♥ ❛❝t✐✈❡
r♦❜♦t✱ ✇❤✐❝❤ tr② t♦ ❧❡❛r♥ ❢❛st❡r ❢r♦♠ ♦r ❛❜♦✉t t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❋✐♥❛❧❧②✱ ✇❡ ❞✐s❝✉ss
❛♥❞ s✐t✉❛t❡ ♦✉r ✇♦r❦ ✐♥ t❤✐s s❝♦♣❡✳

✷✳✶✳✶ ❈♦♠❜✐♥✐♥❣ ♠✉❧t✐♣❧❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ s♦✉r❝❡s

❘❡s❡❛r❝❤❡rs ❤❛✈❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ♠✐①✐♥❣ ❞✐✛❡r❡♥t ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣❛r❛❞✐❣♠s ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ✐♠♣r♦✈❡
t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❛♥❞ ♦❢ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦❝❡ss✳ ❚❤❡② ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✿

• ▼✐①✐♥❣ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t❛❧ r❡✇❛r❞s ✇✐t❤ ❤✉♠❛♥ r❡✇❛r❞s ❬❑♥♦① ✷✵✶✵✱ ●r✐✣t❤ ✷✵✶✸✱
●r❛✈❡ ✷✵✶✸❪✳ ❚❤❡ ♠❛✐♥ ♣r♦❜❧❡♠ ✐s t♦ ❜❛❧❛♥❝❡ t❤❡ ✐♥✢✉❡♥❝❡ ♦❢ t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥✲
t❛❧ r❡✇❛r❞ ✇✐t❤ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❣❡♥❡r❛t❡❞ r❡✇❛r❞✳

• ■t❡r❛t✐♦♥s ❜❡t✇❡❡♥ ♣r❛❝t✐❝❡ ❛♥❞ ✉s❡r ❢❡❡❞❜❛❝❦ s❡ss✐♦♥s ❬❏✉❞❛❤ ✷✵✶✵❪✳ ❚❤❡
❧❡❛r♥❡r ✜rst ♣r❛❝t✐❝❡s t❤❡ t❛s❦ ❛ ❢❡✇ t✐♠❡s t♦ ❧❡❛r♥ ❢r♦♠ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t❛❧ r❡✲
✇❛r❞✳ ❚❤❡♥ ❛ ✉s❡r ❝❛♥ ♦❜s❡r✈❡ ✐ts ♣r❛❝t✐❝❡ s❡ss✐♦♥ ❛♥❞ ❝❧❛ss✐❢② t❤❡ ♣♦❧✐❝✐❡s ♦r
❛❝t✐♦♥s ❛s ❣♦♦❞ ♦r ❜❛❞✳ ❚❤❡ ❧❡❛r♥❡r ✉♣❞❛t❡s ✐ts ♣♦❧✐❝② ❣✐✈❡♥ t❤❡ r❡✇❛r❞ ❢r♦♠
t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t ❛♥❞ t❤❡ ✉s❡r ❝r✐t✐q✉❡s✱ ❛♥❞ t❤❡ ♣r♦❝❡ss r❡♣❡❛ts ❛❣❛✐♥✳

• ●✐✈✐♥❣ s♦♠❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ✜rst✱ ❛♥❞ ❤❛✈✐♥❣ t❤❡ r♦❜♦t ♣r❛❝t✐❝✐♥❣ t❤❡ s❦✐❧❧
✉♥❞❡r ♦♥❧✐♥❡ ❤✉♠❛♥ s✉♣❡r✈✐s✐♦♥ ✭❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦r ❣✉✐❞❛♥❝❡✮ ❬◆✐❝♦❧❡s❝✉ ✷✵✵✸✱
P❛r❞♦✇✐t③ ✷✵✵✼❪✳

• ▼✐①✐♥❣ ❝♦♥❝r❡t❡ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❛♥❞ r❡✇❛r❞s t♦ ❜❛❧❛♥❝❡ ❤✉♠❛♥ ❡✛♦rts ✇✐t❤ ❝♦♠✲
♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❡✣❝✐❡♥❝② ❬P✐❧❛rs❦✐ ✷✵✶✷❪✳



✷✳✶✳ ■♥t❡r❛❝t✐✈❡ ▲❡❛r♥✐♥❣ ✷✸

• ❈♦♠❜✐♥✐♥❣ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ❛♥❞ ♠✐①❡❞ ✐♥✐t✐❛t✐✈❡ ❝♦♥tr♦❧
❬●r♦❧❧♠❛♥ ✷✵✵✼❛❪✳ ▼✐①❡❞ ✐♥✐t✐❛t✐✈❡ ❝♦♥tr♦❧ ✐s ✇❤❡♥ t❤❡ ❝♦♥tr♦❧ ❝❛♥ tr❛♥✲
s✐t✐♦♥ s♠♦♦t❤❧② ❢r♦♠ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t♦r ❝♦♥tr♦❧ t♦ t❤❡ r♦❜♦t ❝♦♥tr♦❧✳ ■♥
❬●r♦❧❧♠❛♥ ✷✵✵✼❛❪ t❤❡ ❛✉t❤♦rs ✉s❡❞ t❤✐s ♠❡t❤♦❞ t♦ t❡❛❝❤ ❞✐✛❡r❡♥t ❜❡❤❛✈✐♦rs
t♦ ❛ r♦❜♦t✱ s✉❝❤ ❛s ♠✐rr♦r✐♥❣ t❤❡ ❤❡❛❞ ♣♦s✐t✐♦♥ ✇✐t❤ t❤❡ t❛✐❧ ♣♦s✐t✐♦♥ ♦r t♦
s❡❡❦ ❢♦r ❛ r❡❞ ❜❛❧❧✱ ✉s✐♥❣ t❤❡ s❛♠❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠✳

• ❈♦♠❜✐♥✐♥❣ tr❛♥s❢❡r ❧❡❛r♥✐♥❣✱ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ❛♥❞ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t
❧❡❛r♥✐♥❣ ❬❚❛②❧♦r ✷✵✶✶❪✳

• ❉❡♠♦♥str❛t✐♥❣ ♦♥❧② ♣❛rts ♦❢ tr❛❥❡❝t♦r✐❡s✳ ■♥ ❬❆❦❣✉♥ ✷✵✶✷❪✱ t❤❡ ✉s❡rs ♦♥❧②
❞❡♠♦♥str❛t❡ s♦♠❡ ❦❡②❢r❛♠❡ ♣♦s✐t✐♦♥s ❛❧♦♥❣ t❤❡ tr❛❥❡❝t♦r②✳ ❚❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥
t❤❡♥ ❛✉t♦♥♦♠♦✉s❧② ✐♥❢❡r ❛ tr❛❥❡❝t♦r② t❤❛t ♠❛t❝❤ ✇✐t❤ ❡❛❝❤ ❦❡②❢r❛♠❡ ♣♦s✐t✐♦♥✳

❇✉t r❡s❡❛r❝❤❡rs ❛❧s♦ ❝r❡❛t❡❞ ♥❡✇ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣❛r❛❞✐❣♠s✱ s✉❝❤ ❛s ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉s❡rs✬
♣r❡❢❡r❡♥❝❡s ❬▼❛s♦♥ ✷✵✶✶✱ ❆❦r♦✉r ✷✵✶✶❪✳ ■♥ t❤✐s ♥❡✇ ♣❛r❛❞✐❣♠✱ t❤❡ s②st❡♠ ❧❡❛r♥s
t❤❡ ♣r❡❢❡r❡♥❝❡s ♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❛♥❞ ✇✐❧❧ ♣r♦✲❛❝t✐✈❡❧② ❣❡♥❡r❛❧✐③❡ ❛♥❞ ❛♣♣❧② t❤❡♠ ❛✉✲
t♦♥♦♠♦✉s❧②✳

■♥ ❬▼❛s♦♥ ✷✵✶✶❪✱ t❤❡ ✉s❡r st❛rts ❜② t❡❧❡♦♣❡r❛t✐♥❣ t❤❡ r♦❜♦t ❛♥❞ ❝❛♥ ♠❛r❦ s♦♠❡
st❛t❡s ❛s ❣♦♦❞ ♦r ❜❛❞✳ ❋r♦♠ t❤✐s ❞❛t❛✱ t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ ❝r❡❛t❡ ❛ ✉s❡r ♣r♦✜❧❡✳ ◆❡①t✱
t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ s❡❧❡❝t ✐ts ♦✇♥ ❣♦❛❧ ✇✐t❤♦✉t t❤❡ ♥❡❡❞ ❢♦r ❤✉♠❛♥ t❡❧❡♦♣❡r❛t✐♦♥✳ ❖♥❝❡ ❛
❞❡s✐r❛❜❧❡ st❛t❡ ♦❢ t❤❡ ✇♦r❧❞ ❤❛s ❜❡❡♥ r❡❛❝❤❡❞✱ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❤❛s ❛ ♣♦ss✐❜✐❧✐t② t♦ ❝❧❛ss✐❢②
t❤❡ st❛t❡ ❛s ❣♦♦❞ ♦r ❜❛❞ ❛❣❛✐♥✳ ❚❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ ✉♣❞❛t❡ ✐ts ✉s❡r ♣r♦✜❧❡✱ ❛♥❞ t❤❡
♣r♦❝❡ss ✐t❡r❛t❡s✳

■♥ ❬❆❦r♦✉r ✷✵✶✶✱ ❆❦r♦✉r ✷✵✶✷✱ ❆❦r♦✉r ✷✵✶✹✱ ❲✐❧s♦♥ ✷✵✶✷❪✱ t❤❡ r♦❜♦t ❞❡♠♦♥✲
str❛t❡s s♦♠❡ ❝❛♥❞✐❞❛t❡ ♣♦❧✐❝✐❡s ❛♥❞ ❛s❦s t❤❡ ❤✉♠❛♥ t♦ r❛♥❦ t❤❡♠ ❜② ♣r❡❢❡r❡♥❝❡s✳
❇❛s❡❞ ♦♥ t❤✐s r❛♥❦✐♥❣ t❤❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❧❡❛r♥s ❛ ♣♦❧✐❝② s❝♦r✐♥❣ ❢✉♥❝t✐♦♥✱ ✇❤✐❝❤ ✐s ❧❛t❡r
✉s❡❞ t♦ ❣❡♥❡r❛t❡ ♥❡✇ ♣♦❧✐❝✐❡s✳ ❚❤❡ ✉s❡r r❛♥❦s t❤❡s❡ ♥❡✇ ♣♦❧✐❝✐❡s ❛❣❛✐♥✱ ❛♥❞ t❤❡
♣r♦❝❡ss ✐t❡r❛t❡s✳ ❚❤✐s ♠❡t❤♦❞ ❞✐✛❡rs ❢r♦♠ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t
♣❛r❛❞✐❣♠ ❛s t❤❡ ✉s❡r ❡✈❛❧✉❛t❡s ❢✉❧❧ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s✳ ■t ❞✐✛❡rs ❢r♦♠ ✐♥✈❡rs❡ r❡✐♥❢♦r❝❡✲
♠❡♥t ❧❡❛r♥✐♥❣ ❜❡❝❛✉s❡ t❤❡ r♦❜♦t ✐s ✐t✲s❡❧❢ ❣❡♥❡r❛t✐♥❣ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s✳ ❇✉t ♠♦r❡
✐♠♣♦rt❛♥t❧②✱ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ❛r❡ r❛♥❦❡❞ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡♠✱ ✇❤✐❝❤ ❞✐✛❡rs ❢r♦♠ t❤❡ ✉s✉❛❧
❛ss✉♠♣t✐♦♥s t❤❛t ❛❧❧ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ❣✐✈❡♥ t♦ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❛r❡ ❡q✉❛❧❧②
❝♦rr❡❝t ❜✉t ♥♦✐s②✳

▼♦st ♦❢ t❤❡ ♠❡t❤♦❞s ❛❜♦✈❡ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ ✉s❡rs ❛r❡ s♦♠❡❤♦✇ ♦♣t✐♠❛❧ ♦r ❛t ❧❡❛st
♣r❡❞✐❝t❛❜❧❡ ✐♥ t❤❡✐r t❡❛❝❤✐♥❣ ❜❡❤❛✈✐♦rs✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤✐s ✐s ♥♦t ❛❧✇❛②s t❤❡ ❝❛s❡✱ ✐♥ ♥❡①t
s✉❜s❡❝t✐♦♥ ✇❡ r❡✈✐❡✇ st✉❞✐❡s ❛❜♦✉t t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦rs ♦❢ ❤✉♠❛♥s ✇❤❡♥ t❡❛❝❤✐♥❣ r♦❜♦ts✳

✷✳✶✳✷ ❍♦✇ ♣❡♦♣❧❡ t❡❛❝❤ r♦❜♦ts

❆♥ ✐♠♣♦rt❛♥t ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ✐s t♦ ❞❡❛❧ ✇✐t❤ ♥♦♥✲❡①♣❡rt ❤✉♠❛♥s ✇❤♦s❡ t❡❛❝❤✐♥❣ st②❧❡s
❝❛♥ ✈❛r② ❝♦♥s✐❞❡r❛❜❧②✳ ❯s❡rs ♠❛② ❤❛✈❡ ✈❛r✐♦✉s ❡①♣❡❝t❛t✐♦♥s ❛♥❞ ♣r❡❢❡r❡♥❝❡s ✇❤❡♥
✐♥t❡r❛❝t✐♥❣ ✇✐t❤ ❛ r♦❜♦t ❛♥❞ ♣r❡❞❡✜♥❡❞ ♣r♦t♦❝♦❧s ♦r ✐♥str✉❝t✐♦♥s ♠❛② ❜♦t❤❡r t❤❡ ✉s❡r
❛♥❞ ❞r❛♠❛t✐❝❛❧❧② ❞❡❝r❡❛s❡ t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ s②st❡♠ ❬❚❤♦♠❛③ ✷✵✵✽✱
❑❛♦❝❤❛r ✷✵✶✶✱ ❑♥♦① ✷✵✶✷✱ ❘♦✉❛♥❡t ✷✵✶✸❪✳ ❚❤❡s❡ st✉❞✐❡s s❤♦✇ t❤❛t ❡✈❡♥ ✇❤❡♥ ✉s✐♥❣



✷✹ ❈❤❛♣t❡r ✷✳ ❘❡❧❛t❡❞ ❲♦r❦

✇❡❧❧✲❞❡✜♥❡❞ ♣r♦t♦❝♦❧s✱ ✐t ✐s ✐♠♣♦rt❛♥t t♦ ❝♦♥s✐❞❡r ❤♦✇ ❞✐✛❡r❡♥t ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❝❛♥ ❜❡
✉s❡❞ ❢♦r ❧❡❛r♥✐♥❣✳

P❡♦♣❧❡ ✇✐❧❧ ♥♦t ❛❧✇❛②s r❡s♣❡❝t ♣r❡❞❡✜♥❡❞ ❝♦♥✈❡♥t✐♦♥s✳ ❙❡✈❡r❛❧ st✉❞✐❡s ❞✐s❝✉ss
t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥t ❜❡❤❛✈✐♦rs ♥❛✐✈❡ t❡❛❝❤❡rs ✉s❡ ✇❤❡♥ ✐♥str✉❝t✐♥❣ r♦❜♦ts ❬❚❤♦♠❛③ ✷✵✵✽✱
❈❛❦♠❛❦ ✷✵✶✵❪✳ ❲❤❡♥ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t✱ ❛♥ ✐♠♣♦rt❛♥t ❛s♣❡❝t
✐s t❤❛t t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✐s ❢r❡q✉❡♥t❧② ❛♠❜✐❣✉♦✉s ❛♥❞ ❞❡✈✐❛t❡s ❢r♦♠ t❤❡ ♠❛t❤❡♠❛t✐❝❛❧
✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ ❛ r❡✇❛r❞ ♦r ❛ s❛♠♣❧❡ ❢r♦♠ ❛ ♣♦❧✐❝②✳ ❋♦r ✐♥st❛♥❝❡✱ ✐♥ t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❆✳
▲✳ ❚❤♦♠❛③ ❡t ❛❧✳ ❬❚❤♦♠❛③ ✷✵✵✽❪ t❤❡ t❡❛❝❤❡rs ❢r❡q✉❡♥t❧② ❣❛✈❡ ❛ ♣♦s✐t✐✈❡ r❡✇❛r❞ ❢♦r
❡①♣❧♦r❛t♦r② ❛❝t✐♦♥s ❡✈❡♥ ✐❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧ ✇❛s ✉s❡❞ ❜② t❤❡ ❧❡❛r♥❡r ❛s ❛ st❛♥❞❛r❞ r❡✇❛r❞✳
❆❧s♦✱ ❡✈❡♥ ✐❢ ✇❡ ❝❛♥ ❞❡✜♥❡ ❛♥ ♦♣t✐♠❛❧ t❡❛❝❤✐♥❣ s❡q✉❡♥❝❡✱ ❤✉♠❛♥s ❞♦ ♥♦t ♥❡❝❡ss❛r✐❧②
❜❡❤❛✈❡ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤♦s❡ str❛t❡❣✐❡s ❬❈❛❦♠❛❦ ✷✵✶✵❪✳ ❚❤✐s ✐s ♦❢t❡♥ ❜❡❝❛✉s❡ t❤❡ ✉s❡r
❛♥❞ t❤❡ r♦❜♦t ❞♦ ♥♦t s❤❛r❡ t❤❡ s❛♠❡ r❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠✳

❋♦r t❤❡ s♣❡❝✐✜❝ ❝❛s❡ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t✱ s❡✈❡r❛❧ ✇♦r❦s st✉❞✐❡❞
❤♦✇ ♣❡♦♣❧❡ ❛❝t✉❛❧❧② t❡❛❝❤ ❜② ❡①♣❧✐❝✐t r❡✇❛r❞ ❛♥❞ ♣✉♥✐s❤♠❡♥t✳ ■♥ ❬❚❤♦♠❛③ ✷✵✵✻❪✱
t❤❡ ❛✉t❤♦rs ❢♦✉♥❞ t❤❛t ♣❡♦♣❧❡ ❣❛✈❡ ♠♦r❡ ♣♦s✐t✐✈❡ t❤❛♥ ♥❡❣❛t✐✈❡ r❡✇❛r❞s✳ ❆❧s♦✱ ✉s❡rs
t❡♥❞ t♦ ✉s❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧s t♦ ♣r♦✈✐❞❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡ t♦ t❤❡ ❛❣❡♥t ❛♥❞ t♦ ❡♥❝♦✉r❛❣❡ t❤❡
❛❣❡♥t ✐♥ ✐ts ❡①♣❧♦r❛t♦r② ❛❝t✐♦♥s✳ ■♥ ❬❑♥♦① ✷✵✵✾❛❪✱ t❤❡ ❛✉t❤♦rs s❤♦✇ t❤❛t ❤✉♠❛♥s
r❡✐♥❢♦r❝❡ ❛❧♠♦st ❛❧✇❛②s st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs ❛♥❞ ♥♦t st❛t❡ ♦♥❧②✳ P❡♦♣❧❡ ♣❡r❝❡✐✈❡ ✐♥✲
t❡♥t✐♦♥❛❧✐t② ✐♥ t❤❡ r♦❜♦t✬s ❛❝t✐♦♥s✱ ❛♥❞ t❤❡r❡❢♦r❡ ❤✉♠❛♥ tr❛✐♥❡rs r❡✐♥❢♦r❝❡ ❣✐✈❡♥ t❤❡
❡①♣❡❝t❡❞ ❧♦♥❣✲t❡r♠ r❡t✉r♥s ♦❢ ❛♥ ❛❝t✐♦♥✱ ✐✳❡✳ t❤❡② ❞♦ ♥♦t ♣r♦✈✐❞❡ ❛ s♦❧❡❧② ✐♠♠❡❞✐✲
❛t❡ r❡✇❛r❞ ❛s r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❧❣♦r✐t❤♠s r❡❧② ♦♥✳ ❍✉♠❛♥ t❡❛❝❤❡rs r❡✐♥❢♦r❝❡
✇❤❛t t❤❡ r♦❜♦t ✐s ❛❜♦✉t t♦ ❞♦ ✭t❤❡② ♣❡r❝❡✐✈❡ ✐♥t❡♥t✐♦♥❛❧✐t②✮ ♦r ✇❤❛t t❤❡ r♦❜♦t ❥✉st
❞✐❞✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ t❤❡ q✉❡st✐♦♥ ♦❢ ❤♦✇ t♦ ❞✐✈✐❞❡ ❤✉♠❛♥ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❜❡t✇❡❡♥ ❢✉t✉r❡ ❛♥❞
♣❛st ❛❝t✐♦♥s ✐s ♥♦t ♦❜✈✐♦✉s✳ ■♥ ❛❞❞✐t✐♦♥✱ ❤✉♠❛♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❜❡❤❛✈✐♦r ✐s ❛ ♠♦✈✐♥❣
t❛r❣❡t ❛♥❞ ❝❛♥♥♦t ❜❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❛s s❛♠♣❧❡❞ ❢r♦♠ ❛♥ ✐♠♠✉t❛❜❧❡ ❤✐❞❞❡♥ r❡✇❛r❞ ❢✉♥❝✲
t✐♦♥✳ ❋✐♥❛❧❧②✱ ✐♥ ❬▲♦❢t✐♥ ✷✵✶✹❪✱ t❤❡ ❛✉t❤♦rs st✉❞✐❡❞ t❤❡ r♦❧❡ ♦❢ ♥♦♥✲❡①♣❧✐❝✐t ❢❡❡❞❜❛❝❦✳
❙♦♠❡ ✉s❡rs ❞♦ ♥♦t ❛❧✇❛②s ❣✐✈❡ ❡①♣❧✐❝✐t ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✐♥ r❡s♣♦♥s❡ t♦ ❛ r♦❜♦t✬s ❛❝t✐♦♥✳
❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ t❤❡② ❤❛✈❡ s❤♦✇♥ t❤❛t s♦♠❡ ✉s❡rs ❛r❡ ♠♦r❡ ❧✐❦❡❧② t♦ ♣r♦✈✐❞❡ ♣♦s✐t✐✈❡
❢❡❡❞❜❛❝❦ t❤❛♥ ♥❡❣❛t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦✳ ❙✉r♣r✐s✐♥❣❧②✱ s♦♠❡ ✉s❡rs ♠✐❣❤t ♥❡✈❡r ❣✐✈❡ ♣♦s✐t✐✈❡
❢❡❡❞❜❛❝❦✳ ❚❤✐s ✈❛r✐❡t② ♦❢ ✉s❡r ♣r♦✜❧❡s ♠❛❦❡s ✐t ❞✐✣❝✉❧t t♦ ❝r❡❛t❡ ❛ ❣❡♥❡r❛❧ ❛❧❣♦r✐t❤♠
❢♦r ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ ✐❢ t❤❡ ✉s❡rs ❛r❡ ❝♦♥s✐st❡♥t ✐♥ t❤❡✐r
str❛t❡❣✐❡s✱ ✐t ♠✐❣❤t ❜❡ ♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ♠♦❞❡❧ ❛♥❞ ❡①♣❧♦✐t t❤❡♠ ✐♥❞✐✈✐❞✉❛❧❧②✳

●✐✈❡♥ t❤❡s❡ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s✱ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ♣❡♦♣❧❡ ❛s ♦♣t✐♠❛❧ t❡❛❝❤✐♥❣ ❛❣❡♥ts s❡❡♠s
✢❛✇❡❞✳ ❊✈❡r② ✉s❡r ♠❛② ♥♦t ❡①♣❡r✐❡♥❝❡ ✇❤❛t ✐s ♦♣t✐♠❛❧ ❢♦r ❛ r♦❜♦t✱ ✐♥ ❛ ♠❛t❤✲
❡♠❛t✐❝❛❧ s❡♥s❡✱ ❛s ♦♣t✐♠❛❧✳ ❆♥❞ ♠♦r❡ ✐♠♣♦rt❛♥t❧② ❡❛❝❤ ✉s❡r ♠✐❣❤t ❡①♣❡r✐❡♥❝❡ ✐t
❞✐✛❡r❡♥t❧②✳ ❚❤❡r❡ ❛r❡ ❛ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❞❡s✐❣♥ ♣r✐♥❝✐♣❧❡s t❤❛t ❤❛✈❡ ❜❡❡♥ ❞❡r✐✈❡❞ ❢r♦♠
s✉❝❤ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts t♦ ❝r❡❛t❡ ❜❡tt❡r ✐♥t❡r❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ s②st❡♠s✳

❚r❛♥s♣❛r❡♥❝② ■t ✐s ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡ ✐♠♣♦rt❛♥t ❢♦r t❤❡ ✉s❡r t♦ ✉♥❞❡rst❛♥❞ t❤❡ ✇❛② t❤❡
r♦❜♦t ✏t❤✐♥❦s✑ ❛♥❞ ✇❤❛t ❛r❡ ✐ts ✏✐♥t❡♥t✐♦♥s✑✳ ❆ ❧❡❛r♥❡r ❞✐s♣❧❛②✐♥❣ ✐ts ❝✉rr❡♥t ✏st❛t❡
♦❢ ♠✐♥❞✑ ✐s ❝❛❧❧❡❞ ❛ tr❛♥s♣❛r❡♥t ❧❡❛r♥❡r ❬❚❤♦♠❛③ ✷✵✵✽❪✳ ❆ s✐♠♣❧❡ ❡①❛♠♣❧❡ ✇♦✉❧❞ ❜❡
❛ r♦❜♦t t❤❛t ❞✐s♣❧❛②s ✐ts ❝✉rr❡♥t ❧❡✈❡❧ ♦❢ ✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣ ♦❢ t❤❡ t❛s❦ ✉s✐♥❣ ❛ ❝♦❧♦r❡❞
▲❊❉✳ ❚❤❡ r♦❜♦t ❝♦✉❧❞ ❛❧s♦ ❞✐r❡❝t❧② ✈♦❝❛❧✐③❡ ✐ts ✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣ ♦❢ s♦♠❡ ♣❛rt ♦❢ t❤❡



✷✳✶✳ ■♥t❡r❛❝t✐✈❡ ▲❡❛r♥✐♥❣ ✷✺

♣r♦❜❧❡♠✱ ♦r ✐❢ ✐t ❞♦❡s ♥♦t ✉♥❞❡rst❛♥❞ s♦♠❡ ✇♦r❞s ❢r♦♠ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❬❈❤❛♦ ✷✵✶✵❪✳ ❆♥
♦t❤❡r ♦♣t✐♦♥ ❢♦r t❤❡ r♦❜♦t ✐s t♦ ❞❡♠♦♥str❛t❡ ✇❤❛t ✐t ✉♥❞❡rst❛♥❞s s♦ ❢❛r ✇❤✐❧❡ ❛s❦✐♥❣
❢♦r ❝♦♥✜r♠❛t✐♦♥ ♦r ❝♦rr❡❝t✐♦♥ t♦ t❤❡ ✉s❡r ❬❈❛❦♠❛❦ ✷✵✶✷❜❪✳

❆❧s♦ ✐t ♠❛② ❜❡ ✉s❡❢✉❧ t♦ ❝❤❛r❛❝t❡r✐③❡ t❤❡ ♣r❡❢❡r❡♥❝❡s ♦❢ ✉s❡rs ✐♥ t❡r♠s ♦❢ t❡❛❝❤✐♥❣
❜❡❤❛✈✐♦r✳ ■♥ ❬❈❛❦♠❛❦ ✷✵✶✷❜❪✱ ❈❛❦♠❛❦ ❡t ❛❧✳ ✉s❡❞ ❤✉♠❛♥✲❤✉♠❛♥ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts t♦
✜♥❞ ♦✉t ✇❤✐❝❤ t②♣❡s ♦❢ q✉❡st✐♦♥ ✇❡r❡ ♠♦st ♦❢t❡♥ ✉s❡❞✳ ❇❛s❡❞ ♦♥ t❤❡✐r ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s✱
q✉❡r✐❡s ❛❜♦✉t ❢❡❛t✉r❡s ♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ✇❡r❡ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ❛s t❤❡ ♠♦st ❝♦♠♠♦♥ q✉❡st✐♦♥s✳
❚❤❡② ✇❡r❡ ❛❧s♦ ♣❡r❝❡✐✈❡❞ ❛s t❤❡ s♠❛rt❡st ✇❤❡♥ ✉s❡❞ ❜② t❤❡ r♦❜♦t✳ ❯s✐♥❣ t❤✐s ♠❡t❤♦❞
t❤❡ r♦❜♦t ❡①♣❧✐❝✐t❧② t❡sts ♣r❡❝✐s❡ ❛s♣❡❝ts ♦❢ t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ ❛s❦s t♦ t❤❡ t❡❛❝❤❡r✿ ✏❝❛♥ ■
❞♦ t❤❛t❄✑✳

❈♦♥tr♦❧❧✐♥❣ t❤❡ ❧❡❛❞❡r✴❢♦❧❧♦✇❡r ❜❛❧❛♥❝❡ ❆s❦✐♥❣ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❢r♦♠ t❤❡ ✉s❡r ✐s
♠♦r❡ ✉s❡❢✉❧ ✇❤❡♥ ✐t ❛❧❧♦✇s t♦ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ ❛♠❜✐❣✉♦✉s st❛t❡s✳ ■♥ ❬❈❤❛♦ ✷✵✶✵❪ ❛❝t✐✈❡
❧❡❛r♥✐♥❣ ✐s s❤♦✇♥ t♦ ✐♠♣r♦✈❡ t❤❡ ❛❝❝✉r❛❝② ❛♥❞ ❡✣❝✐❡♥❝② ♦❢ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ ♣r♦❝❡ss✳
❍♦✇❡✈❡r ❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♠❛② ✐❧❧✐❝✐t ✉♥❞❡s✐r❛❜❧❡ ❡✛❡❝ts ♦❢ ❛❝❝❡♣t❛❜✐❧✐t② ❜② ❛✛❡❝t✐♥❣
t❤❡ ❧❡❛❞❡r✴❢♦❧❧♦✇❡r ❜❛❧❛♥❝❡ ❞✉r✐♥❣ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ■♥ ❬❈❤❛♦ ✷✵✶✵❪✱ s♦♠❡ ♣❡♦♣❧❡
❢❡❧t ✉♥❝♦♠❢♦rt❛❜❧❡ ✇❤❡♥ t❤❡ r♦❜♦t ❛s❦❡❞ t♦♦ ♠❛♥② q✉❡st✐♦♥s ❛♥❞ ❞✐❞ ♥♦t ❢❡❡❧ ❧✐❦❡
t❤❡② ✇❡r❡ t❤❡ t❡❛❝❤❡r✱ ✐✳❡✳ t❤❡ ♦♥❡ ❧❡❛❞✐♥❣ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❆s ❛ ❝♦♥❝❧✉s✐♦♥✱ t❤❡
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✐s ❜❡st ❛❝❝❡♣t❡❞ ✇❤❡♥ ❛ ♣r♦♣❡r ❜❛❧❛♥❝❡ ✐s ❛❝❤✐❡✈❡❞ ❜❡t✇❡❡♥ ❛✉t♦♥♦♠②✱
❢❡❡❞❜❛❝❦ r❡q✉❡st ❛♥❞ ❤✉♠❛♥ ❝♦♥tr♦❧✳ ❆ r♦❜♦t ❛s❦✐♥❣ ❛ q✉❡st✐♦♥ ❡✈❡r② st❡♣ ✐s ❜♦r✐♥❣
❢♦r t❤❡ ✉s❡r✱ ❛♥❞ ❛s❦✐♥❣ t♦♦ ✐♥❢r❡q✉❡♥t❧② ✐s ✉♥♣r❡❞✐❝t❛❜❧❡✳ ❋✐♥❛❧❧②✱ ❛❧❧♦✇✐♥❣ ✉s❡rs t♦
s❡♥❞ ❢❡❡❞❜❛❝❦ t♦ t❤❡ r♦❜♦t ✇❤❡♥❡✈❡r t❤❡② ✇❛♥t❡❞ ✇❛s ♣r❡❢❡rr❡❞ ❜② t❤❡ ✉s❡rs ❜✉t
✇❛s ❧❡ss ❡✣❝✐❡♥t ❢♦r t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦❝❡ss✳

❚❡st✐♥❣ t❤❡ r♦❜♦t ❆s ❛ ❦✐♥❞ ♦❢ tr❛♥s♣❛r❡♥❝②✱ ✐t ✐s ✐♠♣♦rt❛♥t ❢♦r t❤❡ t❡❛❝❤❡r t♦ ❜❡
❛❜❧❡ t♦ ❛s❦ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❣❡♥t t♦ ♣❡r❢♦r♠ t❤❡ t❛✉❣❤t s❦✐❧❧ t♦ ✈❡r✐❢② ❛♥❞ ❝♦rr❡❝t ✐t✳ ■t
❛❧❧♦✇s t❤❡ ✉s❡r t♦ ✉♥❞❡rst❛♥❞ ❤♦✇ t❤❡ ❛❣❡♥t ❧❡❛r♥s ❛♥❞ ❣❡♥❡r❛❧✐③❡s ❢r♦♠ ❡①❛♠♣❧❡s✳
❋♦r ✐♥st❛♥❝❡✱ ✐♥ ❬❑❛♦❝❤❛r ✷✵✶✶❪ ✇❤❡♥ t❤❡ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ❤❛❞ t❤❡ ♦♣♣♦rt✉♥✐t② t♦ t❡st
t❤❡ ❛❣❡♥t✬s ❝♦♠♣r❡❤❡♥s✐♦♥✱ ♠♦r❡ t❤❛♥ ❤❛❧❢ ♦❢ t❤❡♠ ♣r❡❢❡rr❡❞ t❡st✐♥❣ t❤❡ st✉❞❡♥t
s②st❡♠❛t✐❝❛❧❧② ❛❢t❡r ❛ ♥❡✇ ❝♦♥❝❡♣t ♦r ♣r♦❝❡❞✉r❡ ✇❛s ✐♥tr♦❞✉❝❡❞✳ ❚❤❡② ❛❧s♦ s❤♦✇❡❞
t❤❛t ♣❡♦♣❧❡ t❡♥❞ t♦ t❡st t❤❡ ❛❣❡♥ts ♠♦r❡ ❞✉r✐♥❣ t❤❡ ❧❛st t❤✐r❞ ♦❢ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ ♣r♦❝❡ss✳

❚♦ s✉♠♠❛r✐③❡✱ ❛❧❧ t❡❛❝❤❡rs ❛r❡ ❞✐✛❡r❡♥t ❛♥❞ ♠♦st ♦❢ t❤❡ t✐♠❡ t❤❡② ❛r❡ ♥♦t ♦♣t✐♠❛❧✳
❊✈❡♥ ✐❢ t❤❡r❡ ❛r❡ ❛ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❞❡s✐❣♥ ♣r✐♥❝✐♣❧❡s ❛❧❧♦✇✐♥❣ r❡❞✉❝✐♥❣ t❤❡ ✈❛r✐❛❜✐❧✐t② ♦❢
❤✉♠❛♥ t❡❛❝❤✐♥❣ ❜❡❤❛✈✐♦rs✱ ✐t ✐s ❛❧♠♦st ✐♠♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ❞❡s✐❣♥ ❛♥ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✇❤❡r❡
❤✉♠❛♥ t❡❛❝❤✐♥❣ ❜❡❤❛✈✐♦r ❝❛♥ ❜❡ ❢✉❧❧② ♣r❡❞✐❝t❛❜❧❡✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ ♠♦❞❡❧✐♥❣ t❤❡ ✉s❡rs
s❡❡♠s ❛ ♥❛t✉r❛❧ ♥❡①t st❡♣✳

✷✳✶✳✸ ❯s❡r ♠♦❞❡❧✐♥❣✱ ❛♠❜✐❣✉♦✉s ♣r♦t♦❝♦❧s ♦r s✐❣♥❛❧s

▼♦❞❡❧✐♥❣ t❤❡ ✉s❡r ❞✉r✐♥❣ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✐s ♣r✐♠♦r❞✐❛❧ t♦ ❛❞❛♣t t♦ ❛♥ ❛ ♣r✐♦r✐ ✉♥✲
❦♥♦✇♥ ❤✉♠❛♥✳ ❙♦♠❡ ✇♦r❦s ✐♥✈❡st✐❣❛t❡ ❤♦✇ t♦ ❧❡❛r♥ t❤❡ ✉s❡r✬s t❡❛❝❤✐♥❣ ❜❡❤❛✈✐♦r



✷✻ ❈❤❛♣t❡r ✷✳ ❘❡❧❛t❡❞ ❲♦r❦

♦♥❧✐♥❡ ❬❑♥♦① ✷✵✵✾❜❪✱ ❤♦✇ t♦ ❧❡❛r♥ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ ♥❡✇ ❤✉♠❛♥ s✐❣♥❛❧s st❛rt✐♥❣ ❢r♦♠
❛ s❡t ♦❢ ❦♥♦✇♥ s✐❣♥❛❧s ❬▲♦♣❡s ✷✵✶✶✱ ▲♦❢t✐♥ ✷✵✶✹❪✱ ♦r ❤♦✇ t♦ ❞✐r❡❝t❧② ❧❡❛r♥ t❤❡ ♠❡❛♥✲
✐♥❣ ♦❢ ✉♥❦♥♦✇♥ s✐❣♥❛❧s ❜✉t ✇❤❡♥ t❤❡ ❛❣❡♥t ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ ❛ ❞✐r❡❝t ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ✐ts
♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ❬❇r❛♥❛✈❛♥ ✷✵✶✶✱ ❑✐♠ ✷✵✶✷✱ ❉♦s❤✐ ✷✵✵✽❪✳

■♥ ❬❑♥♦① ✷✵✵✾❜❪✱ ❛♥ ❛rt✐✜❝✐❛❧ ❛❣❡♥t ❧❡❛r♥s ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❜✉t t❤❡
❤✉♠❛♥ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ♥♦t tr❡❛t❡❞ ❛s ❛ r❡✇❛r❞ ✐♥ ❛ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦❜❧❡♠✳
■♥st❡❛❞ t❤❡ ❛❣❡♥t ♠♦❞❡❧s t❤❡ tr❛✐♥❡r r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❢✉♥❝t✐♦♥✱ ❛♥❞ ❝♦♥s✐❞❡rs ✐t ❛s ❛
♠♦✈✐♥❣ t❛r❣❡t✳ ❚❤❡ ✐❞❡❛ ✐s t❤❛t t❤❡ ❤✉♠❛♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❛❧r❡❛❞② ✐♥❝❧✉❞❡s t❤❡ ❧♦♥❣✲
t❡r♠ ❝♦♥s❡q✉❡♥❝❡s ♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t✬s ❛❝t✐♦♥s✱ ✇❤❡r❡❛s ✐♥ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❧❡❛r♥✐♥❣ t❤❡
r❡✇❛r❞ ❛❝t ❥✉st ❧♦❝❛❧❧②✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ❜② ♠♦❞❡❧✐♥❣ t❤❡ ✉s❡r r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❢✉♥❝t✐♦♥✱ t❤❡
❛❣❡♥t ❝❛♥ ❛❝t ❣r❡❡❞✐❧② ♦♥ t❤✐s ❢✉♥❝t✐♦♥ t♦ ❛❝❤✐❡✈❡ t❤❡ ❞❡s✐r❡❞ t❛s❦✳ ❚❤❡✐r ❛♣♣r♦❛❝❤
❤❛s ❜❡❡♥ ❡①t❡♥❞❡❞ t♦ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s st❛t❡s ❛♥❞ ❛❝t✐♦♥s ❬❱✐❡♥ ✷✵✶✸❪✳

■♥ ❬▲♦♣❡s ✷✵✶✶❪✱ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❣❡♥t r❡❝❡✐✈❡s s✐❣♥❛❧s ♦❢ ❜♦t❤ ❦♥♦✇♥ ❛♥❞ ✉♥❦♥♦✇♥
♠❡❛♥✐♥❣s✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t ❧❡❛r♥s ❛ t❛s❦ ✉s✐♥❣ t❤❡ ❦♥♦✇♥ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛♥❞ ✐s t❤❡♥ ❛❜❧❡
t♦ ✐♥❢❡r t❤❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ❛ ♣r✐♦r✐ ✉♥❦♥♦✇♥ s✐❣♥❛❧s✳ ❙✐♠✐❧❛r❧② ✐♥
❬▲♦❢t✐♥ ✷✵✶✹❪ t❤❡ ❛❣❡♥t ❧❡❛r♥s t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ ♥♦♥✲❡①♣❧✐❝✐t s✐❣♥❛❧s✱ ❡✳❣✳ ✇❤❡♥ t❤❡
✉s❡r ❞♦❡s ♥♦t ♣r❡ss ❛♥② ❜✉tt♦♥✱ ❜✉t ❦♥♦✇✐♥❣ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ ❛❧❧ ❡①♣❧✐❝✐t s✐❣♥❛❧s✳
❖✉r ♣r♦❜❧❡♠ ❞✐✛❡rs ❜❡❝❛✉s❡ ✇❡ ❞♦ ♥♦t ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ ❛ s✉❜s❡t ♦❢ s✐❣♥❛❧s ♦❢ ❦♥♦✇♥
♠❡❛♥✐♥❣ ❜❡❢♦r❡❤❛♥❞✳

■♥ ❬❇r❛♥❛✈❛♥ ✷✵✶✶❪✱ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❣❡♥t ❛✉t♦♠❛t✐❝❛❧❧② ❡①tr❛❝ts ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❢r♦♠
❛ t❡①t ♠❛♥✉❛❧ t♦ ✐♠♣r♦✈❡ ✐ts ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦♥ ❛ t❛s❦✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t ❧❡❛r♥s ❤♦✇ t♦
♣❧❛② t❤❡ str❛t❡❣② ❣❛♠❡ ❈✐✈✐❧✐③❛t✐♦♥ ■■ ❛♥❞ ✐t ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ ❛ ❞✐r❡❝t ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ✐ts
♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡✳ ❇✉t t❤❡ ❛❣❡♥t ❛❧s♦ ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ ❣❛♠❡ ♠❛♥✉❛❧✱ ✇❤✐❝❤ ❣✐✈❡s s♦♠❡
❡①♣❧❛♥❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t t❤❡ ❣❛♠❡ str❛t❡❣②✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤❡ ❛❣❡♥t ❞♦❡s ♥♦t ❦♥♦✇ ❤♦✇ t♦
r❡❛❞ ❛♥❞ ✐♥t❡r♣r❡t t❤✐s ♠❛♥✉❛❧ ❜❡❢♦r❡❤❛♥❞✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t t❤❡♥ ❛✉t♦♥♦♠♦✉s❧② ❧❡❛r♥s t♦
❛♥❛❧②③❡ t❤❡ t❡①t ✐♥ t❤❡ ♠❛♥✉❛❧ ❛♥❞ t♦ ✉s❡ t❤❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❝♦♥t❛✐♥❡❞ ✐♥ t❤❡ ♠❛♥✉❛❧
t♦ ✐♠♣r♦✈❡ ✐ts str❛t❡❣②✳ ■♥ ♦t❤❡r ✇♦r❞s✱ t❤❡ ❛❣❡♥t ❧❡❛r♥s t❤❡ ✏❧❛♥❣✉❛❣❡✑ ♦❢ t❤❡ ❣❛♠❡
♠❛♥✉❛❧✳ ❲❤✐❧❡ t❤❡ ❛❣❡♥t ❝♦✉❧❞ ❧❡❛r♥ t♦ ♣❧❛② t❤❡ ❣❛♠❡ ❛❧♦♥❡✱ t❤❡✐r r❡s✉❧ts s❤♦✇ t❤❛t
✏❛ ❧✐♥❣✉✐st✐❝❛❧❧②✲✐♥❢♦r♠❡❞ ❣❛♠❡✲♣❧❛②✐♥❣ ❛❣❡♥t s✐❣♥✐✜❝❛♥t❧② ♦✉t♣❡r❢♦r♠s ✐ts ❧❛♥❣✉❛❣❡✲

✉♥❛✇❛r❡ ❝♦✉♥t❡r♣❛rt✑✳ ❖✉r ♣r♦❜❧❡♠ ❞✐✛❡rs ❜❡❝❛✉s❡ ♦✉r ❛❣❡♥t ❞♦❡s ♥♦t ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss
t♦ ❛ ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ✐ts ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦♥ t❤❡ t❛s❦✱ ❛♥❞ ❝❛♥ ♦♥❧② r❡❧② ♦♥ t❤❡ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞
s✐❣♥❛❧s r❡❝❡✐✈❡❞ ❢r♦♠ t❤❡ t❡❛❝❤❡r✳ ❍♦✇❡✈❡r ✇❡ ✇✐❧❧ ♣r♦❝❡ss ♠✉❝❤ s✐♠♣❧❡r s✐❣♥❛❧s
✇✐t❤♦✉t s②♥t❛❝t✐❝ str✉❝t✉r❡✳

❙♦♠❡ ♦t❤❡r ✇♦r❦s ❤❛✈❡ ❢♦❝✉s❡❞ ♦♥ ❧❡❛r♥✐♥❣ s❡♠❛♥t✐❝ ♣❛rs❡rs✱ ❡✐t❤❡r ❢r♦♠ ♥❛t✉r❛❧
❧❛♥❣✉❛❣❡ ❛s t❡①t ❬❇r❛♥❛✈❛♥ ✷✵✶✶✱ ❑✐♠ ✷✵✶✷❪ ♦r r❡❛❧ s♣❡❡❝❤ ❬❉♦s❤✐ ✷✵✵✽❪✳ ❙❡♠❛♥t✐❝
♣❛rs❡rs ❛❧❧♦✇ ❢♦r ❛ ♠♦r❡ ♥❛t✉r❛❧ ❤✉♠❛♥✲r♦❜♦t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇❤❡r❡ ♠♦r❡ ❛❞✈❛♥❝❡❞
s❡t ♦❢ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❝❛♥ ❜❡ ✉s❡❞✳ ■♥ ❬❑✐♠ ✷✵✶✷❪ t❤❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❝❛♥ ♣r♦❞✉❝❡✱ ✇✐t❤
s♦♠❡ ❧✐♠✐t❛t✐♦♥✱ ♣r❡✈✐♦✉s❧② ✉♥s❡❡♥ ♠❡❛♥✐♥❣ r❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤❡s❡ ✇♦r❦s
❛ss✉♠❡ t❤❡ ❛❣❡♥t ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ ❛ ❦♥♦✇♥ ❛♥❞ ❝♦♥str❛✐♥❡❞ s♦✉r❝❡ ♦❢ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥
❛❜♦✉t t❤❡ t❛s❦✳ ❊✐t❤❡r ❛ ❞✐r❡❝t ❛❝❝❡ss t♦ ✐ts ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ❬❇r❛♥❛✈❛♥ ✷✵✶✶❪✱ t♦ ❛
r❡✇❛r❞ ❢r♦♠ ❛ t❡❛❝❤❡r ❬❉♦s❤✐ ✷✵✵✽❪✱ ♦r t♦ ❛ t✉♣❧❡ ✭t❡①t ✐♥str✉❝t✐♦♥ s❡♥t❡♥❝❡✱ st❛t❡✱
❛❝t✐♦♥ s❡q✉❡♥❝❡✮ ✇❤❡r❡ t❤❡ ✐♥str✉❝t✐♦♥ ❞❡s❝r✐❜❡s ❛t ❛ ❤✐❣❤❡r ❧❡✈❡❧ t❤❡ ♦❜s❡r✈❡❞ ❛❝t✐♦♥
s❡q✉❡♥❝❡ ❬❑✐♠ ✷✵✶✷❪✳



✷✳✶✳ ■♥t❡r❛❝t✐✈❡ ▲❡❛r♥✐♥❣ ✷✼

▼♦❞❡❧✐♥❣ ♣❛rts ♦❢ t❤❡ ✉s❡r ❜❡❤❛✈✐♦r ❛❧❧♦✇s ❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❣❡♥t t♦ ❛❞❛♣t
t♦ ❛ ✈❛r✐❡t② ♦❢ t❡❛❝❤✐♥❣ ❜❡❤❛✈✐♦rs✳ ❚❤❡ ✇♦r❦ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s ❢♦❧❧♦✇s ❛❧♦♥❣
t❤❡ s❛♠❡ ❧✐♥❡s✳ ❲❡ ❧❡❛r♥ ♠❛♣♣✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ✉s❡r✬s t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ t❤❡✐r
♠❡❛♥✐♥❣s✳ ❇✉t ❝♦♥tr❛r② t♦ t❤❡ ✇♦r❦s ♣r❡s❡♥t❡❞ ❛❜♦✈❡✱ ✇❡ s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧② ❡st✐♠❛t❡
t❤❡ ❞❡s✐r❡❞ t❛s❦✱ ❛♥❞ ❞♦ ♥♦t ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ ❛ ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ♦✉r ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦♥ t❤❡
t❛s❦ ♦r t♦ ♦t❤❡r ❦♥♦✇♥ s♦✉r❝❡s ♦❢ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✳ ■t ❛❧❧♦✇s ❛ ✉s❡r t♦ t❡❛❝❤ ❛ ♠❛❝❤✐♥❡
❛ ♥❡✇ t❛s❦ ✉s✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ✉♥s♣❡❝✐✜❡❞ ✐♥ ❛❞✈❛♥❝❡✳ ❆s ❛ ❝♦♥s❡q✉❡♥❝❡✱ ✐❢ s♣❡❡❝❤ ✐s
t❤❡ ♠♦❞❛❧✐t② ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ ♦✉r s②st❡♠ s❤♦✉❧❞ ❤❛♥❞❧❡ ❞✐✛❡r❡♥t ❧❛♥❣✉❛❣❡s ♦r ❡✈❡♥
✐♥t❡r❥❡❝t✐♦♥s ♦r ❤❛♥❞ ❝❧❛♣♣✐♥❣✳

✷✳✶✳✹ ❆❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥❡rs ❛♥❞ t❡❛❝❤❡rs

❋✐♥❛❧❧② ❛♥♦t❤❡r ❝r✉❝✐❛❧ ❛s♣❡❝t ❢♦r ❛♥ ❡✣❝✐❡♥t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✐s t♦ ❤❛✈❡ ❜♦t❤ ❛ ❧❡❛r♥❡r
❛♥❞ ❛ t❡❛❝❤❡r s❡❡❦✐♥❣ t♦ ♠❛①✐♠✐③❡ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ❧❡❛r♥❡r✳ ❲❡ ✉s✉❛❧❧② ❝❛❧❧ t❤❡s❡
t②♣❡s ♦❢ ❛❣❡♥t ❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥❡rs ❛♥❞ ❛❝t✐✈❡ t❡❛❝❤❡rs✳ ❆♥ ❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥❡r ✇✐❧❧ s❡❡❦ ❢♦r
s✐t✉❛t✐♦♥ ✐♥ ✇❤✐❝❤ ✐t ❢❡❡❧s ✉♥❝❡rt❛✐♥ ❛❜♦✉t ✇❤❛t t♦ ❞♦✱ ❛♥❞ ❛s❦ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❢♦r ♠♦r❡
✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t t❤❛t s✐t✉❛t✐♦♥✳ ❆♥ ❛❝t✐✈❡ t❡❛❝❤❡r ✇✐❧❧ tr② t♦ ♣r♦✈✐❞❡ t❤❡ ♠♦st
✉s❡❢✉❧ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ♦r ✐♥str✉❝t✐♦♥s t♦ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❣❡♥t✳ ■❞❡❛❧❧② ❛♥ ❛❝t✐✈❡ t❡❛❝❤❡r
❝♦♥s✐❞❡rs t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❝❛♣❛❜✐❧✐t✐❡s ♦❢ t❤❡ ❧❡❛r♥❡r t♦ ❛❞❛♣t ✐ts t❡❛❝❤✐♥❣ ❜❡❤❛✈✐♦r✳

❆❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥❡rs ❚❤❡ ✐♥t❡r❡st❡❞ r❡❛❞❡r ❝❛♥ r❡❢❡r t♦ ❬▲♦♣❡s ✷✵✶✹❪ ❢♦r ❛ r❡✈✐❡✇ ♦❢
❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢♦r ❛✉t♦♥♦♠♦✉s ✐♥t❡❧❧✐❣❡♥t ❛❣❡♥t✳ ■♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♣❛r❛❣r❛♣❤s✱ ✇❡
♦♥❧② ❢♦❝✉s ♦♥ ❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❣❡♥ts ✐♥ s♦❝✐❛❧ ✐♥t❡r❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❝♦♥❞✐t✐♦♥s✳ ❚❤❡
♥♦t✐♦♥ ♦❢ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✐s ♦❢t❡♥ ✉s❡❞ ✐♥ ❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❧❣♦r✐t❤♠✳ ❯♥❝❡rt❛✐♥t② r❡❢❡rs
t♦ s✐t✉❛t✐♦♥ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❛❣❡♥t ❞♦❡s ♥♦t ❦♥♦✇ ❤♦✇ t♦ ❜❡❤❛✈❡ ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❢✉❧✜❧❧ t❤❡
t❛s❦✳ ❇② ❝♦❧❧❡❝t✐♥❣ ♠♦r❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t t❤❛t s✐t✉❛t✐♦♥✱ t❤❡ ❛❣❡♥t s❤♦✉❧❞ r❡❞✉❝❡
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛♥❞ ✐♥❝r❡❛s❡ ✐ts ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦♥ t❤❡ t❛s❦✳

❆ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ♣r❡✈✐♦✉s❧② ♣r❡s❡♥t❡❞ ✇♦r❦s ❛❧r❡❛❞② ✐♥❝❧✉❞❡s ❛♥ ❛❝t✐✈❡ ❝♦♠♣♦♥❡♥t
t♦ t❤❡✐r ❛❣❡♥ts✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✐♥ ❬▲♦♣❡s ✷✵✶✶❪✱ t❤❡ ❛❣❡♥t ✐s ♠♦r❡ ❡✣❝✐❡♥t ❛t ❧❡❛r♥✐♥❣
❜♦t❤ t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ ♥❡✇ s✐❣♥❛❧s ✇❤❡♥ s❡❡❦✐♥❣ ❢♦r ✉♥❝❡rt❛✐♥ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥
♣❛✐rs✳ ■♥ ❬❏✉❞❛❤ ✷✵✶✷❪✱ t❤❡ ❛✉t❤♦rs ❝♦♥s✐❞❡r ❛❝t✐✈❡ ✐♠✐t❛t✐♦♥ ❧❡❛r♥✐♥❣✳ ■♥st❡❛❞ ♦❢
♣❛ss✐✈❡❧② ❝♦❧❧❡❝t✐♥❣ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ❢r♦♠ t❤❡ ✉s❡r✱ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❣❡♥t q✉❡r✐❡s t❤❡
❡①♣❡rt ❛❜♦✉t t❤❡ ❞❡s✐r❡❞ ❛❝t✐♦♥ ❛t s♣❡❝✐✜❝ st❛t❡s✳

■♥ ❬❈❤❡r♥♦✈❛ ✷✵✵✾❪✱ t❤❡ ❛✉t❤♦rs ♣r♦♣♦s❡ t♦ ❜❛❧❛♥❝❡ ❛✉t♦♥♦♠② ❛♥❞ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥
r❡q✉❡st ✉s✐♥❣ ❛ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ❡st✐♠❛t❡✱ ♠❡❛s✉r❡❞ ❜② t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r✳
❚❤❡ r♦❜♦t ❛s❦s ❢♦r ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ♦♥❧② ✐♥ st❛t❡s ✐t ✐s ✉♥s✉r❡ ❛❜♦✉t ✇❤❛t t♦ ❞♦✳
❖t❤❡r✇✐s❡ t❤❡ r♦❜♦t ❛❝ts ❛✉t♦♥♦♠♦✉s❧② ❜✉t ❝❛♥ st✐❧❧ ❜❡ ❝♦rr❡❝t❡❞ ❜② t❤❡ ✉s❡r ❛t
❛♥② t✐♠❡✳ ❆ ♣r♦❜❧❡♠ ✇✐t❤ t❤✐s ❛♣♣r♦❛❝❤ ✐s t❤❛t t❤❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ♦♥ t❤❡ ❞②♥❛♠✐❝s
♦❢ t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t ✐s ♥♦t t❛❦❡♥ ✐♥t♦ ❛❝❝♦✉♥t ✇❤❡♥ ❧❡❛r♥✐♥❣ t❤❡ ♣♦❧✐❝②✳ ❚♦ ❛❞❞r❡ss
t❤✐s ✐ss✉❡✱ ▼❡❧♦ ❡t ❛❧✳ ❬▼❡❧♦ ✷✵✶✵❪ ✐♥❝❧✉❞❡s t❤❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t
❞②♥❛♠✐❝s✳ ❚❤❡② ✉s❡ t❤❡ ♠❡t❤♦❞ ♣r♦♣♦s❡❞ ❜② ▼♦♥t❡s❛♥♦ ❡t ❛❧✳ ❬▼♦♥t❡s❛♥♦ ✷✵✶✷❪
t♦ ♠❛❦❡ q✉❡r✐❡s ✇❤❡r❡ t❤❡r❡ ✐s ❧♦✇❡r ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ♦❢ t❤❡ ❡st✐♠❛t❡❞ ♣♦❧✐❝②✳



✷✽ ❈❤❛♣t❡r ✷✳ ❘❡❧❛t❡❞ ❲♦r❦

❆❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❤❛s ❜❡❡♥ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ✐♥s✐❞❡ t❤❡ ✐♥✈❡rs❡ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❧❡❛r♥✐♥❣
❢r❛♠❡✇♦r❦ ❬▲♦♣❡s ✷✵✵✾❜❪✳ ❖♥❝❡ ❛ s❡t ♦❢ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥ ❤❛s ❜❡❡♥ ♦❜s❡r✈❡❞✱ ✐t ✐s
♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ♣♦st❡r✐♦r ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦❢ r❡✇❛r❞ t❤❛t ❡①♣❧❛✐♥s t❤❡ t❡❛❝❤❡r
❜❡❤❛✈✐♦r✳ ❇② t❛❦✐♥❣ ❛ q✉❡r② ❜② ❝♦♠♠✐tt❡❡ ❛♣♣r♦❛❝❤✱ t❤❡ ❛❣❡♥t ❝❛♥ ❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t❡
❛♠♦♥❣ ♣r♦❜❛❜❧❡ r❡✇❛r❞ ❢✉♥❝t✐♦♥s ❜② ❛s❦✐♥❣ t❤❡ t❡❛❝❤❡r t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❛❝t✐♦♥ ✐♥ ❛♥
✉♥❝❡rt❛✐♥ st❛t❡✳ ❆♥ ✐♥t❡r❡st✐♥❣ ❡①t❡♥s✐♦♥ ♦❢ t❤✐s ✇♦r❦ ✐s t♦ q✉❡r② t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❛❝✲
t✐♦♥ ❢♦r st❛t❡s ✇❤♦s❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② r❡❞✉❝t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❣❧♦❜❛❧ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✐s
♠❛①✐♠❛❧ ❬❈♦❤♥ ✷✵✶✵✱ ❈♦❤♥ ✷✵✶✶❪✱ ✐♥st❡❛❞ ♦❢ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ♦♥❧② t❤❡ ❧♦❝❛❧ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②
❬▲♦♣❡s ✷✵✵✾❜❪✳ ❆❧s♦✱ ✐♥st❡❛❞ ♦❢ ❛s❦✐♥❣ t❤❡ ♦♣t✐♠❛❧ ❛❝t✐♦♥ ❢♦r ❛ ❣✐✈❡♥ st❛t❡ ✭❛❝t✐♦♥
q✉❡r✐❡s✮✱ t❤❡ ❧❡❛r♥❡r ❝♦✉❧❞ ❞✐r❡❝t❧② ❛s❦ ❛❜♦✉t t❤❡ r❡✇❛r❞ ✈❛❧✉❡ ❛t ❛ ❣✐✈❡♥ ❧♦❝❛t✐♦♥
✭r❡✇❛r❞ q✉❡r✐❡s✮ ❬❘❡❣❛♥ ✷✵✶✶❪✳ ❋✐♥❛❧❧②✱ r❡✇❛r❞ q✉❡r✐❡s ❛♥❞ ❛❝t✐♦♥ q✉❡r✐❡s ❝❛♥ ❛❧s♦
❜❡ ❝♦♠❜✐♥❡❞ ❬▼❡❧♦ ✷✵✶✸❪✳

❆❝t✐✈❡ t❡❛❝❤❡rs ❆♥ ❛❝t✐✈❡ t❡❛❝❤❡r tr✐❡s t♦ ♣r♦✈✐❞❡ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ♦r ✐♥str✉❝t✐♦♥s
t❤❛t ✇✐❧❧ ♠❛❦❡ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ♠♦r❡ ❡✣❝✐❡♥t ❢♦r t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❣❡♥t✳

■♥ ❬❈❛❦♠❛❦ ✷✵✶✷❛❪✱ t❤❡ ❛✉t❤♦rs st✉❞② ❤♦✇ ❛ t❡❛❝❤❡r ❝❛♥ ♦♣t✐♠❛❧❧② ♣r♦✈✐❞❡
❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ❢♦r ❛ s❡q✉❡♥t✐❛❧ ♣r♦❜❧❡♠✳ ❈♦♥❝r❡t❡❧②✱ t❤❡ t❡❛❝❤❡r s❤♦✉❧❞ ✜♥❞ t❤❡
s♠❛❧❧❡st s❡q✉❡♥❝❡ ♦❢ ❡①❛♠♣❧❡s t❤❛t ❛❧❧♦✇ t❤❡ ❧❡❛r♥❡r t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ t❛s❦✳ ❚❤❡✐r
♦♣t✐♠❛❧ t❡❛❝❤✐♥❣ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❛❧❧♦✇s ❛ ♠✉❝❤ ❢❛st❡r ❝♦♥✈❡r❣❡♥❝❡ ✐♥ ❛❧❧ ❢♦✉r ♣r❡s❡♥t❡❞
t❛s❦s✳ ❙✐♠✐❧❛r❧② ✐♥ ❬❚♦rr❡② ✷✵✶✸❪✱ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❤❛s ❛ ❧✐♠✐t❡❞ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❛❞✈✐s❡s t♦ ❣✐✈❡
❛♥❞ t❤❡ ❛✉t❤♦rs st✉❞② ❤♦✇ t♦ ❜❡st ✉s❡ t❤❡s❡ ❛❞✈✐s❡s t♦ ✐♠♣r♦✈❡ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❣❛✐♥ ♦❢
t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❣❡♥t✳ ❚❤❡② s❤♦✇❡❞ t❤❛t ❛❞✈✐❝❡s ❝♦✉❧❞ ❤❛✈❡ ❣r❡❛t❡r ✐♠♣❛❝t ✇❤❡♥ t❤❡②
❛r❡ s♣❡♥t ♦♥ ✐♠♣♦rt❛♥t st❛t❡s✱ ♦r t♦ ❝♦rr❡❝t ❛❣❡♥t✬s ♠✐st❛❦❡s✳

❆❝t✐✈❡ t❡❛❝❤✐♥❣ ✜♥❞s ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥s ✐♥ s❡✈❡r❛❧ ❞♦♠❛✐♥s✱ ❡s♣❡❝✐❛❧❧② ✐♥ t❤❡ ❡❞✉❝❛✲
t✐♦♥❛❧ ♦♥❡✱ ✇❤❡r❡ ❣✐✈✐♥❣ ✐♥❞✐✈✐❞✉❛❧ ❛❞✈✐s❡s ❢♦r ❡❛❝❤ st✉❞❡♥t ❣✐✈❡♥ t❤❡✐r ✐♥❞✐✈✐❞✉❛❧
♣r♦✜❝✐❡♥❝② ♠❛② ✐♠♣r♦✈❡ t❤❡ ❝♦❧❧❡❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❣❛✐♥ ♦❢ ❛ ❝❧❛ssr♦♦♠✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✐♥
❬❈❧❡♠❡♥t ✷✵✶✹❪ t❤❡ ❛✉t❤♦rs ♣r❡s❡♥t ❛♥ ✐♥t❡❧❧✐❣❡♥t t✉t♦r✐♥❣ s②st❡♠s ✇❤✐❝❤ ✏❛❞❛♣t✐✈❡❧②

♣❡rs♦♥❛❧✐③❡s s❡q✉❡♥❝❡s ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❝t✐✈✐t✐❡s t♦ ♠❛①✐♠✐③❡ s❦✐❧❧s ❛❝q✉✐r❡❞ ❜② ❡❛❝❤ st✉✲

❞❡♥t✑✳ ❚❤❡② t❛❦❡ ✐♥t♦ ❛❝❝♦✉♥t ❝♦♥str❛✐♥ts ❛❜♦✉t t❤❡ ❧✐♠✐t❡❞ t✐♠❡ ❛♥❞ ♠♦t✐✈❛t✐♦♥
r❡s♦✉r❝❡s ♦❢ ❡❛❝❤ st✉❞❡♥t✳ ❚❤❡✐r ❛♣♣r♦❛❝❤ s❡❡❦s ❛t ♦♣t✐♠✐③✐♥❣ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❣❛✐♥ ♦❢
st✉❞❡♥ts✱ ❜② s❡❧❡❝t✐♥❣ t❤❡ ❡①❡r❝✐s❡s t❤❛t s❤♦✉❧❞ ♠❛❦❡ t❤❡ st✉❞❡♥t ♣r♦❣r❡ss ❜❡st✳

■♥ ❝❤❛♣t❡r ✺ ✇❡ ✇✐❧❧ ♣r❡s❡♥t ❛♥ ❛❝t✐✈❡ ✈❡rs✐♦♥ ♦❢ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠✳ ❆s ❢♦r ♦t❤❡r ✇♦r❦s✱
♦✉r ❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥❡r ✇✐❧❧ s❡❡❦ ❛t r❡❞✉❝✐♥❣ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜② r❡❛❝❤✐♥❣ st❛t❡s ♦❢ ♠❛①✐♠❛❧
✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❡❛s✉r❡ ❞✐✛❡rs ❢r♦♠ ♣r❡✈✐♦✉s ✇♦r❦s ✐♥ t❤❛t
❜♦t❤ t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣ ✐s ✉♥❦♥♦✇♥ ❛t st❛rt✳ ❚❤❡r❡✲
❢♦r❡ t❤❡r❡ ✐s ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜♦t❤ ❛t t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ ❛t t❤❡ s✐❣♥❛❧ ❧❡✈❡❧✱ ✇❤✐❝❤ r❡q✉✐r❡❞
❞❡✈❡❧♦♣✐♥❣ ❛ ♥❡✇ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❡❛s✉r❡ s♣❡❝✐✜❝ t♦ ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠✳

✷✳✶✳✺ ❉✐s❝✉ss✐♦♥

■♥ t❤✐s s❡❝t✐♦♥ ✇❡ ❞✐s❝♦✈❡r❡❞ ❛ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ✇♦r❦s ❞❡❛❧✐♥❣ ✇✐t❤ t❤❡ ❤✉♠❛♥ t❡❛❝❤❡r
✐♥s✐❞❡ ❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❧♦♦♣✳ ❲❡ ❤❛✈❡ s❡❡♥ t❤❛t ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❝♦♠✐♥❣ ❢r♦♠ ❛ ❤✉♠❛♥



✷✳✷✳ ▲❛♥❣✉❛❣❡ ❆❝q✉✐s✐t✐♦♥ ✷✾

t❡❛❝❤❡r ❝❛♥♥♦t ❛❧✇❛②s ❜❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❛s ♦♣t✐♠❛❧ ♦r ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ s✐♠♣❧❡ ♠❛t❤❡♠❛t✐❝❛❧
r✉❧❡s✳ ▼♦r❡♦✈❡r ❛s ❡❛❝❤ ✉s❡r ✐s ❞✐✛❡r❡♥t✱ ❝✉rr❡♥t r❡s❡❛r❝❤ ❛r❡ ❛❞✈❛♥❝✐♥❣ t♦✇❛r❞
♠♦❞❡❧✐♥❣ t❤❡ ✉s❡r t❡❛❝❤✐♥❣ ❜❡❤❛✈✐♦r ❞✉r✐♥❣ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❨❡t t♦ ♠♦❞❡❧ s♦♠❡
❛s♣❡❝ts ♦❢ t❤❡ ✉s❡r✱ t❤❡ r♦❜♦t ✐s ❛ss✉♠❡❞ t♦ ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ ❛♥ ❡①♣❧✐❝✐t ❦♥♦✇♥ s♦✉r❝❡
♦❢ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t ❡✐t❤❡r t❤❡ t❛s❦ ♦r t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ s♦♠❡ s✐❣♥❛❧s✳

■♥ t❤✐s t❤❡s✐s✱ ✇❡ ✇❛♥t t♦ ❧❡❛r♥ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳ ■t ♠❡❛♥s t❤❛t
t❤❡ r♦❜♦t ✇✐❧❧ ♥♦t ❦♥♦✇ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧ ✐t r❡❝❡✐✈❡s✱ ♥❡✐t❤❡r t❤❡ ♣❛rt✐❝✉❧❛r
t❛s❦ ✐t s❤♦✉❧❞ ❛❝❤✐❡✈❡✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤❡ r♦❜♦t ✐s ❛❧r❡❛❞② ❡q✉✐♣♣❡❞ ✇✐t❤ ❛ t❤❡♦r❡t✐❝❛❧
♠♦❞❡❧ ♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥ t❡❛❝❤❡r✱ ❛♥❞ ✐s ❛❜❧❡ t♦ ❞❡❞✉❝❡ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ t❤❡ ✉s❡r s❤♦✉❧❞ s❡♥❞
❣✐✈❡♥ ❛ s♣❡❝✐✜❝ ❝♦♥t❡①t ✭st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✮ ❛♥❞ ❛ s♣❡❝✐✜❝ t❛s❦✳ ▼♦r❡♦✈❡r t❤❡ ✉s❡r ✐s
❛ss✉♠❡❞ t♦ ❜❡ ❝♦♥s✐st❡♥t✱ ✐✳❡✳ ❛ ✉s❡r ❜❡❤❛✈✐♦r❛❧ ♠♦❞❡❧ ✐s ♣r♦✈✐❞❡❞ t♦ t❤❡ r♦❜♦t✳

❖✉r t✇♦ ❧❛tt❡r ❛ss✉♠♣t✐♦♥s ❛r❡ ❝♦♥✢✐❝t✐♥❣ ✇✐t❤ t❤❡ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s ❛❜♦✉t t❤❡ ❜❡✲
❤❛✈✐♦r ♦❢ ❤✉♠❛♥ t❡❛❝❤❡rs ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s s❡❝t✐♦♥✳ ❚♦ ❛❝❝♦✉♥t ❢♦r ✈❛r✐❛❜✐❧✐t② ❜❡✲
t✇❡❡♥ ✉s❡rs✱ ✇❡ ✇✐❧❧ s✐♠♣❧② ✐♥tr♦❞✉❝❡ ❛ ♥♦✐s❡ ♣❛r❛♠❡t❡r ✐♥ ♦✉r ♠♦❞❡❧s✳ ■♥ ❝❤❛♣t❡r ✼✱
✇❡ s♦❢t❡♥ t❤❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ t❤❛t t❤❡ r♦❜♦t ✐s ❡q✉✐♣♣❡❞ ✇✐t❤ ❛ t❤❡♦r❡t✐❝❛❧ ♠♦❞❡❧ ♦❢ t❤❡
❤✉♠❛♥ t❡❛❝❤✐♥❣ ❜❡❤❛✈✐♦r✳

❋✐♥❛❧❧② ✇❡ ✇✐❧❧ ❝♦♥s✐❞❡r ❛♥ ❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❣❡♥t ❛♥❞ ♣r❡s❡♥t ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✺ ❛ ♥❡✇
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❡❛s✉r❡ t❤❛t t❛❦❡s ✐♥t♦ ❛❝❝♦✉♥t ❜♦t❤ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛❜♦✉t t❤❡ t❛s❦
❛♥❞ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛❜♦✉t t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣✳

✷✳✷ ▲❛♥❣✉❛❣❡ ❆❝q✉✐s✐t✐♦♥

❲❤✐❧❡ t❤✐s ✐s ♥♦t t❤❡ ♠❛✐♥ t❛r❣❡t ♦❢ t❤✐s t❤❡s✐s✱ t❤✐s ✇♦r❦ ✐s ❛❧s♦ r❡❧❡✈❛♥t ✇✐t❤ r❡❣❛r❞s
t♦ t❤❡ ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧ ♠♦❞❡❧✐♥❣ ♦❢ ❧❛♥❣✉❛❣❡ ❛❝q✉✐s✐t✐♦♥✳ ❚❤❡ ❣❡♥❡r❛❧ q✉❡st✐♦♥ ♦❢ ❤♦✇
❝❡rt❛✐♥ s✉❜✲s②♠❜♦❧✐❝ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ s✐❣♥❛❧s ❝❛♥ ❜❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡✐r ♠❡❛♥✐♥❣s
t❤r♦✉❣❤ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❤❛s ❜❡❡♥ ❧❛r❣❡❧② st✉❞✐❡❞ ✐♥ t❤❡ ❧✐t❡r❛t✉r❡✳ ❇✉t t❤❡ s♣❡❝✐✜❝
q✉❡st✐♦♥ ♦❢ ❤♦✇ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ✭❡✳❣✳ s♣❡❡❝❤ ✇♦r❞s✮ ❝❛♥ ❜❡ ♠❛♣♣❡❞ t♦ t❡❛❝❤✐♥❣
♠❡❛♥✐♥❣s✱ ❛♥❞ ❤♦✇ t❤❡② ❝❛♥ ❜❡ ✉s❡❞ ❢♦r ❧❡❛r♥✐♥❣ ♥❡✇ t❛s❦s✱ ❤❛s✱ t♦ ♦✉r ❦♥♦✇❧❡❞❣❡✱
♥♦t ❜❡❡♥ ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧❧② ♠♦❞❡❧❡❞✳

❚❤❡ ❧✐t❡r❛t✉r❡ ♦♥ t❤❡ ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧ ♠♦❞❡❧✐♥❣ ♦❢ ❧❛♥❣✉❛❣❡ ❛❝q✉✐s✐t✐♦♥ ❜② ♠❛✲
❝❤✐♥❡s ❛♥❞ r♦❜♦ts ✐s ❧❛r❣❡ ❛♥❞ ❞✐✈❡rs❡✱ ❛♥❞ ❢♦❝✉s❡❞ ♦♥ ♠❛♥② ❛s♣❡❝ts ♦❢ ❧❛♥✲
❣✉❛❣❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❬❙t❡❡❧s ✷✵✶✷❛✱ ❙t❡❡❧s ✷✵✵✷✱ ❈❛♥❣❡❧♦s✐ ✷✵✶✵✱ ❑❛♣❧❛♥ ✷✵✵✽✱ ❙t❡❡❧s ✷✵✵✸✱
❇r❡♥t ✶✾✾✼✱ ❨✉ ✷✵✵✼❪✳ ❆♥ ✐♠♣♦rt❛♥t ❧✐♥❡ ♦❢ ✇♦r❦ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡❞ t❤❡ ●❛✈❛❣❛✐ ♣r♦❜✲
❧❡♠ ❬◗✉✐♥❡ ✶✾✻✹❪✱ ✐✳❡✳ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❤♦✇ t♦ ❣✉❡ss t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ ❛ ♥❡✇ ✇♦r❞
✇❤❡♥ ♠❛♥② ❤②♣♦t❤❡s✐s ❝❛♥ ❜❡ ❢♦r♠❡❞ ✭♦✉t ♦❢ ❛ ♣♦✐♥t✐♥❣ ❣❡st✉r❡ ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡✮
❛♥❞ ✐t ✐s ♥♦t ♣♦ss✐❜❧❡ t♦ r❡❛❞ t❤❡ ♠✐♥❞ ♦❢ t❤❡ ❧❛♥❣✉❛❣❡ t❡❛❝❤❡r✳ ❱❛r✐♦✉s ❛♣✲
♣r♦❛❝❤❡s ✇❡r❡ ✉s❡❞✱ s✉❝❤ ❛s ❝♦♥str✉❝t✐✈✐st ❛♥❞ ❞✐s❝r✐♠✐♥❛t✐✈❡ ❛♣♣r♦❛❝❤❡s ❜❛s❡❞
♦♥ s♦❝✐❛❧ ❛❧✐❣♥♠❡♥t ❬❙t❡❡❧s ✷✵✵✼✱ ❙t❡❡❧s ✷✵✵✽❛❪✱ ♣✉r❡ st❛t✐st✐❝❛❧ ❛♣♣r♦❛❝❤❡s t❤r♦✉❣❤
❝r♦ss✲s✐t✉❛t✐♦♥❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❬❳✉ ✷✵✵✼✱ ❙♠✐t❤ ✷✵✵✽❪ ♦r ♠♦r❡ ❝♦♥str❛✐♥❡❞ st❛t✐st✐❝❛❧ ❛♣✲
♣r♦❛❝❤❡s ❬❘♦② ✷✵✵✺✱ ❨✉ ✷✵✵✼❪✳ ■♥ ❛❧❧ t❤❡s❡ ❡①✐st✐♥❣ ♠♦❞❡❧s✱ ♠❡❛♥✐♥❣s ✇❡r❡ ❡①✲
♣r❡ss❡❞ ✐♥ t❡r♠s ♦❢ ♣❡r❝❡♣t✉❛❧ ❝❛t❡❣♦r✐❡s ✭❡✳❣✳ ✐♥ t❡r♠s ♦❢ s❤❛♣❡✱ ❝♦❧♦r✱ ♣♦✲
s✐t✐♦♥✱ ✳ ✳ ✳ ✮ ❬❙t❡❡❧s ✷✵✵✼✱ ❙t❡❡❧s ✷✵✵✽❛✱ ❨✉ ✷✵✵✼❪✱ ♦r ✐♥ t❡r♠s ♦❢ ♠♦t♦r ❛❝t✐♦♥s
❬❙t❡❡❧s ✷✵✵✽❜✱ ▼❛ss❡r❛ ✷✵✶✵✱ ❙✉❣✐t❛ ✷✵✵✺❪✳ ❚❤✐s ❛♣♣❧✐❡s t♦ ♠♦❞❡❧s ✐♠♣❧❡♠❡♥t❡❞ ✐♥



✸✵ ❈❤❛♣t❡r ✷✳ ❘❡❧❛t❡❞ ❲♦r❦

r♦❜♦ts✱ s✉❝❤ ❛s ✐♥ ❬❍❡❝❦♠❛♥♥ ✷✵✵✾❪✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ r♦❜♦t ❆❙■▼❖ ✐s t❛✉❣❤t t♦ ❛ss♦❝✐❛t❡
♥❡✇ s♣♦❦❡♥ s✐❣♥❛❧s t♦ ✈✐s✉❛❧ ♦❜❥❡❝t ♣r♦♣❡rt✐❡s✱ ❜♦t❤ ✐♥ ♥♦✐s② ❝♦♥❞✐t✐♦♥s ❛♥❞ ✇✐t❤♦✉t
t❤❡ ♥❡❡❞ ❢♦r ❜♦♦tstr❛♣♣✐♥❣✳

✷✳✷✳✶ ▲❛♥❣✉❛❣❡ ❣❛♠❡s

❚❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❙t❡❡❧s ❛♥❞ ❝♦❧❧❡❛❣✉❡s ❬❙t❡❡❧s ✷✵✶✷❛✱ ❙t❡❡❧s ✷✵✵✷❪ ❤❛✈❡ ❡①t❡♥s✐✈❡❧②
s❤♦✇♥ t❤❡ ✐♠♣♦rt❛♥❝❡ ♦❢ ❧❛♥❣✉❛❣❡ ❣❛♠❡s✱ ✐♥st❛♥t✐❛t✐♥❣ ✈❛r✐♦✉s ❢❛♠✐❧✐❡s ♦❢ ♣r❡✲
♣r♦❣r❛♠♠❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s s♣❡❝✐✜❝❛❧❧② ❞❡s✐❣♥❡❞ t♦ ❛❧❧♦✇ r♦❜♦ts t♦ ❧❡❛r♥ s♣❡❡❝❤
s♦✉♥❞s ❬❉❡ ❇♦❡r ✷✵✵✵✱ ❖✉❞❡②❡r ✷✵✵✻❪✱ ❧❡①✐❝♦♥s ❬❙t❡❡❧s ✷✵✵✷❪ ♦r ❣r❛♠♠❛t✐❝❛❧ str✉❝✲
t✉r❡s ❬❙t❡❡❧s ✷✵✵✼✱ ❙t❡❡❧s ✷✵✵✽❛❪✳ ❖t❤❡r ✇♦r❦s ✉s❡❞ s✐♠✐❧❛r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧s
t♦ ❛❧❧♦✇ ❛ str✉❝t✉r❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ❤✉♠❛♥s ❛♥❞ r♦❜♦ts s♦ t❤❛t ♥❡✇ ❡❧❡✲
♠❡♥ts ♦❢ ❧❛♥❣✉❛❣❡ ❝♦✉❧❞ ❜❡ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ❛♥❞ ❧❡❛r♥t ❜② t❤❡ r♦❜♦t ❧❡❛r♥❡r ❬❘♦② ✷✵✵✷✱
▲②♦♥ ✷✵✶✷✱ ❈❛♥❣❡❧♦s✐ ✷✵✵✻✱ ❨✉ ✷✵✵✹✱ ❈❛♥❣❡❧♦s✐ ✷✵✶✵✱ ❙✉❣✐t❛ ✷✵✵✺✱ ❉♦♠✐♥❡② ✷✵✵✺✱
❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✶❪✳ ■♥ ♣❛rt✐❝✉❧❛r✱ ✐t ✇❛s s❤♦✇♥ t❤❛t t❤❡s❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧s ❢♦s✲
t❡r❡❞ ❡✣❝✐❡♥t ❧❛♥❣✉❛❣❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❜② ✐♠♣❧❡♠❡♥t✐♥❣ ❥♦✐♥t ❛tt❡♥t✐♦♥ ❛♥❞ ❥♦✐♥t ✐♥t❡♥✲
t✐♦♥❛❧ ✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ r♦❜♦t ❛♥❞ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❬❑❛♣❧❛♥ ✷✵✵✻✱ ❨✉ ✷✵✵✺✱
❨✉ ✷✵✵✼❪✱ ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡ ❧❡✈❡r❛❣✐♥❣ t❤❡ s②♥❝❤r♦♥✐❡s ❛♥❞ ❝♦♥t✐♥❣❡♥❝✐❡s ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡
s♣❡❡❝❤ ❛♥❞ t❤❡ ❛❝t✐♦♥ ✢♦✇ ❬❘♦❤❧✜♥❣ ✷✵✵✻✱ ❙❝❤✐❧❧✐♥❣♠❛♥♥ ✷✵✶✶❪✳

▼♦st ♦❢ t❤❡ ❡①✐st✐♥❣ ♠♦❞❡❧s st✉❞② ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ s✐❣♥❛❧s ✇❤♦s❡ ♠❡❛♥✐♥❣s ✇❡r❡
❡①♣r❡ss❡❞ ✐♥ t❡r♠s ♦❢ ♣r♦♣❡r ♥❛♠❡s✱ ❝♦❧♦r ❛♥❞ s❤❛♣❡ t❡r♠s✱ ♠♦t♦r ❛❝t✐♦♥s✱ ♦r ❜♦❞②
♣♦st✉r❡s✳ ❖♥❧② ✈❡r② ❢❡✇ ♠♦❞❡❧s s♦ ❢❛r ❤❛✈❡ ❡①♣❧♦r❡❞ ❤♦✇ ♦t❤❡r ❝❛t❡❣♦r✐❡s ♦❢ ✇♦r❞
♠❡❛♥✐♥❣s ❝♦✉❧❞ ❜❡ ❧❡❛r♥❡❞✳ ❈❡❞❡r❜♦r❣ ❡t ❛❧✳ ♣r❡s❡♥t❡❞ ❛ ♠♦❞❡❧ ✇❤❡r❡ ✇♦r❞ ♠❡❛♥✲
✐♥❣s ❡①♣r❡ss❡❞ t❤❡ ❝♦❣♥✐t✐✈❡ ♦♣❡r❛t✐♦♥ ♦❢ ❛tt❡♥t✐♦♥❛❧ ❢♦❝✉s ❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✶❪✳ ❙♦♠❡
♠♦❞❡❧s ♦❢ ❣r❛♠♠❛r ❛❝q✉✐s✐t✐♦♥ ❞❡❛❧t ✇✐t❤ t❤❡ ❛❝q✉✐s✐t✐♦♥ ♦❢ ❣r❛♠♠❛t✐❝❛❧ ♠❛r❦✲
❡rs ✇❤✐❝❤ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦♣❡r❛t❡s ♦♥ t❤❡ ❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t✐♦♥ ♦❢ ♦t❤❡r ✇♦r❞s ✐♥ ❛ s❡♥t❡♥❝❡
❬❙t❡❡❧s ✷✵✶✷❝❪✳ ❙♣r❛♥❣❡r ❡t ❛❧✳ st✉❞✐❡❞ ❤♦✇ ❛ s♣❛t✐❛❧ ✈♦❝❛❜✉❧❛r② ❛♥❞ t❤❡ ❝♦♥❝❡♣ts
❡①♣r❡ss❡❞ ❜② ✐t ❝❛♥ ❡♠❡r❣❡ ✐♥ ❛ ♣♦♣✉❧❛t✐♦♥ ♦❢ ❡♠❜♦❞✐❡❞ ❛❣❡♥ts ❢r♦♠ s❝r❛t❝❤✳ ❚❤❡②
❝♦♥s✐❞❡r❡❞ t❤❡ ❡♠❡r❣❡♥❝❡ ♦❢ ✈❛r✐♦✉s s♣❛t✐❛❧ ❧❛♥❣✉❛❣❡ s②st❡♠s✱ s✉❝❤ ❛s ♣r♦❥❡❝t✐✈❡✱
❛❜s♦❧✉t❡ ❛♥❞ ♣r♦①✐♠❛❧ ❬❙♣r❛♥❣❡r ✷✵✶✷❜✱ ❙♣r❛♥❣❡r ✷✵✶✸❪✱ ♦❢ s♣❛t✐❛❧ r❡❧❛t✐♦♥s✱ s✉❝❤
❛s ❧❛♥❞♠❛r❦s ❬❙♣r❛♥❣❧❡r ✷✵✶✸❪✱ ❛♥❞ ♦❢ ❜❛s✐❝ s♣❛t✐❛❧ ❝❛t❡❣♦r✐❡s s✉❝❤ ❛s ❧❡❢t✲r✐❣❤t✱
❢r♦♥t✲❜❛❝❦✱ ❢❛r✲♥❡❛r ♦r ♥♦rt❤✲s♦✉t❤ ❬❙♣r❛♥❣❡r ✷✵✶✷❛❪✳ ❋✐♥❛❧❧②✱ t❤❡ ▲✐♥❣♦❞r♦✐❞ ♣r♦❥❡❝t
❬❙❝❤✉❧③ ✷✵✶✵❪ ✉s❡❞ r♦❜♦t✐❝ r❛ts ✭❝❛❧❧❡❞ ✐❘❛ts✮ ❛s ❡♠❜♦❞✐❡❞ ❛❣❡♥t t♦ st✉❞② t❤❡ ❡♠❡r✲
❣❡♥❝❡ ♦❢ ❣❡♦♣❡rs♦♥❛❧ s♣❛t✐❛❧ ❧❛♥❣✉❛❣❡ ❛♥❞ ❧❛♥❣✉❛❣❡ ❢♦r t✐♠❡ ❡✈❡♥t ✭s✉❝❤ ❛s ❞❛②✲♥✐❣❤t
❝②❝❧❡✮ ✐♥ ❛ ♣♦♣✉❧❛t✐♦♥ ♦❢ r♦❜♦ts✳ ✐❘❛ts ✇❡r❡ ❡q✉✐♣♣❡❞ ✇✐t❤ s❤❛r❡❞ ❛tt❡♥t✐♦♥ ♠❡❝❤✲
❛♥✐s♠✱ t❤❡② ❝♦✉❧❞ ♠❡❛s✉r❡ t❤❡ ❧✐❣❤t ❧❡✈❡❧ ❛♥❞ t❤❡② ✇❡r❡ ❛❜❧❡ t♦ ❜✉✐❧❞ t❤❡✐r ♦✇♥
♠❛♣ ♦❢ t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t✳ P❛✐rs ♦❢ r♦❜♦ts ❝♦✉❧❞ ♣❧❛② ❛ ♠❡❡t✲❛t ❛♥❞ ♠❡❡t✲✇❤❡♥ ❣❛♠❡✳
❇② r❡♣❡t✐t✐✈❡❧② ♣❧❛②✐♥❣ t❤❡ ❣❛♠❡✱ t❤❡ r♦❜♦ts ♣♦♣✉❧❛t✐♦♥ ❛❣r❡❡❞ ♦♥ s♣❡❝✐✜❝ t❡r♠s
❢♦r s♣❛t✐❛❧ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❛♥❞ t✐♠❡ ♦❢ t❤❡ ❞❛②✱ s✉❝❤ ❛s t❤❡ ❝♦♥❝❡♣t ♦❢ ♠♦r♥✐♥❣
♦r ❛❢t❡r♥♦♦♥ ❬❙❝❤✉❧③ ✷✵✶✶✱ ❍❡❛t❤ ✷✵✶✷❪✳ ❚❤❡s❡ ❝♦♥❝❡♣ts ♦❢ ♠♦r♥✐♥❣ ❛♥❞ ❛❢t❡r♥♦♦♥
✇❡r❡ ❝❤❛♥❣✐♥❣ ✇✐t❤ t❤❡ s❡❛s♦♥ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ❧✐❣❤t♥✐♥❣ ❝②❝❧❡ ❛♥❞ ❛❧❧♦✇❡❞ r♦❜♦t
t♦ s②♥❝❤r♦♥✐③❡ t❤❡✐r ❜❡❤❛✈✐♦r ❜❛s❡❞ ♦♥ r❡❧❛t✐✈❡ ❝②❝❧✐❝ t✐♠❡ r❛t❤❡r t❤❛♥ ❛♥ ❛❜s♦❧✉t❡
♥♦t✐♦♥ ♦❢ t✐♠❡ ♦r ❛ ❝❛❧❡♥❞❛r✳

▲❛♥❣✉❛❣❡ ❣❛♠❡s ✉s✉❛❧❧② ❝♦♥s✐❞❡r ❛ ❞✐r❡❝t r❡❧❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡



✷✳✷✳ ▲❛♥❣✉❛❣❡ ❆❝q✉✐s✐t✐♦♥ ✸✶

s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ t❤❡ ❛❣❡♥ts ❧❡❛r♥ t♦ ❛ss♦❝✐❛t❡ ♥❛♠❡s
t♦ ♦❜❥❡❝ts✱ ❝♦❧♦rs✱ s♣❛t✐❛❧ r❡❧❛t✐♦♥s✱ ♦r t✐♠❡ ❡✈❡♥ts✳ ❚❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ✐♥
t❤✐s t❤❡s✐s ✇✐❧❧ ❝♦♥s✐❞❡r ♠♦r❡ ❛❜str❛❝t r❡❧❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ s✐❣♥❛❧s
❛♥❞ t❤❡✐r ♠❡❛♥✐♥❣✱ s✉❝❤ ❛s ✇❤❡t❤❡r t❤❡ ♣❛st ❛❝t✐♦♥ ♦❢ ♦♥❡ ❛❣❡♥t ✇❛s ✏❝♦rr❡❝t✑ ♦r
✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❛ ❣❧♦❜❛❧ ♦❜❥❡❝t✐✈❡✳ ❖r ✐❢ t❤❡ ❛❣❡♥t s❤♦✉❧❞ ❤❛✈❡ ♠♦✈❡
✏❧❡❢t✑ ♦r ✏r✐❣❤t✑ t♦ ❣❡t ❝❧♦s❡r t♦ t❤❡ ❣♦❛❧✳ ❲❤✐❧❡ t❤❡r❡ ✐s ♥♦ s♣❡❝✐✜❝ ❧✐♠✐t❛t✐♦♥ ❢r♦♠
♦✉r ✇♦r❦ t♦ ❤❛♥❞❧❡ t②♣✐❝❛❧ ❧❛♥❣✉❛❣❡ ❣❛♠❡ s❝❡♥❛r✐♦s✱ ♠♦st ♦❢ t❤❡ ♠❡t❤♦❞s ♣r❡s❡♥t❡❞
❛❜♦✈❡ ❤❛✈❡ ♥♦t ❜❡❡♥ ❛♣♣❧✐❡❞ t♦ t❤❡ ♠♦r❡ ❛❜str❛❝t r❡❧❛t✐♦♥ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s✳
❋✐♥❛❧❧② ♠♦st ♦❢ t❤❡ ✇♦r❦s ♣r❡s❡♥t❡❞ s♦ ❢❛r ❝♦♥s✐❞❡r ❛ r❛t❤❡r r✐❣✐❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧
❜❡t✇❡❡♥ ❛❣❡♥ts✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❣♦❛❧ ✐s ♦❢t❡♥ ❞❡✜♥❡❞ ❜❡❢♦r❡ ❤❛♥❞✳ ❋♦r
❡①❛♠♣❧❡✱ ✇❤❡♥ ♣❧❛②✐♥❣ ❛ ♠❡❡t✲❛t ♦r ❛ ♠❡❡t✲✇❤❡♥ ❣❛♠❡✱ t❤❡ ✐❘❛t r♦❜♦ts ❛r❡ ❛✇❛r❡
t❤❛t t❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ s✐❣♥❛❧s r❡s♣❡❝t✐✈❡❧② r❡❢❡r t♦ ❛ ❧♦❝❛t✐♦♥ ♦♥ t❤❡ ♠❛♣ ♦r t♦ ❛
t✐♠❡ ❡✈❡♥t ❛s ♠❡❛s✉r❡❞ ❜② t❤❡✐r ❧✐❣❤t s❡♥s♦rs✳

■♥ t❤❡ ♥❡①t s✉❜s❡❝t✐♦♥✱ ✇❡ ❤✐❣❤❧✐❣❤t t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❈❡❞❡r❜♦r❣ ❡t ❛❧✳
❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✶❪ t❤❛t✱ t♦ ♦✉r ❦♥♦✇❧❡❞❣❡✱ ✐s t❤❡ ❝❧♦s❡st ✇♦r❦ ✐♥ ❧❛♥❣✉❛❣❡ ❛❝q✉✐s✐t✐♦♥
❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ❛ s❡t✉♣ s✐♠✐❧❛r t♦ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥

❢r❛♠❡s✳

✷✳✷✳✷ ❲♦r❦ ♦❢ ❚❤♦♠❛s ❈❡❞❡r❜♦r❣ ❡t ❛❧✳

■♥ t❤✐s s✉❜s❡❝t✐♦♥✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❚❤♦♠❛s ❈❡❞❡r❜♦r❣ ❛s ♣✉❜❧✐s❤❡❞ ✐♥
❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✶✱ ❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✸❪ ❛♥❞ ✐♥ t❤❡ ❝❤❛♣t❡r ✻ ♦❢ ❤✐s t❤❡s✐s ♠❛♥✉s❝r✐♣t
❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✹❛❪✳ ❚❤✐s ✇♦r❦ ❤❛s ❜❡❡♥ ❝❛t❡❣♦r✐③❡❞ ✐♥ t❤❡ ❧❛♥❣✉❛❣❡ ❛❝q✉✐s✐t✐♦♥ ✜❡❧❞
❜② t❤❡ ❛✉t❤♦rs ❜✉t ✐t ❤❛s ✇✐❞❡r ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ ❡s♣❡❝✐❛❧❧② ✐♥ ❤✉♠❛♥✲♠❛❝❤✐♥❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳
❆s ✇❡ ✇✐❧❧ ❞✐s❝✉ss ✐♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♣❛r❛❣r❛♣❤s✱ t❤✐s ✇♦r❦ ✐s str♦♥❣❧② r❡❧❛t❡❞ ✇✐t❤ ♦✉r
♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ❛♥❞ t❤❡ s♦❧✉t✐♦♥ ♣r♦♣♦s❡❞ t♦
t❤❡✐r ♣r♦❜❧❡♠ ✐s ❝❧♦s❡❧② ❧✐♥❦❡❞ ✇✐t❤ t❤❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ♣r♦♣♦s❡❞ ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s✳

■♥ ❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✶❪✱ ❈❡❞❡r❜♦r❣ ❡t ❛❧✳ ✏s❤♦✇ t❤❛t ✐t ✐s ♣♦ss✐❜❧❡ t♦ s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧②

❧❡❛r♥ ♥❡✈❡r ❜❡❢♦r❡ ❡♥❝♦✉♥t❡r❡❞ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ s✐❣♥s ❛♥❞ ♥❡✈❡r ❜❡❢♦r❡ ❡♥❝♦✉♥t❡r❡❞

♠♦✈❡♠❡♥ts✱ ✇✐t❤♦✉t ✉s✐♥❣ ❧❛❜❡❧❡❞ ❞❛t❛✱ ❛♥❞ ❛t t❤❡ s❛♠❡ t✐♠❡ ❧❡❛r♥ ♥❡✇ ❝♦♠♣♦✲

s✐t✐♦♥❛❧ ❛ss♦❝✐❛t✐♦♥s ❜❡t✇❡❡♥ ♠♦✈❡♠❡♥ts ❛♥❞ s✐❣♥s✑✳ ❚❤❡② ♣r❡s❡♥t ❛♥ ❡①♣❡r✐♠❡♥t
✇❤❡r❡ ❛ r♦❜♦t ❧❡❛r♥s t♦ ♣r♦❞✉❝❡ ❛♣♣r♦♣r✐❛t❡ ❣❡st✉r❡s ✐♥ r❡s♣♦♥s❡ t♦ t❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛✲
t✐✈❡ s✐❣♥❛❧s ♦❢ ♦♥❡ ❤✉♠❛♥✱ ❝❛❧❧❡❞ ❛♥ ✐♥t❡r❛❝t❛♥t✳ ❚♦ ❞♦ s♦✱ t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ ♦❜s❡r✈❡
❛♥♦t❤❡r ❤✉♠❛♥✱ ❝❛❧❧❡❞ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t♦r✱ ✇❤✐❝❤ ❛❧r❡❛❞② ❦♥♦✇s ❤♦✇ t♦ ✐♥t❡r♣r❡t t❤❡
✐♥t❡r❛❝t❛♥t s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ ♣r♦❞✉❝❡ t❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ ❣❡st✉r❡s✳ ❚❤❡ ✐♥t❡r❛❝t❛♥t ❛❧✇❛②s
♣r♦✈✐❞❡s t✇♦ ❝♦♥s❡❝✉t✐✈❡ s②♠❜♦❧✐❝ s✐❣♥❛❧s✱ ♦♥❡ ✐s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❛ t②♣❡ ♦❢ ❣❡st✉r❡
✭❡✳❣✳ ❞r❛✇✐♥❣ ❛ tr✐❛♥❣❧❡ ♦r ❛ ❝✐r❝❧❡✮ ❛♥❞ t❤❡ ♦t❤❡r ✐s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❛ ❞r❛✇✐♥❣ r❡❢✲
❡r❡♥t✐❛❧ ✭❡✳❣✳ r❡❞✱ ❜❧✉❡ ♦r ❣r❡❡♥ ♦❜❥❡❝t✮✳ ❚❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t♦r✱ ✇❤✐❝❤ ❦♥♦✇s ❤♦✇ t♦
✐♥t❡r♣r❡t t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t❛♥t s②♠❜♦❧s✱ ❝❛♥ t❤❡♥ ❞❡♠♦♥str❛t❡ t❤❡ ❛♣♣r♦♣r✐❛t❡ t❛s❦✱ ❢♦r
❡①❛♠♣❧❡ ❞r❛✇✐♥❣ ❛ ❝✐r❝❧❡ ❛r♦✉♥❞ t❤❡ ❜❧✉❡ ♦❜❥❡❝t✳ ❚❤❡ r♦❜♦t ♦❜s❡r✈❡s ❜♦t❤ t❤❡ ✐♥✲
t❡r❛❝t❛♥t s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t♦r tr❛❥❡❝t♦r✐❡s ❛♥❞ ❧❡❛r♥s ❜♦t❤ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢
t❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ s✐❣♥❛❧s ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t❛♥t ❛♥❞ ❤♦✇ t♦ r❡s♣♦♥❞ t♦ t❤❡♠✳

❚❤✐s s❡t✉♣ ✐s ❝❧♦s❡❧② r❡❧❛t❡❞ ✇✐t❤ ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r✲

❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ❛s ❜♦t❤ t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣ ❛r❡ ✉♥❦♥♦✇♥



✸✷ ❈❤❛♣t❡r ✷✳ ❘❡❧❛t❡❞ ❲♦r❦

❛t st❛rt✳ ❆ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❞✐✛❡r❡♥❝❡s ❝❛♥ ❜❡ ❧✐st❡❞✿ ❛✮ t❤❡ r♦❜♦t ✐s ♥♦t ❛❝t✐✈❡ ✐♥ t❤❡
❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ❛♥❞ ♣❛ss✐✈❡❧② ♦❜s❡r✈❡s t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t❛♥t ❛♥❞ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t♦r✱ ❜✮ t❤❡
r♦❜♦t ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ ❢✉❧❧ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ t❛s❦✱ ❛♥❞ ❝✮ t❤❡ ❛ss♦❝✐❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥
t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✐s ❞✐r❡❝t✱ ✇❤❡r❡❛s ✐♥ t❤❡ s❝❡♥❛r✐♦ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s
t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ♠♦r❡ ❛❜str❛❝t ❛♥❞ ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡ r❡❢❡r t♦ ✇❤❡t❤❡r t❤❡
❛❝t✐♦♥ ✇❛s ✏❝♦rr❡❝t✑ ♦r ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡ ❛✐♠❡❞ t❛s❦✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤❡✐r
s❡t✉♣ r❡q✉✐r❡s t♦ ❧❡❛r♥ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t✇♦ s②♠❜♦❧✐❝ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ ❝❤❛♥♥❡❧s ✭t②♣❡
♦❢ ❣❡st✉r❡ ♦r ❞r❛✇✐♥❣ r❡❢❡r❡♥t✐❛❧✮✱ ❛s ✇❡❧❧ ❛s t❤❡ ♣❛rt✐❝✉❧❛r s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣✲
♣✐♥❣ ✇✐t❤✐♥ ❡❛❝❤ ❝❤❛♥♥❡❧ ✭tr✐❛♥❣❧❡✴❝✐r❝❧❡ ❛♥❞ r❡❞✴❜❧✉❡✴❣r❡❡♥✮✳ ❚❤❡ ♣r♦❜❧❡♠s ✇❡
t❛❝❦❧❡ ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s ♦♥❧② ❝♦♥s✐❞❡r ♦♥❡ ❝❤❛♥♥❡❧ ♦❢ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥✳ ■♥ ❛❞❞✐t✐♦♥ t❤❡✐r
❛❣❡♥t ❝❛♥ ❧❡❛r♥ t❤❡ ❣❡st✉r❡s ❛♥❞ ❣❡♥❡r❛❧✐③❡ r❡♣r♦❞✉❝t✐♦♥ ✐♥ ♦t❤❡r ❝♦♦r❞✐♥❛t❡ s②st❡♠s
❣✐✈❡♥ ♣r❡✈✐♦✉s❧② ✉♥s❡❡♥ ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥ ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t❛♥t s✐❣♥❛❧s✳ ■♥ t❤✐s t❤❡s✐s✱ ✇❡ ✇✐❧❧
❛❧s♦ ❞❡♠♦♥str❛t❡ ❤♦✇ ♦✉r ❛❣❡♥t ❝❛♥ r❡✉s❡ t❤❡✐r ❦♥♦✇❧❡❞❣❡ ❛❜♦✉t t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t❛♥t
s✐❣♥❛❧s t♦ ❧❡❛r♥ ♥❡✇ t❛s❦s ❢❛st❡r✳

❇✉t t❤❡ ♠♦st ✐♥t❡r❡st✐♥❣ ❛s♣❡❝t ♦❢ t❤❡✐r ✇♦r❦ ❧✐❡s ✐♥ t❤❡ ✐♥tr♦❞✉❝t✐♦♥ ♦❢ ✐♥t❡r✲
♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❊✈❡♥ ✐❢ ♥♦t ❡①♣❧✐❝✐t❧② ♥❛♠❡❞ t❤❛t ✇❛② ✐♥ t❤❡✐r ❡❛r❧② ✇♦r❦
❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✶❪✱ t❤❡ t❡r♠s ♦❢ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✇❛s ❝❡♥tr❛❧ t♦ t❤❡ t❤❡s✐s ♦❢
❚❤♦♠❛s ❈❡❞❡r❜♦r❣ ❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✹❛❪ ❛♥❞ ✐t ✐s ❛❧s♦ ❛ ❝❡♥tr❛❧ ❝♦♥❝❡♣t ✐♥ t❤❡ ♣r❡s❡♥t
t❤❡s✐s✳ ❆♥ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐s t❤❡ ❢❛❝t ♦❢ s②st❡♠❛t✐❝❛❧❧② ✐♥t❡r♣r❡t✐♥❣ ♦r
❡✈❛❧✉❛t✐♥❣ t❤❡ ♦❜s❡r✈❡❞ ❞❛t❛ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❛ s❡t ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ■♥ t❤❡✐r ✇♦r❦
t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s s❡t ❝♦rr❡s♣♦♥❞s t♦ t❤❡ r❡❢❡r❡♥t✐❛❧ ♦❢ t❤❡ ❞❡♠♦♥str❛t❡❞ tr❛❥❡❝t♦r✐❡s✱
✉♥❦♥♦✇♥ ❛t st❛rt ❜✉t ❦♥♦✇♥ t♦ ❜❡❧♦♥❣ t♦ ❛ ✜♥✐t❡ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ r❡❢❡r❡♥t✐❛❧ ✭❡✳❣✳
t❤❡r❡ ✐s ♦♥❧② t❤r❡❡ ♦❜❥❡❝ts✮✳ ❇② ♠❛❦✐♥❣ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s t❤❛t ❡❛❝❤ tr❛❥❡❝t♦r② r❡❢❡r t♦
❡❛❝❤ ♦❢ t❤❡ r❡❢❡r❡♥t✐❛❧ ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✺ ♦❢ ❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✶❪✮✱ t❤❡② ❝❛♥ ✜♥❞ ♦✉t ✇❤✐❝❤
❣❡st✉r❡ ❜❡❧♦♥❣ t♦ ✇❤✐❝❤ r❡❢❡r❡♥t✐❛❧ ❛♥❞ ✇❤✐❝❤ tr❛❥❡❝t♦r✐❡s ❛r❡ ♦❢ t❤❡ s❛♠❡ t②♣❡ ✭s❡❡
❋✐❣✉r❡ ✻ ♦❢ ❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✶❪✮✳ ❙✐♠✐❧❛r ✐❞❡❛s ❛r❡ ♣✉s❤❡❞ ❢♦r✇❛r❞ ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s✱ ❤♦✇✲
❡✈❡r ✇❡ ♥♦t❡ t❤❛t ✐♥ t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❈❡❞❡r❜♦r❣ ❡t ❛❧✳ t❤❡ ❛❣❡♥t ✇❛s ✜rst ❣r♦✉♣✐♥❣ t❤❡
tr❛❥❡❝t♦r✐❡s ♣❡r t②♣❡ ❛♥❞ ♦♥❧② t❤❡♥ ✇❛s ❛❜❧❡ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ❝♦♠♠✉✲
♥✐❝❛t✐✈❡ s✐❣♥❛❧s ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t❛♥t✳ ■♥ ♦✉r ✇♦r❦✱ t❤❡ ♣r♦❝❡ss ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ t❤❡ t❛s❦ ✐s
♥♦t ❞✐✛❡r❡♥t✐❛❜❧❡ ❢r♦♠ t❤❡ ♣r♦❝❡ss ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣✳

❲❡ ✇✐❧❧ s✉♠♠❛r✐③❡ t❤❡ s✐♠✐❧❛r✐t✐❡s ❛♥❞ ❞✐✛❡r❡♥❝❡s ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ✇♦r❦ ♣r❡s❡♥t❡❞
✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s ❛♥❞ s❡✈❡r❛❧ ✇♦r❦s ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r ✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✷✳✻✳

✷✳✷✳✸ ❙❡♠✐♦t✐❝ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts

■♥ t❤✐s s✉❜s❡❝t✐♦♥✱ ✇❡ ❜r✐❡✢② ✐♥tr♦❞✉❝❡ t❤❡ ✜❡❧❞ ♦❢ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡♠✐♦t✐❝s✱ ❛♥❞
❜r✐❡✢② ✐♥tr♦❞✉❝❡ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❝❡♥❛r✐♦ t❤❛t st✉❞② ❤♦✇ ❤✉♠❛♥ ❝❛♥ ❞❡❛❧ ✇✐t❤
t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳ ▼♦r❡ ❞❡t❛✐❧s ✇✐❧❧ ❜❡
♣r♦✈✐❞❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✸✳

❚❤❡ ❛❜✐❧✐t② t♦ ❧❡❛r♥ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ♠✐❣❤t s❡❡♠ t♦ ❜❡ ❛♥
❛rt✐✜❝✐❛❧ ❛♥❞ ✉♥r❡❛❧✐st✐❝ s❝❡♥❛r✐♦ ♠❛❞❡ ✉♣ ❢♦r ♣r❛❝t✐❝❛❧ ♣✉r♣♦s❡s ✐♥ ❤✉♠❛♥✲♠❛❝❤✐♥❡
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❨❡t✱ t❤✐s ❝❛♣❛❜✐❧✐t② ✐s ❝r✉❝✐❛❧ ✐♥ ✐♥❢❛♥t s♦❝✐❛❧ ❞❡✈❡❧♦♣♠❡♥t ❛♥❞ ❧❡❛r♥✐♥❣✱
❛s ✇❡❧❧ ❛s ✐♥ ❛❞✉❧t ♠✉t✉❛❧ ❛❞❛♣t❛t✐♦♥ ♦❢ s♦❝✐❛❧ ❝✉❡s✳ ❚❤✐s ❤❛s ❜❡❡♥ t❤❡ s✉❜❥❡❝t ♦❢
❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✐♥ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡♠✐♦t✐❝s ❬●❛❧❛♥t✉❝❝✐ ✷✵✵✾❪✳



✷✳✸✳ ▼✉❧t✐✲❛❣❡♥t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤♦✉t ♣r❡✲❝♦♦r❞✐♥❛t✐♦♥ ✸✸

❚❤❡ ✜❡❧❞ ♦❢ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡♠✐♦t✐❝s st✉❞✐❡s t❤❡ ❡♠❡r❣❡♥❝❡ ❛♥❞ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ ❝♦♠✲
♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ s②st❡♠s ❬●❛❧❛♥t✉❝❝✐ ✷✵✵✾❪✳ ■♥st❡❛❞ ♦❢ ❝♦♠♣✉t❡r s✐♠✉❧❛t✐♦♥s ❛s ♣r❡s❡♥t❡❞
✐♥ ♣r❡✈✐♦✉s s✉❜s❡❝t✐♦♥s ❬❈❛♥❣❡❧♦s✐ ✷✵✵✷✱ ❙t❡❡❧s ✷✵✶✷❜❪✱ ❝♦♥tr♦❧❧❡❞ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✐♥ ❧❛❜✲
♦r❛t♦r② s❡tt✐♥❣s ❛r❡ ❞❡s✐❣♥❡❞ t♦ ♦❜s❡r✈❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ❤✉♠❛♥ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts
✇❤♦ ♣❡r❢♦r♠ ❥♦✐♥t t❛s❦s✳ ❋♦r ✐♥st❛♥❝❡✱ ●❛❧❛♥t✉❝❝✐ ❡t ❛❧✳ s❤♦✇❡❞ t❤❛t ♣❛✐rs ♦❢ ♣❛r✲
t✐❝✐♣❛♥ts ♣❡r❢♦r♠✐♥❣ ❛ ❥♦✐♥t t❛s❦ ❝♦✉❧❞ ❝♦♦r❞✐♥❛t❡ t❤❡✐r ❜❡❤❛✈✐♦rs ❜② ❛❣r❡❡✐♥❣ ♦♥ ❛
s②♠❜♦❧ s②st❡♠ ❬●❛❧❛♥t✉❝❝✐ ✷✵✵✺❪✳

▼♦st ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡♠✐♦t✐❝s st✉❞✐❡s ❞❡✈❡❧♦♣❡❞ t♦ st✉❞② ❥♦✐♥t ❛❝t✐♦♥ ✐♥✈♦❧✈❡
s②♠♠❡tr✐❝ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ✭❝❢✳ ❬●❛❧❛♥t✉❝❝✐ ✷✵✶✶❪✮✱ ✇❤❡r❡ ❜♦t❤ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ❛r❡
❛❜❧❡ t♦ s❡♥❞ ❛♥❞ r❡❝❡✐✈❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ s✐❣♥❛❧s✳ ■♥ t❤✐s t❤❡s✐s✱ ✇❡ st✉❞② ❛s②♠✲
♠❡tr✐❝ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ✇❤❡r❡ ♦♥❧② ♦♥❡ ♦❢ t❤❡ t✇♦ ♣❛rt♥❡rs ❝❛♥ s❡♥❞ s✐❣♥❛❧s✳ ❚♦
♦✉r ❦♥♦✇❧❡❞❣❡ t✇♦ s❡♠✐♦t✐❝ st✉❞✐❡s ❤❛✈❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❛s②♠♠❡tr✐❝ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥
❬❉❡ ❘✉✐t❡r ✷✵✶✵✱ ●r✐✣t❤s ✷✵✶✷❪✳

❚❤❡ ✇♦r❦ ❝♦♥❞✉❝t❡❞ ❜② ●r✐✣t❤s ❡t ❛❧✳ ❬●r✐✣t❤s ✷✵✶✷❪ ✐s ♠♦r❡ ❞✐r❡❝t❧② r❡❧❛t❡❞ t♦
♦✉r ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳ ❚❤❡② ❡①♣❧♦r❡ ❛ ❤✉♠❛♥✲t♦✲
❤✉♠❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✐♥ ❛ ❝❛t❡❣♦r✐③❛t✐♦♥ t❛s❦ ✇❤❡r❡ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❝❛♥ ♦♥❧② ❜❡ ♣r♦✈✐❞❡❞
✈✐❛ s✐① ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ s②♠❜♦❧s ✭t❤✉s t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ✉♥❦♥♦✇♥ t♦
t❤❡ ❧❡❛r♥❡r✮✳ ❚❤❡ ❧❡❛r♥❡r ❤❛s ❤♦✇❡✈❡r ❛❝❝❡ss t♦ s♦♠❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t❛❧ r❡✇❛r❞ ♦♥
✐ts ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦♥ t❤❡ t❛s❦✳ ❚❤✐s st✉❞② s❤♦✇s t❤❛t t✉t♦rs s❡❡♠ t♦ s♣♦♥t❛♥❡♦✉s❧②
✉s❡ t❤r❡❡ ♠❛✐♥ t②♣❡s ♦❢ ✐♥str✉❝t✐♦♥ ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❤❡❧♣ t❤❡ ❧❡❛r♥❡r✿ ♣♦s✐t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦✱
♥❡❣❛t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦✱ ❛♥❞ ❝♦♥❝r❡t❡ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ✭❡✳❣✳ ♥❛♠❡ ♦❢ ♥❡①t ♦♣t✐♠❛❧ ❛❝t✐♦♥✮✳

■♥ ❝❤❛♣t❡r ✸✱ ✇❡ ✇✐❧❧ ♣r❡s❡♥t ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥t s❡t✉♣ ✇❤✐❝❤ ✐s ❛ ✈❛r✐❛♥t ♦❢ t❤❡ ✇♦r❦
♦❢ ●r✐✣t❤s ❡t ❛❧✳✱ ✇❤❡r❡ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ✉♥❦♥♦✇♥ ❛t st❛rt✱ s✉❜✲s②♠❜♦❧✐❝ ❛♥❞ ♥♦t
❢r♦♠ ❛ ♣r❡✲❞❡t❡r♠✐♥❡❞ s❡t✳ ❍♦✇❡✈❡r ✐♥ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❝❡♥❛r✐♦ ✐t ✐s ✐♠♣♦ss✐❜❧❡ ❢♦r
t❤❡ ❧❡❛r♥❡r t♦ ♣❡r❢♦r♠ t❤❡ t❛s❦ ✇✐t❤♦✉t ✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣ t❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ ❛❝ts ♦❢
t❤❡ t❡❛❝❤❡r✳ ❇② r❡♠♦✈✐♥❣ ❛❝❝❡ss t♦ ❛♥ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t❛❧ r❡✇❛r❞ t♦ t❤❡ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts✱ t❤❡
❧❡❛r♥❡r ✐s ♥♦ ♠♦r❡ ❛❜❧❡ t♦ ✐♠♣r♦✈❡ ✐ts ✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣ ♦❢ t❤❡ t❛s❦ ✐♥❞❡♣❡♥❞❡♥t❧② ♦❢
t❤❡ ✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣ ♦❢ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s❀ ✇❤✐❝❤ ♠❛❦❡s ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥t ♠♦r❡ s✉✐t❡❞
t♦ st✉❞② ❤♦✇ ❤✉♠❛♥s ❞❡❛❧ ✇✐t❤ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥

❢r❛♠❡s✳ ❆st♦♥✐s❤✐♥❣❧②✱ ❡✈❡♥ ✇✐t❤ s✉❝❤ ✉♥❝♦♥str❛✐♥❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ ✇❡ ✇✐❧❧ s❡❡ t❤❛t
♠♦st ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ❛❣r❡❡❞ ♦♥ ❛ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ s②st❡♠ ❛♥❞ s✉❝❝❡❡❞❡❞ ✐♥ s♦❧✈✐♥❣ t❤❡
t❛s❦✳

✷✳✸ ▼✉❧t✐✲❛❣❡♥t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤♦✉t ♣r❡✲❝♦♦r❞✐♥❛t✐♦♥

❆s r♦❜♦ts ❛r❡ ♠♦✈✐♥❣ ✐♥t♦ t❤❡ r❡❛❧ ✇♦r❧❞✱ t❤❡② ✇✐❧❧ ✐♥❝r❡❛s✐♥❣❧② ♥❡❡❞ t♦ ❣r♦✉♣ t♦✲
❣❡t❤❡r ❢♦r ❝♦♦♣❡r❛t✐✈❡ ❛❝t✐✈✐t✐❡s ✇✐t❤ ♣r❡✈✐♦✉s❧② ✉♥❦♥♦✇♥ t❡❛♠♠❛t❡s✳ ■♥ s✉❝❤ ❛❞
❤♦❝ t❡❛♠ s❡tt✐♥❣s✱ t❡❛♠ str❛t❡❣✐❡s ❝❛♥♥♦t ❜❡ ❞❡✈❡❧♦♣❡❞ ❛ ♣r✐♦r✐✳ ❘❛t❤❡r✱ ❡❛❝❤ r♦❜♦t
♠✉st ❜❡ ♣r❡♣❛r❡❞ t♦ ❝♦♦♣❡r❛t❡ ✇✐t❤ ♠❛♥② t②♣❡s ♦❢ t❡❛♠♠❛t❡s✱ ✇❤✐❝❤ ♠❛② ♥♦t
s❤❛r❡ t❤❡ s❛♠❡ ❝❛♣❛❜✐❧✐t✐❡s ♦r ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ ♠❡❛♥s✳ ❚❤✐s ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ♦❢ ♠✉❧t✐✲❛❣❡♥t
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤♦✉t ♣r❡✲❝♦♦r❞✐♥❛t✐♦♥ ✭▼■P❈✮✱ ❛❧s♦ ❝❛❧❧❡❞ t❤❡ ♣✐❝❦✉♣ t❡❛♠ ❝❤❛❧✲
❧❡♥❣❡ ❬●✐❧ ❏♦♥❡s ✷✵✵✻❪ ♦r t❤❡ ❛❞✲❤♦❝ t❡❛♠ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ❬❙t♦♥❡ ✷✵✶✵❛❪✱ st❛t❡s t❤❛t ❛❣❡♥ts
s❤♦✉❧❞ ❧❡❛r♥ t♦ ❝♦❧❧❛❜♦r❛t❡ ✇✐t❤♦✉t ❞❡✜♥✐♥❣ ♣r❡✲❝♦♦r❞✐♥❛t✐♦♥ s❝❤❡♠❡s ❛♥❞✴♦r ✇✐t❤✲



✸✹ ❈❤❛♣t❡r ✷✳ ❘❡❧❛t❡❞ ❲♦r❦

♦✉t ❦♥♦✇✐♥❣ ✇❤❛t t❤❡ ♦t❤❡r ❛❣❡♥ts ✇✐❧❧ ❜❡ ❝❛♣❛❜❧❡ ♦❢ ❬❇♦✇❧✐♥❣ ✷✵✵✺✱ ●✐❧ ❏♦♥❡s ✷✵✵✻✱
❙t♦♥❡ ✷✵✶✵❛❪✳ ❚❤❡ ❛❞✲❤♦❝ t❡❛♠ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ✐s s♣❡❝✐✜❝ t♦ s❝❡♥❛r✐♦s ✇❤❡r❡ ♦♥❡ ❛❣❡♥t
✐s r❡♠♦✈❡❞ ❢r♦♠ ❛ ✇♦r❦✐♥❣ ❛♥❞ s②♥❝❤r♦♥✐③❡❞ t❡❛♠✱ ❛♥❞ r❡♣❧❛❝❡❞ ❜② ❛ ♥❡✇ ❛❣❡♥t✱
❝❛❧❧❡❞ t❤❡ ❛❞✲❤♦❝ ❛❣❡♥t✱ ✇❤✐❝❤ ♥❡✈❡r ✐♥t❡r❛❝t❡❞ ✇✐t❤ t❤❡ t❡❛♠ ❜❡❢♦r❡ ❬❙t♦♥❡ ✷✵✶✵❛❪✳

❆ ♣r♦t♦t②♣✐❝❛❧ ❡①❛♠♣❧❡ ✐s t❤❡ ♦♥❡ ♦❢ ❛ str❡❡t s♦❝❝❡r t❡❛♠✳ ❙✉❝❤ t❡❛♠ ✐s ❝♦♠♣♦s❡❞
♦❢ ♣❧❛②❡rs ❝♦♠✐♥❣ ❢r♦♠ ❞✐✛❡r❡♥t ❛r❡❛s ♦❢ ❛ ❝✐t②✱ ✇✐t❤ ❞✐✛❡r❡♥t s♦❝❝❡r s❦✐❧❧s✱ ❞✐✛❡r❡♥t
♣r❡❢❡r❡♥❝❡s ✐♥ t❡r♠s ♦❢ ♣❧❛❝❡♠❡♥t ♦♥ t❤❡ ✜❡❧❞✱ ❛♥❞ ❡✈❡♥ ❞✐✛❡r❡♥t ✇❛②s ♦❢ ❝♦♠♠✉✲
♥✐❝❛t✐♥❣ ❣❛♠❡ str❛t❡❣✐❡s✳ ❨❡t s✉❝❤ t❡❛♠s ❛r❡ q✉✐❝❦❧② ❢♦r♠❡❞ ❛♥❞ ❢✉♥❝t✐♦♥❛❧ ✐♥ ❛
♠❛tt❡r ♦❢ ♠✐♥✉t❡s✳ ▼■P❈ ❛✐♠s ❛t ❝r❡❛t✐♥❣ ❛❣❡♥ts s♦❧✈✐♥❣ s✐♠✐❧❛r ♣r♦❜❧❡♠s✳ ❆♠♦♥❣
♦t❤❡rs✱ r❡s❡❛r❝❤❡rs ✐♥ t❤❡ ✜❡❧❞ ❤❛✈❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ s♦❝❝❡r t❡❛♠s s❝❡♥❛r✐♦s❬❇♦✇❧✐♥❣ ✷✵✵✺❪✱
tr❡❛s✉r❡ ❤✉♥t✐♥❣ t❛s❦s ❬●✐❧ ❏♦♥❡s ✷✵✵✻❪✱ ❜❛♥❞✐t ♣r♦❜❧❡♠s ❬❇❛rr❡tt ✷✵✶✸❛❪✱ ❛♥❞ t❤❡
♣✉rs✉✐t ❞♦♠❛✐♥ ❬❇❛rr❡tt ✷✵✶✶❜❪✳

❚❤✐s ❛r❡❛ ♦❢ r❡s❡❛r❝❤ ✐s st✐❧❧ ✐♥ ✐ts ❡❛r❧② st❛❣❡s ❛♥❞ t❤❡ ❢✉❧❧ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ♦❢ ▼■P❈
✐s ❞✐✣❝✉❧t t♦ t❛❝❦❧❡ ❞✐r❡❝t❧②✳ ❘❡s❡❛r❝❤❡rs ❤❛✈❡ st❛rt❡❞ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡❞ ♦♥❧② ❝❡rt❛✐♥
❛s♣❡❝ts ♦❢ t❤❡ ❧❛r❣❡r ♣r♦❜❧❡♠ ❜② ♠❛❦✐♥❣ s✉✐t❛❜❧❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s✳ ❚❤❡ ♠♦st ❝♦♠✲
♠♦♥ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ ✐s t❤❛t ❛❧❧ ❛❣❡♥ts ♦♥ t❤❡ ✜❡❧❞ s❤❛r❡ ❛ ❝♦♠♠♦♥ ♦❜❥❡❝t✐✈❡✱ ✐✳❡✳
t❤❛t ❛❧❧ ❛❣❡♥ts ❛r❡ ♣❛rt♥❡rs t♦✇❛r❞s ❛❝❤✐❡✈✐♥❣ t❤❡ s❛♠❡ t❛s❦ ❬❇❛rr❡tt ✷✵✶✶❜❪✳ ■♥
❬❇♦✇❧✐♥❣ ✷✵✵✺✱ ●✐❧ ❏♦♥❡s ✷✵✵✻❪ ❛❧❧ ❛❣❡♥ts ❢♦❧❧♦✇ ❝♦♠♣❧❡① ♣r❡✲s♣❡❝✐✜❡❞ ♣❧❛♥s ✇❤❡r❡
❡❛❝❤ ❛❣❡♥t ❝❛♥ ❜❡ ❛ttr✐❜✉t❡❞ ❛ r♦❧❡ t♦ ✇❤✐❝❤ ✐s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ s②♥❝❤r♦♥✐③❡❞ ❛❝t✐♦♥ s❡✲
q✉❡♥❝❡s✳ ■♥ ❬❙t♦♥❡ ✷✵✶✵❜✱ ❙t♦♥❡ ✷✵✶✸❪✱ t❤❡ ❛❞✲❤♦❝ ❛❣❡♥t ❦♥♦✇s t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦rs ♦❢ t❤❡
♦t❤❡r ❛❣❡♥ts ❛♥❞ ❛r❡ ❛ss✉♠❡❞ t♦ ❜❡ ✜①❡❞ ✭✐✳❡✳ ♦t❤❡r ❛❣❡♥ts ❞♦ ♥♦t ❧❡❛r♥✮✳

❚❤❡r❡ ❛r❡ ❞✐✛❡r❡♥t r♦❧❡s ❛♥ ❛❞✲❤♦❝ ❛❣❡♥t ❝❛♥ ♣❧❛② ✐♥ t❤❡ t❡❛♠✿

• ❆ ✜rst s❝❡♥❛r✐♦ ✐s ✇❤❡♥ t❤❡ ♥❡✇ ❛❣❡♥t ❦♥♦✇s t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t ❛♥❞ t❤❡ t❛s❦
t♦ ❛❝❤✐❡✈❡✳ ■♥ t❤✐s ❝❛s❡✱ t❤❡ ❛❞✲❤♦❝ ❛❣❡♥t ♠✉st ✐♥✢✉❡♥❝❡ t❤❡ ♦t❤❡r ❛❣❡♥ts t♦
❛❝❤✐❡✈❡ t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✐♥ ❬❙t♦♥❡ ✷✵✶✵❜✱ ❙t♦♥❡ ✷✵✶✸❪✱ ❛♥ ❛❞✲
❤♦❝ ❛❣❡♥t s❤♦✉❧❞ ✐♥✢✉❡♥❝❡ ♦t❤❡r ❛❣❡♥ts✬ ❜❡❤❛✈✐♦rs s✉❝❤ t❤❛t t❤❡ t❡❛♠ ❣❡ts
♠♦r❡ ♣❛②♦✛s ♦r t♦ ❣✉✐❞❡ t❤❡ ♦t❤❡r ❛❣❡♥ts t♦✇❛r❞s s♣❡❝✐✜❝ st❛t❡s✳ ❚❤✐s ❛❞✲❤♦❝
❛❣❡♥t ❝❛♥♥♦t ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t❡ ❞✐r❡❝t❧② ✇✐t❤ t❤❡ ♦t❤❡r ❛❣❡♥ts✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤❡ ♦t❤❡r
❛❣❡♥ts✬ ❜❡❤❛✈✐♦rs ❛r❡ ❦♥♦✇♥ ❛♥❞ ❛r❡ ✐♥✢✉❡♥❝❡❞ ❜② t❤❡ ❛❞✲❤♦❝ ❛❣❡♥t ❛❝t✐♦♥s✳
❚❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ✐s t❤❡r❡❢♦r❡ t♦ ✜♥❞ t❤❡ ❝♦rr❡❝t s❡q✉❡♥❝❡ ♦❢ ❛❝t✐♦♥s t❤❛t ♠❛② ❧❡❛❞
t❤❡ ♦t❤❡r ❛❣❡♥ts t♦✇❛r❞s t❤❡ ❝♦rr❡❝t st❛t❡s✱ r❡s✉❧t✐♥❣ ✐♥ ❛ ❤✐❣❤❡r ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡
♦♥ t❤❡ t❛s❦✳

• ❆ s❡❝♦♥❞ s❝❡♥❛r✐♦ ❝♦♥s✐❞❡rs t❤❛t ❛❧❧ ❛❣❡♥ts s❤❛r❡ t❤❡ s❛♠❡ ❣♦❛❧✱ ❜✉t t❤❡ ♥❡✇
❛❞✲❤♦❝ ❛❣❡♥t ❞♦❡s ♥♦t ❦♥♦✇ ❛ ♣r✐♦r✐ t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦rs ♦❢ ✐ts ♣❛rt♥❡rs✳ ❚♦ ❤❡❧♣
s♦❧✈✐♥❣ t❤❡ t❛s❦✱ t❤❡ ❛❞✲❤♦❝ ❛❣❡♥t s❤♦✉❧❞ ❧❡❛r♥ ♦t❤❡r ❛❣❡♥ts✬ ❜❡❤❛✈✐♦rs ❛♥❞
s❡❧❡❝ts ✐ts ❛❝t✐♦♥s ❛❝❝♦r❞✐♥❣❧② ❬❇❛rr❡tt ✷✵✶✶❛✱ ❇❛rr❡tt ✷✵✶✶❜✱ ❇❛rr❡tt ✷✵✶✸❜❪✳
❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✐♥ ❬❇❛rr❡tt ✷✵✶✶❜❪ t❤❡ ❛❞✲❤♦❝ ❛❣❡♥t s❤♦✉❧❞ ❤❡❧♣ ✐ts t❡❛♠♠❛t❡s
❝❛t❝❤ ❛ ♣r❡② ❛♥❞ ✐s ♠♦r❡ ❡✣❝✐❡♥t ✇❤❡♥ tr②✐♥❣ t♦ ✉♥❞❡rst❛♥❞ t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢
t❤❡ ♦t❤❡r ❛❣❡♥ts✳ ❖❢t❡♥ t♦ ♠❛❦❡ t❤✐s ♣r♦❜❧❡♠ ❢❡❛s✐❜❧❡✱ ✐t ✐s ❛ss✉♠❡❞ t❤❛t t❤❡
♦t❤❡r ❛❣❡♥ts s❛♠♣❧❡ t❤❡✐r ❧❛t❡♥t ♣♦❧✐❝② ✭♦r t②♣❡✮ ❢r♦♠ ❛ ✜♥✐t❡ s❡t✳ ❚❤❡ ❛❞✲❤♦❝
❛❣❡♥t t❤❡♥ ♦♥❧② ❤❛s t♦ ❧❡❛r♥ t♦ ♠❛t❝❤ ❡❛❝❤ ❛❣❡♥t ✇✐t❤ ✐ts tr✉❡ ♠♦❞❡❧✳ ■♥
❬❆❧❜r❡❝❤t ✷✵✶✹❪✱ t❤❡ ❛✉t❤♦rs ❛♥❛❧②③❡❞ ❝♦♥✈❡r❣❡♥❝❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ t❤✐s ❦✐♥❞ ♦❢



✷✳✹✳ ❯♥s✉♣❡r✈✐s❡❞ ❧❡❛r♥✐♥❣ ✸✺

s❝❡♥❛r✐♦✳ ❇✉t s♦♠❡t✐♠❡s✱ t❤❡ ♦t❤❡r ❛❣❡♥ts ❛r❡ t♦t❛❧❧② ✉♥❦♥♦✇♥ t♦ t❤❡ ❛❞✲❤♦❝
❛❣❡♥t✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✐♥ ❬❇❛rr❡tt ✷✵✶✶❜❪ t❤❡ ❛❞✲❤♦❝ ❛❣❡♥t ♠♦❞❡❧s ♦♥❧✐♥❡ ❛♥❞
❢r♦♠ s❝r❛t❝❤ t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ ✐ts t❡❛♠♠❛t❡s✳ ❊✈❡♥ ❢♦r ❝❛s❡s ✇❤❡♥ st✉❞❡♥ts✱
♦♥ ✇❤✐❝❤ t❤❡ ❛✉t❤♦rs ❤❛❞ ♥♦ ❝♦♥tr♦❧✱ ❤❛✈❡ ❞❡s✐❣♥❡❞ t❤❡ ♦t❤❡r ❛❣❡♥ts✱ t❤❡
❛❧❣♦r✐t❤♠ ♦❢ t❤❡ ❛✉t❤♦rs ✇❛s ❛❜❧❡ t♦ ♣❡r❢♦r♠ ❡✈❡♥ ❜❡tt❡r t❤❛♥ t❤❡ ✐♥✐t✐❛❧
st✉❞❡♥t t❡❛♠s✳

❋✐♥❛❧❧②✱ ✐t ✐s ♦♥❧② r❡❝❡♥t❧② t❤❛t ❡①♣❧✐❝✐t✱ ❜✉t ✐♥✐t✐❛❧❧② ✉♥❦♥♦✇♥✱ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥
❜❡t✇❡❡♥ ❛❣❡♥ts ❤❛s ❜❡❡♥ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✳ ❙❛♠✉❡❧ ❇❛rr❡tt ❡t ❛❧✳ ✐♥tr♦❞✉❝❡❞ ❛♥ ❛❜str❛❝t
❛r♠ ❜❛♥❞✐t ❞♦♠❛✐♥ ✇✐t❤ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❬❇❛rr❡tt ✷✵✶✸❛❪✳ ❚❤✐s ✇♦r❦ ✐s✱ t♦ ♦✉r ❦♥♦✇❧✲
❡❞❣❡✱ t❤❡ ✜rst ✇♦r❦ ✐♥ ▼■P❈ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ❛❣❡♥ts ❛♥❞ ✇❤❡r❡
t❤❡ ❛❞✲❤♦❝ ❛❣❡♥t ✐♥✐t✐❛❧❧② ❞♦❡s ♥♦t ❦♥♦✇ ❤♦✇ t❤❡ ♦t❤❡r ❛❣❡♥ts ✐♥t❡r♣r❡t ✐ts ♠❡s✲
s❛❣❡s✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤✐s ♣r♦❜❧❡♠ ❞✐✛❡rs ❢r♦♠ t❤❡ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞

✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ❛s t❤❡ t❛s❦ t❤❡ ❛❣❡♥t s❤♦✉❧❞ ♦♣t✐♠✐③❡ ❝♦✉❧❞ ❜❡ ✐♥❢❡rr❡❞ ✇✐t❤♦✉t
t❤❡ ✉s❡ ♦❢ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ t❤r♦✉❣❤ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t❛❧ r❡✇❛r❞ ♦♥❧②✱ ❛♥❞ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥
♦♥❧② ✐♥t❡♥❞s t♦ s♣❡❡❞ ✉♣ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦❝❡ss✳

❙♦♠❡ ❛s♣❡❝ts ♦❢ ▼■P❈ ❛r❡ ❝❧♦s❡❧② r❡❧❛t❡❞ t♦ ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✱ s✉❝❤ ❛s t❤❡ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ♦❢ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❡❛♠♠❛t❡s✳
❈♦♥s✐❞❡r✐♥❣ r♦❜♦ts ❝❛♥ ❝♦♠❡ ❢r♦♠ ❞✐✛❡r❡♥t ❢❛❝t♦r✐❡s ✐♥ ❞✐✛❡r❡♥t ❝♦✉♥tr✐❡s✱ t❤❡②
♠✐❣❤t ♥♦t ✉s❡ t❤❡ s❛♠❡ ♣r♦t♦❝♦❧s ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❛♥❞ ❛❞❛♣t✐♥❣ t♦ s✉❝❤ ♣r♦t♦❝♦❧s ✐s
❛ ❝❡♥tr❛❧ ❢✉t✉r❡ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ♦❢ ▼■P❈✳ ❨❡t✱ t❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❛s♣❡❝t ❤❛s ❜❡❡♥ ♦♥❧②
❧✐tt❧❡ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡❞ ❬❇❛rr❡tt ✷✵✶✸❛❪✱ ❛♥❞ ✇❡ ❜❡❧✐❡✈❡ t❤❡ ✇♦r❦ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s
❝❛♥ ❜r✐♥❣ ✐♥t❡r❡st✐♥❣ ♣❡rs♣❡❝t✐✈❡s t♦ t❤❡ ▼■P❈ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡✳ ❊s♣❡❝✐❛❧❧② ✐t ❝❛♥ ❜❡ ✐♥✲
t❡r❡st✐♥❣ t♦ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡ ❞♦♠❛✐♥s ✇❤❡r❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ❛❣❡♥ts ✐s ♠❛♥❞❛t♦r②
t♦ s✉❝❝❡❡❞ ✐♥ t❤❡ t❛s❦✱ ❜✉t ✇❤❡r❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧s ❜❡t✇❡❡♥ t❡❛♠♠❛t❡s ❛r❡
❛ ♣r✐♦r✐ ✉♥❦♥♦✇♥✳

✷✳✹ ❯♥s✉♣❡r✈✐s❡❞ ❧❡❛r♥✐♥❣

❯♥s✉♣❡r✈✐s❡❞ ❧❡❛r♥✐♥❣ ✐s t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ✜♥❞✐♥❣ ❤✐❞❞❡♥ str✉❝t✉r❡s ✐♥ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ❞❛t❛✳
■t ♠♦st❧② ❛♣♣❧✐❡s ✐♥ ❝❧✉st❡r✐♥❣ t❛s❦s ✇❤❡r❡ ❛ ❞❛t❛s❡t ✐s ❞✐✈✐❞❡❞ ✐♥t♦ s✉❜❣r♦✉♣s ♦❢
❞❛t❛ s❤❛r✐♥❣ s✐♠✐❧❛r ❝❤❛r❛❝t❡r✐st✐❝s✱ s✉❝❤ ❛s ❛ ❝❧♦s❡ ♣r♦①✐♠✐t② ✐♥ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✳
■♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t t✇♦ ✉♥s✉♣❡r✈✐s❡❞ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦❜❧❡♠s t❤❛t s❤❛r❡ s♦♠❡
s✐♠✐❧❛r✐t✐❡s ✇✐t❤ ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳

❯♥s✉♣❡r✈✐s❡❞ ♠✉❧t✐♠♦❞❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ ■♥ ✉♥s✉♣❡r✈✐s❡❞ ♠✉❧t✐♠♦❞❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣✱ t❤❡
s②st❡♠ ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ s②♥❝❤r♦♥✐③❡❞ r❛✇ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❢r♦♠ ♠✉❧t✐♣❧❡ ♠♦❞❛❧✐t✐❡s✳ ❆
♣❛rt✐❝✉❧❛r ✐♥st❛♥❝❡ ♦❢ ♠✉❧t✐♠♦❞❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ ✐s t❤❡ ❛❝q✉✐s✐t✐♦♥ ♦❢ ❧❛♥❣✉❛❣❡ ✇❤❡r❡ t❤❡
❧❡❛r♥❡r ❤❛s t♦ ❧✐♥❦ ♣❡r❝❡♣t✐♦♥ ♦❢ ❛♥ ♦❜❥❡❝t t♦ t❤❡ s♦✉♥❞ ♦❢ ✐ts ♥❛♠❡✱ ♦r ♦❢ ❛ s♦✉♥❞ t♦
❛ ❣❡st✉r❡ s✉❝❤ ❛s ✐♥ ❬▼❛♥❣✐♥ ✷✵✶✸❪✳ ❚❤❡ ❧❡❛r♥❡r r❡❝❡✐✈❡s ❝♦♥t✐♥✉♦✉s❧② ❛ ✈✐s✉❛❧ ❛♥❞
❛♥ ❛✉❞✐♦ str❡❛♠ ❛♥❞ s❤♦✉❧❞ ❧❡❛r♥ t♦ ❛ss♦❝✐❛t❡ ♣❛rts ♦❢ t❤❡ ✈✐s✉❛❧ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ✇✐t❤



✸✻ ❈❤❛♣t❡r ✷✳ ❘❡❧❛t❡❞ ❲♦r❦

t❤❡✐r ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ❛✉❞✐♦ st✐♠✉❧✉s✳ ❇✉t t❤❡ ✈✐s✉❛❧ ❛♥❞ ❛✉❞✐♦ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛r❡ ❛❧r❡❛❞②
s②♥❝❤r♦♥✐③❡❞ s✉❝❤ t❤❛t t❤❡ r❡❧❡✈❛♥t ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❢r♦♠ t❤❡ ✈✐s✉❛❧ str❡❛♠ ✐s ♣❡r❝❡✐✈❡❞
s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧② ✇✐t❤ ✐ts ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ❛✉❞✐♦ st✐♠✉❧✐✳

■♥ ❛ r♦❜♦t✐❝ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥✱ ❨❛ss❡r ▼♦❤❛♠♠❛❞ ❡t ❛❧✳ ✉s❡❞ ♠✉❧t✐♠♦❞❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣
t♦ s❡❣♠❡♥t ❛♥❞ ❛ss♦❝✐❛t❡ ❣❡st✉r❡ ❝♦♠♠❛♥❞s ❢r♦♠ ❛ ✉s❡r t♦ ❛❝t✐♦♥s ♦❢ ❛ r♦❜♦t
❬▼♦❤❛♠♠❛❞ ✷✵✵✾❜❪✳ ❚❤❡ ❣❡st✉r❡s ❛♥❞ ❛❝t✐♦♥s ✇❡r❡ ♦❜s❡r✈❡❞ ❢r♦♠ ❛ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s
str❡❛♠ ❡①tr❛❝t❡❞ ❢r♦♠ ❛ ❲✐③❛r❞ ♦❢ ❖③ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✭✇❤❡r❡ t❤❡ r♦❜♦t ✐s s❡❝r❡t❧② ❝♦♥✲
tr♦❧❧❡❞ ❜② ❛ ❤✉♠❛♥✮✳ ❚❤❡② r❡❧✐❡❞ ♦♥ ❛ ♠♦t✐❢ ❞✐s❝♦✈❡r② ❛❧❣♦r✐t❤♠ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② r❡❝✉rr❡♥t
❛♥❞ ❝♦✲♦❝❝✉rr❡♥t ♣❛tt❡r♥s ✐♥ t❤❡ ❣❡st✉r❡ ❛♥❞ ❛❝t✐♦♥ ✢♦✇ ❬▼♦❤❛♠♠❛❞ ✷✵✵✾❛❪✳ ■♥
❬▼♦❤❛♠♠❛❞ ✷✵✶✵❪ t❤❡ s❛♠❡ ❛✉t❤♦rs ❡①t❡♥❞❡❞ t❤❡✐r ❛♣♣r♦❛❝❤ t♦ ❛❧❧♦✇ t❤❡✐r s②st❡♠
t♦ ❞❡r✐✈❡ ❝♦♥tr♦❧❧❡rs ❢♦r t❤❡ r♦❜♦t ❛♥❞ ♥♦t ❥✉st ✜♥❞ r❡❝✉rr❡♥t ♣❛tt❡r♥s✱ ❛s ✇❡❧❧ ❛s ❛
♠❡t❤♦❞s t♦ ❛❝❝✉♠✉❧❛t❡ t❤❡ ❛❝q✉✐r❡❞ ❦♥♦✇❧❡❞❣❡ ❢♦r ❧♦♥❣✲t❡r♠ ♦♣❡r❛t✐♦♥✳

❍♦✇❡✈❡r✱ ✇❤✐❧❡ ❜❡✐♥❣ ✉♥s✉♣❡r✈✐s❡❞✱ t❤❡ str❡❛♠ ♦❢ ❞❛t❛ ✇❤❡r❡ s②♥❝❤r♦♥✐③❡❞ ❛♥❞
❝♦❧❧❡❝t❡❞ ✉s✐♥❣ ❛ ❲✐③❛r❞ ♦❢ ❖③ s❡t✉♣✱ ♠❡❛♥✐♥❣ t❤❛t t❤❡ ❛ss♦❝✐❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡
❣❡st✉r❡s ❛♥❞ t❤❡ r♦❜♦t✬s ❛❝t✐♦♥s ✇❛s ♣r♦✈✐❞❡❞✳ ❆♥❞ ✐♠♣♦rt❛♥t❧②✱ t❤❡ r❡❧❛t✐♦♥ ❜❡✲
t✇❡❡♥ t❤❡ ❣❡st✉r❡ ❝♦♠♠❛♥❞s ❢r♦♠ t❤❡ ✉s❡r ❛♥❞ t❤❡ ❛❝t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t ✇❛s ❞✐r❡❝t✳
❈♦♥tr❛r② t♦ ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢♦r♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✱ t❤❡r❡ ✐s ♥♦
✐♥t❡r♠❡❞✐❛t❡ st❡♣s ♦❢ ❛♥❛❧②s✐s r❡q✉✐r❡❞ t♦ ✐♥❢❡r t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❣❡st✉r❡s✳

❙✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s ❧♦❝❛❧✐③❛t✐♦♥ ❛♥❞ ♠❛♣♣✐♥❣ ❙✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s ❧♦❝❛❧✐③❛t✐♦♥ ❛♥❞ ♠❛♣✲
♣✐♥❣ ✭❙▲❆▼✮ ❬❙♠✐t❤ ✶✾✾✵✱ ❉✐ss❛♥❛②❛❦❡ ✷✵✵✶❪ ✐s t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❝♦♥str✉❝t✐♥❣ ❛ ♠❛♣
♦❢ ❛♥ ✉♥❦♥♦✇♥ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t ✇❤✐❧❡ s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧② ❦❡❡♣✐♥❣ tr❛❝❦ ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t✬s ❧♦❝❛✲
t✐♦♥ ✐♥ t❤❛t ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t✳

❙▲❆▼ s❡❡♠s t♦ ✐♥❝❧✉❞❡ ❛ ❝❤✐❝❦❡♥ ❛♥❞ ❡❣❣ ♣r♦❜❧❡♠✳ ❚♦ ❜✉✐❧❞ t❤❡ ♠❛♣✱ t❤❡ r♦❜♦t
♥❡❡❞s t♦ ❦♥♦✇ ✐ts ❧♦❝❛t✐♦♥ ♦♥ t❤❡ ♠❛♣ s✉❝❤ ❛s t♦ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ✐♥❝❧✉❞❡ ✐ts ❝✉rr❡♥t
♠❡❛s✉r❡♠❡♥ts t♦ t❤❡ ♠❛♣✳ ❆♥❞ t♦ ❦♥♦✇ ✐ts ❧♦❝❛t✐♦♥ ♦♥ t❤❡ ♠❛♣✱ t❤❡ r♦❜♦t ♥❡❡❞s
t♦ ❦♥♦✇ t❤❡ ♠❛♣ s✉❝❤ ❛s t♦ ✐♥❢❡r ✐ts ♣♦s✐t✐♦♥ ❢r♦♠ ✐ts ♠❡❛s✉r❡♠❡♥ts✳ ■♥ ♣r❛❝t✐❝❡✱
t❤❡ ❛♥s✇❡rs t♦ t❤❡ t✇♦ q✉❡st✐♦♥s ❝❛♥♥♦t ❜❡ ❞❡❧✐✈❡r❡❞ ✐♥❞❡♣❡♥❞❡♥t❧② ♦❢ ❡❛❝❤ ♦t❤❡r✳

❍♦✇❡✈❡r t❤❡ r♦❜♦t ❦♥♦✇s t❤❛t t❤❡ ❞❛t❛ r❡❝❡✐✈❡❞ ❢r♦♠ ✐ts s❡♥s♦rs r❡❢❡rs✱ ❢♦r
❡①❛♠♣❧❡✱ t♦ ♥♦✐s② ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t ❞✐st❛♥❝❡s t♦ ♦❜st❛❝❧❡s✳ ❚❤❡ r♦❜♦t ❛❧s♦ ♦❢t❡♥
❦♥♦✇s t❤❡ q✉❛❧✐t✐❡s ♦❢ ✐ts s❡♥s♦rs ❛♥❞ ♠♦t♦rs✱ ❛♥❞ r♦✉❣❤❧② ❤♦✇ ✐t✬s ❛❝t✐♦♥s ✐♥✢✉❡♥❝❡
✐ts ♣♦s✐t✐♦♥✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ❜② ♠❡❛s✉r✐♥❣ ❝❤❛♥❣❡s ✐♥ ✇❤❡❡❧s r♦t❛r② ❡♥❝♦❞❡rs✱ t❤❡ r♦❜♦t
❝❛♥ ❛♣♣r♦①✐♠❛t❡ ✐ts ♣♦s✐t✐♦♥ s❤✐❢t ❛❢t❡r s♠❛❧❧ ❝♦♥tr♦❧ ❝♦♠♠❛♥❞s✳ ❆❝❝❡ss✐♥❣ t♦ ❛♥
❛♣♣r♦①✐♠❛t✐♦♥ ♦♥ ✐ts ♣♦s✐t✐♦♥ s❤✐❢t✱ t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ ♥♦✇ ✉♣❞❛t❡ t❤❡ ♠❛♣ ❣✐✈❡♥ ✐ts ♥❡✇
s❡♥s♦r② ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✳ ❯s✐♥❣ ♦♥❧② t❤✐s s♦✉r❝❡ ♦❢ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ✐s ❧✐♠✐t✐♥❣✱ ❡s♣❡❝✐❛❧❧②
❜❡❝❛✉s❡ ❡✈❡r② ❡rr♦r ❛❝❝✉♠✉❧❛t❡s ♦✈❡r t✐♠❡✳ ❚❤❡r❡ ❛r❡ s❡✈❡r❛❧ ♦t❤❡rs s♦✉r❝❡s ♦❢
✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ r❡❧② ♦♥✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t ✐s ♦❢t❡♥ ❛ss✉♠❡❞
t♦ ❜❡ ✜①❡❞✳ ❍❡♥❝❡ t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ tr❛❝❦ ✐ts r❡❧❛t✐✈❡ ♣♦s✐t✐♦♥ t♦ s♦♠❡ ❧❛♥❞♠❛r❦s✱ ❛♥❞
✐♥❝r❡♠❡♥t❛❧❧② ✉♣❞❛t❡ ✐ts ♣♦s✐t✐♦♥ ♦♥ t❤❡ ♠❛♣ ✇❤✐❧❡ ❞❡t❡❝t✐♥❣ s♦♠❡ ♦t❤❡r ❧❛♥❞♠❛r❦s
❛♥❞ ✐♥❝r❡♠❡♥t❛❧❧② ❜✉✐❧❞✐♥❣ t❤❡ ♠❛♣✳

❯♥s✉♣❡r✈✐s❡❞ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❧s♦ ❞❡❛❧s ✇✐t❤ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ❞❛t❛✳ ❇✉t ❝♦♥tr❛r② t♦ ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠✱
✉♥s✉♣❡r✈✐s❡❞ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♦♥❧② ✐❞❡♥t✐✜❡s ❞✐r❡❝t r❡❧❛t✐♦♥s ❜❡t✇❡❡♥ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s✳ ■♥ ♦✉r



✷✳✺✳ ❇r❛✐♥ ❝♦♠♣✉t❡r ✐♥t❡r❢❛❝❡s ✸✼

♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s t❤❡ s②st❡♠ ♠✉st ❛❧s♦ ✐❞❡♥t✐❢②
❛ t❛s❦✱ ✉♥❦♥♦✇♥ ❛t st❛rt✱ ❢r♦♠ t❤❡ ✐♥❝♦♠✐♥❣ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ❞❛t❛✳ ❚❤✐s ♠❛❦❡s t❤❡ r❡❧❛✲
t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s ♥♦♥ ❞✐r❡❝t✳ ■♥❞❡❡❞✱ t❤❡ ❛ss♦❝✐❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥t
♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s r❡q✉✐r❡s ❛♥ ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧ ❛❜str❛❝t ♣✐❡❝❡ ♦❢ ❦♥♦✇❧❡❞❣❡✱ ✐✳❡✳ t❤❡ t❛s❦✱ t❤❛t
✐s ②❡t ✉♥❦♥♦✇♥ ❛t t❤❡ ❜❡❣✐♥♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳

✷✳✺ ❇r❛✐♥ ❝♦♠♣✉t❡r ✐♥t❡r❢❛❝❡s

❊❊●✲❜❛s❡❞ ❜r❛✐♥✲❝♦♠♣✉t❡r ✐♥t❡r❢❛❝❡s ✭❇❈■s✮ ❤❛✈❡ ❜❡❡♥ ✉s❡❞ s✉❝❝❡ss❢✉❧❧② t♦ ❝♦♥tr♦❧
❞✐✛❡r❡♥t ❞❡✈✐❝❡s✱ s✉❝❤ ❛s r♦❜♦t✐❝ ❛r♠s ❛♥❞ s✐♠✉❧❛t❡❞ ❛❣❡♥ts✱ ✉s✐♥❣ s❡❧❢✲❣❡♥❡r❛t❡❞
✭❡✳❣✳ ♠♦t♦r ✐♠❛❣❡r②✮ ❛♥❞ ❡✈❡♥t✲r❡❧❛t❡❞ ♣♦t❡♥t✐❛❧s s✐❣♥❛❧s ✭s❡❡ ❬▼✐❧❧á♥ ✷✵✶✵❪ ❢♦r
❛ r❡✈✐❡✇✮✳ ❊rr♦r✲r❡❧❛t❡❞ ♣♦t❡♥t✐❛❧s ✭❊rrPs✮ ❛r❡ ♦♥❡ ❦✐♥❞ ♦❢ ❡✈❡♥t✲r❡❧❛t❡❞ ♣♦t❡♥✲
t✐❛❧ ✭❊❘P✮ ❛♣♣❡❛r✐♥❣ ✇❤❡♥ t❤❡ ✉s❡r✬s ❡①♣❡❝t❛t✐♦♥ ❞✐✈❡r❣❡s ❢r♦♠ t❤❡ ❛❝t✉❛❧ ♦✉t✲
❝♦♠❡ ❬❋❛❧❦❡♥st❡✐♥ ✷✵✵✵✱ ❈❤❛✈❛rr✐❛❣❛ ✷✵✶✹❪✳ ❘❡❝❡♥t❧②✱ t❤❡② ❤❛✈❡ ❜❡❡♥ ✉s❡❞ ❛s ❢❡❡❞✲
❜❛❝❦ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❢♦r ❞❡✈✐❝❡s t♦ s♦❧✈❡ ❛ ✉s❡r✬s ✐♥t❡♥❞❡❞ t❛s❦ ❬❈❤❛✈❛rr✐❛❣❛ ✷✵✶✵✱
■t✉rr❛t❡ ✷✵✶✸❛❪✳

❆s ✐♥ ♠♦st ❇❈■ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥s✱ ❊❘P✲❜❛s❡❞ ❇❈■ r❡q✉✐r❡s ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣❤❛s❡ t♦
❧❡❛r♥ ❛ ❞❡❝♦❞❡r ✭❡✳❣✳ ❛ ❝❧❛ss✐✜❡r✮ t❤❛t tr❛♥s❧❛t❡s r❛✇ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ t❤❡ ❜r❛✐♥ ♦❢
❡❛❝❤ ✉s❡r ✐♥t♦ ♠❡❛♥✐♥❣❢✉❧ ✐♥str✉❝t✐♦♥s✳ ❚❤✐s ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ✐s r❡q✉✐r❡❞ ❞✉❡ t♦ s♣❡❝✐✜❝
❝❤❛r❛❝t❡r✐st✐❝s ♦❢ t❤❡ ❊❊● s✐❣♥❛❧s✿ ♥♦♥✲st❛t✐♦♥❛r② ♥❛t✉r❡ ❬❱✐❞❛✉rr❡ ✷✵✶✶❪✱ ❧❛r❣❡
✐♥tr❛✲ ❛♥❞ ✐♥t❡r✲s✉❜❥❡❝t ✈❛r✐❛❜✐❧✐t② ❬P♦❧✐❝❤ ✶✾✾✼❪✱ ❛♥❞ ✈❛r✐❛t✐♦♥s ✐♥❞✉❝❡❞ ❜② t❤❡ t❛s❦
❬■t✉rr❛t❡ ✷✵✶✸❜❪✳ ❚❤❡ ♣r❡s❡♥❝❡ ♦❢ ❛♥ ❡①♣❧✐❝✐t ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣❤❛s❡✱ ✇❤♦s❡ ❧❡♥❣t❤ ❛♥❞
❢r❡q✉❡♥❝② ✐s ❤❛r❞ t♦ t✉♥❡ ❛♥❞ ✐s ♦❢t❡♥ t❡❞✐♦✉s ❛♥❞ ✐♠♣r❛❝t✐❝❛❧ ❢♦r ✉s❡rs✱ ❤✐♥❞❡rs t❤❡
❞❡♣❧♦②♠❡♥ts ♦❢ ❇❈■ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥s ♦✉t ♦❢ t❤❡ ❧❛❜✳

❚❤✉s✱ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❢r❡❡ ♠❡t❤♦❞s ❛r❡ ❛♥ ✐♠♣♦rt❛♥t st❡♣ t♦ ❛♣♣❧② t❤✐s t❡❝❤♥♦❧♦❣② ✐♥
r❡❛❧ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥s ❬▼✐❧❧á♥ ✷✵✶✵❪✳ ❲❡ ♥♦t❡ t❤❛t t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞

✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✱ ✇❤✐❝❤ ✐s ❝❡♥tr❛❧ t♦ t❤✐s t❤❡s✐s✱ ✐s t❤❡ s❛♠❡ ♣r♦❜❧❡♠ ❛s r❡♠♦✈✐♥❣
t❤❡ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡ ❢♦r ✐♥t❡r❛❝t✐✈❡ s②st❡♠s✱ ♦❢ ✇❤✐❝❤ ❇❈■ ✐s ❛ ❣♦♦❞ ❡①❛♠♣❧❡✳
❉❡s♣✐t❡ t❤❡ ✐♠♣♦rt❛♥❝❡ ♦❢ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥✲❢r❡❡ ❇❈■✱ t❤❡r❡ ❛r❡ ♦♥❧② ❢❡✇ ❇❈■ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥s
t❤❛t ❛r❡ ❛❜❧❡ t♦ ❝❛❧✐❜r❛t❡ t❤❡♠s❡❧✈❡s ❞✉r✐♥❣ ♦♣❡r❛t✐♦♥✳

❙❡✈❡r❛❧ ✇♦r❦s ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ♦♥❧✐♥❡ ❛❞❛♣t✐♦♥ ♦❢ ❝❧❛ss✐✜❡rs✳ ■♥ ❬❱✐❞❛✉rr❡ ✷✵✶✵❪ t❤❡
❛✉t❤♦rs s❤♦✇ t❤❛t ✐t ✐s ♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ❛❞❛♣t t❤❡ ❞❡❝♦❞❡r ♦♥❧✐♥❡ ❢♦r ❧♦♥❣✲t❡r♠ ♦♣❡r❛✲
t✐♦♥ ✉s✐♥❣ s❡♥s♦r②✲♠♦t♦r r❤②t❤♠s✳ ❙✐♠✐❧❛r❧② ❢♦r ❇❈■ ❜❛s❡❞ ♦♥ ❡✈❡♥t✲r❡❧❛t❡❞ ♣♦t❡♥✲
t✐❛❧s ♦r st❡❛❞②✲st❛t❡ ❡✈♦❦❡❞ ♣♦t❡♥t✐❛❧ ✭❙❙❊P✮ ♠❛♥② ✇♦r❦s ❤❛✈❡ st✉❞✐❡❞ ❤♦✇ t♦ ❝♦♥✲
t✐♥✉♦✉s❧② ❛❞❛♣t t❤❡ ❜r❛✐♥ ❞❡❝♦❞❡r ❬❋❛③❧✐ ✷✵✵✾✱ ▲✉ ✷✵✵✾✱ ❋❛③❧✐ ✷✵✶✶✱ ❈♦♥❣❡❞♦ ✷✵✶✸✱
❙❝❤❡tt✐♥✐ ✷✵✶✹❪✳

❍♦✇❡✈❡r✱ ✇❤✐❧❡ t❤❡ ❛❜♦✈❡ ♠❡t❤♦❞s ❛❧❧♦✇ ❛ ♠♦r❡ ✢❡①✐❜❧❡ ❛♥❞ ♦♥❧✐♥❡ ❛❞❛♣t❛✲
t✐♦♥ t♦ ❡❛❝❤ ✉s❡r✱ t❤❡② ❛r❡ ♥♦t str✐❝t❧② ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥✲❢r❡❡ ♠❡t❤♦❞s✳ ❚❤❡② r❡q✉✐r❡ ❛
r❡❧❛t✐✈❡❧② s♠❛rt ♣r✐♦r ♦♥ t❤❡ ❞❡❝♦❞❡r ♦❢ ❜r❛✐♥ s✐❣♥❛❧s ❜❡❢♦r❡❤❛♥❞✳ ❙✉❝❤ ♣r✐♦r ✐s ✉s✉✲
❛❧❧② ❡①tr❛❝t❡❞ ❢r♦♠ ✐♥t❡rs✉❜❥❡❝t ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❬❋❛③❧✐ ✷✵✵✾✱ ▲✉ ✷✵✵✾✱ ❱✐❞❛✉rr❡ ✷✵✶✵❪✳
❲❡ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ t✇♦ ♦t❤❡r ✇♦r❦s t❤❛t st❛rt t❤❡ ❛❞❛♣t❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡ss ❢r♦♠ ❛ r❛♥❞♦♠❧②
s❡❡❞❡❞ ❝❧❛ss✐✜❡r✳ ❲❤✐❧❡ st✐❧❧ r❡q✉✐r✐♥❣ ❛ ♣r✐♦r ♦♥ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r t❤❡s❡ ♠❡t❤♦❞s ❤❛✈❡
❜❡❡♥ s❤♦✇♥ t♦ ❜❡ r♦❜✉st t♦ ❛ ❧❛r❣❡ r❛♥❣❡ ♦❢ ✐♥✐t✐❛❧✐③❛t✐♦♥✳



✸✽ ❈❤❛♣t❡r ✷✳ ❘❡❧❛t❡❞ ❲♦r❦

■♥ ✐♥✈❛s✐✈❡ ❇❈■✱ ❖rs❜♦r♥ ❡t ❛❧✳ ♣r♦♣♦s❡❞ ❛ ♠❡t❤♦❞ t♦ ❧❡❛r♥ ❢r♦♠ s❝r❛t❝❤
❛♥❞ ✐♥ ❝❧♦s❡❞ ❧♦♦♣ ❛ ❞❡❝♦❞❡r ❢♦r ❦♥♦✇♥ t❛r❣❡ts ✉s✐♥❣ ♣r❡✲❞❡✜♥❡❞ ♣♦❧✐❝✐❡s t♦
❡❛❝❤ t❛r❣❡t ❬❖rs❜♦r♥ ✷✵✶✷❪✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ t❤❡✐r ♠❡t❤♦❞ r❡q✉✐r❡s ❛ ✇❛r♠✲✉♣ ♣❡✲
r✐♦❞ ♦❢ ❛r♦✉♥❞ ✶✺ ♠✐♥✉t❡s✳ ❯s✐♥❣ ♥♦♥✲✐♥✈❛s✐✈❡ t❡❝❤♥♦❧♦❣✐❡s ✭❊❊● ❜❛s❡❞✮✱ t♦
♦✉r ❦♥♦✇❧❡❞❣❡ ♦♥❧② ♦♥❡ ❣r♦✉♣ ♦❢ r❡s❡❛r❝❤❡rs ❛❝❤✐❡✈❡❞ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥✲❢r❡❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥
❬❑✐♥❞❡r♠❛♥s ✷✵✶✷❛✱ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ✷✵✶✹❛❪✳ ❲❡ ❞❡t❛✐❧ t❤❡✐r ✇♦r❦ ✐♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ s✉❜✲
s❡❝t✐♦♥✳

✷✳✺✳✶ ❲♦r❦ ♦❢ P✐❡t❡r✲❏❛♥ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳

❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳ ❝♦♥s✐❞❡rs t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ P✸✵✵ s♣❡❧❧❡rs✳ ❆ P✸✵✵ s✐❣♥❛❧ ✐s ❛♥
❡✈❡♥t✲r❡❧❛t❡❞ ♣♦t❡♥t✐❛❧ ❡❧✐❝✐t❡❞ ✐♥ t❤❡ ♣r♦❝❡ss ♦❢ ❞❡❝✐s✐♦♥ ♠❛❦✐♥❣ ❬P♦❧✐❝❤ ✷✵✵✸❪✳ ■t
✐s ❡✈♦❦❡❞ ❜② t❤❡ r❡❛❝t✐♦♥ t♦ ❛ ✈✐s✉❛❧ ♦r ❛✉❞✐t♦r② st✐♠✉❧✉s✱ ❛♥❞ ✐t ✐s ❧✐♥❦❡❞ ✇✐t❤ t❤❡
♣r♦❝❡ss ♦❢ ❡✈❛❧✉❛t✐♦♥ ♦r ❝❛t❡❣♦r✐③❛t✐♦♥ ♦❢ st✐♠✉❧✉s ❜② ♦✉r ❜r❛✐♥✳

❆ P✸✵✵ s♣❡❧❧❡r ❡①♣❧♦✐ts t❤❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ P✸✵✵ ❊❘Ps t♦ ❜✉✐❧❞ ❛ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥
t♦♦❧ ❛❧❧♦✇✐♥❣ ✉s❡rs t♦ ✐♥♣✉t t❡①ts ♦r ❝♦♠♠❛♥❞s t♦ ❛ ❝♦♠♣✉t❡r ❜② t❤♦✉❣❤t✳ ❚❤❡
s♣❡❧❧❡r ✐♥t❡r❢❛❝❡ ❝♦♥s✐sts ♦❢ ❧❡tt❡rs ❛rr❛♥❣❡❞ ✐♥ r♦✇s ❛♥❞ ❝♦❧✉♠♥s ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✷✳✶✮✳
❚❤❡ ✉s❡r ✐s ❛s❦❡❞ t♦ ❢♦❝✉s ❤✐s s✐❣❤t ♦♥ t❤❡ ❧❡tt❡r ❤❡ ✇❛♥ts t♦ ✇r✐t❡✳ ❚❤❡♥ t❤❡ r♦✇s
❛♥❞ ❝♦❧✉♠♥s ♦❢ t❤❡ ♠❛tr✐① ❛r❡ s✉❝❝❡ss✐✈❡❧② ❛♥❞ r❛♥❞♦♠❧② ❤✐❣❤❧✐❣❤t❡❞✳ ❇② ❞❡t❡❝t✐♥❣
t❤❡ P✸✵✵ s✐❣♥❛❧s ✐♥ t❤❡ ✉s❡rs ❜r❛✐♥ ❛❝t✐✈✐t②✱ ✐t ✐s ♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ❞❡❝♦❞❡ ✇❤✐❝❤ r♦✇ ❛♥❞
❝♦❧✉♠♥ ❛r❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ❧❡tt❡r t❤❡ ✉s❡r ✇❛♥ts t♦ ✇r✐t❡✳ ❆s ❡❛❝❤ r♦✇s ❛♥ ❝♦❧✉♠♥s
❛r❡ ✢❛s❤❡❞ t❤❡ s❛♠❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t✐♠❡s✱ t❤❡ P✸✵✵ st✐♠✉❧✉s ❤❛s ❛ ❢r❡q✉❡♥❝② ♦❢ 1

N
✭✇❤❡r❡

N ✐s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ r♦✇s ♦r ❝♦❧✉♠♥s ♦❢ t❤❡ ♠❛tr✐①✮✳

❋✐❣✉r❡ ✷✳✶✿ ❆ s♣❡❧❧❡r ✐♥t❡r❢❛❝❡ ✇✐t❤ t❤❡ t❤✐r❞ r♦✇ ❤✐❣❤❧✐❣❤t❡❞✳

❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳ ♣r♦♣♦s❡❞ ❛ ♠❡t❤♦❞ t♦ ❛✉t♦✲❝❛❧✐❜r❛t❡ t❤❡ ❞❡❝♦❞❡r ♦❢
P✸✵✵ s✐❣♥❛❧s ❜② ❡①♣❧♦✐t✐♥❣ ♠✉❧t✐♣❧❡ s♦✉r❝❡ ♦❢ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❬❑✐♥❞❡r♠❛♥s ✷✵✶✷❜✱
❑✐♥❞❡r♠❛♥s ✷✵✶✹❜❪✳ ❆s ❢♦r ♠♦st ♦❢ t❤❡ ✇♦r❦ ♣r❡s❡♥t❡❞ ❛❜♦✈❡✱ t❤❡② ❝♦♥s✐❞❡r tr❛♥s❢❡r
❧❡❛r♥✐♥❣ ✇❤❡r❡ ❛ ♠♦❞❡❧ ♦❢ ♣r❡✈✐♦✉s s✉❜❥❡❝ts ✐s ✉s❡❞ t♦ ✏r❡❣✉❧❛r✐③❡s t❤❡ s✉❜❥❡❝t✲s♣❡❝✐✜❝

s♦❧✉t✐♦♥ t♦✇❛r❞s t❤❡ ❣❡♥❡r❛❧ ♠♦❞❡❧✑✳ ❆s ✐t ✐s ❛ s♣❡❧❧✐♥❣ t❛s❦✱ t❤❡② ❛❧s♦ ♠❛❦❡ ✉s❡ ♦❢
❧❛♥❣✉❛❣❡ ♠♦❞❡❧s ❛s ❛ ♣r✐♦r ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦♥ t❤❡ ♣♦ss✐❜❧❡ ♥❡①t ❧❡tt❡r✳ ❚❤❡② ❛❧s♦ ✐♥❝❧✉❞❡
❛ ❞②♥❛♠✐❝ st♦♣♣✐♥❣ ❝r✐t❡r✐♦♥ t❤❛t ✐s ❛ ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ♦♥ t❤❡ ♥❡①t ❧❡tt❡r ❛❧✲
❧♦✇✐♥❣ t❤❡ s②st❡♠ t♦ st♦♣ ✇❤❡♥ ✐t r❡❛❝❤❡s ❛ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ t❤r❡s❤♦❧❞✳ ❋✐♥❛❧❧②✱ ❛♥❞ ♦❢
♠♦r❡ ✐♥t❡r❡st ❢♦r ✉s✱ t❤❡② ♠❛❦❡ ✉s❡ ♦❢ ✉♥s✉♣❡r✈✐s❡❞ ❧❡❛r♥✐♥❣ ✉s✐♥❣ ❛♥ ❊▼ ❛❧❣♦r✐t❤♠
t♦ ✉♣❞❛t❡ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ❛s ♥❡✇ ❞❛t❛ ❝♦♠❡s ✐♥✳ ❚❤❡② ❡①♣❧♦✐t t❤❡ ♣❛rt✐❝✉❧❛r ❢❛❝t t❤❛t
❛♠♦♥❣ t❤❡ ♠✉❧t✐♣❧❡ st✐♠✉❧❛t✐♦♥s ♦♥❧② ♦♥❡ ❡✈❡♥t ♦✉t ♦❢ s✐① ❡♥❝♦❞❡s ❛ P✸✵✵ ♣♦t❡♥t✐❛❧
✐♥ t❤❡ s♣❡❧❧❡r ♣❛r❛❞✐❣♠✳



✷✳✺✳ ❇r❛✐♥ ❝♦♠♣✉t❡r ✐♥t❡r❢❛❝❡s ✸✾

❲❤✐❧❡ st✐❧❧ r❡q✉✐r✐♥❣ t♦ ❜♦♦tstr❛♣ t❤❡ s②st❡♠ ✇✐t❤ s❡✈❡r❛❧ r❛♥❞♦♠ ❝❧❛ss✐✲
✜❡rs ❛s ✇❡❧❧ ❛s ❛ ✇❛r♠✲✉♣ ♣❡r✐♦❞✱ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳ ❤❛✈❡ s❤♦✇♥ t❤❡✐r ✉♥✲
s✉♣❡r✈✐s❡❞ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞ ❝♦✉♣❧❡❞ ✇✐t❤ s♣❡❝✐✜❝ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ t❤❡ t❛s❦ ❛❧❧♦✇s
t♦ st❛rt ✐♥t❡r❛❝t✐♥❣ ✇✐t❤ ❛ s♣❡❧❧❡r ✇✐t❤♦✉t t❤❡ ♥❡❡❞ ❢♦r ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡
❬❑✐♥❞❡r♠❛♥s ✷✵✶✷❛✱ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ✷✵✶✹❛❪✳ ❚❤✐s ❛❝❤✐❡✈❡♠❡♥t ❝♦rr❡s♣♦♥❞ t♦ s♦❧✈✐♥❣
t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ❛♥❞ ✐s t❤❡r❡❢♦r❡ ♦❢ ❤✐❣❤
✐♥t❡r❡st ❢♦r ♦✉r ✇♦r❦✳ ❲❡ ♥♦✇ ❡①♣❧❛✐♥ ✇❤❛t s♣❡❝✐✜❝ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ✇❛s ✉s❡❞ t♦ s♦❧✈❡
t❤✐s ♣r♦❜❧❡♠ ❛♥❞ ✐❞❡♥t✐❢② ✐t ❛s ❜❡✐♥❣ ♦❢ ❛ ✈❡r② s♣❡❝✐✜❝ ♥❛t✉r❡✱ ✇❤✐❝❤ ❞✐✛❡rs ❢r♦♠ ❛❧❧
♦t❤❡r ❛♣♣r♦❛❝❤❡s✳

❆s ❞❡t❛✐❧❡❞ ❡❛r❧✐❡r✱ t❤❡ P✸✵✵ s♣❡❧❧❡r ♣r♦❜❧❡♠ ♦✛❡rs s♦♠❡ ❣✉❛r❛♥t❡❡ ♦♥ t❤❡ r❡♣❛r✲
t✐t✐♦♥ ♦❢ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ P✸✵✵ ❡✈❡♥ts✳ ❖♥❧② ♦♥❡ r♦✇ ❛♥❞ ♦♥❡ ❝♦❧✉♠♥ s❤♦✉❧❞
❡❧✐❝✐t ❛ P✸✵✵ r❡s♣♦♥s❡✳ ■♥ t❤❡ ❝❛s❡ ♦❢ ❛ ✻ r♦✇s s♣❡❧❧❡r✱ ✐❢ ❡❛❝❤ r♦✇ ❛r❡ s②st❡♠❛t✐❝❛❧❧②
s❝❛♥♥❡❞ t❤❡ s❛♠❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t✐♠❡✱ ♦♥❧② ♦♥❡ s✐❣♥❛❧ ♦✉t ♦❢ ✻ ✇✐❧❧ ❡♥❝♦❞❡ ❛ ♣♦s✐t✐✈❡
P✸✵✵ s✐❣♥❛❧✳ ❆♥❞ ❡✈❡♥ ♠♦r❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐✈❡ ✐s t❤❡ ❢❛❝t t❤❛t✱ ❡✈❡♥ ✐❢ t❤❡ ✇r♦♥❣ ❧❡tt❡r ✐s
✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✐♥ t❤❡ ❡♥❞✱ ❛t ❧❡❛st ✹ ❧❛❜❡❧s ♦✉t ♦❢ ✻ ✇✐❧❧ ❜❡ ❝♦rr❡❝t❧② ❛ss✐❣♥❡❞✳ ■♥❞❡❡❞✱ ✐❢
t❤❡ ✇r♦♥❣ ❧❡tt❡r ✐s ✐❞❡♥t✐✜❡❞✱ t✇♦ ❧❛❜❡❧s ✇✐❧❧ ❜❡ s✇❛♣♣❡❞✱ r❡s✉❧t✐♥❣ ✐♥ t✇♦ ❛ss♦❝✐❛t✐♦♥
❡rr♦rs✱ ❜✉t st✐❧❧ ❢♦✉r ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❧❛❜❡❧s ✇✐❧❧ ❜❡ ❝♦rr❡❝t❧② ❛ss✐❣♥❡❞✳ ❖❜✈✐♦✉s❧②✱ ✐❢ t❤❡
❝♦rr❡❝t ❧❡tt❡r ✐s ✐❞❡♥t✐✜❡❞✱ t❤❡ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❧❛❜❡❧ ✇✐❧❧ ❜❡ ❝♦rr❡❝t❧② ❛ss✐❣♥❡❞✱ ❛s ✇❡❧❧ ❛s
t❤❡ ✜✈❡ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❧❛❜❡❧s✳ ■♥ t❤❡ ❡♥❞✱ t❤✐s ✐s q✉✐t❡ ❛ ❧♦t ♦❢ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ t❤❛t ❝❛♥
♦✛❡r ❣♦♦❞ ❣✉❛r❛♥t❡❡s ❢♦r t❤❡✐r ❊▼ ❛❧❣♦r✐t❤♠ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② ♣r♦♣❡r❧② t❤❡ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑
s✐❣♥❛❧ ❝❧✉st❡r❀ ❧❡❛✈✐♥❣ t❤❡ s❡❝♦♥❞ ❝❧✉st❡r ❢♦r t❤❡ ✏❝♦rr❡❝t✑ s✐❣♥❛❧s✳ ❆s ♠♦r❡ ❞❛t❛ ❛r❡
❝♦❧❧❡❝t❡❞✱ t❤❡ ❊▼ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✇✐❧❧ ❜❡ ❜❡tt❡r ❛t ✐❞❡♥t✐❢②✐♥❣ t❤❡ ✉♥❞❡r❧②✐♥❣ str✉❝t✉r❡
♦❢ t❤❡ ❞❛t❛ ❛♥❞ ✇✐❧❧ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ❝❧✉st❡r ♦❢ ✏❝♦rr❡❝t✑ s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ t❤❡ ♦♥❡
♦❢ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ s✐❣♥❛❧s ❣✐✈❡♥ t❤❡ ❝♦♥str❛✐♥ts ❞❡t❛✐❧❡❞ ❛❜♦✈❡✳ ❆s t❤❡ ♣r♦❝❡ss ❝♦♥t✐♥✲
✉❡s✱ ✐❞❡♥t✐❢②✐♥❣ ❢✉rt❤❡r ❧❡tt❡r ✐s ♠❛❞❡ ❡❛s✐❡r✱ ❛♥❞ ✐♠♣♦rt❛♥t❧②✱ ❜② ❣♦✐♥❣ ❜❛❝❦ ✐♥ t❤❡
❤✐st♦r② ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ t❤❡ s②st❡♠ ❝❛♥ ❝♦rr❡❝t ❧❡tt❡rs t❤❛t ✇❡r❡ ✇r♦♥❣❧② ✐❞❡♥t✐✜❡❞✳

❆s ✇❡ ✇✐❧❧ ❞✐s❝♦✈❡r ✐♥ ♥❡①t ❝❤❛♣t❡rs✱ ♦✉r ♠❡t❤♦❞ ❞♦❡s ♥♦t r❡q✉✐r❡ ❤❛✈✐♥❣ ❛❝❝❡ss
t♦ s✉❝❤ ❝♦♥str❛✐♥ts ❛♥❞ ❣✉❛r❛♥t❡❡s ❛❜♦✉t t❤❡ t❛s❦✱ ✇❤✐❝❤ ♠❛❦❡s ♦✉r ✇♦r❦ ❡❛s✐❧②
❣❡♥❡r❛❧✐③❛❜❧❡ t♦ ♠❛♥② t②♣❡s ♦❢ ♣r♦❜❧❡♠s✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t
❛❧✳ ❛❧r❡❛❞② ❡①♣❧♦✐ts ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ♦❢ ❛ ✈❡r② s♣❡❝✐✜❝ ♥❛t✉r❡ t♦ s♦❧✈❡ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢
❧❡❛r♥✐♥❣ ❢♦r♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳ ❈♦♥tr❛r② t♦ ❛❧❧ t❤❡ ♦t❤❡r ❛♣♣r♦❛❝❤❡s✱
t❤❡✐r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ s♦✉r❝❡ ❞♦❡s ♥♦t ♣r♦✈✐❞❡ ❛ ❞✐r❡❝t ❦♥♦✇❧❡❞❣❡ ❛❜♦✉t t❤❡ t❛s❦ ✭❛s
❛ ❧❛♥❣✉❛❣❡ ♠♦❞❡❧s ❞♦✮✱ ♥❡✐t❤❡r ❛❜♦✉t ❤♦✇ t♦ ❞❡❝♦❞❡ t❤❡ s✐❣♥❛❧s t❤❡♠s❡❧✈❡s ✭❛s
tr❛♥s❢❡r ❧❡❛r♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞s ❞♦✮✳ ■t r❛t❤❡r ♣r♦✈✐❞❡s ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❡♠❡r❣✐♥❣ ❢♦r t❤❡ ❥♦✐♥t
❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥ ♦❢ ❛ t❛s❦ ❛♥❞ ♦❢ ❛ s✐❣♥❛❧ ❞❡❝♦❞❡r✳ ❚❤❛t ✐s✱ t❤❛t ❢♦r t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦
✭✐✳❡✳ t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❧❡tt❡r✮✱ ♦♥❧② ♦♥❡ s✐❣♥❛❧ s❤♦✉❧❞ ❜❡ ❝❧❛ss✐✜❡❞ ❛s ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ❛❧❧ t❤❡
♦t❤❡rs ❛s ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳

❚❤✐s t②♣❡ ♦❢ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✱ t❤❛t ❛❝ts ♥❡✐t❤❡r ♦♥ t❤❡ t❛s❦✱ ♥❡✐t❤❡r ♦♥ t❤❡ s✐❣♥❛❧ ❞❡❝♦❞❡r✱
❜✉t r❛t❤❡r ♦♥ t❤❡ ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥ ♦❢ ❜♦t❤ ✐s ❛t t❤❡ ❝♦r❡ ♦❢ t❤❡ ✇♦r❦ ✇❡ ✇✐❧❧ ♣r❡s❡♥t ✐♥
❢♦rt❤❝♦♠✐♥❣ ❝❤❛♣t❡rs✳ ❆s ✇❡ ❤❛✈❡ s❡❡♥ ✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✷✳✷✳✷✱ ❈❡❞❡r❜♦r❣ ❡t ❛❧✳ ❛❧s♦ ♠❛❦❡
✉s ♦❢ ❛ s✐♠✐❧❛r s♦✉r❝❡ ♦❢ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❜✉t r❡❛s♦♥✐♥❣ ❛❜♦✉t t❤❡ ❝♦♥s✐st❡♥❝② ♦❢ s♦♠❡



✹✵ ❈❤❛♣t❡r ✷✳ ❘❡❧❛t❡❞ ❲♦r❦

❣❡st✉r❡s ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❞✐✛❡r❡♥t ❣❡♦❣r❛♣❤✐❝❛❧ r❡❢❡r❡♥❝❡s✱ ❡✳❣✳ ♦❜❥❡❝t ♣♦s✐t✐♦♥s✳ ❲❡
✇✐❧❧ s✉♠♠❛r✐③❡ t❤♦s❡ ✇♦r❦s ✐♥ ♥❡①t s❡❝t✐♦♥ ✷✳✻ ❛♥❞ ❤✐❣❤❧✐❣❤t t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡s ❛♥❞
✐♠♣r♦✈❡♠❡♥ts ♦❢ ♦✉r ♠❡t❤♦❞✳

✷✳✻ ❉✐s❝✉ss✐♦♥

❲❡ r❡✈✐❡✇❡❞ ❛♥ ❡①t❡♥s✐✈❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ r❡❧❛t❡❞ ✇♦r❦s r❛♥❣✐♥❣ ❢r♦♠ t❤❡ ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧
♠♦❞❡❧✐♥❣ ♦❢ ❧❛♥❣✉❛❣❡ t♦ ♠♦r❡ ♣r❛❝t✐❝❛❧ ❜r❛✐♥ ❝♦♠♣✉t❡r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦❜❧❡♠s✳ ❲❤✐❧❡
r❡❧❡❛s✐♥❣ s♦♠❡ ✐♠♣♦rt❛♥t ❛ss✉♠♣t✐♦♥s ♦♥ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ ✐♥ ♠♦st ♦❢ t❤♦s❡ ✇♦r❦s
t❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ s✐❣♥❛❧s ❤❛❞ ❛ ❞✐r❡❝t r❡❧❛t✐♦♥ t♦ ♦♥❡ ❡❧❡♠❡♥t ♦❢ t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t
♦r t♦ t❤❡ t❛s❦ ✐ts❡❧❢✱ s✉❝❤ ❛s ❜❡✐♥❣ t❤❡ ♥❛♠❡ ♦❢ ❛ ❝♦❧♦r✱ ❛ s❤❛♣❡✱ ♦r ❛ ❣❡st✉r❡ t②♣❡✳
■♥ ♦✉r ✇♦r❦ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ r❡❧❛t✐♦♥ ✇✐❧❧ ❜❡ ♠♦r❡ ❛❜str❛❝t s✉❝❤ ❛s ✇❤❡t❤❡r
❛♥ ❛❝t✐♦♥ ✇❛s ✏❝♦rr❡❝t✑ ♦r ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❛♥ ♦❜❥❡❝t✐✈❡✳ ❆❧s♦✱ ✐♥ ♠♦st
♦❢ t❤❡s❡ ❡①✐st✐♥❣ ✇♦r❦s t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ♣❛rt♥❡rs ✇❛s ♣r❡✲♣r♦❣r❛♠♠❡❞ ❛♥❞
♠♦st ♦❢ t❤❡ t✐♠❡ t❤❡ r♦❜♦t ❦♥❡✇ ❤♦✇ t♦ ✉s❡ ♦r ✉♥❞❡rst❛♥❞ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ s✐❣♥❛❧s
✐♥♥❛t❡❧②✱ ❡✳❣✳ ❤♦✇ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❡①♣r❡ss❡s ✏❝♦rr❡❝t✑ ♦r ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❢❡❡❞❜❛❝❦✳

❲❡ ♥♦t❡ t❤❛t ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s ✇❡ ✇✐❧❧ ❛ss✉♠❡ t❡❛❝❤❡rs ❛r❡ ♦♣t✐♠❛❧ ❛♥❞ s✐♠♣❧②
♠♦❞❡❧ s♦♠❡ ♣❡r❝❡♥t❛❣❡ ♦❢ t❡❛❝❤✐♥❣ ♠✐st❛❦❡s t♦ ❛❝❝♦✉♥t ❢♦r t❤❡ ✈❛r✐❛❜✐❧✐t② ❜❡t✇❡❡♥
✉s❡rs✳ ❚❤✐s ♠✐❣❤t ♥♦t ❜❡ ❛♥ ❛❝❝✉r❛t❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ ❣✐✈❡♥ t❤❡ ✇♦r❦ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤❡
❜❡❣✐♥♥✐♥❣ ♦❢ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r ❛❜♦✉t ❤✉♠❛♥ t❡❛❝❤✐♥❣ ❜❡❤❛✈✐♦rs✳ ❍♦✇❡✈❡r ♦✉r ♠❡t❤♦❞
✐s ♥♦t r❡str✐❝t❡❞ t♦ t❤❡ ✉s❡ ♦❢ ♦♣t✐♠❛❧ t❡❛❝❤❡r ♠♦❞❡❧s✱ t❤❡ ♦♥❧② r❡q✉✐r❡♠❡♥t ✐s t♦
❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ ♠♦❞❡❧ ♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥ t❡❛❝❤✐♥❣ ❜❡❤❛✈✐♦r✱ ✇❤✐❝❤ ♠❛② ✐♥❝❧✉❞❡ s②st❡♠❛t✐❝
❡rr♦rs ♦r ❜✐❛s✳

❚❤❡ ✇♦r❦ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s s❤♦✇s ♠❡❝❤❛♥✐s♠s ❛❧❧♦✇✐♥❣ ❛ ❧❡❛r♥❡r t♦
s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧② ❧❡❛r♥ ❛ ♥❡✇ t❛s❦ ❛♥❞ ❛❝q✉✐r❡ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❢❡❡❞❜❛❝❦
❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧s ✐♥ t❤❡ ❝♦♥t❡①t ♦❢ s♦❝✐❛❧ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❋✉rt❤❡r♠♦r❡✱ ✇❡ s❤♦✇
♠❡❝❤❛♥✐s♠s ❛❧❧♦✇✐♥❣ t❤❡ ❧❡❛r♥❡r t♦ ❧❡✈❡r❛❣❡ ❧❡❛r♥❡❞ s✐❣♥❛❧s✬ ♠❡❛♥✐♥❣s t♦ ❛❝q✉✐r❡
♥♦✈❡❧ t❛s❦s ❢❛st❡r ❢r♦♠ ❛ ❤✉♠❛♥✳ ❚♦ ♦✉r ❦♥♦✇❧❡❞❣❡✱ ♦♥❧② t✇♦ ✇♦r❦s ❛r❡ t❛❝❦❧✐♥❣ t❤❡
s❛♠❡ ♣r♦❜❧❡♠ ❛s t❤❡ ♦♥❡ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s✳ ❆♥❞ s✉r♣r✐s✐♥❣❧②✱ t❤♦s❡ t✇♦ ✇♦r❦s
❧✐❡s ✐♥ t❤❡ ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧ ♠♦❞❡❧✐♥❣ ♦❢ ❧❛♥❣✉❛❣❡ ❛❝q✉✐s✐t✐♦♥ ✭✇♦r❦ ♦❢ ❈❡❞❡r❜♦r❣ ❡t ❛❧✳
✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✷✳✷✳✷✮ ❛♥❞ ✐♥ t❤❡ ❇❈■ ❞♦♠❛✐♥ ✭✇♦r❦ ♦❢ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳ ✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✷✳✺✳✶✮✳

❊s♣❡❝✐❛❧❧②✱ ✐t ✐s ✐♥ t❤❡ ❇❈■ ❞♦♠❛✐♥ t❤❛t t❤❡ ✐❞❡❛ ♦❢ ❛❞❛♣t✐✈❡ ✐♥t❡r❢❛❝❡ s❡❡♠s t♦ ❜❡
❤✐❣❤❧② ❞❡✈❡❧♦♣❡❞✱ ✇✐t❤ ♠❛♥② ♠❡t❤♦❞s t♦ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s❧② ❛❞❛♣t ❛ ❜r❛✐♥ ❞❡❝♦❞❡r ❞✉r✐♥❣
♦♣❡r❛t✐♦♥✳ ❚❤✐s ♠❛② ❜❡ ❡①♣❧❛✐♥❡❞ ❜② t❤❡ s♣❡❝✐✜❝ ♥❛t✉r❡ ♦❢ ❜r❛✐♥ s✐❣♥❛❧s✱ ✇❤✐❝❤
❛r❡ ♥♦t ❛ ♥❛t✉r❛❧ ✇❛② ❢♦r ❤✉♠❛♥s t♦ ✐♥t❡r❛❝t ✇✐t❤ ♠❛❝❤✐♥❡s✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ ❤✉♠❛♥s
❞♦ ♥♦t s❤❛r❡ ❝♦♠♠♦♥ ❛❜✐❧✐t✐❡s ✐♥ t❤❡✐r ❣❡♥❡r❛t✐♦♥ ❛♥❞ ✉s❡ ♦❢ ❜r❛✐♥ s✐❣♥❛❧s✱ ❛♥❞ ❛t
❞❡s✐❣♥ t✐♠❡ ✇❡ ❝❛♥♥♦t ✉s❡ ♦✉r ❞❛✐❧② ✐♥t✉✐t✐♦♥ ❢♦r ❝r❡❛t✐♥❣ ✉♥✐✈❡rs❛❧ ❞❡❝♦❞❡rs ♦❢ ❜r❛✐♥
s✐❣♥❛❧s✳ ❚❤✐s ❞✐✛❡rs ❢r♦♠ ✇♦r❦ ♦♥ s♣❡❡❝❤ ♦r ❢❛❝✐❛❧ ❡①♣r❡ss✐♦♥ r❡❝♦❣♥✐t✐♦♥ ✇❤❡r❡ ♠❛♥②
❛ ♣r✐♦r✐ ❦♥♦✇❧❡❞❣❡ ❝❛♥ ❜❡ ✐♥❝❧✉❞❡❞ ✐♥t♦ t❤❡ s②st❡♠✳ ❚❤✐s ❦✐♥❞ ♦❢ ❝♦♥s✐❞❡r❛t✐♦♥ ♠❛②
❡①♣❧❛✐♥ ✇❤② t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❛❞❛♣t✐✈❡ ✐♥t❡r❢❛❝❡s ❛♥❞ ♦✉r s♣❡❝✐✜❝ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣
❢♦r♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ❤❛s ♦♥❧② ❜❡❡♥ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ r❡❝❡♥t❧② ✐♥ ❤✉♠❛♥✲r♦❜♦t
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❝❡♥❛r✐♦s✳

■♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♦❢ t❤✐s ❞✐s❝✉ss✐♦♥ ✇❡ s✉♠♠❛r✐③❡ t❤❡ ♠❛✐♥ s✐♠✐❧❛r✐t✐❡s ❛♥❞ ❞✐❢✲



✷✳✻✳ ❉✐s❝✉ss✐♦♥ ✹✶

❢❡r❡♥❝❡s ❜❡t✇❡❡♥ ♦✉r ✇♦r❦ ❛♥❞ t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❈❡❞❡r❜♦r❣ ❡t ❛❧✳ ❛♥❞ ♦❢ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t
❛❧✳ ❛s r❡s♣❡❝t✐✈❡❧② ❞✐s❝✉ss❡❞ ✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✷✳✷✳✷ ❛♥❞ s❡❝t✐♦♥ ✷✳✺✳✶✳ ❋♦r t❤❡ ✐♥t❡r❡st❡❞
r❡❛❞❡rs✱ t❤✐s ❞✐s❝✉ss✐♦♥ s❡❝t✐♦♥ ♠❛② ❜❡ ✇♦rt❤ r❡❛❞✐♥❣ ❛❣❛✐♥ ♦♥❝❡ t❤❡ r❡❛❞❡r ❤❛s ❜❡❡♥
t❤r♦✉❣❤ t❤❡ r❡♠❛✐♥✐♥❣ ♦❢ t❤✐s t❤❡s✐s✱ ❡s♣❡❝✐❛❧❧② t❤r♦✉❣❤ ❝❤❛♣t❡r ✹✳

❲❡ ❝❛♥ ❧✐st ❛ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❞✐✛❡r❡♥❝❡s ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ✇♦r❦ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s
❛♥❞ t❤❡ r❡❧❛t❡❞ ✇♦r❦ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r✿

• ❋✐rst✱ ✇❡ ❡①♣❧✐❝✐t❧② ❞❡✜♥❡ ❛♥❞ ♣r♦✈✐❞❡ s♦♠❡ s♦❧✉t✐♦♥s t♦ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✲
✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳ ❚❤✐s ♣r♦❜❧❡♠ ✐s st✐❧❧ r❡❧❛t✐✈❡❧② ♥❡✇ ✐♥
t❤❡ ❞♦♠❛✐♥ ♦❢ ❤✉♠❛♥✲♠❛❝❤✐♥❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ■t r❡♣r❡s❡♥ts ❛ ♥❡✇ st❡♣ t♦✇❛r❞s
❝r❡❛t✐♥❣ ♠❛❝❤✐♥❡s ❛❜❧❡ t♦ ✢❡①✐❜❧② ❛❞❛♣t t♦ ❡❛❝❤ ♣❛rt✐❝✉❧❛r ✉s❡rs ❜② ❧❡❛r♥✐♥❣
t❤❡ ✇❛② s✉❝❤ ✉s❡rs ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t❡ s♣❡❝✐✜❝ ♠❡❛♥✐♥❣s t♦ t❤❡ ♠❛❝❤✐♥❡✳

• ❈♦♠♣❛r❡❞ t♦ t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❈❡❞❡r❜♦r❣ ❡t ❛❧✳ ❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✶❪✱ ♦✉r r♦❜♦t ✐s ❛❧✲
r❡❛❞② ❡q✉✐♣♣❡❞ ✇✐t❤ s✉✣❝✐❡♥t s❦✐❧❧s t♦ ♣❡r❢♦r♠ t❤❡ t❛s❦✱ ✐✳❡✳ ✐❢ ✐t ❦♥❡✇ t❤❡ ❣♦❛❧
✐t ❝♦✉❧❞ ❢✉❧✜❧❧ ✐t ❜② ✐ts ♦✇♥ ♠❡❛♥✳ ■♥ ♠♦st ♦❢ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥t✱ t❤❡ r♦❜♦t ❢✉rt❤❡r
❦♥♦✇s t❤❛t t❤❡ t❛s❦ ❜❡❧♦♥❣ t♦ ❛ ❧✐♠✐t❡❞ s❡t ♦❢ t❛s❦✳ ■♥ ❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✶❪✱ ❧❡ss
❝♦♥str❛✐♥ts ❛r❡ ❛♣♣❧✐❡❞ ♦♥ t❤❡ t❛s❦ s♣❛❝❡✱ t❤❡ r♦❜♦t ♦♥❧② ❦♥♦✇s ✐t ✇✐❧❧ ❤❛✈❡
t♦ r❡♣r♦❞✉❝❡ ❛ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s ❣❡st✉r❡ ♦❢ ✉♥❦♥♦✇♥ t②♣❡ ✇❤✐❝❤ ✐s ♥♦t r❡str✐❝t❡❞
t♦ ❜❡❧♦♥❣ t♦ ❛ ❧✐♠✐t❡❞ s❡t✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ ✐♥ t❤❡✐r ✇♦r❦✱ ♦♥❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ ❝❤❛♥✲
♥❡❧ ❞✐r❡❝t❧② ❡♥❝♦❞❡s t❤❡ ✏♥❛♠❡✑ ♦❢ t❤❡ ❣❡st✉r❡ ❞❡♠♦♥str❛t❡❞❀ ✐♥ ♦✉r ✇♦r❦ t❤❡
r❡❧❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ t❤❡ r♦❜♦t✬s ❛❝t✐♦♥s ✐s ✐♥❞✐r❡❝t ❛♥❞
❞❡♣❡♥❞ ♦♥ t❤❡ tr✉❡ ✉♥❦♥♦✇♥ t❛s❦✳

• ❈♦♠♣❛r❡❞ t♦ t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳ ❬❑✐♥❞❡r♠❛♥s ✷✵✶✷❛✱
❑✐♥❞❡r♠❛♥s ✷✵✶✹❜❪ ♦✉r ♠❡t❤♦❞ ❞♦❡s ♥♦t r❡q✉✐r❡ t♦ ❜♦♦tstr❛♣ t❤❡ s②st❡♠ ✇✐t❤
r❛♥❞♦♠ ❝❧❛ss✐✜❡rs✱ ✇❤✐❝❤ ❛r❡ ✉♣❞❛t❡❞ st❡♣ ❜② st❡♣ ❜✉t ✉♥r❡❧✐❛❜❧❡ ❛t st❛rt✳ ❖✉r
♠❡t❤♦❞ r❛t❤❡r ✐❞❡♥t✐✜❡s t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ❢r♦♠ s❝r❛t❝❤✳ ❚❤✐s ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ✐s ♠❛✐♥❧②
❞✉❡ t♦ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡t✉♣ ✉s❡❞ ✐♥ ♦✉r r❡s♣❡❝t✐✈❡ ✇♦r❦✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✐♥
t❤❡ P✸✵✵ s♣❡❧❧❡r ♦❢ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳ ❛ ♥❡✇ ❧❡tt❡r ♠✉st ❜❡ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ❡✈❡r② ✶✺
✢❛s❤❡s✳ ▲♦❣✐❝❛❧❧② t❤❡ s②st❡♠ r❡q✉✐r❡s ❛ ✇❛r♠ ✉♣ ♣❡r✐♦❞ t❤❛t ♣r♦❞✉❝❡s ❛ ❤✐❣❤
♥✉♠❜❡r ♦❢ s♣❡❧❧✐♥❣ ❡rr♦rs ✐♥ t❤❡ ❜❡❣✐♥♥✐♥❣ ♦❢ ❡❛❝❤ ❡①♣❡r✐♠❡♥t✳ ❙✉❝❤ ❡rr♦rs ❛r❡
❤♦✇❡✈❡r ❞❡t❡❝t❡❞ ❛♥❞ ❝♦rr❡❝t❡❞ ❧❛t❡r ♦♥✱ ❛❢t❡r t❤❡ s♦ ❝❛❧❧❡❞ ✏❡✉r❡❦❛✑ ♠♦♠❡♥t
❬❑✐♥❞❡r♠❛♥s ✷✵✶✷❛❪✱ ✇❤❡♥ t❤❡✐r ❊▼ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❤❛❞ ❛❝❝❡ss t♦ ❡♥♦✉❣❤ ❞❛t❛ t♦
✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ♣♦s✐t✐✈❡ ❛♥❞ ♥❡❣❛t✐✈❡ ❝❧✉st❡rs✳ ❚♦ t❤❡ ❝♦♥tr❛r②✱ ❜② ❛♣♣❧②✐♥❣ ♦✉r
♠❡t❤♦❞ t♦ t❤❡ s♣❡❧❧❡r ♣❛r❛❞✐❣♠✱ t❤❡ s②st❡♠ ✇♦✉❧❞ ♦♥❧② ♣✐❝❦ ❛ ❧❡tt❡r ♦♥❝❡ ✐t ✐s
❝♦♥✜❞❡♥t t❤❛t t❤❡ ❧❡tt❡r ✐s t❤❡ ❝♦rr❡❝t ♦♥❡❀ t❤❡r❡❢♦r❡ r❡❞✉❝✐♥❣ ❞r❛♠❛t✐❝❛❧❧② t❤❡
♥✉♠❜❡r ♦❢ s♣❡❧❧✐♥❣ ❡rr♦rs ❜✉t ✇✐t❤ ❛ ❧♦♥❣❡r ✏❜❧❛♥❦ s❤❡❡t✑ ♣❡r✐♦❞ ❢♦r t❤❡ ✉s❡r
✐♥ t❤❡ ❜❡❣✐♥♥✐♥❣✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤❡ ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧ ❝♦st ♦❢ ♦✉r ♠❡t❤♦❞ ✐♥❝r❡❛s❡s
✇✐t❤ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s ✭❡✳❣✳ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ r♦✇s ❛♥❞ ❝♦❧✉♠♥s ♦❢
t❤❡ s♣❡❧❧❡r✮✱ ✇❤✐❝❤ ✐s ♥♦t t❤❡ ❝❛s❡ ❢♦r t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳✳

• ❆♥♦t❤❡r ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ ♦✉r ✇♦r❦ ❛♥❞ t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳ ❧✐❡s
✐♥ t❤❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s t❤❛t t❤❡✐r ✇♦r❧❞ s❤♦✉❧❞ ❤♦❧❞ ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❡♥s✉r❡ ❛ ♣r♦♣❡r
❢✉♥❝t✐♦♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡✐r ❛❧❣♦r✐t❤♠✳ ■♥ t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳✱ t❤❡ ✇♦r❧❞



✹✷ ❈❤❛♣t❡r ✷✳ ❘❡❧❛t❡❞ ❲♦r❦

s❤♦✉❧❞ ❣✉❛r❛♥t❡❡ ❛ s♣❡❝✐✜❝ r❛t✐♦ ♦❢ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ s✐❣♥❛❧s ✐♥ t❤❡
r❡❝❡✐✈❡❞ s✐❣♥❛❧s✳ ❚❤✐s r❛t✐♦ ❝♦✉❧❞ ❜❡ ✐♥ ❢❛✈♦r ♦❢ ❡✐t❤❡r ♦♥❡ ♦r t❤❡ ♦t❤❡r ❧❛❜❡❧
❜✉t ✐s ♠❛♥❞❛t♦r② t♦ ❜❡ ❛s②♠♠❡tr✐❝✱ ✇✐t❤ ♠♦r❡ s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ ♦♥❡ ❝❧❛ss t❤❛♥
❢r♦♠ t❤❡ ♦t❤❡r✳ ■♥❞❡❡❞✱ t❤❡✐r ❊▼ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❛❧♦♥❡ ❝❛♥ ✐❞❡♥t✐❢② t✇♦ ❝❧✉st❡rs
✐♥ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧✱ ❜✉t ❝❛♥♥♦t ❛ttr✐❜✉t❡ ❧❛❜❡❧s t♦ ❡❛❝❤ ❝❧✉st❡r
✇✐t❤♦✉t ❤❛✈✐♥❣ ❛❝❝❡ss t♦ ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ✭t❤❡ r❛t✐♦ ♦❢ ♣♦s✐t✐✈❡ ❛♥❞
♥❡❣❛t✐✈❡ P✸✵✵ s✐❣♥❛❧s ✐♥ t❤❡✐r ❝❛s❡✮✳ ❖✉r ♠❡t❤♦❞ ✐s ♠♦r❡ ❣❡♥❡r✐❝ ❛♥❞ ❝❛♥ ❜❡
❛♣♣❧✐❡❞ t♦ ❛ ♠❛❥♦r✐t② ♦❢ s❡q✉❡♥t✐❛❧ ♣r♦❜❧❡♠s✱ ❡✈❡♥ ✇❤❡♥ ✐t ✐s ✐♠♣♦ss✐❜❧❡ t♦
❞❡✜♥❡ ❛ s❡q✉❡♥❝❡ ♦❢ ❛❝t✐♦♥s t❤❛t ❣✉❛r❛♥t❡❡ ❛ s♣❡❝✐✜❝ r❛t✐♦ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣s ✐♥ t❤❡
r❡❝❡✐✈❡❞ s✐❣♥❛❧s✳

• ❈♦♠♣❛r❡❞ t♦ ❜♦t❤ ❈❡❞❡r❜♦r❣ ❡t ❛❧✳ ❛♥❞ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳ ♦✉r ❛♣♣r♦❛❝❤ ✐s
♠♦r❡ ❣❡♥❡r✐❝ ❛♥❞ ❝❛♥ ❜❡ ❛♣♣❧✐❡❞ ❞✐r❡❝t❧② t♦ ❛ ✈❛r✐❡t② ♦❢ s❡q✉❡♥t✐❛❧ ♣r♦❜❧❡♠s
✇❤✐❝❤ ❛r❡ ❝♦♠♠♦♥ ✐♥ t❤❡ ❤✉♠❛♥✲r♦❜♦t ❛♥❞ ❤✉♠❛♥✲❝♦♠♣✉t❡r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❞♦✲
♠❛✐♥s✳ ■♥ ♣❛rt✐❝✉❧❛r ✇❡ ❤✐❣❤❧✐❣❤t t❤❡ ❝❤✐❝❦❡♥ ❛♥❞ ❡❣❣ ♣r♦❜❧❡♠ ✐♥❤❡r❡♥t t♦
✐♥t❡r❛❝t✐♥❣ ✇✐t❤ ♠❛❝❤✐♥❡✱ ❛♥❞ ❞❡✜♥❡ t❤❡ ❣❡♥❡r❛❧ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠

✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ ✇❡ ♥♦t❡ t❤❛t t❤✐s t❤❡s✐s ❢♦❝✉s ♦♥ ❛
✈❡r② s♣❡❝✐✜❝ ♣r♦❜❧❡♠ ❛♥❞ ♠♦r❡ ❜r♦❛❞ ❝♦♥s✐❞❡r❛t✐♦♥s ❛r❡ ❤✐❣❤❧✐❣❤t❡❞ ✐♥ t❤❡
t❤❡s✐s ♦❢ ❚❤♦♠❛s ❈❡❞❡r❜♦r❣ ❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✹❛❪✳

• ❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r s❡q✉❡♥t✐❛❧ t❛s❦s✱ ✇❤✐❝❤ ❛r❡ t❛s❦s r❡q✉✐r✐♥❣ t❤❡ ❛❣❡♥t t♦ ♣❡r❢♦r♠
❛ s❡r✐❡s ♦❢ ❝♦rr❡❝t ❛❝t✐♦♥s ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❢✉❧✜❧❧ t❤❡ t❛s❦ ❝♦rr❡❝t❧②✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡
t❤❡r❡ ✐s ❛ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ❛s♣❡❝t ✐♥✈♦❧✈❡❞ ✇❤✐❝❤ ✇❛s ♥♦t ♣r❡s❡♥t ✐♥ t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢
❈❡❞❡r❜♦r❣ ❡t ❛❧✳ ✇❤❡r❡ t❤❡ r♦❜♦t ♣❛ss✐✈❡❧② ♦❜s❡r✈❡❞ ✐♥t❡r❛❝t❛♥t✲❞❡♠♦♥str❛t♦r
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s✱ ♥❡✐t❤❡r ✐♥ t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳ ✇❤❡r❡ t❤❡ r♦✇ ❛♥❞
❝♦❧✉♠♥ ✢❛s❤❡s ♣❛tt❡r♥s ✇❡r❡ ❞❡t❡r♠✐♥❡❞ ✐♥ ❛❞✈❛♥❝❡✳ ❲❡ ♥♦t❡ t❤❛t t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠
♦❢ P✸✵✵ s♣❡❧❧❡rs ✉s❡❞ ❜② ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳ ❝♦✉❧❞ ❜❡ r❡♣r❡s❡♥t❡❞ ❛s ❛ s❡q✉❡♥t✐❛❧
♣r♦❜❧❡♠✱ ✇❤❡r❡ ✢❛s❤✐♥❣ ❛ ♣❛rt✐❝✉❧❛r r♦✇ ♦r ❝♦❧✉♠♥ r❡♣r❡s❡♥ts t❤❡ ❛❣❡♥t✬s
❛✈❛✐❧❛❜❧❡ ❛❝t✐♦♥s✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ ✐❢ t❤❡ s❡q✉❡♥❝❡ ♦❢ ❛❝t✐♦♥s ✐s ♥♦ ♠♦r❡ ♣r❡✲❞❡✜♥❡❞✱
✐✳❡✳ ✇✐t❤ t❤❡ s❛♠❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ✢❛s❤❡s ♣❡r r♦✇ ♦r ❝♦❧✉♠♥✱ t❤❡ ❣✉❛r❛♥t❡❡s t❤❛t
♦♥❧② ♦♥❡ s✐❣♥❛❧ ♦✉t ♦❢ N ❡♥❝♦❞❡s ❛ ♣♦s✐t✐✈❡ ❊❘Ps ✇♦✉❧❞ ♥♦t ❜❡ s❛t✐s✜❡❞ ❛♥❞
t❤❡✐r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✇♦✉❧❞ ❜❡ ♠♦r❡ ❧✐❦❡❧② t♦ ❝♦♥✈❡r❣❡ t♦ ❛ ✇r♦♥❣ ❝❧❛ss✐✜❡r✳

• ●✐✈❡♥ t❤❡ s❡q✉❡♥t✐❛❧ ♥❛t✉r❡ ♦❢ ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠s✱ ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r ❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ✇❤✐❝❤
✐s t❤❡ ❛❜✐❧✐t② ♦❢ ♦✉r ❛❣❡♥t t♦ ❛❝t✐✈❡❧② s❡❧❡❝ts ✐ts ❛❝t✐♦♥s ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ✐♠♣r♦✈❡ ✐ts
♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡✳ ❆s st❛t❡❞ ♣r❡✈✐♦✉s❧②✱ t❤✐s ♣❧❛♥♥✐♥❣ ❛s♣❡❝t ✇❛s ♥♦t ❝♦♥s✐❞❡r❡❞
✐♥ t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❈❡❞❡r❜♦r❣ ❡t ❛❧✳ ❛♥❞ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳✳ ❲❡ ✇✐❧❧ s❤♦✇ ✐♥
❝❤❛♣t❡r ✺ t❤❛t ♣❧❛♥♥✐♥❣ ✇❤❡♥ ❜♦t❤ t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣
✐s ✉♥❦♥♦✇♥ r❡q✉✐r❡s t♦ ❞❡✈❡❧♦♣ ❛ ♥❡✇ ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳ ❖✉r ♠❡❛s✉r❡
t❛❦❡s ✐♥t♦ ❛❝❝♦✉♥t t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ ❜♦t❤ t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ ❞❡❝♦❞❡r❀ ❛♥❞ ✐s
❛♥ ✐♠♣♦rt❛♥t ❝♦♥tr✐❜✉t✐♦♥ ♦❢ ♦✉r ✇♦r❦✳

• ❲❡ ❛❧s♦ ♣r♦✈✐❞❡ ❛ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❡①t❡♥s✐♦♥s ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✼ t♦ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠✱ s✉❝❤
❛s t♦ ❝♦♣❡ ❢♦r ❝♦♥t✐♥✉♦✉s st❛t❡ s♣❛❝❡s ❛♥❞ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s t❛s❦ s♣❛❝❡s✳ ❲❡ ❢✉rt❤❡r
r❡❧❡❛s❡ t❤❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ t❤❛t t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ✭❡✐t❤❡r ❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦r ❣✉✐❞❛♥❝❡



✷✳✻✳ ❉✐s❝✉ss✐♦♥ ✹✸

❢r❛♠❡✮ ✐s ❦♥♦✇♥ ✐♥ ❛❞✈❛♥❝❡ ❛♥❞ ❛ss✉♠❡ ✐t ❜❡❧♦♥❣s t♦ ❛ ♣r❡✲❞❡✜♥❡❞ s❡t ♦❢
♣♦ss✐❜❧❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳

• ▼♦r❡♦✈❡r✱ ❛s✐❞❡ ❢r♦♠ ♠❛♥② ❡♠♣✐r✐❝❛❧ ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥s ✐♥ ❜♦t❤ s✐♠✉❧❛t❡❞ ❛♥❞
r❡❛❧ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✱ ✇❡ ❛❧s♦ ♣r❡s❡♥t ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✼✳✼ ❛ s✐♠♣❧❡ ♠❛t❤❡♠❛t✐❝❛❧ ♣r♦♦❢
♣r♦✈✐❞✐♥❣ s♦♠❡ ❣✉❛r❛♥t❡❡s ♦♥ ♦✉r ♠❡t❤♦❞✳ ❚♦ ♦✉r ❦♥♦✇❧❡❞❣❡✱ ✇❡ ♣r♦✈✐❞❡ t❤❡
✜rst ♣r♦♦❢ s❤♦✇✐♥❣ t❤❛t ❛ s②st❡♠ ✐s ❛❜❧❡ t♦ ❧❡❛r♥ s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧② ❛ t❛s❦ ❢r♦♠
❤✉♠❛♥ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❛s ✇❡❧❧ ❛s t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ✉s❡r✬s
✐♥str✉❝t✐♦♥ s✐❣♥❛❧s✳

• ❋✐♥❛❧❧② ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✻✱ ✇❡ ✇✐❧❧ t❡st ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✐♥ ❛ ❇❈■ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥✳ ❖✉r
❡①♣❡r✐♠❡♥t ❞✐✛❡rs ❢r♦♠ t❤❡ ♦♥❡ ♦❢ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳ ❬❑✐♥❞❡r♠❛♥s ✷✵✶✷❛✱
❑✐♥❞❡r♠❛♥s ✷✵✶✹❛❪ ❜❡❝❛✉s❡ ♦✉r t❛s❦ ✐s ❛ t❛r❣❡t r❡❛❝❤✐♥❣ t❛s❦ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❛❣❡♥t
❞❡❝✐❞❡s ♦♥ ✐ts ♦✇♥ ✇❤✐❝❤ ❛❝t✐♦♥ t♦ t❛❦❡ ♥❡①t✳ ❚❤✐s t❛s❦ ✐s s❡q✉❡♥t✐❛❧✱ ♠❡❛♥✐♥❣
t❤❛t s❡✈❡r❛❧ ❛❝t✐♦♥s ♠✉st ❜❡ ❡①❡❝✉t❡❞ t♦ r❡❛❝❤ t❤❡ ❣♦❛❧✳ ■♥ ❛❞❞✐t✐♦♥✱ ✇❡ ✉s❡ ❛
❞✐✛❡r❡♥t ❦✐♥❞ ♦❢ ❡rr♦r r❡❧❛t❡❞ ♣♦t❡♥t✐❛❧ s✐❣♥❛❧s t♦ ❡♥❝♦❞❡ ❛ ✏❝♦rr❡❝t✑ ♦r ✏✐♥❝♦r✲
r❡❝t✑ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❢♦r t❤❡ ❛❣❡♥t✳ ❖✉r s✐❣♥❛❧ ✐s ♦❢ s✐♠✐❧❛r ♥❛t✉r❡ t❤❛♥ t❤❡ P✸✵✵ s✐❣✲
♥❛❧s ✉s❡❞ ❜② ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳✱ ✐✳❡✳ t❤❡② ❡♥❝♦❞❡ ❛ ❜✐♥❛r② ❡✈❡♥t✱ ❤♦✇❡✈❡r t❤❡②
❛r❡ s❧♦✇❡r t♦ ❡❧✐❝✐t ❛♥❞ ❛r❡ ❦♥♦✇♥ t♦ ❜❡ ❤❛r❞❡r t♦ ❞❡t❡❝t ❬❈❤❛✈❛rr✐❛❣❛ ✷✵✶✹❪✳

❉❡s♣✐t❡ t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡s ❜❡t✇❡❡♥ ♦✉r ✇♦r❦ ❛♥❞ t❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❈❡❞❡r❜♦r❣ ❡t ❛❧✳ ❛♥❞
❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳✱ t❤❡r❡ ✐s s✐♠✐❧❛r ❢✉♥❞❛♠❡♥t❛❧ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ t❤❛t ❛r❡
❡①♣❧♦✐t❡❞ ❜② ♦✉r r❡s♣❡❝t✐✈❡ ✇♦r❦s✳ ❊s♣❡❝✐❛❧❧② t❤❡ ♥♦t✐♦♥ ♦❢ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s
❞❡✈❡❧♦♣❡❞ ✐♥ ❚❤♦♠❛s ❈❡❞❡r❜♦r❣✬s t❤❡s✐s ❛♥❞ t❤❡ ✉s❡ ♦❢ ❛♥ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ s♦✉r❝❡ t❤❛t
❡♠❡r❣❡s ♦♥❧② ❢r♦♠ ❛ ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥ ♦❢ ❝♦♥str❛✐♥ts ♦♥ t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ s✐❣♥❛❧ s♣❛❝❡s✳

■♥ ❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✶❪✱ ❈❡❞❡r❜♦r❣ ❡t ❛❧✳ r❡❛s♦♥❡❞ ❛❜♦✉t t❤❡ ❝♦♥s✐st❡♥❝② ♦❢
s♦♠❡ ❣❡st✉r❡s ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❞✐✛❡r❡♥t ❣❡♦❣r❛♣❤✐❝❛❧ r❡❢❡r❡♥❝❡s✱ ❡✳❣✳ ♦❜❥❡❝t ♣♦✲
s✐t✐♦♥✱ ❦♥♦✇✐♥❣ t❤❛t t❤❡ s✐❣♥❛❧s ♦❢ t❤❡ ✉s❡r ❝♦✉❧❞ r❡❢❡r t♦ ♦♥❧② t❤r❡❡ ♣♦ss✐✲
❜❧❡ ❝♦♦r❞✐♥❛t❡ s②st❡♠s ❛♥❞ t❤❡r❡❢♦r❡ r❡❧②✐♥❣ ♦♥ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ■♥
❬❑✐♥❞❡r♠❛♥s ✷✵✶✷❛✱ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ✷✵✶✹❛❪✱ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳ r❡❛s♦♥❡❞ ❛❜♦✉t t❤❡ r❛✲
t✐♦ ♦❢ ♣♦s✐t✐✈❡ ❛♥❞ ♥❡❣❛t✐✈❡ P✸✵✵ ❊❘P s✐❣♥❛❧s t❤❛t s❤♦✉❧❞ ❜❡ ♦❜s❡r✈❡❞ ❢♦r t❤❡ ❝♦rr❡❝t
❧❡tt❡r✳ ■♥ ♦✉r ✇♦r❦✱ ✇❡ ♣r♦♣♦s❡ t♦ ❝❛♣t✉r❡ t❤❡ ❝♦❤❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ♦r❣❛♥✐③❛t✐♦♥ ♦❢
t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ✐♥ t❤❡✐r ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ❛♥❞ t❤❡✐r ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ❧❛❜❡❧s✳ ❲❡ ♠❛❦❡ ✉s❡
♦❢ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s t♦ ❝r❡❛t❡ ♦♥❡ s❡t ♦❢ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs ❢♦r ❡❛❝❤ t❛s❦✳ ❚❤❡
❝♦rr❡❝t t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐s t❤❡ ♦♥❡ ❢r♦♠ ✇❤✐❝❤ ❛ ♠♦r❡ ❝♦❤❡r❡♥t✱ ❝♦♥s✐st❡♥t✱ s✐❣♥❛❧ t♦
♠❡❛♥✐♥❣ ♠♦❞❡❧ ❡♠❡r❣❡s ❢r♦♠ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡t✐❝ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss✳ ❚❤❛t ✇❛② ❜♦t❤ t❤❡
t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠♦❞❡❧ ❝❛♥ ❜❡ ✐❞❡♥t✐✜❡❞✳ ❍❡♥❝❡ t❤❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ ♦❢
❝♦❤❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ✉s❡r ❜❡❤❛✈✐♦r ❛♥❞ ♦✉r ✉s❡r ♠♦❞❡❧ ✐s ❛ ♣r✐♠♦r❞✐❛❧ ♣r❡r❡q✉✐s✐t❡
❢♦r ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ t♦ ✇♦r❦✳ ■♥t❡r❡st✐♥❣❧②✱ t❤✐s ♠❡❛s✉r❡ ✐s ♠♦r❡ ❣❡♥❡r❛❧ t❤❛♥ t❤❡ ♦♥❡
✉s❡❞ ❜② ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳ ❛♥❞ ❞♦❡s ♥♦t r❡q✉✐r❡ ❛ s♣❡❝✐✜❝ r❛t✐♦ ♦❢ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞
✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ s✐❣♥❛❧s t♦ ✇♦r❦✳

❆s ✇❡ ✇✐❧❧ ❡①♣❧♦r❡ ✐♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ❝❤❛♣t❡rs✱ t❤✐s t②♣❡ ♦❢ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✱ t❤❛t ❛❝ts
♥❡✐t❤❡r ♦♥ t❤❡ t❛s❦✱ ♥♦r ♦♥ t❤❡ s✐❣♥❛❧ ❞❡❝♦❞❡r✱ ❜✉t r❛t❤❡r ❡♠❡r❣❡s ❢r♦♠ t❤❡ ❝♦♠❜✐✲
♥❛t✐♦♥ ♦❢ ❝♦♥str❛✐♥ts ♦♥ ❜♦t❤ t❛s❦ ❛♥❞ s✐❣♥❛❧ s♣❛❝❡s ❛r❡ ❢✉♥❞❛♠❡♥t❛❧ ♣r♦♣❡rt✐❡s ✇❡
✇✐❧❧ ❡①♣❧♦✐t t♦ s♦❧✈❡ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳



✹✹ ❈❤❛♣t❡r ✷✳ ❘❡❧❛t❡❞ ❲♦r❦

❇❡❢♦r❡ ♣r❡s❡♥t✐♥❣ t❤❡ ❝♦r❡ ♣r✐♥❝✐♣❧❡s ♦❢ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✹✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ✐♥
♥❡①t ❝❤❛♣t❡r ✭❝❤❛♣t❡r ✸✮ ❛ s❡♠✐♦t✐❝ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✇❤❡r❡ t✇♦ ❤✉♠❛♥ ♣❛rt♥❡rs ♠✉st
❤❛♥❞❧❡ ❛ s✐♠✐❧❛r s✐t✉❛t✐♦♥ t❤❛♥ ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥

❢r❛♠❡s✳



❈❤❛♣t❡r ✸

❈❛♥ ❤✉♠❛♥s ❧❡❛r♥ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞

✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s❄

❈♦♥t❡♥ts
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✸✳✸ ❚❤❡ ❈♦❧❧❛❜♦r❛t✐✈❡ ❈♦♥str✉❝t✐♦♥ ●❛♠❡ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✹✾

✸✳✸✳✶ ❙❡t✉♣ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✺✵

✸✳✸✳✷ P❛rt✐❝✐♣❛♥ts ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✺✵

✸✳✸✳✸ Pr♦❝❡❞✉r❡ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✺✵

✸✳✹ ❘❡s✉❧ts ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✺✸

✸✳✹✳✶ ❖♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✐♥ ❞❡t❛✐❧ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✺✹

✸✳✹✳✷ ▼❡❛♥✐♥❣s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✺✻

✸✳✹✳✸ ❇✉✐❧❞❡r ❙tr❛t❡❣✐❡s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✺✼

✸✳✹✳✹ ❆❞❞✐t✐♦♥❛❧ ❖❜s❡r✈❛t✐♦♥s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✻✵

✸✳✺ ▲❡ss♦♥s ▲❡❛r♥❡❞ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✻✸

✸✳✺✳✶ ❯s❡ ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✻✸

✸✳✺✳✷ ❙❧♦ts ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✻✹

✸✳✺✳✸ ■♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✻✺

■♥ ♣r❡✈✐♦✉s ❝❤❛♣t❡rs✱ ✇❡ ❞❡✜♥❡❞ ❛ ♥❡✇ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤♦✉t ♣r❡✲
❝♦♦r❞✐♥❛t✐♦♥ ❢♦r ❤✉♠❛♥✲r♦❜♦t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❝❡♥❛r✐♦✱ ✇❤✐❝❤ ✇❡ ❝❛❧❧❡❞ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠

✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳ ❇✉t ❝❛♥ ❤✉♠❛♥ s♦❧✈❡ t❤✐s ♣r♦❜❧❡♠ ✐♥ ❛ ❤✉♠❛♥✲❤✉♠❛♥
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❝❡♥❛r✐♦❄

■♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r✱ ✇❡ st❛rt ❜② ✐♥tr♦❞✉❝✐♥❣ t❤❡ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡s r❡❧❛t❡❞ t♦ s✉❝❤ ❤✉♠❛♥✲
❤✉♠❛♥ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ st✉❞✐❡s ❛♥❞ ♣r❡s❡♥t s♦♠❡ r❡❧❛t❡❞ ✇♦r❦s✳ ❚❤❡♥✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ♦✉r
❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡t✉♣ t❤❛t ✐♥✈❡st✐❣❛t❡s ❤♦✇ ❤✉♠❛♥ ♥❡❣♦t✐❛t❡ ❛ ♣r♦t♦❝♦❧ ♦❢ ✐♥t❡r❛❝✲
t✐♦♥ ✇❤❡♥ t❤❡② ❝❛♥♥♦t r❡❧② ♦♥ ❛❧r❡❛❞② s❤❛r❡❞ ♦♥❡✳ ❲❡ t♦♦❦ ✐♥s♣✐r❛t✐♦♥ ❢r♦♠ t❤❡
❝♦♥str❛✐♥ts ✐♥❤❡r❡♥t t♦ ❤✉♠❛♥✲r♦❜♦t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ s✉❝❤ ❛s r❡str✐❝t❡❞ ♣❡r❝❡♣t✐♦♥ ❛♥❞
❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❛❜✐❧✐t✐❡s✳ ❚❤❡ t❛s❦ ✐s ❛ ❥♦✐♥t ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ t❛s❦ ✐♥ ✇❤✐❝❤ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts
❤♦❧❞ ❛s②♠♠❡tr✐❝ r♦❧❡s✱ ❛♥❞ ❝❛♥ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t❡ ♦♥❧② ❜② ♣r❡ss✐♥❣ ❜✉tt♦♥s ♦❢ ✉♥❞❡✜♥❡❞

❚❤❡ ✇♦r❦ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r ❤❛s ❜❡❡♥ ♣✉❜❧✐s❤❡❞ ✐♥ ❬❱♦❧❧♠❡r ✷✵✶✹❛❪✳ ■t ✐s t❤❡ r❡s✉❧t ♦❢

❛ ❝♦❧❧❛❜♦r❛t✐♦♥ ✇✐t❤ ❆♥♥❛✲▲✐s❛ ❱♦❧❧♠❡r ❛♥❞ ❑❛t❤❛r✐♥❛ ❏✳ ❘♦❤❧✜♥❣✳ ❚❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts r❡♣♦rt❡❞ ✐♥

t❤✐s ❝❤❛♣t❡r ❤❛❞ ❜❡❡♥ ❝❛rr✐❡❞ ♦✉t ❞✉r✐♥❣ t❤❡ ✐♥t❡r♥s❤✐♣ ♦❢ ❈❤❧♦é ❘♦③❡♥❜❛✉♠✳



✹✻ ❈❤❛♣t❡r ✸✳ ❈❛♥ ❤✉♠❛♥s ❧❡❛r♥ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s❄

♠❡❛♥✐♥❣s✳ ❖✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ r❡s✉❧ts s❤♦✇ t❤❛t ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ♠❛♥❛❣❡ t♦ s✉❝❝❡ss❢✉❧❧②
✐♥t❡r❛❝t ❛♥❞ ✉♥❞❡rst❛♥❞ ❡❛❝❤ ♦t❤❡r ✉♥❞❡r s✉❝❤ r❡str✐❝t❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❚❤❡② ✉s✉❛❧❧②
r❡❧② ♦♥ st❡r❡♦t②♣❡❞ s✐t✉❛t✐♦♥s t♦ s②♥❝❤r♦♥✐③❡ t❤❡✐r ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❛♥❞ ✐♥t❡♥❞❡❞
♠❡❛♥✐♥❣s✳ ❲❡ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ t❤❛t s♦♠❡ s✐t✉❛t✐♦♥s t②♣❡s ❛r❡ ♠♦r❡ r❡❝✉rr❡♥t ❛♥❞ ♠♦r❡
❡❛s✐❧② ✉♥❞❡rst♦♦❞ t❤❛♥ ♦t❤❡rs✳ ❇❛s❡❞ ♦♥ ♦✉r ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s✱ ✇❡ t❛❦❡ s♦♠❡ ❧❡ss♦♥s
t❤❛t ❝❛♥ ❜❡ ❛♣♣❧✐❡❞ t♦ ❤✉♠❛♥✲r♦❜♦t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❝❡♥❛r✐♦s✳ ❆♠♦♥❣ t❤❡♠✱ ✇❡ ♦❜✲
s❡r✈❡❞ t❤❛t ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ❣❡♥❡r❛t❡❞ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♦❢ t❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡
s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ t❡st❡❞ t❤❡✐r ❤②♣♦t❤❡s✐s ♦♥ ♥❡①t ❡✈❡♥ts✳ ❚❤✐s ✇✐❧❧ ❜❡ t❤❡ ❜❛s✐s ❢♦r t❤❡
❞❡✈❡❧♦♣♠❡♥t ♦❢ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ❝❤❛♣t❡rs✳

✸✳✶ ■♥tr♦❞✉❝t✐♦♥

❙t✉❞②✐♥❣ t❤❡ ❈♦✲❈♦♥str✉❝t✐♦♥ ♦❢ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ Pr♦t♦❝♦❧s

✐♥ ❈♦❧❧❛❜♦r❛t✐✈❡ ❚❛s❦s ✇✐t❤ ❍✉♠❛♥s

❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ ♦✈❡r❛❧❧ ❣♦❛❧ ♦❢ ❞❡✈❡❧♦♣✐♥❣ ❛ r♦❜♦t s②st❡♠ t❤❛t s❤♦✉❧❞ ❧❡❛r♥ ❢r♦♠
❛♥❞ ✐♥t❡r❛❝t ✇✐t❤ ♥♦♥✲❡①♣❡rt ✉s❡rs✳ ❲✐t❤♦✉t ❛ss✉♠✐♥❣ t❤❛t t❤❡ r♦❜♦t ✉♥❞❡rst❛♥❞s
❤✉♠❛♥ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✭✐✳❡✳✱ ✇✐t❤♦✉t ♣r♦❣r❛♠♠✐♥❣ t❤❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ♦♥ ❤♦✇ ❛♥❞ ✇❤❡♥ ❢❡❡❞✲
❜❛❝❦ ✐s ❣✐✈❡♥ ✐♥t♦ t❤❡ s②st❡♠ ❜❡❢♦r❡❤❛♥❞✮ ❤♦✇ s❤♦✉❧❞ t❤❡ s②st❡♠ ✉♥❞❡rst❛♥❞ ✇❤❛t
t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✐t ♣❡r❝❡✐✈❡s ♠❡❛♥ ❛♥❞ ✇❤❛t t❤❡② ❛r❡ r❡❢❡rr✐♥❣ t♦ ✭❝❢✳ ●❛✈❛❣❛✐ ♣r♦❜❧❡♠
❬◗✉✐♥❡ ✶✾✻✹❪✮❄

■♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ ❤✉♠❛♥s ❛❧✐❣♥ ❛♥❞ ❡✛♦rt❧❡ss❧②✱ ♠❛②❜❡ ❡✈❡♥ ❛✉t♦♠❛t✐❝❛❧❧②✱ ❝r❡✲
❛t❡ ❝♦♠♠♦♥ ❣r♦✉♥❞ ✐♥ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❬❈❧❛r❦ ✶✾✾✶✱ P✐❝❦❡r✐♥❣ ✷✵✵✹❪✳ ❋♦r t❤✐s✱ t❤❡②
❞✐s♣♦s❡ ♦❢ ❛♥ ✐♠♠❡♥s❡ ❛♠♦✉♥t ♦❢ s❤❛r❡❞ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✳ ❚❤❡② ♠❛❦❡ ✉s❡ ♦❢ ❢r❛♠❡s
❡st❛❜❧✐s❤❡❞ ✐♥ t❤❡ ❤✐st♦r② ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❋r❛♠❡s ❝r❡❛t❡ ❛ ❝♦♠♠♦♥ ❣r♦✉♥❞ ❛❜♦✉t t❤❡
♣✉r♣♦s❡ ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❬❚♦♠❛s❡❧❧♦ ✷✵✵✾✱ ❘♦❤❧✜♥❣ ✷✵✶✸❪ ❛♥❞ ✐♥❝❧✉❞❡ ✏♣r❡❞✐❝t❛❜❧❡✱
r❡❝✉rr❡♥t ✐♥t❡r❛❝t✐✈❡ str✉❝t✉r❡s✑ ✭❬◆✐♥✐♦ ✶✾✾✻❪✱ ♣✳ ✶✼✶✮✳ ❋r❛♠❡s t❤✉s ♣r♦✈✐❞❡ ✐♥t❡r✲
❛❝t❛♥ts ✇✐t❤ ❣✉✐❞❡❧✐♥❡s ❛❜♦✉t ❤♦✇ t♦ ❜❡❤❛✈❡ ✭❛ ♣r♦t♦❝♦❧ ❢♦r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✮ ❛♥❞ ❛❧s♦
❤❡❧♣ ✐♥t❡r❛❝t❛♥ts t♦ ✉♥❞❡rst❛♥❞ t❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ ✐♥t❡♥t✐♦♥s ♦❢ t❤❡✐r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥
♣❛rt♥❡r✳ ■t ❢✉rt❤❡r ❝♦♠♣r✐s❡s ❜❛s✐❝ ❜❡❤❛✈✐♦r❛❧ ♣❛tt❡r♥s ❧✐❦❡ r♦❧❡s✱ t✉r♥s✱ t✐♠✐♥❣✱
❛♥❞ ❡①❝❤❛♥❣❡ ♠❡❝❤❛♥✐s♠s✳ ❲❡ ❛✐♠ ❛t ✐♥✈❡st✐❣❛t✐♥❣ ❤♦✇ t❤❡s❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧s
❡♠❡r❣❡✱ ❜❡❝❛✉s❡ ✐t ✇♦✉❧❞ s❤❡❞ ❧✐❣❤t ♦♥ t❤❡ ❜❛s✐❝ ♠❡❝❤❛♥✐s♠s ✉♥❞❡r❧②✐♥❣ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥
❛♥❞ ✐♥❢♦r♠ ✉s ❛❜♦✉t ✇❤❛t ❛r❡ t❤❡ ♠❛✐♥ ✐ss✉❡s ✐♥ ❜✉✐❧❞✐♥❣ r♦❜♦ts ❝❛♣❛❜❧❡ ♦❢ ❛ s✐♠✐❧❛r
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥❛❧ ✢❡①✐❜✐❧✐t② ❛s t❤❡ ♦♥❡ ❤✉♠❛♥s ♣♦ss❡ss✳ ❲❡ ❛r❡ ❢♦r ✐♥st❛♥❝❡ ✐♥t❡r❡st❡❞
✐♥ ✇❤❛t ❦✐♥❞ ♦❢ str❛t❡❣✐❡s ❤✉♠❛♥s ✉s❡ t♦ ❛❧✐❣♥ ❛♥❞ ✇❤❛t ❦✐♥❞ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣s ♦❢ s♦❝✐❛❧
s✐❣♥❛❧s t❤❡② ❝♦♥✈❡r❣❡ t♦✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ ✇❡ ♥❡❡❞ t♦ ❝♦♥❞✉❝t r❡s❡❛r❝❤ ✐♥t♦ ❤♦✇ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥
♣r♦t♦❝♦❧s ❛r❡ ♥❡❣♦t✐❛t❡❞ ✐♥ ❤✉♠❛♥✲❤✉♠❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ ❛✐♠✐♥❣ ❢♦r t❤❛t t❤❡ ♦❜t❛✐♥❡❞
✜♥❞✐♥❣s ❝♦✉❧❞ ❜❡ ✉s❡❞ ❛s ♣r✐♦rs ❢♦r ❛ r♦❜♦t✐❝ s②st❡♠ ✐♥t❡r❛❝t✐♥❣ ✇✐t❤ ❤✉♠❛♥s✳

❯♥❧✐❦❡ ❤✉♠❛♥s✱ ✇❤♦ ❛ss✉♠❡ ❛♥ ✐♠♠❡♥s❡ ❛♠♦✉♥t ♦❢ s❤❛r❡❞ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✱ ❛ r♦❜♦t
s②st❡♠ ❝❛♥♥♦t r❡❧② ♦♥ ❛❧r❡❛❞② ❡st❛❜❧✐s❤❡❞ ♣r♦t♦❝♦❧s ❢♦r ✐♥t❡r❛❝t✐♥❣✳ ❚❤✐s ✐s ❜❡❝❛✉s❡✱
♦♥ t❤❡ ♦♥❡ ❤❛♥❞✱ ❧✐tt❧❡ ✐s ❦♥♦✇♥ ❛❜♦✉t t❤❡ ✉♥✐✈❡rs❛❧ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧s ❤✉♠❛♥s
r❡❧② ♦♥ ✐♥ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥✱ ❛♥❞ ♦♥ t❤❡ ♦t❤❡r ❤❛♥❞✱ ❤✉♠❛♥✲r♦❜♦t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✭❍❘■✮ ✐s



✸✳✶✳ ■♥tr♦❞✉❝t✐♦♥ ✹✼

st✐❧❧ ✈❡r② ❞✐✛❡r❡♥t ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥✲❤✉♠❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ ❛s ✐t ✐s ❝❧❡❛r❧② ❝❤❛r❛❝t❡r✐③❡❞ ❜②
❛s②♠♠❡tr② ❛♥❞ r❡str✐❝t✐✈❡♥❡ss ✐♥ t❤❡ s❡♥s❡ t❤❛t t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❛♥❞ t❤❡ r♦❜♦t ✐♥ ❣❡♥❡r❛❧
❞♦ ♥♦t ❤❛✈❡ t❤❡ s❛♠❡ ❛❜✐❧✐t✐❡s✱ ♠♦❞❛❧✐t✐❡s✱ ♠❡❝❤❛♥✐s♠s✱ ❛♥❞ ❜♦❞② ❢♦r ❝♦♠♠✉♥✐❝❛✲
t✐♦♥✱ ♣❡r❝❡♣t✐♦♥ ❛♥❞ ❛❝t✐♦♥ ❬▲♦❤s❡ ✷✵✶✵❪✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ❛ r♦❜♦t t❤❛t ❞♦❡s ♥♦t ❤❛✈❡
❛r♠s ❝❛♥♥♦t ❣❡st✉r❡✱ ❛ r♦❜♦t ✇✐t❤♦✉t t❤❡ r❡s♣❡❝t✐✈❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠s ♦r s❡♥s♦rs ❞♦❡s ♥♦t
♣❡r❝❡✐✈❡ ❣❛③❡ ❞✐r❡❝t✐♦♥ ♦r ✉♥❞❡rst❛♥❞ s♣❡❡❝❤ ❝♦♠♠❛♥❞s✱ ❛♥❞ ✇✐t❤♦✉t ❛♥② ❦♥♦✇❧❡❞❣❡
♦❢ ✐♥t❡r♥❛❧ ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧ ♠❡❝❤❛♥✐s♠s ✐t ✐s ❞✐✣❝✉❧t t♦ ❛ss❡ss ❤♦✇ ❛ r♦❜♦t ♣❡r❝❡✐✈❡s
✐ts ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣❛rt♥❡r ❛♥❞ ❤✐s✴❤❡r ❛❝t✐♦♥s✳ ■t ✐s t❤✉s ✐♠♣♦rt❛♥t t❤❛t r♦❜♦ts ❛r❡ ❛❜❧❡
t♦ ♥❡❣♦t✐❛t❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦♥❧✐♥❡ ✇✐t❤ t❤❡✐r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣❛rt♥❡rs✳

❲❡ ❞❡s✐❣♥❡❞ ❛♥ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡t✉♣ ✇✐t❤ ✇❤✐❝❤ ✇❡ ❛✐♠ ❛t ✐♥✈❡st✐❣❛t✐♥❣ t❤❡ ♣r♦✲
❝❡ss❡s ✉s❡❞ ❜② ❤✉♠❛♥s t♦ ♥❡❣♦t✐❛t❡ ❛ ♣r♦t♦❝♦❧ ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ ✇❤❡♥ t❤❡② ❞♦ ♥♦t
❛❧r❡❛❞② s❤❛r❡ ♦♥❡✳ ■♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ❛♥❞ ❥✉st✐❢② t❤❡ ♠❡t❤♦❞ ✉s❡❞ ❛♥❞
♠❡♥t✐♦♥ t❤❡ r❡s✉❧ts ♦❜t❛✐♥❡❞ ❢r♦♠ ❛ ♣✐❧♦t st✉❞② ❡♠♣❧♦②✐♥❣ t❤❡ s❡t✉♣✳

❍✉♠❛♥s ❛♥❞ r♦❜♦ts ✈✐❡✇ t❤❡ ✇♦r❧❞ ❞✐✛❡r❡♥t❧②✱ s♦ ✐❢ ✇❡ ✇❛♥t t♦ tr❛♥s❢❡r ♦✉r
r❡s✉❧ts t♦ ❤✉♠❛♥✲r♦❜♦t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ ✇❡ s❤♦✉❧❞ ♥♦t ❛ss✉♠❡ t❤❛t ✐♥ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s
✇❡ ✇❛♥t t♦ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡✱ t❤❡ ♣❛rt♥❡rs s❡❡ t❤❡ ✇♦r❧❞✴✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✐♥ t❤❡ s❛♠❡ ✇❛②✳ ❚♦
✐♥✈❡st✐❣❛t❡ t❤❡ ♣r♦❝❡ss ♦❢ ♥❡❣♦t✐❛t✐♥❣ ❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧✱ ✇❡ t❤✉s ❝♦♥s✐❞❡r ❛
s❡t✉♣ ♦❢ ❛ ❥♦✐♥t ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ t❛s❦ ✐♥ ✇❤✐❝❤ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ❛ss✉♠❡ ❛s②♠♠❡tr✐❝ r♦❧❡s✿
t❤❡ r♦❧❡ ♦❢ ❛ ❜✉✐❧❞❡r ❛♥❞ t❤❡ r♦❧❡ ♦❢ ❛♥ ❛r❝❤✐t❡❝t✳ ❲✐t❤ ❜✉✐❧❞✐♥❣ ❜❧♦❝❦s✱ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r
s❤♦✉❧❞ ❛ss❡♠❜❧❡ ❛ t❛r❣❡t str✉❝t✉r❡ ✇❤✐❝❤ ✐s ✉♥❦♥♦✇♥ t♦ ❤✐♠✴❤❡r ❜✉t ✇❤✐❝❤ t❤❡
❛r❝❤✐t❡❝t ❦♥♦✇s✳ ❚❤✐s ❝♦❧❧❛❜♦r❛t✐✈❡ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ t❛s❦ ✇✐t❤ ❛ ❥♦✐♥t ❣♦❛❧ r❡♥❞❡rs
t❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ✐♥❞✐s♣❡♥s❛❜❧❡ ❛♥❞ t❤✉s t❤❡ ❣❛♠❡ ✐s ♥♦t
s♦❧✈❛❜❧❡ ❜② ❡✐t❤❡r ♦♥❡ ♦❢ t❤❡ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ❛❧♦♥❡✱ ❡✳❣✳ ✇✐t❤ ♠❡r❡ ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥✳ ❚❤✉s✱
❢❛✐❧✐♥❣ t♦ ❝♦♠♣❧❡t❡ t❤❡ ❣❛♠❡ s✉❝❝❡ss❢✉❧❧② ✐s ❡q✉✐✈❛❧❡♥t t♦ ❢❛✐❧✐♥❣ t♦ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t❡
s✉❝❝❡ss❢✉❧❧②✳ ❈♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ✐s ♥♦t ❢❛❝❡✲t♦✲❢❛❝❡ ❜✉t ❝❤❛♥♥❡❧s ❛r❡ r❡str✐❝t❡❞✱ s♦ t❤❛t
✐t ✐s ♥♦t ♣♦ss✐❜❧❡ ❢♦r ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts t♦ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t❡ ✈✐❛ ❢❛♠✐❧✐❛r ✈❡r❜❛❧ ♦r ♥♦♥✲✈❡r❜❛❧
❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❝❤❛♥♥❡❧s✱ ❛s ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡ s♣❡❡❝❤ ♦r ❣❡st✉r❡s✳ ❆t t❤❡ s❛♠❡ t✐♠❡✱ t❤❡
s❡t✉♣ ❞♦❡s ♥♦t ❝♦♥str❛✐♥ ❛❧❧ ❛s♣❡❝ts ♦❢ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❛♥❞ t❤❡r❡❜② ❣✐✈❡s ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts
♠✉❝❤ ❢r❡❡❞♦♠ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ s♦♠❡ ❢❡❛t✉r❡s✱ ✐♥❝❧✉❞✐♥❣ t✐♠✐♥❣ ❛♥❞ r❤②t❤♠ ♦r ♣♦ss✐❜❧❡
♠❡❛♥✐♥❣s ✭❡✳❣✳ ♦❢ ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s✮✳ ❚❤❡ s❡t✉♣ ❞♦❡s ♥♦t ✐♠♣♦s❡ ❛ ♣r❡❞❡✜♥❡❞ s❡q✉❡♥❝❡
♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✉♣♦♥ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts✱ ❛s ✐t ✐s ♦❢t❡♥ ❞♦♥❡ ✐♥ ❍❘■ s❝❡♥❛r✐♦s ❬❆❦❣✉♥ ✷✵✶✷❪✱
❜✉t st✐❧❧ ❜❡♥❡✜ts ❢r♦♠ ❛ ❧❛❜♦r❛t♦r② s❡tt✐♥❣ ✐♥ ✇❤✐❝❤ ✇❡ ❞♦ ♥♦t ♥❡❡❞ t♦ t❛❦❡ t❤❡ ❢✉❧❧
❝♦♠♣❧❡①✐t② ♦❢ ♥❛t✉r❛❧ s♦❝✐❛❧ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✐♥t♦ ❛❝❝♦✉♥t✳ ❲✐t❤ t❤❡ ❛✐♠ t♦ s✐♠✉❧❛t❡ t❤❡
s❡♥❞✐♥❣ ♦❢ s✐❣♥❛❧s t♦ ❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣❛rt♥❡r ✇❤♦ ❞♦❡s ♥♦t ❤❛✈❡ t❤❡ s❛♠❡ ♣❡r❝❡♣t✉❛❧
❝❛♣❛❜✐❧✐t✐❡s ✕ s✐♠✐❧❛r ❛s ✐♥ ❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤ ❛ r♦❜♦t ✕ ✐♥ ♦✉r st✉❞② t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t
❞♦❡s ♥♦t ❦♥♦✇ ❤♦✇ ❡①❛❝t❧② ❤✐s✴❤❡r s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ♣❡r❝❡✐✈❡❞ ❜② t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r✳ ❋♦r t❤❡
s✉❝❝❡ss❢✉❧ ❝♦♠♣❧❡t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ t❤✉s ❤✐❣❤❧② ❝❤❛❧❧❡♥❣✐♥❣ ❥♦✐♥t t❛s❦ ♦❢ t❤❡ ❣❛♠❡✱ ❜♦t❤
♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ❤❛✈❡ t♦ ❧❡❛r♥ ❤♦✇ t♦ ✐♥t❡r❛❝t ✇✐t❤ ❡❛❝❤ ♦t❤❡r✳

❚❤❡ ♠❛✐♥ ❝♦♥tr✐❜✉t✐♦♥ ♦❢ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r ✐s t❤❡ ♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♥♦✈❡❧ ❡①♣❡r✐✲
♠❡♥t❛❧ ♠❡t❤♦❞ ♦❢ ♦✉r st✉❞②✳ ❲❡ ✇♦✉❧❞ ❧✐❦❡ t♦ ❞❡♠♦♥str❛t❡ t❤❛t ✐t ❛❧❧♦✇s t♦ st✉❞②
✐♠♣♦rt❛♥t q✉❡st✐♦♥s ❢♦r t❤❡ ✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣ ♦❢ ❤✉♠❛♥ ♥❡❣♦t✐❛t✐♦♥ ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦✲
t♦❝♦❧s ✐♥ ❥♦✐♥t ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ t❛s❦s ❛♥❞ t❤❛t t❤❡s❡ q✉❡st✐♦♥s ❛r❡ ✈❡r② ✐♠♣♦rt❛♥t ❢♦r
❍❘■ ✐♥ t❤❡ ❧♦♥❣✲t❡r♠✳ ❲❡ ✜rst ❜r✐❡✢② ❞✐s❝✉ss r❡❧❛t❡❞ ✇♦r❦✱ t❤❡♥ ♣r❡s❡♥t ♦✉r ♠❡t❤♦❞✱
t❤❡ r❡s✉❧ts ♦❢ t❤❡ ♣✐❧♦t st✉❞②✱ ❛♥❞ ❝♦♥❝❧✉❞❡ ❜② ❤✐❣❤❧✐❣❤t✐♥❣ t❤❡ ✐♠♣❧✐❝❛t✐♦♥s ♦❢ ♦✉r



✹✽ ❈❤❛♣t❡r ✸✳ ❈❛♥ ❤✉♠❛♥s ❧❡❛r♥ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s❄

r❡s✉❧ts ❢♦r ❤✉♠❛♥✲r♦❜♦t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳

✸✳✷ ❘❡❧❛t❡❞ ✇♦r❦

❚♦ ♦✉r ❦♥♦✇❧❡❞❣❡✱ t❤❡r❡ ❡①✐sts ❧✐tt❧❡ r❡s❡❛r❝❤ ✐♥ t❤❡ ✜❡❧❞ ♦❢ ❧✐♥❣✉✐st✐❝s ♦r ♣r❛❣♠❛t✲
✐❝s ♦♥ t❤✐s t♦♣✐❝✳ ❚♦ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡ t❤✐s ♣r♦❝❡ss ♦❢ ♥❡❣♦t✐❛t✐♦♥✱ ✇❡ ❝❤♦s❡ t♦ ❞❡s✐❣♥ ❛♥
❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡♠✐♦t✐❝s st✉❞② ✇❤✐❝❤ ❡♥❛❜❧❡s ✉s t♦ ♠♦❞✐❢② ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ✐♥ t❤❡ ❞❡✲
s✐r❡❞ ✇❛②✱ ♥❛♠❡❧② t♦ r❡str✐❝t ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ✇❤♦ ❛r❡ ❛ss✉♠✐♥❣
❛s②♠♠❡tr✐❝ r♦❧❡s✳

❚❤❡ ✜❡❧❞ ♦❢ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡♠✐♦t✐❝s st✉❞✐❡s t❤❡ ❡♠❡r❣❡♥❝❡ ❛♥❞ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ ❝♦♠✲
♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ s②st❡♠s ❬●❛❧❛♥t✉❝❝✐ ✷✵✵✾❪✳ ❍❡r❡✱ ✐♥st❡❛❞ ♦❢ ❝♦♠♣✉t❡r s✐♠✉❧❛t✐♦♥s ❛s
❝♦♥❞✉❝t❡❞ ❜② ♦t❤❡rs ✭s❡❡ ❬❈❛♥❣❡❧♦s✐ ✷✵✵✷✱ ❙t❡❡❧s ✷✵✶✷❜❪✮✱ ❝♦♥tr♦❧❧❡❞ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✐♥
❧❛❜♦r❛t♦r② s❡tt✐♥❣s ❛r❡ ❞❡s✐❣♥❡❞ t♦ ♦❜s❡r✈❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts
✇❤♦ ♣❡r❢♦r♠ ❥♦✐♥t t❛s❦s✳ ❋♦r ✐♥st❛♥❝❡✱ ●❛❧❛♥t✉❝❝✐ ❡t ❛❧✳ s❤♦✇❡❞ t❤❛t ♣❛✐rs ♦❢ ♣❛r✲
t✐❝✐♣❛♥ts ♣❡r❢♦r♠✐♥❣ ❛ ❥♦✐♥t t❛s❦ ❝♦✉❧❞ ❝♦♦r❞✐♥❛t❡ t❤❡✐r ❜❡❤❛✈✐♦r ❜② ❛❣r❡❡✐♥❣ ♦♥ ❛
s②♠❜♦❧ s②st❡♠ ❬●❛❧❛♥t✉❝❝✐ ✷✵✵✺❪✳

▼♦st ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡♠✐♦t✐❝s st✉❞✐❡s ❞❡✈❡❧♦♣❡❞ t♦ st✉❞② ❥♦✐♥t ❛❝t✐♦♥ ✐♥✈♦❧✈❡ s②♠✲
♠❡tr✐❝ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ✭❝❢✳ ❬●❛❧❛♥t✉❝❝✐ ✷✵✶✶❪✮✳ ❚✇♦ st✉❞✐❡s t❤❛t ❞♦ ❝♦♥s✐❞❡r ❛s②♠✲
♠❡tr✐❝ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❛r❡ t❤❡ st✉❞✐❡s ❝♦♥❞✉❝t❡❞ ❜② ❞❡ ❘✉✐t❡r ❡t ❛❧✳ ❬❉❡ ❘✉✐t❡r ✷✵✶✵❪
❛♥❞ ●r✐✣t❤s ❡t ❛❧✳ ❬●r✐✣t❤s ✷✵✶✷❪✳

■♥ t❤❡✐r s❝♦r❡✲ ❛♥❞ r♦✉♥❞✲❜❛s❡❞ ❚❛❝✐t ❈♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ●❛♠❡✱ ❞❡ ❘✉✐t❡r ❡t ❛❧✳
✐♥✈❡st✐❣❛t❡❞ t❤❡ ❝♦❣♥✐t✐✈❡ ♣r♦❝❡ss❡s r❡s♣♦♥s✐❜❧❡ ❢♦r t❤❡ ❞❡✈❡❧♦♣♠❡♥t ❛♥❞ t❤❡ r❡❝♦❣✲
♥✐t✐♦♥ ♦❢ ♥❡✇ ❝♦♥✈❡♥t✐♦♥s ❜② ❧♦♦❦✐♥❣ ❛t r❡❛❝t✐♦♥ t✐♠❡✳ ■♥ ❛ ✸✲❜②✲✸ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞✱ t✇♦
♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ❡❛❝❤ ♠❛♥✐♣✉❧❛t❡ ❛ s❤❛♣❡✳ ❋♦r ❜♦t❤ ♦❢ t❤❡ s❤❛♣❡s✱ t❤❡ ✏s❡♥❞❡r✑ s❡❡s
❛ t❛r❣❡t ❝♦♥✜❣✉r❛t✐♦♥✳ ❍❡✴s❤❡ ✜rst ❤❛s t♦ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t❡ t❤❡ ♦t❤❡r ♣❧❛②❡r✬s t❛r❣❡t
❝♦♥✜❣✉r❛t✐♦♥ t♦ t❤❡ ♦t❤❡r ♣❧❛②❡r✱ t❤❡ ✏r❡❝❡✐✈❡r✑✱ ❛♥❞ s❡❝♦♥❞ ❤❛s t♦ ❜r✐♥❣ t❤❡ ♦✇♥
s❤❛♣❡ t♦ ❤✐s✴❤❡r ♦✇♥ r❡s♣❡❝t✐✈❡ t❛r❣❡t✳ ❉❡ ❘✉✐t❡r ❡t ❛❧✳ ❢♦✉♥❞ t❤❛t ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts
s✉❝❝❡❡❞❡❞ 83% ♦❢ t❤❡ t✐♠❡ ❛♥❞ t❤❛t t❤❡ t✐♠✐♥❣ ♦❢ ♠♦✈❡♠❡♥ts ✐s ✉s❡❞ t♦ ✐♥❞✐❝❛t❡ ❛
♣♦s✐t✐♦♥✳ ❲❤❡♥ ❝♦♠♣❛r✐♥❣ s✉❝❝❡ss r❛t❡s ❢♦r ✇❤❡♥ t❤❡ s❡♥❞❡r s❛✇ ✈❡rs✉s ❞✐❞ ♥♦t s❡❡
t❤❡ r❡❝❡✐✈❡r✬s ♠♦✈❡s✱ t❤❡ ❛✉t❤♦rs ❢♦✉♥❞ t❤❛t t❤❡ ❣❛♠❡ ✐♥✈♦❧✈❡s ❜✐❞✐r❡❝t✐♦♥❛❧ ❝♦♠♠✉✲
♥✐❝❛t✐♦♥ ❛♥❞ r❡❝❡✐✈✐♥❣ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t t❤❡ ♦t❤❡r ♣❧❛②❡r ❢❛❝✐❧✐t❛t❡s ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥✳
❚❤❡ ❤❛r❞❡r t❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ ♣r♦❜❧❡♠ ✇❛s✱ t❤❡ ♠♦r❡ ♣❧❛♥♥✐♥❣ t✐♠❡ ✇❛s ♥❡❡❞❡❞ ❜②
❜♦t❤ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts✳

❚❤❡ s❡t✉♣ ♦❢ t❤❡ st✉❞② ❝♦♥❞✉❝t❡❞ ❜② ●r✐✣t❤s ❡t ❛❧✳ ❬●r✐✣t❤s ✷✵✶✷❪ ✐s ♠♦r❡
❞✐r❡❝t❧② r❡❧❛t❡❞ t♦ ♦✉r s❡t✉♣✳ ■t ✐s ❜❛s❡❞ ♦♥ t❤❡ ❛❧✐❡♥ ✇♦r❧❞ ❣❛♠❡ s❡t✉♣ ❜② ▼♦r❧✐♥♦
❡t ❛❧✳✱ ✐♥ ✇❤✐❝❤ ✐♥ ❛ sq✉❛r❡ ✇♦r❧❞ s❤♦✇♥ ♦♥ ❛ ❝♦♠♣✉t❡r s❝r❡❡♥✱ ♣♦s✐t✐♦♥s ✭❧❡❢t ♦r
r✐❣❤t✮ ❛♥❞ ♠♦✈❡♠❡♥ts ✭s❤❛❦❡ ❤♦r✐③♦♥t❛❧❧② ♦r s❤❛❦❡ ✈❡rt✐❝❛❧❧②✮ ♦❢ ✶✻ ♦❜❥❡❝ts ❤❛✈❡ t♦ ❜❡
❡①♣❧♦r❡❞ ✈✐❛ ❛ ♠♦✉s❡ t♦ ♠❛①✐♠✐③❡ ❛ s❝♦r❡ ❬▼♦r❧✐♥♦ ✷✵✶✵❪✳ ■t ✐♥✈❡st✐❣❛t❡s t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣
♦❢ ❝❛t❡❣♦r✐❡s✱ s♦ t❤❡ ♦❜❥❡❝ts ❜❡❧♦♥❣❡❞ t♦ ❢♦✉r ❝❛t❡❣♦r✐❡s t❤❛t ✇❡r❡ ❞❡✜♥❡❞ ❜② ❝❡rt❛✐♥
♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ t❤❡ ♦❜❥❡❝ts✳ ❊❛❝❤ ❝❛t❡❣♦r② ✇❛s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ✇✐t❤ ❛ t❛r❣❡t ♠❛♥✐♣✉❧❛t✐♦♥✱
✐✳❡✳ s❤❛♣❡ ❛♥❞ ✇❡✐❣❤t ❞❡t❡r♠✐♥❡❞ ✇❤❡r❡ ❛♥ ♦❜❥❡❝t s❤♦✉❧❞ ❜❡ ♣♦s✐t✐♦♥❡❞ ❛♥❞ ❤♦✇
✐t s❤♦✉❧❞ ❜❡ ♠♦✈❡❞✳ ■♥ t❤❡ ✇♦r❦ ❜② ●r✐✣t❤s ❡t ❛❧✳ t❤❡ ❧❡❛r♥❡r ❝♦✉❧❞ r❡❛❧✐③❡ t❤✐s
t❛s❦ ✇✐t❤ t❤❡ ❤❡❧♣ ♦❢ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❣✐✈❡♥ ❜② ❛ t✉t♦r ✇❤♦ ❤❛❞ ♣r✐♦r ❦♥♦✇❧❡❞❣❡ ❛❜♦✉t



✸✳✸✳ ❚❤❡ ❈♦❧❧❛❜♦r❛t✐✈❡ ❈♦♥str✉❝t✐♦♥ ●❛♠❡ ✹✾

t❤❡ ❝❛t❡❣♦r✐❡s t❤❡ ❧❡❛r♥❡r s❤♦✉❧❞ ❡①♣❧♦r❡✳ ❋♦r t❤✐s ❛❧t❡r❛t✐♦♥✱ t✇♦ ♣❧❛②❡rs ♣❧❛②❡❞
t❤❡ ♦r✐❣✐♥❛❧❧② s✐♥❣❧❡ ♣❧❛②❡r ❣❛♠❡ s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧② ✐♥ s❡♣❛r❛t❡ r♦♦♠s ♦✈❡r ❛ ♥❡t✇♦r❦
❝♦♥♥❡❝t✐♦♥✳ ❚❤❡ ❝♦♠♣✉t❡r s❝r❡❡♥s ✐♥ t❤✐s s❡t✉♣ ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧❧② s❤♦✇❡❞ s✐① ❜✉tt♦♥s
✉♥❞❡r♥❡❛t❤ t❤❡ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞✳ ❚❤❡ t✉t♦r✬s ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ t♦ t❤❡ ❧❡❛r♥❡r ❝♦♥s✐st❡❞ ♦❢
t❤❡ ♣r❡ss✐♥❣ ❛♥❞ r❡❧❡❛s✐♥❣ ♦❢ t❤❡s❡ s✐① ❜✉tt♦♥s ✉s✐♥❣ ❛ ❦❡②❜♦❛r❞✳ ❚❤✐s ✇❛s t❤❡
♦♥❧② ❛❝t✐♦♥ t❤❡ t✉t♦r ❝♦✉❧❞ ♣❡r❢♦r♠ ♦♥ t❤❡ ✇♦r❧❞✳ ❚❤❡ ❛✉t❤♦rs ❢♦✉♥❞ t❤❛t t✉t♦rs
♠♦st ❝♦♠♠♦♥❧② s❡♥❞ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ✐♥str✉❝t✐♦♥s t♦ t❤❡ ❧❡❛r♥❡rs✳ ◆❡❣❛t✐✈❡
❢❡❡❞❜❛❝❦ ✇❛s ❣✐✈❡♥ ❧❡❛st ♦❢t❡♥ ❛♥❞ ✐ts ❛♠♦✉♥t ❝♦rr❡❧❛t❡❞ ✇✐t❤ t❛s❦ ❢❛✐❧✉r❡✳ ▲❡❛r♥❡rs
✇❤♦ ✐❣♥♦r❡❞ ❢❡✇❡r s✐❣♥❛❧s ♣❡r❢♦r♠❡❞ t❤❡ t❛s❦ ❜❡tt❡r✳

❚❤❡ ♠❛✐♥✱ ✈❡r② ✐♠♣♦rt❛♥t ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ t✇♦ ❛s②♠♠❡tr✐❝ s❡t✉♣s ❞❡✲
s❝r✐❜❡❞ ❛❜♦✈❡ ❛♥❞ ♦✉r s❡t✉♣ ❝♦♥❝❡r♥s t❤❡ ✈❡r② ♥❛t✉r❡ ♦❢ t❤❡ t❛s❦✳ ❲❤❡r❡❛s ✐♥
●r✐✣t❤s ❡t ❛❧✳✬s st✉❞② t❤❡ t❛s❦ ✐s s♦❧✈❛❜❧❡ ✇✐t❤ ♠❡r❡ ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥✱ ✐♥ ♦✉r s❡t✉♣ t❤❡
✐♥♣✉t ♦❢ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ✐s ❡ss❡♥t✐❛❧✳ ❚❤❡ ❧❛tt❡r ✐s ❛❧s♦ t❤❡ ❝❛s❡ ✐♥ t❤❡ st✉❞② ❜② ❞❡
❘✉✐t❡r ❡t ❛❧✳✱ ❜✉t ✐♥ ♦✉r s❡t✉♣ ♥♦ s❝♦r❡ ✐s ❞✐s♣❧❛②❡❞ t♦ ❡✐t❤❡r ♦❢ t❤❡ ♣❧❛②❡rs ✇❤♦ ✐♥
♦✉r ❝❛s❡ ❛r❡ ♥♦t s❡♣❛r❛t❡ ❧❡❛r♥❡r ❛♥❞ t✉t♦r✱ ♦r r❡❝❡✐✈❡r ❛♥❞ s❡♥❞❡r✱ ❜✉t t❤❡② s♦❧✈❡
t❤❡ t❛s❦ t♦❣❡t❤❡r ❛ss✉♠✐♥❣ t❤❡ r♦❧❡s ♦❢ ❛ ❜✉✐❧❞❡r ❛♥❞ ❛♥ ❛r❝❤✐t❡❝t✳ ❈♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣❧②✱
✐♥ ♦✉r s❡t✉♣✱ t❤❡ ❣❛♠❡ ❞♦❡s ♥♦t ✐♥❝❧✉❞❡ ♠✉❧t✐♣❧❡ ❡♣✐s♦❞❡s ♦r r♦✉♥❞s ❜✉t ✐t ✐s ❝♦♥t✐♥✲
✉♦✉s ✇✐t❤ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❞❡❝✐❞✐♥❣ ✇❤❡♥ t❤❡ t❛s❦ ✐s ❝♦♠♣❧❡t❡❞ ❛♥❞ t❤❡ ❣❛♠❡ ❡♥❞s✳ ❚❤❡
❣❛♠❡ ♦❢ t❤❡ st✉❞② ❜② ❞❡ ❘✉✐t❡r ❡t ❛❧✳ ✐s ❜❛s❡❞ ♦♥ ✜①❡❞ t✉r♥s✱ ✇❤✐❝❤ ✐s ♥♦t t❤❡ ❝❛s❡
✇✐t❤ ♦✉r ❣❛♠❡✱ ✇❤❡r❡ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ❝❛♥ ❛❝t s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧② ❛♥❞ r❡❛❝t ❞✐r❡❝t❧② ✉♣♦♥
❡❛❝❤ ♦t❤❡rs ❝♦♥❞✉❝t✳ ❇② ❞❡s✐❣♥✐♥❣ ❛ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s ❣❛♠❡ ✇✐t❤♦✉t ❞✐s♣❧❛②✐♥❣ ❛ s❝♦r❡✱
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ r❡♠❛✐♥s ♥❛t✉r❛❧ ✭✐✳❡✳✱ ❢r❡❡✮ t♦ ❛ ❤✐❣❤ ❞❡❣r❡❡✳

❆♥♦t❤❡r ✐♠♣♦rt❛♥t ❞✐✛❡r❡♥❝❡ t❤❛t ♠❛❦❡s ♦✉r s❡t✉♣ ♥♦✈❡❧ r❡❣❛r❞s t❤❡ r❡str✐❝t✐♦♥
♦❢ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ ❝❤❛♥♥❡❧s✳ ■♥ ❝♦♥tr❛st t♦ t❤❡ ♦t❤❡r t✇♦ ✇♦r❦s✱ ✐♥ ♦✉r s❡t✉♣✱ t❤❡
❛r❝❤✐t❡❝t ✐s ♥♦t ❛✇❛r❡ ♦❢ ❤♦✇ ❤✐s✴❤❡r ❛❝t✐♦♥s ❛r❡ ♣r❡s❡♥t❡❞ ♦♥ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r s✐❞❡ ❛♥❞
❤♦✇ t❤❡② ✇✐❧❧ ❜❡ ♣❡r❝❡✐✈❡❞✳ ❚❤✐s r❡♥❞❡rs t❤❡ s✐t✉❛t✐♦♥ s✐♠✐❧❛r t♦ ❤✉♠❛♥✲r♦❜♦t
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❚❤✐s ❞✐✛❡r❡♥❝❡ s❤♦✉❧❞ ❛❧s♦ ♠✐♥✐♠✐③❡ t❤❡ ✉s❡ ♦❢ s✐♠♣❧❡ ✐❝♦♥✐❝ ❢❡❡❞❜❛❝❦
✭❛s ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡ ❡♥❝♦❞✐♥❣ t❤❡ ♠❛♥✐♣✉❧❛t✐♦♥ ♦❢ ❤♦r✐③♦♥t❛❧❧② s❤❛❦✐♥❣ t❤❡ ♦❜❥❡❝t ❜②
❛❧t❡r♥❛t❡❧② ♣r❡ss✐♥❣ ♦♥❡ ❜✉tt♦♥ t♦ t❤❡ r✐❣❤t ❛♥❞ ♦♥❡ ❜✉tt♦♥ t♦ t❤❡ ❧❡❢t ❛s r❡♣♦rt❡❞
❜② ●r✐✣t❤s ❡t ❛❧✳✮

✸✳✸ ❚❤❡ ❈♦❧❧❛❜♦r❛t✐✈❡ ❈♦♥str✉❝t✐♦♥ ●❛♠❡

❲✐t❤ t❤❡ ❛✐♠ t❤❛t ✐♠♣r♦✈✐♥❣ ♦✉r ✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣ ♦❢ ❤♦✇ ❤✉♠❛♥s ♥❡❣♦t✐❛t❡ ♣r♦t♦❝♦❧s
♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❝♦✉❧❞ ♣r♦✈✐❞❡ ❤✐♥ts ♦♥ ❤♦✇ r♦❜♦ts ❝♦✉❧❞ ❞♦ ✐t ❛❧s♦✱ ✇❡ ❞❡s✐❣♥❡❞ ❛ ♥❡✇
❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡t✉♣ t❤❛t ❛❧❧♦✇s t♦ ❝♦♥str❛✐♥t t❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❝❤❛♥♥❡❧s ❜❡t✇❡❡♥
t✇♦ ♣❛rt♥❡rs ✐♥ ❛s②♠♠❡tr✐❝ r♦❧❡s ✇❤♦ s❤♦✉❧❞ ❝♦❧❧❛❜♦r❛t❡ ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❛❝❤✐❡✈❡ ❛ ❥♦✐♥t
❝♦♥str✉❝t✐♦♥ t❛s❦✳ ❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r ❛ ❥♦✐♥t ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ ✇❤❡r❡ ♦♥❧② ♦♥❡ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥t
✐s ❛✇❛r❡ ♦❢ t❤❡ t❛r❣❡t❡❞ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ ✭t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t✮ ✇❤✐❧❡ ♦♥❧② t❤❡ ♦t❤❡r ❤❛s t❤❡
❛❜✐❧✐t② t♦ ❛❝❤✐❡✈❡ ✐t ✭t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r✮✳ ❚❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ♣❛rt♥❡rs ✐s r❡❞✉❝❡❞
t♦ t❤❡ ✉s❡ ♦❢ s②♠❜♦❧✐❝ ❡✈❡♥ts t❤❛t t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ❝❛♥ s❡♥❞ t♦ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r✳ ◆❡✐t❤❡r t❤❡
❛r❝❤✐t❡❝t ♥♦r t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❛r❡ ❣✐✈❡♥ ❛♥② ❛ ♣r✐♦r✐ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ♦♥ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡
s②♠❜♦❧✐❝ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ s❤♦✉❧❞ ❛❣r❡❡ ♦♥ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ s✉❝❤ s✐❣♥❛❧s ❜② t❤❡ ♠❡❛♥ ♦❢



✺✵ ❈❤❛♣t❡r ✸✳ ❈❛♥ ❤✉♠❛♥s ❧❡❛r♥ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s❄

t❤❡ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ t❛s❦✳
❚❤✐s s❡❝t✐♦♥ ❞❡s❝r✐❜❡s t❤❡ ❞❡t❛✐❧s ♦❢ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡t✉♣✱ t❤❡ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ✇❡

r❡❝r✉✐t❡❞✱ ❛♥❞ t❤❡ ♣r♦t♦❝♦❧ ✉s❡❞ ❢♦r r✉♥♥✐♥❣ t❤❡ st✉❞②✳

✸✳✸✳✶ ❙❡t✉♣

❋✐❣✉r❡ ✸✳✶ ❣✐✈❡s ❛♥ ♦✈❡r✈✐❡✇ ♦❢ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡t✉♣ ✇❤✐❝❤ ❝♦♥s✐❞❡rs ❛♥ ❛r❝❤✐t❡❝t
❛♥❞ ❛ ❜✉✐❧❞❡r t❤❛t ❛r❡ ❡❛❝❤ s❡❛t❡❞ ❛t ❛ t❛❜❧❡ ✐♥ ❢r♦♥t ♦❢ ❛ ❝♦♠♣✉t❡r s❝r❡❡♥ ✐♥ t✇♦
s❡♣❛r❛t❡ r♦♦♠s ❛♥❞ ❝❛♥ ♥❡✐t❤❡r ❤❡❛r ♥♦r s❡❡ ❡❛❝❤ ♦t❤❡r✳

❚❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ✐s ❡q✉✐♣♣❡❞ ✇✐t❤ ❛ s❡t ♦❢ ❜✉✐❧❞✐♥❣ ❜❧♦❝❦s✱ ✐♥ ♦✉r ❝❛s❡ ✇✐t❤ ✶✷ ♣r✐♠❛r②✲
❝♦❧♦r❡❞ ▼❡❣❛ ❇❧♦❦s ❘© t♦② ❜❧♦❝❦s ❞✐✛❡r✐♥❣ ✐♥ s❤❛♣❡ ❛♥❞ ❝♦❧♦r ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✸✳✷❜✮✳ ❚❤❡r❡
✇❡r❡ t❤r❡❡ r❡❞ t✇♦✲♣❛❞s✱ t✇♦ r❡❞ t❤r❡❡✲♣❛❞s✱ t✇♦ ②❡❧❧♦✇ ❢♦✉r✲♣❛❞s✱ t✇♦ ❜❧✉❡ t❤r❡❡✲
♣❛❞s✱ t✇♦ ❣r❡❡♥ t✇♦✲♣❛❞s✱ ❛♥❞ ♦♥❡ ❣r❡❡♥ ❢♦✉r✲♣❛❞s ❜❧♦❝❦s✳

❚❤❡ ❣♦❛❧ ♦❢ t❤❡ ❣❛♠❡ ✐s t♦ ❛ss❡♠❜❧❡ ❛ s♣❡❝✐✜❝ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ ②❡t ✉♥❦♥♦✇♥ t♦ t❤❡
❜✉✐❧❞❡r✳ ❆s ❡①❡♠♣❧✐✜❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✸✳✸✱ ❛ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ ✐s ❛ ✢❛t ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥ ♦❢ s❡✈❡r❛❧
❜❧♦❝❦s ❛t ❧❡❛st ❧✐♥❦❡❞ t♦ ♦♥❡ ❛♥♦t❤❡r ❜② ♦♥❡ ♣❛❞✳ ■t ❞♦❡s ♥♦t ♥❡❝❡ss❛r✐❧② ❝♦♥t❛✐♥ ❛❧❧
❛✈❛✐❧❛❜❧❡ ❜❧♦❝❦s✳

❚❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ✐s ❣✐✈❡♥ ❛♥ ✐♠❛❣❡ ♦❢ t❤❡ s♣❡❝✐✜❝ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ t♦ ❜❡ ❜✉✐❧t ❛♥❞ ✐s
t♦❧❞ t♦ ❣✉✐❞❡ t❤❡ ♦t❤❡r ♣❧❛②❡r ❜✉✐❧❞✐♥❣ ✐t✳ ❆ s❝r❡❡♥ ❞✐s♣❧❛②s ❛ ❧✐✈❡ t♦♣ ✈✐❡✇ ♦❢
t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ✇♦r❦s♣❛❝❡✳ ❚♦ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t❡ ✇✐t❤ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r✱ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ❤❛s ❛❝❝❡ss
t♦ ❛ r✉❞✐♠❡♥t❛r② ✐♥t❡r❢❛❝❡ ♠❛❞❡ ♦❢ ✶✵ ❜✉tt♦♥s✱ s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✸✳✷❛✳ Pr❡ss✐♥❣ ❛ ❜✉tt♦♥
❞✐s♣❧❛②s ❛ s②♠❜♦❧ ♦♥ t❤❡ s❝r❡❡♥ ❧♦❝❛t❡❞ ✐♥ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r r♦♦♠✳ ❊❛❝❤ ❜✉tt♦♥ ✐s ♠❛♣♣❡❞
t♦ ♦♥❡ ♦❢ t❡♥ s②♠❜♦❧s ❛♥❞ ♦♥❡ ♦❢ t❡♥ ♣♦s✐t✐♦♥s ✭t✇♦ r♦✇s ♦❢ ✜✈❡ s②♠❜♦❧s✮ ♦♥ t❤❡
❜✉✐❧❞❡r✬s s❝r❡❡♥✱ ✇❤❡r❡❜② t❤❡ s♣❛t✐❛❧ ♦r❣❛♥✐③❛t✐♦♥ ♦❢ ❜✉tt♦♥s ❞✐✛❡rs ❢r♦♠ t❤❡ s♣❛t✐❛❧
♦r❣❛♥✐③❛t✐♦♥ ♦❢ ❞✐s♣❧❛②❡❞ s②♠❜♦❧s✳ ❚❤❡ ♠❛♣♣✐♥❣ ✐s r❛♥❞♦♠✐③❡❞ ❢♦r ❡❛❝❤ s✉❜❥❡❝t ❛♥❞
✜①❡❞ ❢♦r t❤❡ ❞✉r❛t✐♦♥ ♦❢ ♦♥❡ ❣❛♠❡✳ ❋✐❣✉r❡ ✸✳✹ s❤♦✇s t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥t s②♠❜♦❧s✳

✸✳✸✳✷ P❛rt✐❝✐♣❛♥ts

❲❡ r❡❝r✉✐t❡❞ ✷✷ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ✭✶✾ ♠✱ ✸ ❢✮ ❛♠♦♥❣ st✉❞❡♥ts ❛♥❞ st❛✛ ❛t ■◆❘■❆ ❇♦r✲
❞❡❛✉① ❙✉❞✲❖✉❡st✳ ❚❤❡✐r ❛❣❡ r❛♥❣❡ ✇❛s ❜❡t✇❡❡♥ ✷✵ ❛♥❞ ✸✺ ✭M = 25, SD = 3.91✮
②❡❛rs✳ ❚❤❡② ♣❧❛②❡❞ t❤❡ ❝♦❧❧❛❜♦r❛t✐✈❡ ❣❛♠❡ ✐♥ ♣❛✐rs✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ t✇♦ ♣❧❛②❡rs ✐♥ ❛ ♣❛✐r
✇❡r❡ ❛ss✐❣♥❡❞ r❛♥❞♦♠❧② t♦ t❤❡ r♦❧❡s ♦❢ ❛ ❜✉✐❧❞❡r ❛♥❞ ❛♥ ❛r❝❤✐t❡❝t✳ ❙❡✈❡♥ ♦❢ t❤❡
❡❧❡✈❡♥ ♣❛✐rs ♣❧❛②❡❞ t❤❡ ❣❛♠❡ t♦❣❡t❤❡r t✇✐❝❡✱ s✉❝❤ t❤❛t ❡❛❝❤ ♦❢ t❤❡ ✶✹ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts
✐♥✈♦❧✈❡❞ ❛ss✉♠❡❞ ❡❛❝❤ r♦❧❡ ♦♥❝❡✳ ❖♥❡ s❡❝♦♥❞ r♦✉♥❞ ♦❢ ❛ ❞②❛❞ ✇❛s ❡①❝❧✉❞❡❞ ❢r♦♠
t❤❡ ❛♥❛❧②s❡s✱ ❜❡❝❛✉s❡ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ♥❡❣❧❡❝t❡❞ t❤❡ t❛s❦ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❛♥❞ ❛❧t❡r❡❞ t❤❡
t❛r❣❡t str✉❝t✉r❡ ❞✉r✐♥❣ t❤❡ ❣❛♠❡✳ ❚❤✐s r❡s✉❧t❡❞ ✐♥ ❛ t♦t❛❧ ♦❢ ✶✼ r♦✉♥❞s✳

✸✳✸✳✸ Pr♦❝❡❞✉r❡

P❛rt✐❝✐♣❛♥ts ✇❡r❡ ♥♦t ❣✐✈❡♥ t❤❡ ❝❤❛♥❝❡ t♦ t❛❧❦ ❛❜♦✉t t❤❡ ❣❛♠❡ ❜❡❢♦r❡ ✐t ❜❡❣❛♥✳ ❆r✲
❝❤✐t❡❝t ❛♥❞ ❜✉✐❧❞❡r ✇❡r❡ ✐♥str✉❝t❡❞ ❛❜♦✉t t❤❡✐r r❡s♣❡❝t✐✈❡ r♦❧❡s s❡♣❛r❛t❡❧② ✐♥ t❤❡✐r
r❡s♣❡❝t✐✈❡ r♦♦♠s✳ ❲❡ ♣r❡s❡♥t❡❞ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝ts ✇✐t❤ ❛ s❡t ♦❢ ✷✵ ♣✐❝t✉r❡s ♦❢ ❞✐✛❡r✲
❡♥t ❝♦♥str✉❝t✐♦♥s ❢r♦♠ ✇❤✐❝❤ t❤❡② ❝❤♦s❡ ♦♥❡✳ ❚❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ✇❛s ✐♥❢♦r♠❡❞ ❛❜♦✉t t❤❡



✸✳✸✳ ❚❤❡ ❈♦❧❧❛❜♦r❛t✐✈❡ ❈♦♥str✉❝t✐♦♥ ●❛♠❡ ✺✶

❋✐❣✉r❡ ✸✳✶✿ ❙❝❤❡♠❛t✐❝ ✈✐❡✇ ♦❢ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡t✉♣✳ ❆♥ ❛r❝❤✐t❡❝t ✭❜♦tt♦♠✮ ❛♥❞
❛ ❜✉✐❧❞❡r ✭t♦♣✮ s❤♦✉❧❞ ❝♦❧❧❛❜♦r❛t❡ ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❜✉✐❧❞ t❤❡ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ t❛r❣❡t ✇❤✐❧❡
❧♦❝❛t❡❞ ✐♥ ❞✐✛❡r❡♥t r♦♦♠s✳ ❚❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ❤❛s ❛ ♣✐❝t✉r❡ ♦❢ t❤❡ t❛r❣❡t❡❞ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥✱
✇❤✐❧❡ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ ❜❧♦❝❦s✳ ❚❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥
t❤❡♠ ✐s r❡str✐❝t❡❞✳ ❚❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ♦♥❧② s❡❡s ❛ t♦♣ ✈✐❡✇ ♦❢ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r✬s ✇♦r❦s♣❛❝❡ ❛♥❞
❝❛♥ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t❡ ✇✐t❤ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ♦♥❧② t❤♦✉❣❤ t❤❡ ✉s❡ ♦❢ ✶✵ ❜✉tt♦♥s ✇❤✐❝❤✱ ✇❤❡♥
♣r❡ss❡❞✱ ❞✐s♣❧❛② s②♠❜♦❧s ♦♥ ❛ s❝r❡❡♥ ♦♥ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r s✐❞❡✳



✺✷ ❈❤❛♣t❡r ✸✳ ❈❛♥ ❤✉♠❛♥s ❧❡❛r♥ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s❄

✭❛✮ ❚❤❡ ❜♦① ❛♥❞ t❤❡ ❜✉tt♦♥s ✉s❡❞ ❛s ❛♥ ✐♥✲

t❡r❢❛❝❡ ❢♦r t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t t♦ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t❡ ✇✐t❤

t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r✳

✭❜✮ ❆❧❧ t♦② ❜❧♦❝❦s ✉s❡❞ ✐♥ t❤❡ ❝♦❧❧❛❜♦r❛t✐✈❡

❝♦♥str✉❝t✐♦♥ t❛s❦✳

❋✐❣✉r❡ ✸✳✷✿ ❊❧❡♠❡♥ts ♦❢ t❤❡ s❡t✉♣✳

✭❛✮ ✭❜✮

✭❝✮ ✭❞✮

❋✐❣✉r❡ ✸✳✸✿ ❋♦✉r ❡①❛♠♣❧❡s ♦❢ t❛r❣❡t str✉❝t✉r❡s ♣r❡s❡♥t❡❞ t♦ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t✳

❋✐❣✉r❡ ✸✳✹✿ ❚❤❡ t❡♥ s✐❣♥s ❞✐s♣❧❛②❡❞ ♦♥ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r s❝r❡❡♥✳



✸✳✹✳ ❘❡s✉❧ts ✺✸

❝♦♥str❛✐♥t t❤❛t ❛♣♣❧✐❡❞ ♦♥ t❤❡ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥✱ ✐✳❡✳ ✢❛t ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ t❤❛t ❞♦❡s ♥♦t ♥❡❝✲
❡ss❛r✐❧② ❝♦♥t❛✐♥ ❛❧❧ ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ ❜❧♦❝❦s✳ ❚❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ❛♥❞ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ✇❡r❡ s♣❡❝✐✜❝❛❧❧②
t♦❧❞ t❤❛t t❤❡ ❜✉tt♦♥ ♣♦s✐t✐♦♥s ❞✐❞ ♥♦t ❞✐r❡❝t❧② ♠❛♣ ♦♥t♦ t❤❡ s②♠❜♦❧s✬ ♣♦s✐t✐♦♥s
❞✐s♣❧❛②❡❞ ♦♥ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r✬s s❝r❡❡♥✱ ❜✉t t❤❛t t❤❡ ♠❛♣♣✐♥❣ ✇❛s ✜①❡❞ ❛♥❞ ❛r❜✐tr❛r②✳
❆❞❞✐t✐♦♥❛❧❧②✱ ❜❡❝❛✉s❡ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ❝♦✉❧❞ s❡❡ t❤❡ ❤❛♥❞s ♦❢ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❞✉r✐♥❣ t❤❡
❣❛♠❡ ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✸✳✶✮✱ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ✐s t♦❧❞ t♦ ♦♥❧② ✉s❡ ❤✐s✴❤❡r ❤❛♥❞s t♦ ♠♦✈❡ ❜❧♦❝❦s
❛♥❞ ♥♦t t♦ ✉s❡ ❤❛♥❞ s✐❣♥s✳ ■♥ ♣r❛❝t✐❝❡✱ t❤✐s ✇❛s ✇❡❧❧ r❡s♣❡❝t❡❞ ❜② ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts✳

❚❤❡ ❣❛♠❡ ✇❛s ♥♦t ♣r❡❝❡❞❡❞ ❜② ❛♥② tr❛✐♥✐♥❣ s❡ss✐♦♥s✳ ❲❡ ❛✐♠❡❞ ❛t r❡❞✉❝✐♥❣ t❤❡
t✐♠❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ✐♥str✉❝t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ❛♥❞ t❤❡ ❜❡❣✐♥♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ❣❛♠❡ ❛s
♠✉❝❤ ❛s ♣♦ss✐❜❧❡✱ s♦ t❤❛t t❤❡② ❞✐❞ ♥♦t ❤❛✈❡ t✐♠❡ t♦ ❡❧❛❜♦r❛t❡ ❛♥② ❝♦♥❝r❡t❡ str❛t❡❣②
❜❡❢♦r❡ t❤❡ ❣❛♠❡ ❜❡❣❛♥✳

❖♥❝❡ t❤❡ ❣❛♠❡ st❛rt❡❞✱ ✇❡ ♦❜s❡r✈❡❞ t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡ t✇♦ ♣❧❛②❡rs ❛♥❞ ❛s❦❡❞
t❤❡♠ t♦ s♣❡❛❦ ❛❧♦✉❞ ❛❜♦✉t t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ s②♠❜♦❧s✴❜✉tt♦♥s✳ ❚❤❡
❡①♣❡r✐♠❡♥t❡rs t♦♦❦ ♥♦t❡s ♦♥ t❤❡ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts✬ r❡♠❛r❦s✳ ❚❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t st♦♣♣❡❞
♦♥❧② ✇❤❡♥ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❞❡❝✐❞❡❞ ❛♥❞ t♦❧❞ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❡rs t❤❛t t❤❡ str✉❝t✉r❡ ❤❡ ❤❛❞
❜✉✐❧❞ ✇❛s ❝♦rr❡❝t✳

✸✳✹ ❘❡s✉❧ts

❆s st❛t❡❞ ❜❡❢♦r❡✱ t❤❡ ❝✉rr❡♥t ♣✐❧♦t st✉❞② s❡r✈❡s ❛s ❛ ♣r♦♦❢ ♦❢ ❝♦♥❝❡♣t✳ ❲❡ ❛✐♠❡❞
❛t ❞❡s✐❣♥✐♥❣ ❛ s❡t✉♣ ❛❧❧♦✇✐♥❣ t♦ st✉❞② t❤❡ ♣r♦❝❡ss❡s ✐♥✈♦❧✈❡❞ ✐♥ t❤❡ ❢♦r♠❛t✐♦♥ ♦❢
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧s ✐♥ ❛s②♠♠❡tr✐❝ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤ t❤❡ ♣❛rt✐❝✉❧❛r ❝♦♥str❛✐♥t t❤❛t
t❤❡ ♣❧❛②❡rs ❝♦✉❧❞ ♥❡✐t❤❡r s♦❧✈❡ t❤❡ t❛s❦ ❜② t❤❡♠s❡❧✈❡s ♥♦r ❞✐❞ t❤❡② ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦
❛♥② r❡✇❛r❞ ❢✉♥❝t✐♦♥✳

❖✉r ♣✐❧♦t st✉❞② r❡✈❡❛❧❡❞ ❛ ❣r❡❛t ♣♦t❡♥t✐❛❧ ✐♥ t❤❡ ✉s❡ ♦❢ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧
♠❡t❤♦❞ t♦ st✉❞② ♠❛♥② ❛s♣❡❝ts ♦❢ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ r❡❧❡✈❛♥t t♦ ❍❘■✳ ❲✐t❤ ♦✉r s❡t✉♣✱
✇❡ ✇✐❧❧ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ st✉❞②✱ ❛♠♦♥❣ ♦t❤❡rs✱ q✉❡st✐♦♥s r❡❧❛t❡❞ t♦ ❛❧✐❣♥♠❡♥t✱ r❤②t❤♠✱
❝♦♥t✐♥❣❡♥❝②✱ ❛♥❞ ❢❡❡❞❜❛❝❦✱ ✇❤✐❝❤ ❤❛✈❡ ❜❡❡♥ ✐♥ t❤❡ ❢♦❝✉s ♦❢ ❍❘■ r❡s❡❛r❝❤ ❢♦r
s♦♠❡ t✐♠❡ ❬❑♦♣♣ ✷✵✶✵✱ ▼✐❝❤❛❧♦✇s❦✐ ✷✵✵✼✱ ❋✐s❝❤❡r ✷✵✶✸✱ ❱♦❧❧♠❡r ✷✵✶✹❜✱ P✐ts❝❤ ✷✵✶✸✱
❲r❡❞❡ ✷✵✶✵❪✳

❙✉r♣r✐s✐♥❣❧②✱ ✇❤✐❧❡ t❤❡ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ t❛s❦ ✐♥ t❤✐s s❡t✉♣ s❡❡♠s r❡❛❧❧② ❝❤❛❧❧❡♥❣✐♥❣
♦♥ ♣❛♣❡r ❛♥❞ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts t❤♦✉❣❤t t❤❡② ✇♦✉❧❞ ♥❡✈❡r s✉❝❝❡❡❞✱ ❛ ♠❛❥♦r✐t② ♦❢ t❤❡
❛r❝❤✐t❡❝t✲❜✉✐❧❞❡r ♣❛✐rs s✉❝❝❡❡❞❡❞ ♦♥ ❜✉✐❧❞✐♥❣ t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❝♦♥str✉❝t✐♦♥✳ ❲❡ ❛♥❛❧②③❡❞
❛ t♦t❛❧ ♦❢ ✶✼ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✱ ♦❢ ✇❤✐❝❤ ✶✸ ✇❡r❡ s✉❝❝❡ss❢✉❧ ❛♥❞ ✹ ❢❛✐❧❡❞✳ ❚❤❡ ❛✈❡r❛❣❡
❞✉r❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ r✉♥s ✇❛s ✶✽ ♠✐♥✉t❡s ✭M = 18 min, SD = 11 min✮ ✇✐t❤ ❛ ♠✐♥✐♠✉♠
♦❢ ✼ ♠✐♥✉t❡s ❛♥❞ ❛ ♠❛①✐♠✉♠ ♦❢ ✹✺ ♠✐♥✉t❡s✳

■♥ ✇❤❛t ❢♦❧❧♦✇s✱ ✇❡ s❤♦✇❝❛s❡ r❡s✉❧ts s✉♣♣♦rt✐♥❣ ♦✉r ❝❧❛✐♠ t❤❛t ♦✉r s❡t✉♣ ❝❛♥ ❜❡
✉s❡❞ t♦ st✉❞② t❤❡ ❝♦✲❝♦♥str✉❝t✐♦♥ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✐♥ r❡str✐❝t❡❞✱ ❛s②♠♠❡tr✐❝ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳
❲❡ ✇✐❧❧ ✜rst s❤♦✇ ♦♥❡ r✉♥ ♦❢ t❤❡ ❣❛♠❡ ✐♥ ❞❡t❛✐❧ ✇❤✐❝❤ s❤♦✉❧❞ ❣✐✈❡ t❤❡ r❡❛❞❡r ❛♥ ✐❞❡❛
❛❜♦✉t ✇❤❛t ❤❛♣♣❡♥s ❞✉r✐♥❣ ❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❛♥❞ t❤❡ r✐❝❤♥❡ss ❛♥❞ ❛♣t♥❡ss ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛
t♦ ❝♦♥s✐❞❡r ❛ ✈❛r✐❡t② ♦❢ r❡s❡❛r❝❤ q✉❡st✐♦♥s✳ ❚❤❡♥✱ ✇❡ ✇✐❧❧ ❝♦♥t✐♥✉❡ ✇✐t❤ ♣r❡s❡♥t✐♥❣
♦✉r r❡s✉❧ts ♦♥ t❤❡ ♥❡❣♦t✐❛t✐♦♥ ♦❢ s✐❣♥❛❧ ♠❡❛♥✐♥❣s ❛♥❞ ✇✐t❤ ❞❡s❝r✐❜✐♥❣ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s
♦❢ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❜❡❤❛✈✐♦r✳ ❲❡ ✇✐❧❧ ❝♦♥❝❧✉❞❡ ✇✐t❤ ♠❡♥t✐♦♥✐♥❣ ✐♥t❡r❡st✐♥❣ ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧



✺✹ ❈❤❛♣t❡r ✸✳ ❈❛♥ ❤✉♠❛♥s ❧❡❛r♥ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s❄

❝♦♥s✐❞❡r❛t✐♦♥s t❤❛t ❛r❡ ❜❡②♦♥❞ t❤❡ s❝♦♣❡ ♦❢ t❤✐s ✇♦r❦✳

✸✳✹✳✶ ❖♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✐♥ ❞❡t❛✐❧

❋✐❣✉r❡ ✸✳✺ ❜r✐♥❣s t♦❣❡t❤❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s ✭❧♦❣s✮✱ t❤❡✐r ✐♥t❡♥❞❡❞
❛♥❞ ✐♥t❡r♣r❡t❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣s ✭❢♦✉♥❞ ❜② t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❡rs ❢r♦♠ t❤❡✐r ♥♦t❡s ❛♥❞ ♦❜s❡r✈❛✲
t✐♦♥s ♦❢ ❧♦❣s✮✱ ❛♥❞ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r✬s ❛❝t✐♦♥s ✭❜✉✐❧❞❡r ✈✐❞❡♦ ♦❢ t❤❡ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ ✇♦r❦s♣❛❝❡✮
❛♥❞ ♠❛❦❡s ❝❧❡❛r t❤❡ ❜✐✲❞✐r❡❝t✐♦♥❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❖♥ t❤❡ ❜♦tt♦♠ ♦❢ t❤❡ ✜❣✉r❡✱
✇❡ s❡❡ t❤❛t t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ♣r♦♣♦s❡s ❜❧♦❝❦s t♦ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ✭❜❧♦❝❦s ♥♦t ❜❡❧♦♥❣✐♥❣ t♦ t❤❡
t❛r❣❡t str✉❝t✉r❡ ✐♥ ❜❧❛❝❦✱ ❜❧♦❝❦s ❜❡❧♦♥❣✐♥❣ t♦ ✐t ✐♥ ❣r❛②✮ ✭❝❢✳ ❙✉❜s❡❝t✐♦♥ ✸✳✹✳✸✮ ❛♥❞ ♦♥
t❤❡ t♦♣ ✇❡ s❡❡ ❤♦✇ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t r❡s♣♦♥❞s t♦ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r✬s ❛❝t✐♦♥s ✐♥ t❡r♠s ♦❢ ❜✉tt♦♥
♣r❡ss❡s ❛♥❞ ♠❡❛♥✐♥❣s✳ ❆❞❞✐t✐♦♥❛❧❧②✱ ✇❡ s❡❡ ❤♦✇ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ✐♥t❡r♣r❡ts t❤❡s❡ s✐❣♥❛❧s
♦❢ ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s ✇❤✐❝❤ ❤❡✴s❤❡ ♣❡r❝❡✐✈❡s ❛s s②♠❜♦❧s ♦♥ ❛ s❝r❡❡♥ ✭♠✐❞❞❧❡ t✐♠❡❧✐♥❡
♦❢ ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s ❛♥❞ ♠❡❛♥✐♥❣s✮ ❛♥❞ ❤♦✇ t❤❡s❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥s ❛♥❞ ❜❡❧✐❡✈❡s ✐♥ t✉r♥
❛❣❛✐♥ ✐♥✢✉❡♥❝❡ ✇❤❛t t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❞♦❡s ♥❡①t✳

❲✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣s ♦❢ t❤❡ ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s✱ ✇❡ ♦❜s❡r✈❡ ❝❤❛♥❣❡s ♦❢ ❜✉tt♦♥
♠❡❛♥✐♥❣s ♦✈❡r t❤❡ ❝♦✉rs❡ ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❚❤❡ ❡①❛❝t ♣♦✐♥ts ✐♥ t✐♠❡ ✇❤❡♥ ♠❡❛♥✐♥❣
❝❤❛♥❣❡s ♦❝❝✉r ❤❛✈❡ ❜❡❡♥ ♠❛t❝❤❡❞ t♦ t❤❡ ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s ❜② ❤❛♥❞ ❛♥❞ ✐s t❤❡r❡❢♦r❡
❛♣♣r♦①✐♠❛t❡❞✳ ❲❤✐❧❡ t❤✐s ♠❛② ❜❡ ❛ ♣r♦❜❧❡♠ ❢♦r ❞❡t❛✐❧❡❞ ❛♥❛❧②s❡s ♦♥ ❛ ♠✐❝r♦ ❧❡✈❡❧✱
✐t ✐s ♦❢ ❧✐tt❧❡ ✐♠♣♦rt❛♥❝❡ ❢♦r t❤❡ ♠❛❝r♦ ❛♥❛❧②s✐s ♣r❡s❡♥t❡❞ ❤❡r❡✳ ❉✉r✐♥❣ t❤❡ ✜rst ✹
♠✐♥✉t❡s✱ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ❝❤❛♥❣❡s t❤❡ ✐♥t❡♥❞❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣s ♦❢ s✐❣♥❛❧s ♠❛♥② t✐♠❡s ❛♥❞
t❤❡s❡ ♠❡❛♥✐♥❣s ✇❡r❡ ♥♦t ❛❧✐❣♥❡❞ ✇✐t❤ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r✬s ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ s✐❣♥❛❧s✳ ❆t ✹
♠✐♥✉t❡s✱ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ♣r❡ss❡s ❛❧❧ ❜✉tt♦♥s ❛t ♦♥❝❡✱ s❡❡♠✐♥❣❧② ❛tt❡♠♣t✐♥❣ t♦ ❛s❦ t❤❡
❜✉✐❧❞❡r t♦ ❝❧❡❛r ❤✐s✴❤❡r ♠✐♥❞ ❛♥❞ st❛rt ♦✈❡r ❛❣❛✐♥✳ ❘✐❣❤t ❛❢t❡r t❤✐s ❘❡s❡t s✐❣♥❛❧✱
t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ❝❤❛♥❣❡s t♦ ♦♥❡ s✐♠♣❧❡ ②❡s✴♥♦ str❛t❡❣② ✉s✐♥❣ ❜✉tt♦♥ ✶ ❛♥❞ ✻✳ ❖♥
t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r✬s ❡♥❞✱ t❤✐s ❘❡s❡t s✐❣♥❛❧ ✐s ❢♦❧❧♦✇❡❞ ❜② ❛ ♣❛✉s❡ ♦❢ ❛❝t✐♦♥s✱ ✇❤✐❝❤ ❤✐♥ts
❛t ❛ ❞✐r❡❝t ❝♦♥❢✉s✐♦♥✳ ■t ✐s ♦♥❧② ❛t ✶✷ ♠✐♥✉t❡s ✐♥t♦ t❤❡ ❣❛♠❡ t❤❛t t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r
❢✉❧❧② ✉♥❞❡rst❛♥❞s t❤❡ ✐♥t❡♥❞❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t✬s ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s ❛♥❞ ❝❛♥
st❛rt ❥♦✐♥✐♥❣ t✇♦ ❜❧♦❝❦s ❝♦rr❡❝t❧② ✭❣r❡❡♥ ❣r❛♣❤ ♦♥ t❤❡ ❜♦tt♦♠✮✳ ❚❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t
❝♦♥t✐♥✉❡s ✇✐t❤ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r s✉❣❣❡st✐♥❣ ♥❡✇ ❜❧♦❝❦s ✭❜♦tt♦♠ ✲ ❜❧❛❝❦ ❛♥❞ ❣r❛② ❡✈❡♥ts✮
❛♥❞ ♣♦s✐t✐♦♥s ❢♦r ♥❡✇ ❜❧♦❝❦s ✭❜♦tt♦♠ ✲ r❡❞ ❛♥❞ ❣r❡❡♥ ❡✈❡♥ts✮ ♦♥❡ ❛t ❛ t✐♠❡ t❤❛t
❛r❡ ✈❛❧✐❞❛t❡❞ ♦r ✐♥✈❛❧✐❞❛t❡❞ ❜② t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t✳ ❆❢t❡r ✶✾ ♠✐♥✉t❡s✱ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ♣r❡ss❡s
❛❣❛✐♥ ❛❧❧ t❤❡ ❜✉tt♦♥s ❜✉t t❤✐s t✐♠❡ ✇✐t❤ t❤❡ ❛✐♠ ♦❢ ✐♥❢♦r♠✐♥❣ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r t❤❛t t❤❡
❝♦♥str✉❝t✐♦♥ ✐s ❝♦♠♣❧❡t❡✳ ❚❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❡♥❞❡❞ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ❛t t❤❛t t✐♠❡✳ ❚❤❡ ❊♥❞
s✐❣♥❛❧ ✇❛s ✇❡❧❧ ✐♥t❡r♣r❡t❡❞ ❜② t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❛s t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇❛s ❣♦✐♥❣ s♠♦♦t❤❧②
✉♥t✐❧ t❤❛t t✐♠❡ ❛♥❞ t❤❡ ❢❡✇ r❡♠❛✐♥✐♥❣ ❜❧♦❝❦s ✇❡r❡ r❡❥❡❝t❡❞ ✭❜♦tt♦♠ ✲ ❜❧❛❝❦ ❡✈❡♥t ❛t
✶✾ ♠✐♥✮✳ ❚❤❡ ✜♥❛❧ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ ✇❛s ✐♥❞❡❡❞ t❤❡ t❛r❣❡t ♦♥❡ ✐♥t❡♥❞❡❞ ❜② t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t✱
❤❡♥❝❡ r❡s✉❧t✐♥❣ ✐♥ ❛ s✉❝❝❡ss❢✉❧ ❡①♣❡r✐♠❡♥t✳

❖✉r s❡t✉♣ ❛❧❧♦✇s t♦ st✉❞② t❤❡ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❡❛❝❤ ❜✉tt♦♥
❛♥❞ ♣✉t ✐t ✐♥ r❡❧❛t✐♦♥ ✇✐t❤ t❤❡ ❝✉rr❡♥t ❝♦♥t❡①t ✐♥ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❲❡ ✜♥❞ t❤❛t t❤❡
❝♦♥str❛✐♥ts ✐♥❤❡r❡♥t t♦ ♦✉r s❡t✉♣ ❛❧❧♦✇ t♦ ❛♥❛❧②③❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥✱ ❡s♣❡❝✐❛❧❧② t❤❡ ✐♥✲
t❡r♣❧❛② ♦❢ ✐♥❞✐✈✐❞✉❛❧ ❛❝t✐♦♥s ❛♥❞ t❤❡✐r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥❛❧ ❤✐st♦r②✱ ❛s ✇❡❧❧ ❛s t❤❡✐r ❝♦♥❝r❡t❡
t✐♠✐♥❣✱ ✇❤✐❧❡ ❧♦✇❡r✐♥❣ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥❛❧ ❝♦♠♣❧❡①✐t② ❛♥❞ t❤❡r❡❜② r❡❞✉❝✐♥❣ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡
♥♦✐s❡✳



✸✳✹✳ ❘❡s✉❧ts ✺✺

❋✐❣✉r❡ ✸✳✺✿ ❚✐♠❡❧✐♥❡ ❢♦r ♦♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ♦❢ ❛♥ ❛r❝❤✐t❡❝t ❛♥❞ ❛ ❜✉✐❧❞❡r ❝♦❧❧❛❜♦r❛t✐♥❣
t♦✇❛r❞s ❜✉✐❧❞✐♥❣ t❤❡ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ t❛r❣❡t ✭r✐❣❤t ❤❛♥❞ s✐❞❡✮✳ ❚❤❡ t♦♣ ❛♥❞ ♠✐❞❞❧❡
♣❛rt s❤♦✇ t❤❡ t✐♠❡❧✐♥❡ ♦❢ ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ✇✐t❤ t❤❡ ✐♥t❡♥❞❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣ ❢r♦♠
t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ✭t♦♣✮ ❛♥❞ t❤❡ ✉♥❞❡rst♦♦❞ ♠❡❛♥✐♥❣ ❢r♦♠ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ✭♠✐❞❞❧❡✮✳ ❚❤❡r❡
✇❡r❡ ✶✵ ❜✉tt♦♥s✱ ❢♦r ✇❤✐❝❤ ✇❡ ❧♦❣❣❡❞ ❛❧❧ ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s ❢♦r ❡❛❝❤ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ❛♥❞
❤❡r❡ ❞✐s♣❧❛② ❛❧❧ ♦❝❝✉rr❡♥❝❡s ❛s ❝♦❧♦r❡❞ ❞❛s❤❡s✳ ❚❤❡ ❜✉tt♦♥ ❡✈❡♥ts ❛r❡ ❛♥♥♦t❛t❡❞
✇✐t❤ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ✐♥t❡♥❞❡❞ ♦r t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ✉♥❞❡rst♦♦❞ ❛s ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts
r❡♣♦rt❡❞ ❞✉r✐♥❣ t❤❡ ❣❛♠❡✳ ❊✈❡♥ts t❤❛t ❛r❡ ♥♦t ❛♥♥♦t❛t❡❞ ✇❡r❡ ♥♦t ♠❡♥t✐♦♥❡❞ ❜② t❤❡
♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts✳ ❆t t❤❡ ❜♦tt♦♠✱ t❤❡ ✜❣✉r❡ ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧❧② ✈✐s✉❛❧✐③❡s t❤❡ ♣r♦❣r❡ss ♠❛❞❡
❜② t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ✐♥ ❛ss❡♠❜❧✐♥❣ t❤❡ t❛r❣❡t str✉❝t✉r❡ ❛♥❞ ❛❧s♦ s❤♦✇s ✐♥❝♦rr❡❝t ❜❧♦❝❦
♣r♦♣♦s✐t✐♦♥s✱ ❥♦✐♥✐♥❣ ♦❢ ✐♥❝♦rr❡❝t ❜❧♦❝❦s ❛♥❞ ♠✐st❛❦❡s✳ ❚❤❡s❡ ❡✈❡♥ts ✇❡r❡ ❛♥♥♦t❛t❡❞
❜② ❤❛♥❞ ✉s✐♥❣ t❤❡ ✈✐❞❡♦ ❛♥♥♦t❛t✐♦♥ t♦♦❧ ❊▲❆◆ ❞❡✈❡❧♦♣❡❞ ❜② t❤❡ ▼❛① P❧❛♥❝❦ ■♥✲
st✐t✉t❡ ❢♦r Ps②❝❤♦❧✐♥❣✉✐st✐❝s✱ ❚❤❡ ▲❛♥❣✉❛❣❡ ❆r❝❤✐✈❡✱ ◆✐❥♠❡❣❡♥✱ ❚❤❡ ◆❡t❤❡r❧❛♥❞s
❬❲✐tt❡♥❜✉r❣ ✷✵✵✻❪✳ ❆ ❜❧♦❝❦ ♣r♦♣♦s✐t✐♦♥ ❤❡r❡ st❛rt❡❞✱ ✇❤❡♥ t❤❡ tr❛♥s♣♦rt❛t✐♦♥ ♦❢
t❤❡ ❜❧♦❝❦ t♦✇❛r❞s t❤❡ ✇♦r❦s♣❛❝❡ ❡♥❞❡❞ ❛♥❞ t❤❡ ❜❧♦❝❦ ❧❛② st✐❧❧ ♦♥ t❤❡ t❛❜❧❡✳ ■t ❡♥❞❡❞
✇❤❡♥ t❤❡ ❜❧♦❝❦ ✇❛s ❛❣❛✐♥ ♣✐❝❦❡❞ ✉♣ ❛♥❞ s✉❜s❡q✉❡♥t❧② r❡♠♦✈❡❞ ❢r♦♠ t❤❡ ✇♦r❦s♣❛❝❡✳
❚❤❡s❡ ♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ❡✈❡♥ts ✇❡r❡ ❝❧❛ss✐✜❡❞ ✐♥t♦ ❝♦rr❡❝t ❛♥❞ ✐♥❝♦rr❡❝t ♣r♦♣♦s✐t✐♦♥s ❜②
❞❡t❡r♠✐♥✐♥❣ ✇❤❡t❤❡r t❤❡ ♣r♦♣♦s❡❞ ❜❧♦❝❦ ✇❛s ♣❛rt ♦❢ t❤❡ t❛r❣❡t str✉❝t✉r❡✳ ❊q✉✐✈✲
❛❧❡♥t❧②✱ ❛ ❥♦✐♥✐♥❣ ❡✈❡♥t st❛rt❡❞ ✇❤❡♥ t✇♦ ❜❧♦❝❦s ✇❡r❡ s✉❝❝❡ss❢✉❧❧② ❥♦✐♥❡❞ ❛t ❡✐t❤❡r
❛ ❝♦rr❡❝t ♦r ✐♥❝♦rr❡❝t ♣♦s✐t✐♦♥ ✭❛❣❛✐♥ ❞❡♣❡♥❞✐♥❣ ♦♥ ✇❤❡t❤❡r t❤❡ r❡s✉❧t✐♥❣ ❝♦♥✜❣✉✲
r❛t✐♦♥ ✇❛s ♣❛rt ♦❢ t❤❡ t❛r❣❡t str✉❝t✉r❡✮✳ ■t ❡♥❞❡❞ r✐❣❤t ❜❡❢♦r❡ t❤❡ t✇♦ ♣r❡✈✐♦✉s❧②
❥♦✐♥❡❞ ❜❧♦❝❦s ✇❡r❡ ❛❣❛✐♥ ♣✉❧❧❡❞ ❛♣❛rt✳



✺✻ ❈❤❛♣t❡r ✸✳ ❈❛♥ ❤✉♠❛♥s ❧❡❛r♥ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s❄

✸✳✹✳✷ ▼❡❛♥✐♥❣s

❆r❝❤✐t❡❝ts ❛♥❞ ❜✉✐❧❞❡rs st❛rt t❤❡ ❣❛♠❡ ✇✐t❤♦✉t ❤❛✈✐♥❣ ❛❣r❡❡❞ ♦♥ s♣❡❝✐✜❝ ♠❡❛♥✐♥❣s
t❤❡ ❜✉tt♦♥s s❤♦✉❧❞ ❝♦♥✈❡②✳ ❲❡ st❛rt ❜② st✉❞②✐♥❣ t❤❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣s ♦❜t❛✐♥❡❞
❢r♦♠ ♦✉r ♥♦t❡s ♦♥ s✐❣♥❛❧ ♠❡❛♥✐♥❣s r❡♣♦rt❡❞ ❜② ❜✉✐❧❞❡r ❛♥❞ ❛r❝❤✐t❡❝t✳ ❚❤❡② s❡❡♠❡❞
t♦ ✐♥✐t✐❛❧❧② ❝♦♥s✐❞❡r ❛ ❧❛r❣❡ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ ♠❡❛♥✐♥❣s✱ ❜✉t✱ ✐♥ t❤❡ ❡♥❞✱ ✇❡r❡ ❛❜❧❡ t♦
❛❣r❡❡ ♣r✐♠❛r✐❧② ♦♥ ♦♥❧② ❛ ❧✐♠✐t❡❞ ♥✉♠❜❡r✳

❚②♣❡s ♦❢ ▼❡❛♥✐♥❣s ❲❤❡♥ ❛♥❛❧②③✐♥❣ t❤❡ ♥♦t❡s ♦♥ t❤❡ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts✬ ❡①♣❧❛♥❛t✐♦♥
♦❢ s✐❣♥❛❧ ♠❡❛♥✐♥❣s ✭s❡❡ ❙✉❜s❡❝t✐♦♥ ✸✳✸✳✸✮✱ ✇❡ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ♥✐♥❡ ❞✐✛❡r❡♥t ❝❛t❡❣♦r✐❡s ♦❢
♠❡❛♥✐♥❣s✿

✶✳ P♦s✐t✐✈❡ ❋❡❡❞❜❛❝❦

✷✳ ◆❡❣❛t✐✈❡ ❋❡❡❞❜❛❝❦

✸✳ ❊♥❞✿ ❚❤❡ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ ✐s ✜♥✐s❤❡❞✳

✹✳ ❘❡s❡t✿ ❙t❛rt ♦✈❡r✳

✺✳ ●✉✐❞❛♥❝❡✿ ■♥str✉❝t✐♦♥ ♦♥ ✇❤❛t t♦ ❞♦✳ ■t ✐♥❝❧✉❞❡s ❝❤❛♥❣❡✱ ✐♥✈❡rt✱ r❡✈❡rt✱ ♥❡✇
❜❧♦❝❦✱ ❝♦♥t✐♥✉❡✱ st❛❝❦✳

✻✳ ❈♦❧♦r✿ ❘❡❢❡r❡♥❝❡ t♦ t❤❡ ❝♦❧♦r ♦❢ ❛ ❜❧♦❝❦✳ ■t ✐♥❝❧✉❞❡s ②❡❧❧♦✇✱ ❜❧✉❡✱ r❡❞✱ ❣r❡❡♥✳

✼✳ ❙✐③❡✿ ❘❡❢❡r❡♥❝❡ t♦ t❤❡ s✐③❡ ♦❢ ❛ ❜❧♦❝❦✳ ■t ✐♥❝❧✉❞❡s s♠❛❧❧✱ ♠❡❞✐✉♠✱ ❜✐❣✳

✽✳ ▲♦❝❛t✐♦♥✿ ❘❡❢❡r❡♥❝❡ t♦ t❤❡ ❧♦❝❛t✐♦♥ ♦❢ ❛ ❜❧♦❝❦✳ ■t ✐♥❝❧✉❞❡s ✉♥❞❡r✱ ❛❜♦✈❡✱ ❧❡❢t✱
r✐❣❤t✳

✾✳ ●r♦✉♣✿ ❘❡❢❡r❡♥❝❡ t♦ ❛ ❣r♦✉♣ ♦❢ ❜❧♦❝❦s✳ ■t ✐♥❝❧✉❞❡s ✐♥✱ ♦✉t✱ ❣r♦✉♣❴❳✳

■♠♣♦rt❛♥t❧②✱ t❤♦s❡ ❝❛t❡❣♦r✐❡s ✇❤❡r❡ ♥♦t s✉❣❣❡st❡❞ t♦ t❤❡ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ❜❡❢♦r❡✲
❤❛♥❞✱ ❜✉t ♦♥❧② ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ❜② ✉s ✐♥ ❛ ♣♦st❡r✐♦r✐ ❛♥❛❧②s✐s✳

❋♦r ❡❛❝❤ ❡①♣❡r✐♠❡♥t✱ ✇❡ ❞❡t❡r♠✐♥❡❞ ✐❢ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ♦r t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❝♦♥s✐❞❡r❡❞
❡❛❝❤ t②♣❡ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✸✳✻✮✳ ■♥ ❡✈❡r② s✐♥❣❧❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t✱ ♣♦s✐t✐✈❡ ❛♥❞ ♥❡❣❛✲
t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✇❡r❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ♦♥ ❜♦t❤ ❛r❝❤✐t❡❝t ❛♥❞ ❜✉✐❧❞❡r s✐❞❡✳ ❚❤❡ ❊♥❞ ♠❡❛♥✐♥❣
❤❛s ❜❡❡♥ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ♦♥ ❜♦t❤ s✐❞❡s ✐♥ ✶✹ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✳ ▼♦r❡ ❝♦♥❝r❡t❡ ✐♥str✉❝t✐♦♥s
s✉❝❤ ❛s ●✉✐❞❛♥❝❡✱ ❈♦❧♦r✱ ❙✐③❡✱ ♦r ▲♦❝❛t✐♦♥ ✇❡r❡ ❧❡ss ♦❢t❡♥ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✱ ❡s♣❡❝✐❛❧❧② ❜②
t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r✳

❚❤✐s ✐s ✐♥ ❧✐♥❡ ✇✐t❤ t❤❡ ✜♥❞✐♥❣s ✐♥ ❬●r✐✣t❤s ✷✵✶✷❪✱ ✇❤❡r❡ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑
✇❡r❡ ❛❧s♦ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ t♦ ❜❡ ❛♠♦♥❣ t❤❡ ♠♦st ❝♦♠♠♦♥ t②♣❡s ♦❢ s✐❣♥❛❧ ♠❡❛♥✐♥❣s✳

▼❛t❝❤✐♥❣ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣s ❜❡t✇❡❡♥ ❛r❝❤✐t❡❝t ❛♥❞ ❜✉✐❧❞❡r ❑♥♦✇✐♥❣ ✇❤✐❝❤ ♠❡❛♥✲
✐♥❣ ❝❛t❡❣♦r✐❡s ✇❡r❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❜② ❡❛❝❤ ♦❢ t❤❡ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ❞♦❡s ♥♦t t❡❧❧ ✉s ✐❢ ❛
♣❛rt✐❝✉❧❛r ♣❛✐r ♦❢ ♣❧❛②❡rs ✉♥❞❡rst♦♦❞ ❡❛❝❤ ♦t❤❡r✳ ❲❡ t❤❡r❡❢♦r❡ ❝♦♠♣❛r❡❞ t❤❡ ❛s✲
s♦❝✐❛t❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣s r❡♣♦rt❡❞ ❜② ❛r❝❤✐t❡❝t ❛♥❞ ❜✉✐❧❞❡r ❢♦r ❛❧❧ s✐❣♥❛❧s✳ ❙✐♠✐❧❛r❧② t♦
❬●r✐✣t❤s ✷✵✶✷❪✱ ✇❡ t❤❡♥ ❞❡t❡r♠✐♥❡❞ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ s✐❣♥❛❧s t❤❛t ✇❡r❡ ✉♥❞❡rst♦♦❞✱
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Posi t i v e
Feed b ack

Neg at iv e
Feed b ack

En d Reset Gu id an ce Co lo r Size Locat ion Gr ou p

Meaning categories

0

5

1 0

1 4

1 7

N
um

be
r 

of
 p

ar
tic

ip
an

ts
Number of participants using/interpreting different meaning categories

Ar ch i t ect
Bu i ld er

❋✐❣✉r❡ ✸✳✻✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts t❤❛t ✉s❡❞ ✭❛r❝❤✐t❡❝t✮ ♦r ✐♥t❡r♣r❡t❡❞ ✭❜✉✐❧❞❡r✮
s✐❣♥❛❧s ❛s ❝♦♥✈❡②✐♥❣ ❞✐✛❡r❡♥t t②♣❡s ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❆❧❧ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ♣♦s✐t✐✈❡
❛♥❞ ♥❡❣❛t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦✳

♠✐s✐♥t❡r♣r❡t❡❞✱ ♦r ✐❣♥♦r❡❞✳ ❆ s✐❣♥❛❧ ✐s ❝♦♥s✐❞❡r ✉♥❞❡rst♦♦❞ ✇❤❡♥ ❜♦t❤ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t
❛♥❞ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❛❣r❡❡ ♦♥ ❛ ❝♦♠♠♦♥ ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❋♦r s✐❣♥❛❧s t❤❛t ✇❡r❡ ♠✐s✐♥t❡r♣r❡t❡❞✱
t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r r❡♣♦rt❡❞ ❛ ❞✐✛❡r❡♥t ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣ t❤❛♥ t❤❡ ♦♥❡ ✐♥t❡♥❞❡❞ ❜② t❤❡
❛r❝❤✐t❡❝t✳ ❚❤❡ s✐❣♥❛❧s t❤❛t ✇❡r❡ ♠❡♥t✐♦♥❡❞ ❜② t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t✱ ❜✉t ♥♦t ❜② t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r✱
✇❡r❡ ❝♦✉♥t❡❞ ❛s ✐❣♥♦r❡❞ s✐❣♥❛❧s✳ ❲❡ t❤❡♥ ❛✈❡r❛❣❡❞ t❤❡ r❡s✉❧ts ❢♦r s✉❝❝❡ss❢✉❧ ❛♥❞
❢❛✐❧❡❞ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✱ s❡❡ ✜❣✉r❡ ✸✳✼✳ ❋♦r s✉❝❝❡ss❢✉❧ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✱ t❤❡ ❛✈❡r❛❣❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢
s✐❣♥❛❧s ✉♥❞❡rst♦♦❞ ✐s M = 3.6, SD = 0.7 ✇❤✐❝❤ ♠♦st❧② ❝♦rr❡s♣♦♥❞s t♦ P♦s✐t✐✈❡ ❢❡❡❞✲

❜❛❝❦✱ ◆❡❣❛t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦✱ ❊♥❞✱ ❛♥❞ ♦❝❝❛s✐♦♥❛❧❧② ❘❡s❡t ✇❤❡♥ ♥❡❡❞❡❞ ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✸✳✽✮✳
■♥t❡r❡st✐♥❣❧② ❢♦r ❢❛✐❧❡❞ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✱ t❤✐s ♥✉♠❜❡r ❞r♦♣s t♦ M = 1.3, SD = 1.1✱ ✇✐t❤
❛ ❧❛r❣❡r ❛♠♦✉♥t ♦❢ s✐❣♥❛❧s ♠✐s✐♥t❡r♣r❡t❡❞ ❛♥❞ ✐❣♥♦r❡❞✳

❊✈❡♥ t❤♦✉❣❤ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ✐♥✐t✐❛❧❧② ❝♦♥s✐❞❡rs ♠❛♥② ❞✐✛❡r❡♥t s✐❣♥❛❧ ♠❡❛♥✐♥❣s✱ t❤❡
♣❧❛②❡rs ❛❣r❡❡ ♦♥❧② ♦♥ ✈❡r② ❢❡✇ s♣❡❝✐✜❝ ♦♥❡s ✭♣♦s✐t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦✱ ♥❡❣❛t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦
❛♥❞ ❊♥❞✮✳ ❚❤❡ q✉❡st✐♦♥ ♦❢ ✇❤❛t ❛r❡ t❤❡ ♠❛✐♥ ❢❛❝t♦rs ❞❡t❡r♠✐♥✐♥❣ ✇❤✐❝❤ ♠❡❛♥✐♥❣s
❛r❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❜② ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ❛r✐s❡s✳ ❚❤✐s ❧❡❛❞s ♦✈❡r t♦ t❤❡ ♥❡①t s✉❜s❡❝t✐♦♥ ✐♥ ✇❤✐❝❤
✇❡ ✇✐❧❧ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❜❡❤❛✈✐♦r t♦ ❡①♣❧♦r❡ ✐ts r♦❧❡ ✐♥ ✇❤✐❝❤ s✐❣♥❛❧ ♠❡❛♥✐♥❣s
❛r❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❛♥❞ ✐♥ t❤❡ ✉❧t✐♠❛t❡ ♦✉t❝♦♠❡ ♦❢ t❤❡ ❣❛♠❡✳

✸✳✹✳✸ ❇✉✐❧❞❡r ❙tr❛t❡❣✐❡s

❋♦r t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r✱ ✇❡ ❛✐♠❡❞ ❛t ✐❞❡♥t✐❢②✐♥❣ ❝♦♠♠♦♥ ❛❝t✐♦♥s ❛❝r♦ss ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ✐♥ ❛♥
❛tt❡♠♣t t♦ q✉❛♥t✐❢② t❤❡ ❜✉✐❧❞❡rs✬ str❛t❡❣✐❡s ❢r♦♠ t❤❡ ✈✐❞❡♦ ❞❛t❛ s❤♦✇✐♥❣ ❛ t♦♣✲❞♦✇♥
✈✐❡✇ ♦❢ t❤❡ ✇♦r❦s♣❛❝❡✳ ❲❤❛t ❢♦❧❧♦✇s ✐s ❛ ❞❡s❝r✐♣t✐♦♥ ♦❢ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s ♦♥ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡rs✬
❜❡❤❛✈✐♦rs✳



✺✽ ❈❤❛♣t❡r ✸✳ ❈❛♥ ❤✉♠❛♥s ❧❡❛r♥ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s❄

Un d er st ood M isin t e r p r e t ed Ig n o r ed
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Number of meaning categories understood for successful and failed experiments

Su ccessf u l r u n s
Fa i led r u n s

❋✐❣✉r❡ ✸✳✼✿ ❉✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ❝❛t❡❣♦r✐❡s t❤❛t ✇❡r❡ ✉♥❞❡rst♦♦❞✱ ♠✐s✐♥t❡r♣r❡t❡❞✱
❛♥❞ ✐❣♥♦r❡❞ ❜② t❤❡ ❜✉✐❧❞❡rs✳ ❆✈❡r❛❣❡ ❛❝r♦ss ❛❧❧ ❜✉✐❧❞❡rs ❢♦r s✉❝❝❡ss❢✉❧ ✭❜❧✉❡✮ ❛♥❞
❢❛✐❧❡❞ ✭②❡❧❧♦✇✮ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✳

Posi t i v e
Feed b ack

Neg at iv e
Feed b ack

En d Reset Gu id an ce Co lo r Size Locat ion Gr ou p

Meaning categories
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Number of builder/architect pairs agreeing on different meaning categories at the end of an experiment 

Un d er st ood
M isin t e r p r e t ed
Ig n o r ed

❋✐❣✉r❡ ✸✳✽✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ ❜✉✐❧❞❡r✴❛r❝❤✐t❡❝t ♣❛✐rs ❛❣r❡❡✐♥❣ ♦r ❞✐s❛❣r❡❡✐♥❣ ♦♥ ❞✐✛❡r❡♥t
♠❡❛♥✐♥❣ ❝❛t❡❣♦r✐❡s ❛t t❤❡ ❡♥❞ ♦❢ ❛♥ ❡①♣❡r✐♠❡♥t✳
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❲❡ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ t✇♦ ♠❛✐♥ str❛t❡❣✐❡s t❤❡ ❜✉✐❧❞❡rs ❡♠❜❛r❦❡❞ ♦♥ ✭❢♦r ❛♥ ♦✈❡r✈✐❡✇ s❡❡
❚❛❜❧❡ ✸✳✶✮✳ ❋♦r t❤❡s❡ t✇♦ str❛t❡❣✐❡s✱ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡rs ❜❡❣❛♥ ❜② ♣r❡s❡♥t✐♥❣ ♦♥❧② ♦♥❡ ❜❧♦❝❦
❛t ❛ t✐♠❡✳ ❲❤❡♥ t❤❡② ♣r❡s❡♥t❡❞ s❡✈❡r❛❧ ❜❧♦❝❦s ❛t ♦♥❝❡ t❤r♦✉❣❤♦✉t t❤❡ ❣❛♠❡✱ t❤❡②
❞✐❞ ♥♦t s❡❡♠ t♦ ❡♠❜❛r❦ ♦♥ ❛ s✉❝❝❡ss❢✉❧ str❛t❡❣②✳

❚❤❡ ♠♦st ❝♦♠♠♦♥ str❛t❡❣② ❢♦r ❜✉✐❧❞❡rs ✇❛s t♦ ❞❡t❡r♠✐♥❡ ♦♥❡ ❝♦rr❡❝t ❜r✐❝❦ ❛t
❛ t✐♠❡ ❛♥❞ t♦ s✉❜s❡q✉❡♥t❧② ❥♦✐♥ ✐t ✇✐t❤ t❤❡ ❛❧r❡❛❞② ❛ss❡♠❜❧❡❞ str✉❝t✉r❡ ✭s❡❡ ❋✐❣✲
✉r❡ ✸✳✺✮✳ ❋✐❣✉r❡ ✸✳✺ ✐s ❛ ❝❛s❡ ❡①❛♠♣❧❡ ♦❢ ♦♥❡ ❣❛♠❡✴r✉♥ ♦❢ t❤❡ st✉❞② ✐♥ ✇❤✐❝❤ t❤✐s
str❛t❡❣② ✐s ✉s❡❞ s✉❝❝❡ss❢✉❧❧②✳ ❚❤❡ ❜✉✐❧❞❡rs ✐♥ 12 ✭✜✈❡ ✜rst r♦✉♥❞s ❛♥❞ t❤❡✐r ✜✈❡ r❡✲
s♣❡❝t✐✈❡ s❡❝♦♥❞ r♦✉♥❞s✱ ♦♥❡ ✐♥❞❡♣❡♥❞❡♥t s✐♥❣❧❡ ✜rst r♦✉♥❞✱ ❛♥❞ ♦♥❡ s❡❝♦♥❞ r♦✉♥❞✮
♦❢ t❤❡ 17 r✉♥s ♣✉rs✉❡❞ t❤❡ s❛♠❡ str❛t❡❣②✳ ❖♥❧② ♦♥❡ ❣❛♠❡ ✭❛ ✜rst r♦✉♥❞ ✇✐t❤ ❛
s✉❝❝❡ss❢✉❧ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ s❡❝♦♥❞ r♦✉♥❞✮ ♦❢ t❤❡s❡ 12 ❢❛✐❧❡❞✳

❚❤❡ ♦t❤❡r str❛t❡❣② ✇❛s t♦ ✜♥❞ ❛❧❧ ❜❧♦❝❦s ❜❡❧♦♥❣✐♥❣ t♦ t❤❡ t❛r❣❡t str✉❝t✉r❡✳ ❇❧♦❝❦s
✐❞❡♥t✐✜❡❞ ❛s ❝♦rr❡❝t ✇❡r❡ ♥♦t ❥♦✐♥❡❞ r✐❣❤t ❛✇❛②✱ ❜✉t ✐♥ ❛ ✜rst st❡♣ ❛❧❧ ❜❧♦❝❦s ❜❡❧♦♥❣✐♥❣
t♦ t❤❡ t❛r❣❡t str✉❝t✉r❡ ✇❡r❡ ❞❡t❡r♠✐♥❡❞ ❛♥❞ ✇❡r❡ t❤❡♥ s✉❜s❡q✉❡♥t❧② ❥♦✐♥❡❞ ♦♥❡ ❛t
❛ t✐♠❡ ✐♥ ❛ s❡❝♦♥❞ st❡♣✳ ❚❤✐s str❛t❡❣② ❛❧s♦ ✐♥✈♦❧✈❡❞ t❤❡ ♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ♦❢ ♦♥❧② ♦♥❡
❜❧♦❝❦ ❛t ❛ t✐♠❡ ❛♥❞ ✇❛s ❡✈❡♥t✉❛❧❧② ♣✉rs✉❡❞ ❜② t✇♦ ❜✉✐❧❞❡rs ✇❤♦ ❜♦t❤ st❛rt❡❞ ♦✉t
✇✐t❤ ❛ ❞✐✛❡r❡♥t str❛t❡❣② ✐♥✈♦❧✈✐♥❣ t❤❡ ♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ♦❢ ♠✉❧t✐♣❧❡ ❜❧♦❝❦s✳

❖♥❡ ❜✉✐❧❞❡r ✐♥✐t✐❛❧❧② tr✐❡❞ t♦ ✜♥❞ ✇❤✐❝❤ ❢♦r♠s ❜❡❧♦♥❣❡❞ t♦ t❤❡ t❛r❣❡t str✉❝t✉r❡✳
❯❧t✐♠❛t❡❧②✱ ❤❡ t❤❡♥ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ❛❧❧ ❜❧♦❝❦s ❜❡❧♦♥❣✐♥❣ t♦ t❤❡ t❛r❣❡t str✉❝t✉r❡ ❜② ♦♥❡ ❛t
❛ t✐♠❡ ❞✐✈✐❞✐♥❣ ❛❧❧ ❜❧♦❝❦s ✐♥t♦ t✇♦ ❣r♦✉♣s✳ ❚❤✐s ❜✉✐❧❞❡r ♣❧❛②❡❞ ✐♥ ❛ s❡❝♦♥❞ r♦✉♥❞✱
❢♦r ✇❤✐❝❤ ✐♥ ✐ts ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ ✜rst r♦✉♥❞ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ♣r❡s❡♥t❡❞ ♠✉❧t✐♣❧❡ ❜❧♦❝❦s ❛t ❛
t✐♠❡✱ ❛♥❞ t❤❡ ❣❛♠❡ ❢❛✐❧❡❞✳

❆♥♦t❤❡r ❜✉✐❧❞❡r ❛t t❤❡ ❜❡❣✐♥♥✐♥❣ tr✐❡❞ t♦ ❡❧✐❝✐t ❛ ❧❛❜❡❧ ❢♦r ❡✐t❤❡r ❝♦❧♦r ♦r ❢♦r♠
❢r♦♠ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t✳ ■♥ t❤✐s ❝❛s❡✱ ❛❧❧ ❜❧♦❝❦s ♦❢ ♦♥❡ s♣❡❝✐✜❝ ❝♦❧♦r ♦r ♦❢ ♦♥❡ s♣❡❝✐✜❝
s❤❛♣❡ ✇❡r❡ ♣r❡s❡♥t❡❞ ❛t ❛ t✐♠❡✳ ❚❤✐s str❛t❡❣② ✇❛s ♦♥❧② ♣✉rs✉❡❞ ❜② ♦♥❡ ❜✉✐❧❞❡r ❛t
t❤❡ ❜❡❣✐♥♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ❣❛♠❡✱ ❜✉t ✇❛s ♥♦t s✉❝❝❡ss❢✉❧ ❛♥❞ t❤❡♥ t❤❡r❡❢♦r❡ ❞✐s❝♦♥t✐♥✉❡❞
✐♥ ❢❛✈♦r ♦❢ t❤❡ str❛t❡❣② ♦❢ ✜♥❞✐♥❣ ✇❤✐❝❤ ❜❧♦❝❦s ❜❡❧♦♥❣ t♦ t❤❡ t❛r❣❡t str✉❝t✉r❡✳ ❚❤✐s
❜✉✐❧❞❡r ♣❧❛②❡❞ ✐♥ ❛ ✜rst r♦✉♥❞✳ ■♥ t❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ s❡❝♦♥❞ r♦✉♥❞✱ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r
❡♠❜❛r❦❡❞ ♦♥ t❤❡ ✜rst str❛t❡❣②✳

❚❤❡ r❡♠❛✐♥✐♥❣ t❤r❡❡ ❜✉✐❧❞❡rs ✭✐♥ t❤r❡❡ ✜rst r♦✉♥❞s✮ ❛❧s♦ ♣r❡s❡♥t❡❞ ♠✉❧t✐♣❧❡
❜❧♦❝❦s ❛t ♦♥❝❡ ❜✉t t❤❡ s❡t ♦❢ ❜❧♦❝❦s ♣r❡s❡♥t❡❞ ❞✐❞ ♥♦t ❤❛✈❡ ❛♥② ❝♦♠♠♦♥ ♣r♦♣✲
❡rt✐❡s ❛♥❞ s❡❡♠❡❞ r❛♥❞♦♠✳ ❚❤❡s❡ ❜✉✐❧❞❡rs ❞✐❞ ♥♦t ❤❛✈❡ ❛♥② ❛♣♣❛r❡♥t s②st❡♠❛t✐❝
str❛t❡❣② ❛♥❞ t❤❡✐r ❣❛♠❡s ❞✐❞ ♥♦t ❝♦♠❡ t♦ ❛ s✉❝❝❡ss❢✉❧ ❡♥❞✳

❚❛❦✐♥❣ ❛ ❝❧♦s❡r ❧♦♦❦ ❛t t❤❡ ❢♦✉r ❢❛✐❧❡❞ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✱ ✇❡ ✜♥❞ t❤❛t ✐♥ ♦♥❡ ♦❢ t❤❡♠✱
✇❤❡r❡ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ♣r❡s❡♥t❡❞ ♦♥❡ ❜❧♦❝❦ ❛t ❛ t✐♠❡✱ ✐♥ t❤❡ ❡♥❞ t❤❡ t❛r❣❡t ❝♦♥str✉❝t✐♦♥
✇❛s ❛❧♠♦st ✜♥✐s❤❡❞✳ ❆r❝❤✐t❡❝t ❛♥❞ ❜✉✐❧❞❡r ✉♥❞❡rst♦♦❞ ❡❛❝❤ ♦t❤❡r✱ ❜✉t t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t
❞✐❞ ♥♦t s✐❣♥❛❧ ❛♥ ❡❛r❧② ♠✐st❛❦❡ ✐♥ t❤❡ ♣♦s✐t✐♦♥ ♦❢ ♦♥❡ ❜❧♦❝❦ r✐❣❤t ❛✇❛②✳ ❍❡ ✇❛✐t❡❞
✉♥t✐❧ t❤❡ r❡st ♦❢ t❤❡ str✉❝t✉r❡ ✇❛s ❝♦♠♣❧❡t❡❞ ❛♥❞ t❤❡♥ tr✐❡❞ t♦ ❛❞❞r❡ss t❤❡ ♠✐st❛❦❡
❜② ♠❡❛♥s ♦❢ t❤❡ ✐♥tr♦❞✉❝t✐♦♥ ♦❢ ❛ ♥❡✇ s✐❣♥❛❧✳ ❚❤✐s ♥❡✇ s✐❣♥❛❧ ✇❛s ✐♥t❡r♣r❡t❡❞ ❜②
t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❛s ❛♥ ❊♥❞ s✐❣♥❛❧✱ ❧❡❛❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ❡♥❞ ♦❢ t❤❡ ❣❛♠❡ ✇✐t❤ ♦♥❡ ❜❧♦❝❦ ✐♥
❛ ♣♦s✐t✐♦♥ ♥❡①t t♦ t❤❡ t❛r❣❡t ♦♥❡✳ ❍♦✇❡✈❡r ❢♦r t❤❡ ♦t❤❡r ❢❛✐❧❡❞ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✱ t❤❡
str✉❝t✉r❡ ❛t t❤❡ ❡♥❞ ♦❢ t❤❡ ❣❛♠❡ ✇❛s ❢❛r ❢r♦♠ t❤❡ t❛r❣❡t ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ ❛♥❞ t❤❡r❡ ✇❛s
♥♦ ♥♦t✐❝❡❛❜❧❡ ♣r♦❣r❡ss ✐♥ ❛❧❧ t❤r❡❡ ❝❛s❡s✳

❲❤❡r❡❛s✱ ✇✐t❤ t❤❡ ❝✉rr❡♥t ❞❛t❛ ❛♥❞ ❛♥❛❧②s✐s✱ ✇❡ ❝❛♥♥♦t ②❡t ❞r❛✇ ❛♥② ❝♦♥❝❧✉✲



✻✵ ❈❤❛♣t❡r ✸✳ ❈❛♥ ❤✉♠❛♥s ❧❡❛r♥ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s❄

Pr❡s❡♥t❛t✐♦♥ ♦❢
❜❧♦❝❦s

❙tr❛t❡❣②
◆✉♠❜❡r
♦❢ ❣❛♠❡s

❙✉❝❝❡ss❢✉❧ ❋❛✐❧❡❞

Pr❡s❡♥t ♦♥❡ ❜❧♦❝❦
❛t ❛ t✐♠❡

❋✐♥❞ ♦♥❡ ❜❧♦❝❦
❛♥❞ ❥♦✐♥ r✐❣❤t
❛✇❛②✱ r❡♣❡❛t

✶✷ ✶✶ ✶

❋✐♥❞ ❛❧❧ ❜❧♦❝❦s
❜❡❧♦♥❣✐♥❣ t♦ t❤❡
str✉❝t✉r❡✱ t❤❡♥
st❛rt ❥♦✐♥✐♥❣

✷ ✷ ✵

Pr❡s❡♥t ♠✉❧t✐♣❧❡
❜❧♦❝❦s ❛t ❛ t✐♠❡

◆♦ str❛t❡❣② ✸ ✵ ✸

❚❛❜❧❡ ✸✳✶

s✐♦♥s✱ st✐❧❧ t❤✐s ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥ s✉❣❣❡sts t❤❛t t❤❡ ✇❛② t❤❡ ❜✉✐❧❞❡rs ♣r♦♣♦s❡ ♥❡①t st❡♣s
❛♥❞ ❛s❦ ❢♦r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❢r♦♠ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ✐s ✐♠♣♦rt❛♥t ❢♦r t❤❡ s✉❝❝❡ss ♦❢ t❤❡ ❣❛♠❡✳
❇✉✐❧❞❡rs s❡❡♠ t♦ ❜✉✐❧❞ ❢r❛♠❡s ❛♥❞ ❝r❡❛t❡ s❧♦ts ❢♦r t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t✬s ✐♥♣✉t✳ ❚❤❡s❡ ❢r❛♠❡s
❢♦r♠ t❤❡ ❝♦♥t❡①t t❤❛t s❤❛♣❡s t❤❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s✳ ❚❤✐s ✐s s✐♠✐❧❛r t♦
❤♦✇ ✐♥ ♦t❤❡r ❝❛s❡s ♦❢ ❛s②♠♠❡tr✐❝ ♦r r❡str✐❝t❡❞ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥✱ ❛s ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡ ✐♥
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s ✇✐t❤ ♣r❡✈❡r❜❛❧ ✐♥❢❛♥ts ♦r ✐♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s ✇✐t❤ ✐♠♣❛✐r❡❞ ♣❡rs♦♥s✱ ♣❡♦♣❧❡
♣r♦✈✐❞❡ ❢r❛♠❡s t♦ ✉♥❞❡rst❛♥❞ ✇❤❛t t❤❡✐r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣❛rt♥❡rs ✇✐t❤ t❤❡✐r ❞✐✛❡r❡♥t ♦r
❧✐♠✐t❡❞ ❝♦♥✈❡rs❛t✐♦♥❛❧ ❛❜✐❧✐t✐❡s ✇❛♥t t♦ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t❡ ❬❖❝❤s ✶✾✼✾✱ ●♦♦❞✇✐♥ ✶✾✾✺❪✳

✸✳✹✳✹ ❆❞❞✐t✐♦♥❛❧ ❖❜s❡r✈❛t✐♦♥s

❚❤✐s s✉❜s❡❝t✐♦♥ ❜r✐❡✢② ✐♥❞✐❝❛t❡s ✐♥t❡r❡st✐♥❣✱ ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s ✇❡ ♠❛❞❡ ✇✐t❤
♦✉r ♣✐❧♦t st✉❞②✱ ❛s ✇❡❧❧ ❛s ✐♥t❡r❡st✐♥❣ ❝♦♥s✐❞❡r❛t✐♦♥s ❢♦r ❢✉t✉r❡ ✇♦r❦✳

❋✐rst ♦❢ ❛❧❧✱ ✇❡ ✇♦✉❧❞ ❧✐❦❡ t♦ st❛t❡ t❤❛t t❤❡ ❤✐st♦r② ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✐s ❝r✉❝✐❛❧
❢♦r ✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣ ♠❡❛♥✐♥❣s✳ ❆ ♣❡rs♦♥ ✇❤♦ ❤❛s ♥♦t ✇✐t♥❡ss❡❞ t❤❡ ❝♦✉rs❡ ♦❢ t❤❡
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ ✐s ♥♦t ❛❜❧❡ t♦ ✜❧❧ ✐♥ ❛♥❞ ❝♦♠♣❧❡t❡ t❤❡ t❛s❦ ✇✐t❤♦✉t s♣❡❝✐❛❧ ✐♥str✉❝t✐♦♥s✳
❲❡ ♦❜s❡r✈❡ ❛ ♣❤❛s❡ ♦❢ ❝♦♥❢✉s✐♦♥ ❛♥❞ ♥❡❣♦t✐❛t✐♦♥ ❛t t❤❡ ❜❡❣✐♥♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s
❛♥❞ ❛❢t❡r t❤❛t ❛ ❝♦♠♣❧❡t✐♦♥ ♣❤❛s❡ ✐♥ ✇❤✐❝❤ s✐❣♥❛❧ ♠❡❛♥✐♥❣s ❤❛✈❡ ❜❡❡♥ ❝♦♥st✐t✉t❡❞✳
❚❤❡ ❧❛tt❡r s❡❡♠s t♦ ❜❡ ❝❤❛r❛❝t❡r✐③❡❞ ❜② s♠♦♦t❤✱ ❝♦♥s✐st❡♥t ♣❛tt❡r♥s✳ ■♥ t❤❡ ✐♥✐✲
t✐❛❧ ♣❤❛s❡ ♦❢ ♥❡❣♦t✐❛t✐♦♥✱ ✇❡ ♦❜s❡r✈❡❞ ✐♥st❛♥❝❡s ✇❤❡r❡ t❤❡ ♣❧❛②❡rs ❛❞❛♣t❡❞ t♦ t❤❡✐r
♣❛rt♥❡rs ❜② ❝❤❛♥❣✐♥❣ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ ❛ ❜✉tt♦♥ ✇❤❡♥ t❤❡② ♥♦t✐❝❡❞ t❤❡ ♦t❤❡r ♣❧❛②❡r
✉♥❞❡rst❛♥❞s ✐t ❞✐✛❡r❡♥t❧② ✭❝❢✳ ❋✐❣✉r❡ ✸✳✺ ✐♥ ❙✉❜s❡❝t✐♦♥ ✸✳✹✳✶✮✳ ❚❤❡r❡ ✇❡r❡ ❢♦r ❡①✲
❛♠♣❧❡ ❝❛s❡s ✐♥ ✇❤✐❝❤ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ ❜✉tt♦♥s ✉s❡❞ t♦ ❝♦♥✈❡② ❛ ♣♦s✐t✐✈❡ ♦r ♥❡❣❛t✐✈❡
❢❡❡❞❜❛❝❦ r❡✈❡rs❡❞✳

■♥ ❝♦♥tr❛st✱ ✇❡ ❛❧s♦ ♦❜s❡r✈❡❞ t❤❛t s♦♠❡ ♣❧❛②❡rs✱ ❜♦t❤ ❛r❝❤✐t❡❝ts ❛♥❞ ❜✉✐❧❞❡rs✱
✐♥s✐st❡❞ ♦♥ t❤❡✐r str❛t❡❣✐❡s✱ ❡✈❡♥ t❤♦✉❣❤ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤ t❤❡✐r r❡s♣❡❝t✐✈❡ ♣❛rt♥❡r
❞✐❞ ♥♦t ✇♦r❦✱ ✐✳❡✳ t❤❡② ❞✐❞ ♥♦t ❛❣r❡❡ ♦♥ ❛♥② ♠❡❛♥✐♥❣ ❛♥❞ t❤❡ t❛s❦ ❞✐❞ ♥♦t ♣r♦❣r❡ss✳
❚❤✉s✱ t❤❡r❡ s❡❡♠ t♦ ❜❡ ❧❡❛❞❡rs ❛♥❞ ❢♦❧❧♦✇❡rs ✐♥ t❡r♠s ♦❢ str❛t❡❣✐❡s✱ ✇❤✐❝❤ ❝♦✉❧❞ ❜❡
♣❡rs♦♥❛❧✐t②✲❞❡♣❡♥❞❡♥t✱ ❜✉t ❝♦✉❧❞ ❛❧s♦ ♠❛♥✐❢❡st t❤❡✐r ❛❜✐❧✐t② t♦ ❡♠♣❧♦② ❛ t❤❡♦r② ♦❢
♠✐♥❞✳



✸✳✹✳ ❘❡s✉❧ts ✻✶

❲❡ ❛❧s♦ ♥♦t❡ t❤❛t ✇❤❡♥ ❜✉✐❧❞❡r ❛♥❞ ❛r❝❤✐t❡❝t s✇✐t❝❤❡❞ r♦❧❡s ❛❢t❡r ❛ ✜rst r♦✉♥❞✱
t❤❡✐r ❜❡❤❛✈✐♦rs ❛♥❞ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ✇❡r❡ ✐♥✢✉❡♥❝❡❞ ✭❡✳❣✳✱ ❜✉✐❧❞❡r str❛t❡❣✐❡s ✇❡r❡
❛❞♦♣t❡❞ ❛❝r♦ss r♦✉♥❞s✮✳ ■❢ ❛ s❡❝♦♥❞ r♦✉♥❞ ✇❛s s②st❡♠❛t✐❝❛❧❧② ♣❛rt ♦❢ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥✲
t❛❧ ♣r♦❝❡❞✉r❡✱ ✐t ✇♦✉❧❞ ❜❡ ✐♥t❡r❡st✐♥❣ t♦ s❡❡ ✇❤❡t❤❡r ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts s✉❝❝❡❡❞ ❢❛st❡r ✐♥
t❤❡ s❡❝♦♥❞ ❣❛♠❡ t❤❡② ♣❧❛② ✇✐t❤ r❡✈❡rs❡❞ r♦❧❡s ❛♥❞ ✐❢ t❤❡② ❛❞♦♣t s✐♠✐❧❛r str❛t❡❣✐❡s✳

❆♥♦t❤❡r ✐♥t❡r❡st✐♥❣ ❛s♣❡❝t ❝♦♥❝❡r♥s t✐♠✐♥❣✱ ♥♦t ♦♥❧② ❛t ✇❤✐❝❤ ♣♦✐♥ts ✐♥ t✐♠❡ t❤❡
❛r❝❤✐t❡❝t ❣✐✈❡s ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ✐♥str✉❝t✐♦♥s✱ ❜✉t ❛❧s♦ t❤❡ ✐♥t❡r♣❧❛② ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r✬s
❛♥❞ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t✬s ❛❝t✐♦♥s✳ ❚❤❡ r❤②t❤♠ ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣❛rt♥❡rs✬ ❛❝t✐♦♥s ♠✐❣❤t
❜❡ ❛♥ ✐♠♣♦rt❛♥t ❧♦✇✲❧❡✈❡❧ ❢❡❛t✉r❡ ✐♥ ❞❡t❡r♠✐♥✐♥❣ ✇❤❡t❤❡r ❛ ❝❡rt❛✐♥ s✐❣♥❛❧ ♠❡❛♥s
♣♦s✐t✐✈❡ ♦r ♥❡❣❛t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦✳

❲❤✐❧❡ t❤❡ ❛❜♦✈❡ ♣♦✐♥ts ❛r❡ ❤✐❣❤❧② r❡❧❡✈❛♥t ❛♥❞ ✇♦rt❤ ✐♥✈❡st✐❣❛t✐♥❣✱ t❤❡✐r ❞❡t❛✐❧❡❞
❡①❛♠✐♥❛t✐♦♥ ✐s ❜❡②♦♥❞ t❤❡ s❝♦♣❡ ♦❢ t❤✐s ✇♦r❦✳

▼❡❛♥✐♥❣ s✇✐t❝❤❡s ❛♥❞ r❡s❡t ❉✉r✐♥❣ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t✱ ✇❡ ♥♦t✐❝❡❞ s♦♠❡ ♣❛rt✐❝✐✲
♣❛♥ts ✇❡r❡ ♠✐s✐♥t❡r♣r❡t✐♥❣ ❛ P♦s✐t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛s ❛ ◆❡❣❛t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✭❛♥❞ r❡✈❡rs❡❧②✮✱
❜✉t ♠♦st ♦❢ t❤❡ t✐♠❡ t❤❡② ✇❡r❡ ❛❜❧❡ t♦ ❞❡t❡❝t ❛♥❞ ❝♦rr❡❝t t❤✐s ♠✐s✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣✳
■♥ ❢❡✇ ❝❛s❡s✱ ✐t ✇❛s t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t t❤❛t ✐♥✈❡rt❡❞ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ❜✉t ✐♥
♠♦st ❝❛s❡s ✐t ✇❛s t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r t❤❛t ❤❛❞ t♦ r❡✐♥t❡r♣r❡t t❤❡ s✐❣♥❛❧s✱ ♦❢t❡♥ ❛❢t❡r ❛ ❘❡s❡t

✐♥str✉❝t✐♦♥ ❢r♦♠ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t✳ ❚❤❡ ❞❛t❛ ✇❡ ❝♦❧❧❡❝t❡❞ ❛r❡ ♥♦t ❞❡t❛✐❧❡❞ ❡♥♦✉❣❤ ❢♦r
❛ ✜♥❡✲❣r❛✐♥❡❞ t❡♠♣♦r❛❧ ❛♥❛❧②s✐s ❜✉t ✇❡ ✇❡r❡ ❛❜❧❡ t♦ ❝♦✉♥t t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❢❡❡❞❜❛❝❦
✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ s✇✐t❝❤❡s ♣❡r r✉♥✳ ■♥ ✺ ♦✉t ♦❢ ✶✹ s✉❝❝❡ss❢✉❧ ❣❛♠❡s ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✸✳✾✮ t❤❡
❛r❝❤✐t❡❝t ♦r t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❝❤❛♥❣❡❞ ❤✐s ✉s❡ ♦r ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ s✐❣♥❛❧s ❜❡t✇❡❡♥ ♣♦s✐t✐✈❡
❛♥❞ ♥❡❣❛t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦✳
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❋✐❣✉r❡ ✸✳✾✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ s✐❣♥❛❧s ✇❤♦s❡ ♠❡❛♥✐♥❣s s✇✐t❝❤ ❜❡t✇❡❡♥ ♣♦s✐t✐✈❡ ❛♥❞ ♥❡❣❛t✐✈❡
❢❡❡❞❜❛❝❦ ❞✉r✐♥❣ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t✳ ■♥ ❜❧✉❡✱ ❝❛s❡s ✇❤❡r❡ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ❞❡❝✐❞❡s t♦ ❝❤❛♥❣❡
t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ ❛ ❜✉tt♦♥ ❢r♦♠ ♦♥❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ t②♣❡ t♦ t❤❡ ♦t❤❡r✳ ■♥ ②❡❧❧♦✇✱ ❝❛s❡s ✇❤❡r❡
t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❝❤❛♥❣❡s ❤✐s✴❤❡r ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ ❛ s✐❣♥❛❧✳ ❚❤❡ ❝♦❧♦r❡❞ ❜❛r ♦♥ t❤❡ ❜♦tt♦♠
✐♥❞✐❝❛t❡s ✐❢ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✇❛s s✉❝❝❡ss❢✉❧ ♦r ♥♦t✳



✻✷ ❈❤❛♣t❡r ✸✳ ❈❛♥ ❤✉♠❛♥s ❧❡❛r♥ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s❄

❈♦♥t❡①t ❞❡♣❡♥❞❡♥t ♠❡❛♥✐♥❣ ■♥ s❡✈❡r❛❧ ❝❛s❡s t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ♣r❡ss❡❞ ❛❧❧ ❜✉tt♦♥s
t♦ s✐❣♥✐❢② ❛ s❛❧✐❡♥t ❡✈❡♥t✳ ❚❤✐s ❡✈❡♥t ✇❛s ❡✐t❤❡r ♣❡r❝❡✐✈❡❞ ❛s ❛ ❘❡s❡t ✐♥str✉❝t✐♦♥ ✐❢
t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❢❡❧t ❧♦st ♦r ❛♥ ❊♥❞ ✐♥str✉❝t✐♦♥ ✐❢ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❢❡❧t ❝♦♥✜❞❡♥t ❛❜♦✉t ❤✐s✴❤❡r
✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ♣r❡✈✐♦✉s ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❡q✉❡♥❝❡s✳ ❚❤✐s ✐s ✐❧❧✉str❛t❡❞ ✐♥ ✜❣✉r❡ ✸✳✺✱
✇❤❡r❡ ❛t t = 200s✱ ❛s ♣❧❛②❡rs ❛❧r❡❛❞② tr✐❡❞ ❢♦r s❡✈❡r❛❧ ✐t❡r❛t✐♦♥ ✇✐t❤ ♥♦ s✉❝❝❡ss✱
t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ♣r❡ss❡s ❛❧❧ ❜✉tt♦♥s t♦ s✐❣♥✐❢② ❛ ❘❡s❡t✳ ❆❢t❡r t❤✐s ❘❡s❡t✱ ❛ ♥❡✇ s❡t ♦❢
s②♠❜♦❧s ✐s ✉s❡❞ ❜② t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t t❤❛t ✐s ✇❡❧❧ ✉♥❞❡rst♦♦❞✳ ❋✐♥❛❧❧②✱ t♦ s✐❣♥✐❢② t❤❛t t❤❡
❝♦♥str✉❝t✐♦♥ ✐s ✜♥✐s❤❡❞✱ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ♣r❡ss❡s ❛❣❛✐♥ ❛❧❧ ❜✉tt♦♥s s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧② ♥♦✇
✇✐t❤ t❤❡ ✐♥t❡♥❞❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣ t❤❛t t❤❡ t❛s❦ ✐s ❝♦♠♣❧❡t❡❞✳ ❆s t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇❛s ❣♦✐♥❣
✇❡❧❧✱ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ✉♥❞❡rst♦♦❞ t❤✐s s✐❣♥❛❧ ❛s ❛♥ ❊♥❞ s✐❣♥❛❧ ❛♥❞ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✇❡♥t
t♦ ❛ s✉❝❝❡ss❢✉❧ ❡♥❞✳

❆s ❞❡t❛✐❧❡❞ ❡❛r❧✐❡r ♦♥❡ ♦❢ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ❢❛✐❧❡❞ ❡✈❡♥ ✐❢ ✐♥ t❤❡ ❡♥❞ t❤❡ t❛r❣❡t
❝♦♥str✉❝t✐♦♥ ✇❛s ❛❧♠♦st ✜♥✐s❤❡❞✳ ❆r❝❤✐t❡❝t ❛♥❞ ❜✉✐❧❞❡r ✉♥❞❡rst♦♦❞ ❡❛❝❤ ♦t❤❡r✱ ❜✉t
❛♥ ❡❛r❧② ♠✐st❛❦❡ ✐♥ t❤❡ ♣♦s✐t✐♦♥ ♦❢ ♦♥❡ ❜❧♦❝❦ ✇❛s ♥♦t s✐❣♥❛❧❡❞ ❜② t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t
r✐❣❤t ❛✇❛②✳ ❍❡ ✇❛✐t❡❞ ✉♥t✐❧ t❤❡ r❡st ♦❢ t❤❡ str✉❝t✉r❡ ✇❛s ❝♦♠♣❧❡t❡❞ ❛♥❞ t❤❡♥ tr✐❡❞
t♦ ❛❞❞r❡ss t❤❡ ♠✐st❛❦❡ ❜② ♠❡❛♥s ♦❢ t❤❡ ✐♥tr♦❞✉❝t✐♦♥ ♦❢ ❛ ♥❡✇ s✐❣♥❛❧✳ ●✐✈❡♥ t❤❡
❝♦♥t❡①t ✭t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇❛s s♠♦♦t❤ ❛♥❞ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ✉♥❞❡rst♦♦❞ ❡❛❝❤ ♦t❤❡r✮✱ t❤❡
✐♥tr♦❞✉❝t✐♦♥ ♦❢ t❤✐s ♥❡✇ s✐❣♥❛❧ ✇❛s ✐♥t❡r♣r❡t❡❞ ❜② t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❛s ❛♥ ❊♥❞ s✐❣♥❛❧✱
❧❡❛❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ❡♥❞ ♦❢ t❤❡ ❣❛♠❡ ✇✐t❤ ♦♥❡ ❜❧♦❝❦ ✐♥ ❛ ♣♦s✐t✐♦♥ ♥❡①t t♦ t❤❡ t❛r❣❡t ♦♥❡✳

❚✐♠✐♥❣ ❋✐❣✉r❡ ✸✳✺ ❝♦♥t❛✐♥s ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ♦♥ ✇❤✐❝❤ s✐❣♥❛❧ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t s❡♥❞s t♦ t❤❡
❜✉✐❧❞❡r ❛t ✇❤✐❝❤ ♣♦✐♥t ✐♥ t✐♠❡ ❛s ✇❡❧❧ ❛t ✐ts ❛❧✐❣♥♠❡♥t ✇✐t❤ t❤❡ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ ♣r♦❣r❡ss✳
❙✉❝❤ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❧❧♦✇s ❛♥❛❧②③✐♥❣ ✐♥❞✐✈✐❞✉❛❧s✬ t❡♠♣♦r❛❧ ❝♦♦r❞✐♥❛t✐♦♥ ❞✉r✐♥❣ s♦❝✐❛❧
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s✱ ✐✳❡✳ t❤❡ t✐♠✐♥❣ ❛♥❞ ✐♥t❡r♣❧❛② ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❛t ❜♦t❤ ❛ ♠✐❝r♦ ❛♥❞ ♠❛❝r♦
s❝❛❧❡ ❬❉❡❧❛❤❡r❝❤❡ ✷✵✶✷❪✳

❈♦♥✜r♠❛t✐♦♥ ❜✐❛s ❙♦♠❡ ❜✉✐❧❞❡rs ✇❡r❡ ❛✛❡❝t❡❞ ❜② t❤❡ ❝♦♥✜r♠❛t✐♦♥ ❜✐❛s ✇❤✐❝❤ ✐s
❞❡✜♥❡❞ ❛s ✏t❤❡ s❡❡❦✐♥❣ ♦r ✐♥t❡r♣r❡t✐♥❣ ♦❢ ❡✈✐❞❡♥❝❡ ✐♥ ✇❛②s t❤❛t ❛r❡ ♣❛rt✐❛❧ t♦ ❡①✐st✐♥❣

❜❡❧✐❡❢s✱ ❡①♣❡❝t❛t✐♦♥s✱ ♦r ❛ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐♥ ❤❛♥❞✑ ❬◆✐❝❦❡rs♦♥ ✶✾✾✽❪✳ ❲❤✐❧❡ ♠✐st❛❦✐♥❣
♥❡❣❛t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❢♦r ♣♦s✐t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦✱ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ✇❡r❡ ♣r♦❣r❡ss✐♥❣ ❢❛r ✐♥ ❛ ✇r♦♥❣
❞✐r❡❝t✐♦♥✱ ❡✈❡♥ ✐❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧ ✇♦✉❧❞ s❡❡♠ ❝♦♥tr❛❞✐❝t♦r② ❢♦r ❛♥ ♦✉ts✐❞❡ ♦❜s❡r✈❡r✳ ■t ✇❛s
❞✐✣❝✉❧t ❢♦r s♦♠❡ ✉s❡rs t♦ r❡✲❛ss❡ss t❤❡✐r ❜❡❧✐❡❢✱ t❤❡② ❜❡tt❡r t❤♦✉❣❤t t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t
✇❛s ♠✐st❛❦✐♥❣ ♦r ✇❡r❡ ♣✉rs✉✐♥❣ ✐♥ ❛ ✈❡r② ✐♠♣r♦❜❛❜❧❡ ❞✐r❡❝t✐♦♥✳ ❋❡✇ ❜✉✐❧❞❡rs ✇❡r❡
❛❜❧❡ t♦ ♦✈❡r❝♦♠❡ t❤❡ ❝♦♥✜r♠❛t✐♦♥ ❜✐❛s ♣r♦❜❧❡♠ ❜② t❤❡♠s❡❧✈❡s✱ ❧❡❛❞✐♥❣ ❡✐t❤❡r t♦ ❛
❢❛✐❧❡❞ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ♦r ♥❡❡❞❡❞ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t t♦ ♣r♦❞✉❝❡ ❛ s❛❧✐❡♥t ❡✈❡♥t t♦ r❡s❡t t❤❡
❡①♣❡r✐♠❡♥t✳ ❲✐t❤ t❤❡ r❡❝♦r❞❡❞ ❞❛t❛✱ ✐t ✐s ✉♥❢♦rt✉♥❛t❡❧② ♥♦t ♣♦ss✐❜❧❡ t♦ q✉❛♥t✐❢②
t❤✐s ♣❤❡♥♦♠❡♥♦♥ ❡✈❡♥ ✐❢ t❤❡ ✜❣✉r❡ ✸✳✾ ♠❛② ♣r♦✈✐❞❡ ✉s❡❢✉❧ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✳

❲♦r❦s♣❛❝❡ ❋r♦♠ ♦✉r ✈✐❞❡♦ r❡❝♦r❞✐♥❣✱ ✇❡ ♦❜s❡r✈❡❞ t❤❛t s♦♠❡ ❜✉✐❧❞❡rs ✭✾ ♦✉t
♦❢ ✶✼✮ ❝❧❡❛♥❡❞ t❤❡✐r ✇♦r❦s♣❛❝❡ ✐♥ t❤❡ ❜❡❣✐♥♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t✱ s✉❝❤ t❤❛t ♥♦
❜❧♦❝❦ ✐s r❡♠❛✐♥s ✈✐s✐❜❧❡✳ ❚❤❡② t❤❡♥ tr✐❡❞ t♦ ♠❛✐♥t❛✐♥ ❛ ❝❧❡❛♥ ✇♦r❦s♣❛❝❡ ❞✉r✐♥❣
t❤❡ ❣❛♠❡✱ ❣✐✈✐♥❣ t❤❡♠ ❛ ♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ s♣❛❝❡✱ ✇❤❡r❡ t❤❡② ❝♦✉❧❞ ♣r♦♣♦s❡ ❜❧♦❝❦s ✐♥ ❛♥
✉♥❛♠❜✐❣✉♦✉s ✇❛②✳ ❆♥♦t❤❡r str❛t❡❣② ✇❛s ♣✉rs✉❡❞ ❜② ❡✐❣❤t ❜✉✐❧❞❡rs ✇❤♦ ❢r♦♠ t❤❡



✸✳✺✳ ▲❡ss♦♥s ▲❡❛r♥❡❞ ✻✸

❜❡❣✐♥♥✐♥❣ ❦❡♣t ❛❧❧ ❜❧♦❝❦s ♦♥ t❤❡ ✇♦r❦s♣❛❝❡ ❛♥❞ t❤❡r❡✇✐t❤ ❡♥❛❜❧❡❞ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t t♦
✇✐t♥❡ss t❤❡ ♣r♦❝❡ss ♦❢ ❝❤♦✐❝❡ ♦❢ ❜❧♦❝❦✳ ❖❢ t❤❡s❡ ❡✐❣❤t ❜✉✐❧❞❡rs✱ t❤r❡❡ ♥❡❛t❧② ♦r❞❡r❡❞
❛♥❞ ❛❧✐❣♥❡❞ t❤❡✐r ❜❧♦❝❦s ♦♥ t❤❡ ✇♦r❦s♣❛❝❡ ❛♥❞ ♣r♦♣♦s❡❞ ♦♥❡ ❜❧♦❝❦ ❛t ❛ t✐♠❡ ❜②
♣♦✐♥t✐♥❣ t♦ ✐t✳ ❚❤❡ r❡♠❛✐♥✐♥❣ ✜✈❡ ❜✉✐❧❞❡rs ❞✐❞ ♥♦t ♦r❞❡r ♦r ❛❧✐❣♥ t❤❡ ❜❧♦❝❦s ✐♥ ❛♥②
✇❛②✳ ❚❤❡s❡ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ♦♣❡♥❡❞ ✉♣ ❛ ✇♦r❦s♣❛❝❡ ✐♥s✐❞❡ t❤❡ ♦✈❡r❛❧❧ ✇♦r❦s♣❛❝❡ ✭✐✳❡✳✱
♣r♦♣♦s✐♥❣ ❜❧♦❝❦s ✐♥✲❜❡t✇❡❡♥ ♦r ♥❡①t t♦ t❤❡ r❡st✮✳

Pr♦♣♦s✐t✐♦♥s ❊ss❡♥t✐❛❧❧② t❤❡ t❛s❦ ❝♦♥s✐st❡❞ ✐♥ t✇♦ s✉❜t❛s❦s✱ ✜♥❞✐♥❣ ❝♦rr❡❝t ❜❧♦❝❦s
❛♥❞ ❥♦✐♥✐♥❣ t❤❡♠✳ ❋♦r t❤✐s✱ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ♣r♦♣♦s❡❞ ❜❧♦❝❦s ❛♥❞ ♣♦s✐t✐♦♥s ♦❢ ❜❧♦❝❦s ✐♥
❞✐✛❡r❡♥t ✇❛②s✳ ❋♦r ♣r♦♣♦s✐♥❣ ❜❧♦❝❦s ✐♥ s❡❛r❝❤ ❢♦r ❛ ❝♦rr❡❝t ♦♥❡✱ ❜✉✐❧❞❡rs ✏♣r❡s❡♥t✑
❜❧♦❝❦s ❜② ♣❧❛❝✐♥❣ t❤❡♠ ❛❧♦♥❡ ♦♥ t❤❡ ✇♦r❦s♣❛❝❡ ♦r ✐♥ ❛ s❡♣❛r❛t❡ s✉❜✲✇♦r❦s♣❛❝❡✱ t❤❡②
♣♦✐♥t t♦ t❤❡ ❜❧♦❝❦ t❤❡② ✇✐s❤ t♦ r❡❝❡✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛❜♦✉t✱ ♦r t❤❡② ❧✐❢t t❤❡ r❡s♣❡❝t✐✈❡
❜❧♦❝❦ t♦ ❤✐❣❤❧✐❣❤t ✐t✳

❚♦ ✜♥❞ ❛t ✇❤✐❝❤ ♣♦s✐t✐♦♥ ❛ s♣❡❝✐✜❝ ❜❧♦❝❦ ✐s ❝♦rr❡❝t❧② ❥♦✐♥❡❞ ✇✐t❤ ♦t❤❡rs✱ t❤❡
♣r♦♣♦s✐t✐♦♥s ❞✐✛❡r ✐♥ t❤❡ ❧❡✈❡❧ ♦❢ ❛❝❝✉r❛❝② ❛♥❞ ♣r❡❝✐s✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♣r♦♣♦s❡❞ ♣♦s✐t✐♦♥✳
❙♦♠❡ ❜✉✐❧❞❡rs ❜❡❣✐♥ ✇✐t❤ ❜✉♠♣✐♥❣ t✇♦ ❜❧♦❝❦s t♦❣❡t❤❡r t♦ r❡❝❡✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛❜♦✉t
✐❢ t❤❡② s❤♦✉❧❞ ❜❡ ❥♦✐♥❡❞ ❛t ❛❧❧✳ ■♥ s♦♠❡ ❝❛s❡s t❤❡ r❡s♣❡❝t✐✈❡ ❜❧♦❝❦ ✐s ♣❧❛❝❡❞ ❛❜♦✈❡✱
❜❡❧♦✇✱ ♦♥ t❤❡ r✐❣❤t ♦r ♦♥ t❤❡ ❧❡❢t ♦❢ ❛ str✉❝t✉r❡ t♦ r❡❝❡✐✈❡ ❝♦✉rs❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛❜♦✉t t❤❡
❧♦❝❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❝♦rr❡❝t ♣♦s✐t✐♦♥✳ ❆♥♦t❤❡r ✇❛② ♦❢ ♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ✐s t♦ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s❧② ♠♦✈❡
t❤❡ r❡s♣❡❝t✐✈❡ ❜❧♦❝❦ ❛r♦✉♥❞ t❤❡ str✉❝t✉r❡ ✇✐t❤ ❡①♣❡❝t❡❞ ♣♦s✐t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✇❤❡♥ t❤❡
❝♦rr❡❝t ♣♦s✐t✐♦♥ ✐s r❡❛❝❤❡❞✳ ❙♦♠❡ ❜✉✐❧❞❡rs ❞✐s❝r❡t❡❧② t❡st ♦r ♣r♦♣♦s❡ ♣♦s✐t✐♦♥s ♦♥ t❤❡
✇❛② ❛r♦✉♥❞ t❤❡ str✉❝t✉r❡ ❜② ♦♥❧② ♣❛✉s✐♥❣✱ ❥♦✐♥✐♥❣ ❜❧♦❝❦s ❤❛❧❢ ✇❛②✱ ♦r ❢✉❧❧② ❥♦✐♥✐♥❣
t❤❡ ❜❧♦❝❦s ❛t ❡❛❝❤ ♣♦ss✐❜❧❡ ♣♦s✐t✐♦♥✳

✸✳✺ ▲❡ss♦♥s ▲❡❛r♥❡❞

❲❡ ♣r❡s❡♥t❡❞ ❛ ♥❡✇ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ ♠❡t❤♦❞ t❤❛t ❛❧❧♦✇s st✉❞②✐♥❣ ✐♠♣♦rt❛♥t ❛s♣❡❝ts
♦❢ ❤✉♠❛♥ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ✇✐t❤ ❤✐❣❤ r❡❧❡✈❛♥❝❡ t♦ ❤✉♠❛♥✲r♦❜♦t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❲❡ s❤♦✇
t❤❛t t✇♦ ♣❧❛②❡rs t❤❛t ♥❡✈❡r ❤❛❞ ❛ ❝❤❛♥❝❡ t♦ ✐♥t❡r❛❝t ❜② t❤❡ ♠❡❛♥s ♦❢ ❛ r❡str✐❝t❡❞
✐♥t❡r❢❛❝❡ ❜❡❢♦r❡ ✇❡r❡ ❛❜❧❡ t♦ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t❡ ❛♥❞ ❛❝t ✉♣♦♥ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ ❛❝ts ✇❤♦s❡
♠❡❛♥✐♥❣s ✇❡r❡ ♥❡✈❡r ❡①♣❧✐❝✐t❧② ♥❡❣♦t✐❛t❡❞ ❜❡t✇❡❡♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣❛rt♥❡rs✳ ❲❤❛t ❝❛♥
✇❡ ❧❡❛r♥ ❢r♦♠ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts❄ ❍♦✇ ❝❛♥ ✐t ❜❡ ✉s❡❞ ❢♦r ❤✉♠❛♥✲r♦❜♦t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥❄

❲❡ ✜rst ❧✐♥❦ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✇✐t❤ t❤❡ ❝♦♥❝❡♣t ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ❞❡✜♥❡❞ ✐♥
✐♥tr♦❞✉❝t✐♦♥ ✭❝❤❛♣t❡r ✶✮✳ ❲❡ t❤❡♥ ❞❡s❝r✐❜❡ t❤❡ ♠❛✐♥ str❛t❡❣② ✉s❡❞ ❜② ♦✉r ♣❛rt✐❝✐✲
♣❛♥ts✳ ❲❡ ❤✐❣❤❧✐❣❤t t❤❡ ❛❝t✐✈❡ r♦❧❡ ♦❢ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ✐♥ ❝r❡❛t✐♥❣ s❧♦ts ❢♦r t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t
t♦ ♣r♦✈✐❞❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✳ ❆♥❞ ❢✉rt❤❡r ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ♠❛✐♥ str❛t❡❣② ✉s❡❞ t♦ ❧❡❛r♥ t❤❡
♠❡❛♥✐♥❣s ♦❢ ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s✱ ✇❤✐❝❤ ❝♦♥s✐st ♦❢ ❣❡♥❡r❛t✐♥❣ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s
❛♥❞ tr②✐♥❣ t♦ ✈❛❧✐❞❛t❡ ♦r ❞✐s❝❛r❞ t❤❡♠ t❤r♦✉❣❤ ❢✉rt❤❡r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s✳

✸✳✺✳✶ ❯s❡ ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s

❚❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡t✉♣ ❞❡s❝r✐❜❡❞ ❛❜♦✈❡ ✐s ❧❡ss ❝♦♥str❛✐♥❡❞ t❤❛♥ ♦✉r ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ♦❢
❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ❞❡✜♥❡❞ ♣r❡✈✐♦✉s❧②✳ ❆s ❛ r❡♠✐♥❞❡r t❤✐s
♣r♦❜❧❡♠ ❛ss✉♠❡ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡



✻✹ ❈❤❛♣t❡r ✸✳ ❈❛♥ ❤✉♠❛♥s ❧❡❛r♥ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s❄

r♦❜♦t ❛♥❞ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✐s ❦♥♦✇♥ ❛♥❞ ♦♥❧② t❤❡ ♠❛♣♣✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞
t❤❡✐r ♠❡❛♥✐♥❣s ✐s ✉♥❦♥♦✇♥✳ ❑♥♦✇✐♥❣ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ♠❡❛♥s ❤❛✈✐♥❣ ❛❝❝❡ss t♦✿
✭❛✮ t❤❡ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ ♠❡❛♥✐♥❣s t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❝❛♥ r❡❢❡r t♦✱ ✭❜✮ t❤❡ ❞❡t❛✐❧s ❛♥❞ t✐♠✐♥❣
♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ ❛♥❞ ✭❝✮ t❤❡ ❝♦♥str❛✐♥ts t❤❛t ❛♣♣❧② ♦♥ t❤❡ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s✳

■♥ t❤❡ ❤✉♠❛♥✲❤✉♠❛♥ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r✱ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡
✐s ♥♦t ❞❡✜♥❡❞ ✐♥ ❛❞✈❛♥❝❡✳ ❚❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ❜✉tt♦♥ ❡✈❡♥ts ❛r❡ ♥♦t
❝♦♥str❛✐♥❡❞ t♦ ❜❡❧♦♥❣ t♦ ❛ ✜♥✐t❡ s❡t✱ ❛♥❞ t❤❡ ❞❡t❛✐❧s ❛♥❞ t✐♠✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ ✐✳❡✳
t❤❡ ♣r♦t♦❝♦❧✱ ❛r❡ ❛❧s♦ ✉♥❞❡✜♥❡❞ ❛t st❛rt✳ ❖♥❧② t❤❡ ❝♦♥t❡①t ✐♥ ✇❤✐❝❤ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥
t❛❦❡s ♣❧❛❝❡ ✐s ♣r♦✈✐❞❡❞ t♦ ❜♦t❤ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts✱ ✇❤✐❝❤ ✐s t♦ ❜✉✐❧❞ ❛ ✢❛t ❝♦♥str✉❝t✐♦♥
t❤❛t ❞♦❡s ♥♦t ♥❡❝❡ss❛r✐❧② ❝♦♥t❛✐♥ ❛❧❧ ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ ❜❧♦❝❦s✳

❚❤❡ ✜rst ✐♥t❡r❡st✐♥❣ ❢❛❝t ✐s t❤❛t✱ ✇❤✐❧❡ ❛❧❧ ♦❢ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts t❤♦✉❣❤t t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠
✐♠♣♦ss✐❜❧❡ t♦ s♦❧✈❡✱ ♠♦st ♦❢ t❤❡♠ ✇❡r❡ ❛❜❧❡ t♦ s✉❝❝❡ss❢✉❧❧② ❝♦♦♣❡r❛t❡ ✉♥❞❡r r❡str✐❝t❡❞
❛♥❞ ❛s②♠♠❡tr✐❝ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳

❚❤❡ s❡❝♦♥❞ ✐♥t❡r❡st✐♥❣ ❢❛❝t ✐s t❤❛t ✉s❡rs s❡❡♠❡❞ t♦ r❡❧② ♦♥ ✏✉s✉❛❧✑ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥
❢r❛♠❡s t♦ ♠❛❦❡ s❡♥s❡ ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✭❝❢ ✜❣✉r❡ ✸✳✻✮✳ ❊s♣❡❝✐❛❧❧②✱ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ❝❛♠❡
✉♣ ✇✐t❤ str❛t❡❣✐❡s ✐♥✈♦❧✈✐♥❣ ❜♦t❤ t❤❡ ❞❡t❛✐❧s ❛♥❞ t✐♠✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❛♥❞ t❤❡
♣♦ss✐❜❧❡ ♠❡❛♥✐♥❣s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ❜✉tt♦♥ ❡✈❡♥ts✳ ■♥ t❤❡ ♥❡①t t✇♦ s✉❜s❡❝t✐♦♥s✱ ✇❡
✇✐❧❧ ❤✐❣❤❧✐❣❤t t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s✿

• ❚❤❡ t✐♠✐♥❣ ❛♥❞ ❛❧✐❣♥♠❡♥t ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ❜♦t❤ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts q✉✐❝❦❧②
❝♦♥✈❡r❣❡❞✳ ❊s♣❡❝✐❛❧❧② t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r s❡❡♠❡❞ t♦ ❜❡ t❤❡ ❧❡❛❞❡r ✐♥ t❤❡ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥
♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧✳ ❲✐t❤ ❤✐s✴❤❡r ♣r♦♣♦s✐t✐♦♥s ♦❢ ❜❧♦❝❦s ❛♥❞ ♣♦s✐t✐♦♥s✱
t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ♣r♦✈✐❞❡s ❢r❛♠❡s ✐♥ ✇❤✐❝❤ ❤❡✴s❤❡ ❝r❡❛t❡s s❧♦ts ❢♦r t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t t♦
♣r♦✈✐❞❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✳

• ❚❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝ts ❛♥❞ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡rs ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ♦♥❧② ❛ ❧✐♠✐t❡❞ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣
t②♣❡s❀ ❛♠♦♥❣ ✇❤✐❝❤ ♦♥❧② ♣♦s✐t✐✈❡ ❛♥❞ ♥❡❣❛t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✇❛s ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❜② ❛❧❧
♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts✳ ❇✉✐❧❞❡rs s❡❡♠ t♦ r❡❧② ♦♥ t❤❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ t❤❛t t❤❡ s✐❣♥❛❧ ♦❜s❡r✈❡❞
✇♦✉❧❞ ❜❡❧♦♥❣ t♦ ♦♥❡ ♦❢ t❤❡s❡ ❝❛t❡❣♦r✐❡s✳ ❚❤❡② t❤❡♥ r❡❧✐❡❞ ♦♥ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥
❤②♣♦t❤❡s✐s ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❜♦t❤ t❤❡ t❛s❦ ✭✐✳❡✳ t❤❡ ♣♦ss✐❜❧❡ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥s✮
❛♥❞ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s✳ ❇② t❡st✐♥❣ s❡✈❡r❛❧ ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥ ♦❢ t❛s❦ ❛♥❞
s✐❣♥❛❧✬s ♠❡❛♥✐♥❣✱ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ✇❛s ❛❜❧❡ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ❝♦rr❡❝t s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣
♠❛♣♣✐♥❣✱ ♠♦st ♦❢t❡♥ ❧❡❛❞✐♥❣ t♦ ❛ s✉❝❝❡ss ✐♥ t❤❡ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ t❛s❦✳

✸✳✺✳✷ ❙❧♦ts ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥

❙✐❣♥❛❧s✬ ♠❡❛♥✐♥❣s ❛r❡ ❝♦✲❝♦♥str✉❝t❡❞ ❜② t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣❛rt♥❡rs✱ ❜✉t t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r✬s
❛❝t✐♦♥s s❡❡♠ t♦ ♣❧❛② ❛ ❦❡② r♦❧❡ ✐♥ str✉❝t✉r✐♥❣ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❲✐t❤ ❤✐s✴❤❡r ♣r♦♣♦✲
s✐t✐♦♥s ♦❢ ❜❧♦❝❦s ❛♥❞ ♣♦s✐t✐♦♥s✱ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ♣r♦✈✐❞❡s ❢r❛♠❡s ✐♥ ✇❤✐❝❤ ❤❡✴s❤❡ ❝r❡❛t❡s
s❧♦ts ❢♦r t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t t♦ ♣r♦✈✐❞❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✳ ❆♥❞ t❤✉s t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r✬s ❝r❡❛t❡❞ ❢r❛♠❡s
❝♦♥str❛✐♥ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t✬s ✐♥♣✉t t♦ ❛ ❧❛r❣❡ ❡①t❡♥t✳

❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ❜② ❝❧❡❛♥✐♥❣ t❤❡ ✇♦r❦s♣❛❝❡ ♦❢ ❛❧❧ ❜❧♦❝❦s ❛♥❞ ♣r❡s❡♥t✐♥❣ ♥❡✇ ❜❧♦❝❦s
♦♥❡ ❛t ❛ t✐♠❡✱ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ✐♥✢✉❡♥❝❡s t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t t♦ ♣r♦✈✐❞❡ ❛ s✐❣♥❛❧ ✇❤♦s❡ ♠❡❛♥✐♥❣
❝❛♥ ❜❡✿ ✏t❤✐s ❜❧♦❝❦ ❜❡❧♦♥❣s✴❞♦❡s ♥♦t ❜❡❧♦♥❣ t♦ t❤❡ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥✑ ♦r ✏t❤✐s ❜❧♦❝❦ ✐s
❜❧✉❡✴r❡❞✴②❡❧❧♦✇✑ ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡✳ ❚❤✐s ✇❛② t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧❧② ✐♠♣♦s❡s t❤❡ t✐♠✐♥❣



✸✳✺✳ ▲❡ss♦♥s ▲❡❛r♥❡❞ ✻✺

♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ ❡✳❣✳ ❛ t✉r♥ t❛❦✐♥❣ s♦❝✐❛❧ ❜❡❤❛✈✐♦r ✇❤❡r❡ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ♣r♦♣♦s❡s ❛
♥❡✇ ❜❧♦❝❦ ❛♥❞ ✇❛✐ts ❢♦r ❛ s✐❣♥❛❧ ❢r♦♠ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t✳ ❆s ❛ r❡s✉❧t✱ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ✐s ♥♦✇
❢❛❝❡❞ ✇✐t❤ ❛ s✐♠✐❧❛r ♣r♦❜❧❡♠ t❤❛♥ ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥

❢r❛♠❡s✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣s ❛r❡ ❧✐♠✐t❡❞ t♦ ❛ ✜♥✐t❡ s❡t✱ ❦♥♦✇♥ ❢r♦♠ ❜♦t❤ ♣❛rt♥❡rs✳
❚❤❡ ❢r❛♠❡ ❝r❡❛t❡❞ ❜② t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❛❧s♦ ❞❡✜♥❡s t❤❡ ❛ss♦❝✐❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ✇♦r❧❞✬s ❡✈❡♥ts
✭❡✳❣✳ ♠♦✈❡♠❡♥t ♦❢ ❝✉❜❡s✮ ❛♥❞ ✐♥str✉❝t✐♦♥ s✐❣♥❛❧s✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤❡ ♣❛rt✐❝✉❧❛r ♠❡❛♥✐♥❣
♦❢ t❤❡ ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s ✐♥s✐❞❡ ❡❛❝❤ ❢r❛♠❡ ✐s st✐❧❧ t♦ ✐❞❡♥t✐❢②✱ ❡✳❣✳ ✇❤❡t❤❡r t❤❡ ♦❜s❡r✈❡❞
s✐❣♥❛❧ ♠❡❛♥s t❤❡ ❜❧♦❝❦ ❜❡❧♦♥❣s ♦r ❞♦❡s ♥♦t ❜❡❧♦♥❣ t♦ t❤❡ ✜♥❛❧ str✉❝t✉r❡✳

❚❤✐s ❜❡❤❛✈✐♦r ❤❛s ❛❧s♦ ❜❡❡♥ ♦❜s❡r✈❡❞ ✐♥ ♦t❤❡r ❛s②♠♠❡tr✐❝ ❛♥❞ r❡str✐❝t❡❞ ✐♥t❡r✲
❛❝t✐♦♥s ✐♥✈♦❧✈✐♥❣ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣❛rt♥❡rs ✇✐t❤ ❧✐♠✐t❡❞ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥❛❧ ❛❜✐❧✐t✐❡s✱ ❛s ❢♦r
❡①❛♠♣❧❡ ♣r❡✈❡r❜❛❧ ✐♥❢❛♥ts ♦r ✐♠♣❛✐r❡❞ ♣❡rs♦♥s ❬❖❝❤s ✶✾✼✾✱ ●♦♦❞✇✐♥ ✶✾✾✺❪✳

❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ✐t ♠✐❣❤t ❜❡ ✐♥t❡r❡st✐♥❣ t♦ ❝♦♥s✐❞❡r s✐♠✐❧❛r ♠❡❝❤❛♥✐s♠s ♦❢ ♣r♦♣♦s✐t✐♦♥
✐♥ ❛ ❧❡❛r♥✐♥❣ r♦❜♦t ❛s ♠❡❛♥s t♦ ❡❧✐❝✐t ❛♣♣r♦♣r✐❛t❡ s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ ❛ ❤✉♠❛♥ t✉t♦r ✐♥
❍❘■ ❬❈❛❦♠❛❦ ✷✵✶✷❜✱ ❱♦❧❧♠❡r ✷✵✶✹❜✱ ❈❛♥❣❡❧♦s✐ ✷✵✶✵❪✱ ❡s♣❡❝✐❛❧❧② ✐❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥
♣r♦t♦❝♦❧ ✐s ♥♦t ❡①♣❧✐❝✐t❧② ❞❡✜♥❡❞ ✐♥ ❛❞✈❛♥❝❡✳ ❚❤❡s❡ ✐♥t❡r❡st✐♥❣ ❞✐r❡❝t✐♦♥s ❛r❡ ♥♦t t❤❡
s✉❜❥❡❝ts ♦❢ t❤✐s t❤❡s✐s✱ ❛♥❞ ✐♥ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✇❡ ✇✐❧❧ ❛ss✉♠❡ t❤❡ ❤✉♠❛♥ t❡❛❝❤❡r
✐s ❛✇❛r❡ ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✳ ■t ✐s ♦♥❧② ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✼✳✻ t❤❛t ✇❡ s♦❢t❡♥ t❤✐s
❛ss✉♠♣t✐♦♥✱ ❛ss✉♠✐♥❣ ❛ ✜♥✐t❡ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ✐s ❛✈❛✐❧❛❜❧❡✳

✸✳✺✳✸ ■♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s

❍✉♠❛♥s ❛r❡ ❝❛♣❛❜❧❡ ♦❢ s♦❧✈✐♥❣ t❤❡ ❦✐♥❞ ♦❢ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ ♣r♦❜❧❡♠ r♦❜♦ts ❝❛♥ ❡♥✲
❝♦✉♥t❡r ✇✐t❤ ❤✉♠❛♥s✳ ❲❡ ❤❛✈❡ ♦❜s❡r✈❡❞ t❤❛t ❜♦t❤ ❜✉✐❧❞❡rs ❛♥❞ ❛r❝❤✐t❡❝ts ❤❛✈❡
♣r❡❝♦♥❝❡♣t✐♦♥s ♦❢ ✇❤❛t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s t❤❡ ♦t❤❡r ♣❧❛②❡r ✐s ❧✐❦❡❧② t♦ ✉♥❞❡rst❛♥❞✱
tr②✐♥❣ t♦ ✉s❡ ♦r ✐♥t❡r♣r❡t s✐❣♥❛❧s ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤♦s❡ ❢r❛♠❡s✳ ❲✐t❤ t❤❡ ✏❢❡❡❞❜❛❝❦
❢r❛♠❡✑ t❤❡ ♠♦st ❝♦♠♠♦♥❧② t❤♦✉❣❤t ❛❜♦✉t ❛♥❞ t❤❡ ❡❛s✐❡st t♦ ✉♥❞❡rst❛♥❞ ✐♥ t❤❡ ❝♦♥✲
t❡①t ♦❢ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥t✳ ❆♥❞ ✇✐t❤ ❘❡s❡t ❛♥❞ ❊♥❞ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❜❡✐♥❣ ♠♦r❡ ❢r❡q✉❡♥t❧②
❝♦♥s✐❞❡r❡❞ t❤❛♥ ❣✉✐❞❛♥❝❡✱ ❝♦❧♦r✱ ♦r s✐③❡ r❡❧❛t❡❞ ✐♥str✉❝t✐♦♥s✳

❚♦ s♦❧✈❡ t❤❡ r❡str✐❝t❡❞ ❛s②♠♠❡tr✐❝ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦❜❧❡♠ ❛r✐s✐♥❣ ❢r♦♠ ♦✉r ❡①♣❡r✲
✐♠❡♥t❛❧ s❡t✉♣✱ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ♣r♦❥❡❝t❡❞ t❤❡ ♦♥❣♦✐♥❣ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✐♥t♦ t❤♦s❡ ❞✐✛❡r❡♥t
❝♦♠♠♦♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳ ❚❤❡② ✇❡r❡ ❝r❡❛t✐♥❣ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♦❢ t❤❡
s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ ❜❡❤❛✈✐♦rs ♦❢ ❡❛❝❤ ♦t❤❡r✱ ✇❤✐❝❤ ✇❡r❡ ❧❛t❡r ❞✐s❝❛r❞❡❞ ♦r ✈❛❧✐❞❛t❡❞ ✐♥ ❧✐❣❤t
♦❢ t❤❡ ♥❡①t ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s✳ ❊s♣❡❝✐❛❧❧②✱ ❛ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐s r❡t❛✐♥❡❞ ✐❢ ✐ts ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ❛r❡
♠♦r❡ ❝♦❤❡r❡♥t ✇✐t❤ t❤❡ ❤✐st♦r② ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳

❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ❧❡t✬s ❝♦♥s✐❞❡r ②♦✉ ❛r❡ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❛♥❞ ②♦✉ ♣r❡s❡♥t ♦♥❧② t✇♦ ❜❧♦❝❦s ♦♥
t❤❡ ✇♦r❦s♣❛❝❡ t♦ ❜❡ ✈✐s✐❜❧❡ t♦ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t✳ ❨♦✉ t❤❡♥ t❡st ♦♥❡ ❜② ♦♥❡ ❡✈❡r② ♣♦ss✐❜❧❡
st❛❝❦✐♥❣ ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥ ✇✐t❤ t❤❡s❡ t✇♦ ❝✉❜❡s✳ ❇❡t✇❡❡♥ ❡❛❝❤ t❡st ②♦✉ ✇❛✐t ❢❡✇ s❡❝♦♥❞s
t♦ ♦❜s❡r✈❡ t❤❡ s✐❣♥❛❧ ❢r♦♠ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t✳ ●✐✈❡♥ ②♦✉r ❜❡❤❛✈✐♦r✱ ②♦✉ ❡①♣❡❝t t♦ ❡❧✐❝✐t
❛ ②❡s✴♥♦ t②♣❡ ♦❢ s✐❣♥❛❧ ❢r♦♠ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ❛♥❞ ✇✐❧❧ st❛rt ❤②♣♦t❤❡s✐③✐♥❣ t❤❡ s✐❣♥❛❧s
②♦✉ r❡❝❡✐✈❡ ❜❡❧♦♥❣ t♦ t❤✐s ❝❛t❡❣♦r②✳

❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ❛❢t❡r ❤❛✈✐♥❣ tr✐❡❞ ❛❧❧ ♣♦ss✐❜❧❡ st❛❝❦✐♥❣ ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥ ♦❢ ❜❧♦❝❦s✱ ②♦✉
❡①♣❡❝t ♦♥❧② t✇♦ ♣♦ss✐❜❧❡ ♦✉t❝♦♠❡s✳ ❚❤❡ ✜rst ♣♦ss✐❜✐❧✐t② ✐s t❤❛t ②♦✉ r❡❝❡✐✈❡❞ t❤❡
s❛♠❡✱ ✉♥✐q✉❡✱ s✐❣♥❛❧ ❛❧❧ ❛❧♦♥❣✱ ❛♥❞ ②♦✉ ♠❛② ❛ss✉♠❡ t❤❛t t❤❡ t✇♦ ❜❧♦❝❦s s❡❧❡❝t❡❞ ❞♦
♥♦t st❛❝❦ t♦❣❡t❤❡r ✐♥ t❤❡ ✜♥❛❧ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥✳ ■♥ ❛❞❞✐t✐♦♥ ②♦✉ ❝♦✉❧❞ ❛❧s♦ ❛ss✉♠❡ t❤❛t



✻✻ ❈❤❛♣t❡r ✸✳ ❈❛♥ ❤✉♠❛♥s ❧❡❛r♥ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s❄

t❤❡ s✐❣♥❛❧ ②♦✉ ♦❜s❡r✈❡❞ ♠❡❛♥ ②♦✉r ❛❝t✐♦♥s ✇❡r❡ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❚❤❡ ♦t❤❡r ♣♦ss✐❜✐❧✐t② ✐s
t❤❛t ②♦✉ ♦❜s❡r✈❡❞ t✇♦ ❞✐✛❡r❡♥t s✐❣♥❛❧s✱ ✇✐t❤ ♦♥❡ ❜❡✐♥❣ ✇❛② ♠♦r❡ ❢r❡q✉❡♥t t❤❛♥ t❤❡
♦t❤❡r✳ ■♥ s✉❝❤ ❝❛s❡✱ ②♦✉ ♠❛② ❤②♣♦t❤❡s✐③❡ t❤❛t t❤❡ ❧❡ss ❢r❡q✉❡♥t s✐❣♥❛❧ ❝♦rr❡s♣♦♥❞s t♦
❛♥ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ♠❡❛♥✐♥❣✳ ■♥❞❡❡❞✱ ❣✐✈❡♥ t❤❡ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ t❛s❦✱ t❤❡r❡ s❤♦✉❧❞ ❜❡ ♠♦r❡
✐♥❝♦rr❡❝t ♣♦ss✐❜❧❡ st❛❝❦✐♥❣ t❤❛♥ ❝♦rr❡❝t st❛❝❦✐♥❣✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ t❤❡ ♦t❤❡r s✐❣♥❛❧ s❤♦✉❧❞
♠❡❛♥ ✏❝♦rr❡❝t✑✱ ❛♥❞ t❤❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ st❛❝❦✐♥❣ ♦❢ ❜❧♦❝❦ s❤♦✉❧❞ ❜❡ ♣❛rt ♦❢ t❤❡ ❝✉rr❡♥t
str✉❝t✉r❡✳ ■♥ t❤❛t ❝❛s❡✱ ②♦✉ ❝❛♥ st❛❝❦ t❤❡ ❜❧♦❝❦ t♦❣❡t❤❡r ❛♥❞ tr② t♦ ✐♥tr♦❞✉❝❡ ❛
♥❡✇ ❜❧♦❝❦✱ t❤❛t t✐♠❡ ❦♥♦✇✐♥❣ ✇❤❛t s✐❣♥❛❧ ♠❡❛♥s ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ✇❤❛t s✐❣♥❛❧ ♠❡❛♥
✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳

❇✉t t❤✐♥❣s ❛r❡ ♥♦t t❤❛t ❡❛s②✳ ❚❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ♠✐❣❤t ♥♦t ❤❛✈❡ ✉♥❞❡rst♦♦❞ ②♦✉r
❜❡❤❛✈✐♦r ♦r t❤❡ ❢❛❝t ②♦✉ ❛s❦❡❞ ❢♦r ❛ ②❡s✴♥♦ t②♣❡ ♦❢ ✐♥str✉❝t✐♦♥✳ ■t ♠✐❣❤t ❤❛✈❡ s❡♥❞
❛❧✇❛②s t❤❡ s❛♠❡ s✐❣♥❛❧ ❜✉t ❛s❦✐♥❣ ②♦✉ t♦ t❛❦❡ ❛ ♥❡✇ ❜❧♦❝❦✳ ■♥ t❤❛t ❝❛s❡✱ ❣✐✈❡♥
②♦✉r ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ ②♦✉ ♠✐❣❤t ❜❡❧✐❡✈❡ t❤✐s s✐❣♥❛❧ ♠❡❛♥s ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ✐♥st❡❛❞ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣
✏♣✐❝❦ ❛ ♥❡✇ ❜❧♦❝❦✑✳ ❇✉t t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ♠❛② ❛❧s♦ ❤❛✈❡ tr✐❡❞ t♦ ❣✉✐❞❡ ②♦✉r ♠♦✈❡♠❡♥t
t♦✇❛r❞s t❤❡ ❝♦rr❡❝t ♣♦s✐t✐♦♥ ✭✉s✐♥❣ ✏❛❜♦✈❡✑✱ ✏✉♥❞❡r✑✱ ✏t♦ t❤❡ ❧❡❢t✑✱ ♦r ✏t♦ t❤❡ r✐❣❤t✑
✐♥str✉❝t✐♦♥s✮✱ ✐♥ s✉❝❤ ❝❛s❡ ②♦✉ s❤♦✉❧❞ ❤❛✈❡ ♥♦t✐❝❡❞ t❤❛t ②♦✉ r❡❝❡✐✈❡❞ ♠♦r❡ t❤❛♥ t✇♦
❞✐✛❡r❡♥t s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ ✇♦✉❧❞ ❤❛✈❡ t♦ r❡❝♦♥s✐❞❡r ②♦✉r ❤②♣♦t❤❡s✐s✳

❚❤❡r❡❢♦r❡ ✐t ♠✐❣❤t ❜❡ ✉s❡❢✉❧ t♦ ❝❤❡❝❦ ✐❢ t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ❝♦✉❧❞ ♥♦t
❜❡❧♦♥❣ t♦ ❛♥♦t❤❡r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✳ ❨♦✉ ♠✐❣❤t tr② t♦ ✜♥❞ ❛ s✐t✉❛t✐♦♥ ❛❧❧♦✇✐♥❣
❞✐✛❡r❡♥t✐❛t✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ r❡♠❛✐♥✐♥❣ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❆♥❞ ❛❢t❡r ❛ ♠♦r❡ ♦❢ ❧❡ss ❧❡♥❣t❤②
♣r♦❝❡❞✉r❡✱ ②♦✉ ♠✐❣❤t ❡♥❞ ✉♣ ❜❡✐♥❣ s✉r❡ ♦❢ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ✐♥t❡♥❞❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣s ❛♥❞
s✉❝❝❡❡❞ ✐♥ t❤❡ ❝♦♥str✉❝t✐♦♥ t❛s❦✳

❆s ❛ ✜♥❛❧ ♥♦t❡✱ ♦♥ t♦♣ ♦❢ ❛❧❧ t❤❡s❡ ❤②♣♦t❤❡s❡s✱ ②♦✉ ❝❛♥♥♦t ❛ss✉♠❡ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t
❜❡❤❛✈✐♦r ✐s ❝♦♥st❛♥t t❤r♦✉❣❤ t✐♠❡ ❜❡❝❛✉s❡ ❤❡ ❛❧s♦ tr✐❡s t♦ ❛❞❛♣t t♦ ②♦✉r ❜❡❤❛✈✐♦r✳
❚❤✐s ♠❛❦❡s ♦✉r ❤✉♠❛♥✲❤✉♠❛♥ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✇❛② ♠♦r❡ ❝♦♠♣❧❡① t❤❛♥ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠
❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s✱ ✇❤❡r❡ ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ ❜❡❤❛✈✐♦rs ♦❢ ♦✉r ✉s❡rs ❛r❡
❝♦♥st❛♥t t❤r♦✉❣❤ t✐♠❡✳

❚❤❡ ❡①❛♠♣❧❡ ✇❡ ♣r♦✈✐❞❡❞ ✐s ✇❡❧❧ ✐❧❧✉str❛t❡❞ ❜② t❤❡ ✜rst ❢♦✉r ♠✐♥✉t❡s ♦❢ ✐♥t❡r✲
❛❝t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✸✳✺✳ ❲❡ ❝❛♥ ♦❜s❡r✈❡ t❤❛t✱ ❞✉r✐♥❣
t❤❡s❡ ❢♦✉r ♠✐♥✉t❡s✱ ❜♦t❤ t❤❡ ❜✉✐❧❞❡r ❛♥❞ t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t ❝❤❛♥❣❡ ❢r❡q✉❡♥t❧② t❤❡✐r ✉s❡
❛♥❞ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s✳ ❆❢t❡r ❛ ❘❡s❡t ❡✈❡♥t ✐s s❡♥t ❜② t❤❡ ❛r❝❤✐t❡❝t✱ t❤❡
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ st❛rts ❛❣❛✐♥ ♦♥ ❛ ♠♦r❡ str✉❝t✉r❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ ✇❤✐❝❤ ✜♥❛❧❧② ❧❡❞ ❜♦t❤ ♣❛r✲
t✐❝✐♣❛♥ts t♦ ❛❣r❡❡ ♦♥ ❛ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐♦♥ s②st❡♠ ❛♥❞ t♦ s✉❝❝❡❡❞ ❛t t❤❡ ❝♦✲❝♦♥str✉❝t✐♦♥
t❛s❦✳

❇❛s❡❞ ♦♥ ♦✉r ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s✱ ✇❡ ❝❛♥ ❛✐♠ ❛t ❝♦♥str✉❝t✐♥❣ r♦❜♦ts ❝❛♣❛❜❧❡ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛
t❛s❦ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ✇✐t❤♦✉t ♣r♦❣r❛♠♠✐♥❣ t❤❡♠ ✐♥ ❛❞✈❛♥❝❡ t♦ ✉♥❞❡rst❛♥❞
t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ s✐❣♥❛❧s✳ ❚♦ ❞♦ s♦✱ ✇❡ s❤♦✉❧❞ ✐♥❢♦r♠ t❤❡ r♦❜♦t ❛❜♦✉t
t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✱ ✇❤✐❝❤ ✐♥❞✐❝❛t❡s✿ ✭❛✮ t❤❡ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ ♠❡❛♥✐♥❣s ❝♦♥✈❡②❡❞
❜② t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✭❡✳❣✳ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✉s❡ ♦♥❧② ♣♦s✐t✐✈❡ ❛♥❞ ♥❡❣❛t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦✮✱ ✭❜✮ t❤❡
❞❡t❛✐❧s ❛♥❞ t✐♠✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✭s✉❝❤ ❛s t♦ ♠❛♣ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s t♦ ✇♦r❧❞
❡✈❡♥ts✮✱ ❛♥❞ ✭❝✮ s♦♠❡ ❝♦♥str❛✐♥ts ♦♥ t❤❡ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s ✭s✉❝❤ ❛s t♦ ❧✐♠✐t t❤❡ s❡❛r❝❤



✸✳✺✳ ▲❡ss♦♥s ▲❡❛r♥❡❞ ✻✼

s♣❛❝❡ ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t✮✳ ●✐✈❡♥ t❤✐s ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✱ ❜② ♠❛❦✐♥❣ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♦♥ t❤❡ t❛s❦✱ t❤❡
✉s❡r ❝❛♥ ❣❡♥❡r❛t❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♦❢ ❡✈❡r② ✉s❡rs✬ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ s✐❣♥❛❧
❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐③❡❞ t❛s❦✳ ❆s t❤❡ t❡❛❝❤❡r ♦♥❧② ❢♦❧❧♦✇s ♦♥❡ ♦❢ t❤❡ t❛s❦✱ t❤❡
❤②♣♦t❤❡s✐s ❢r♦♠ ✇❤✐❝❤ ❡♠❡r❣❡s ❛ ❜❡tt❡r ❝♦❤❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❤✐st♦r②✱
t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✱ ❛♥❞ t❤❡ t❛s❦✱ ✐s ❧✐❦❡❧② t♦ ❜❡ t❤❡ ♦♥❡ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❛s ✐♥ ♠✐♥❞✳
❲❡ ❢♦r♠❛❧✐③❡ t❤✐s ✐❞❡❛ ✐♥ ♥❡①t ❝❤❛♣t❡r ❛♥❞ ♣r♦✈✐❞❡ s✐♠♣❧❡ ✈✐s✉❛❧ ❡①❛♠♣❧❡s ♦❢ ❜♦t❤
t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ❛♥❞ t❤❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ✇❡ ❡①♣❧♦✐t t♦ s♦❧✈❡ ✐t✳





❈❤❛♣t❡r ✹

▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❯♥❧❛❜❡❧❡❞

■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❋r❛♠❡s

❈♦♥t❡♥ts

✹✳✶ Pr♦❜❧❡♠ ❢♦r♠✉❧❛t✐♦♥ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✼✵

✹✳✶✳✶ ❊①❛♠♣❧❡ ♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✼✵

✹✳✶✳✷ ❲❤❛t t❤❡ ❛❣❡♥t ❦♥♦✇s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✼✸

✹✳✷ ❲❤❛t ❞♦ ✇❡ ❡①♣❧♦✐t ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✼✸

✹✳✷✳✶ ■♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✼✹

✹✳✷✳✷ ❉✐✛❡r❡♥t ❢r❛♠❡s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✼✻

✹✳✷✳✸ ❲❤② ♥♦t ❛ ❝❧✉st❡r✐♥❣ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✼✻

✹✳✸ ❆ss✉♠♣t✐♦♥s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✼✼

✹✳✸✳✶ ❋r❛♠❡s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✼✼

✹✳✸✳✷ ❙✐❣♥❛❧s ♣r♦♣❡rt✐❡s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✼✼

✹✳✸✳✸ ❲♦r❧❞ ♣r♦♣❡rt✐❡s ❛♥❞ s②♠♠❡tr✐❡s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✼✽

✹✳✸✳✹ ❘♦❜♦t✬s ❛❜✐❧✐t✐❡s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✽✸

✹✳✹ ❍♦✇ ❞♦ ✇❡ ❡①♣❧♦✐t ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✽✸

✹✳✹✳✶ ◆♦t❛t✐♦♥ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✽✺

✹✳✹✳✷ ❊st✐♠❛t✐♥❣ ❚❛s❦s ▲✐❦❡❧✐❤♦♦❞s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✽✻

✹✳✹✳✸ ❉❡❝✐s✐♦♥ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✽✾

✹✳✹✳✹ ❋r♦♠ t❛s❦ t♦ t❛s❦ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✾✵

✹✳✹✳✺ ❯s✐♥❣ ❦♥♦✇♥ s✐❣♥❛❧s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✾✸

✹✳✹✳✻ ❚✇♦ ♦♣❡r❛t✐♥❣ ♠♦❞❡s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✾✹

✹✳✺ ▼❡t❤♦❞ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✾✺

✹✳✺✳✶ ❘♦❜♦t✐❝ ❙②st❡♠ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✾✺

✹✳✺✳✷ ❚❛s❦ ❘❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✾✼

✹✳✺✳✸ ❋❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ●✉✐❞❛♥❝❡ ▼♦❞❡❧ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✾✼

✹✳✺✳✹ ❙♣❡❡❝❤ Pr♦❝❡ss✐♥❣ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✾✽

✹✳✺✳✺ ❈❧❛ss✐✜❡rs ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✾✽

✹✳✺✳✻ ❆❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✾✾

✹✳✻ ■❧❧✉str❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ s❝❡♥❛r✐♦ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✾✾

✹✳✼ ❘❡s✉❧ts ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✵✸

✹✳✼✳✶ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✵✸

✹✳✼✳✷ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❣✉✐❞❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✵✺



✼✵ ❈❤❛♣t❡r ✹✳ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❯♥❧❛❜❡❧❡❞ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❋r❛♠❡s

✹✳✼✳✸ ❘♦❜✉st♥❡ss t♦ t❡❛❝❤✐♥❣ ♠✐st❛❦❡s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✵✺

✹✳✼✳✹ ■♥❝❧✉❞✐♥❣ ♣r✐♦r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✵✻

✹✳✼✳✺ ❆❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✵✽

✹✳✽ ❉✐s❝✉ss✐♦♥ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✵✾

❲❡ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ❛ ♣♦t❡♥t✐❛❧ ♠❡❝❤❛♥✐s♠ ❢♦r r♦❜♦ts t♦ ❧❡❛r♥ ❛ ♥❡✇ t❛s❦ ❢r♦♠ ❤✉✲
♠❛♥ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ✇✐t❤♦✉t ♣r♦❣r❛♠♠✐♥❣ t❤❡♠ ✐♥ ❛❞✈❛♥❝❡ t♦ ✉♥❞❡rst❛♥❞ t❤❡ ❤✉♠❛♥
✐♥str✉❝t✐♦♥s s✐❣♥❛❧s✳ ❚❤✐s ♠❡❝❤❛♥✐s♠ ✐s ❜❛s❡❞ ♦♥ t❤❡ ❣❡♥❡r❛t✐♦♥ ♦❢ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥
❤②♣♦t❤❡s✐s ♦❢ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ s♣❡❝✐✜❝ ❝♦♥str❛✐♥ts ❢r♦♠ t❤❡ t❛s❦
❛♥❞ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✳ ■t ❤②♣♦t❤❡s✐③❡s t❤❛t t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❤②♣♦t❤❡s✐s ✇✐❧❧ ❡①♣❧❛✐♥
❜❡tt❡r t❤❡ ❤✐st♦r② ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳

■♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r✱ ✇❡ ❡①❡♠♣❧✐❢② t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ✐♥ ❛ s✐♠♣❧❡ s❡✈❡♥ ❞✐s❝r❡t❡ st❛t❡s ✇♦r❧❞✱
r❡♠✐♥❞ t❤❡ ✉♥❞❡r❧②✐♥❣ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s ❛♥❞ ❞❡✜♥❡ t❤❡ ♥♦t❛t✐♦♥ ✉s❡❞✳ ❲❡ ✐❧❧✉str❛t❡
t❤❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♠❡❝❤❛♥✐s♠ ♦♥ ♦✉r ✈✐s✉❛❧ ❡①❛♠♣❧❡ ❛♥❞✱ ❜❛s❡❞ ♦♥ ♦✉r
♦❜s❡r✈❛t✐♦♥✱ ✇❡ ❞❡✜♥❡ t❤❡ ♠❡tr✐❝ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✇✐❧❧ r❡❧② ♦♥✳ ❲❡ t❤❡♥ ❛♣♣❧② ♦✉r
❛❧❣♦r✐t❤♠ t♦ ❛ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ s❝❡♥❛r✐♦ ✉s✐♥❣ ❛ s✐① ❞❡❣r❡❡s ♦❢ ❢r❡❡❞♦♠ r♦❜♦t ❛♥❞
s♣❡❡❝❤ ✉tt❡r❛♥❝❡s ❛s t❤❡ ♠♦❞❛❧✐t② ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❲❡ s❤♦✇ t❤❛t ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✐s ❛❜❧❡
t♦ ✐❞❡♥t✐❢② ❛ t❛s❦ ✐♥ ❧❡ss t❤❛♥ ♦♥❡ ❤✉♥❞r❡❞ ✐t❡r❛t✐♦♥s ✇❤❡♥ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣
❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧s ✇❤♦s❡ ♠❛♣♣✐♥❣ t♦ t❤❡✐r ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣ ✐s ❛ ♣r✐♦r✐ ✉♥❦♥♦✇♥✳
❲❡ ❢✉rt❤❡r s❤♦✇ t❤❛t t❤❡ s②st❡♠ ✐s r♦❜✉st t♦ s♦♠❡ t❡❛❝❤✐♥❣ ♠✐st❛❦❡s ❛♥❞ t❤❛t t❤❡
❦♥♦✇❧❡❞❣❡ ❧❡❛r♥❡❞ ❞✉r✐♥❣ ❛ ✜rst ❡①♣❡r✐♠❡♥t ❝❛♥ ❜❡ r❡✉s❡❞ ❢♦r ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛ s❡❝♦♥❞
t❛s❦ ❢❛st❡r✳ ❋✐♥❛❧❧②✱ ✇❡ ✇✐❧❧ s❤♦✇ t❤❛t t✇♦ ❞✐✛❡r❡♥t s✐♠♣❧❡ ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞s
❢♦r ♦✉r r♦❜♦t ❧❡❛❞ t♦ ❞✐✛❡r❡♥❝❡s ✐♥ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❡✣❝✐❡♥❝②✳ ❚❤✐s ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥ ♦♣❡♥s t❤❡
q✉❡st✐♦♥ ♦❢ ❤♦✇ ♦✉r r♦❜♦t ❝❛♥ ♣❧❛♥ ✐ts ❛❝t✐♦♥ t♦ ✐♠♣r♦✈❡ ✐ts ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s✱
✇❤✐❝❤ ✇✐❧❧ ❜❡ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡❞ ✐♥ t❤❡ ♥❡①t ❝❤❛♣t❡r✳
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■♥ ❝❤❛♣t❡r ✶✱ ✇❡ ❞❡✜♥❡❞ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳
■♥ s❤♦rt✱ ❛ ❤✉♠❛♥ ✐♥str✉❝t ❛ r♦❜♦t t♦ ♣❡r❢♦r♠ ❛ t❛s❦ ❜② ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ✐t ✐♥str✉❝t✐♦♥s
t❤r♦✉❣❤ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ s✐❣♥❛❧s✳ ❚❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ✐s t❤❛t t❤❡ r♦❜♦t ❞♦❡s ♥♦t ❦♥♦✇ t❤❡
t❛s❦✱ ♥❡✐t❤❡r t❤❡ ♠❛♣♣✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ t❡❛❝❤❡r✬ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ t❤❡✐r ♠❡❛♥✐♥❣s✳ ❚❤❡
r♦❜♦t ✐s ♥♦t t❡❧❡♦♣❡r❛t❡❞ ❜✉t r❛t❤❡r ❞❡❝✐❞❡ ❜② ✐ts❡❧❢ ✇❤✐❝❤ ❛❝t✐♦♥s t♦ ♣❡r❢♦r♠✳ ❚❤❡
t❛s❦ ✐s s❡q✉❡♥t✐❛❧ ✇❤✐❝❤ ♠❡❛♥s t❤❡ r♦❜♦t s❤♦✉❧❞ ♣❡r❢♦r♠ ❛ s❡q✉❡♥❝❡ ♦❢ ♠✉❧t✐♣❧❡
❛❝t✐♦♥s t♦ ❢✉❧✜❧❧ ✐t✳ ❲❡ ❡①❡♠♣❧✐❢② ✇✐t❤ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ❡①❛♠♣❧❡✳

✹✳✶✳✶ ❊①❛♠♣❧❡ ♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠

❲❡ ♣r❡s❡♥t ❛ ❚ ✇♦r❧❞ ❡①❛♠♣❧❡ ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✮ t❤❛t ✇✐❧❧ ❢♦❧❧♦✇ ✉s ❞✉r✐♥❣ t❤❡ r❡♠❛✐♥✲
✐♥❣ ♦❢ t❤✐s t❤❡s✐s✳ ■♥ t❤✐s ❡①❛♠♣❧❡✱ ❛♥ ❛❣❡♥t ❧✐✈❡s ✐♥ ❛ ❞✐s❝r❡t❡ s❡✈❡♥ st❛t❡s ✇♦r❧❞

❚❤❡ ✇♦r❦ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r ❤❛s ❜❡❡♥ ♣✉❜❧✐s❤❡❞ ✐♥ ❬●r✐③♦✉ ✷✵✶✸❝❪✳ ❈♦❞❡ ✐s ❛✈❛✐❧❛❜❧❡

♦♥❧✐♥❡ ✉♥❞❡r t❤❡ ❣✐t❤✉❜ ❛❝❝♦✉♥t ❤tt♣s✿✴✴❣✐t❤✉❜✳❝♦♠✴❥❣r✐③♦✉✴ ✐♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ r❡♣♦s✐t♦r✐❡s✿ ❧❢✉✐✱

❡①♣❡r✐♠❡♥ts❴t❤❡s✐s✱ ❛♥❞ ❞❛t❛s❡ts✳

https://github.com/jgrizou/
https://github.com/jgrizou/lfui.git
https://github.com/jgrizou/experiments_thesis.git
https://github.com/jgrizou/datasets.git


✹✳✶✳ Pr♦❜❧❡♠ ❢♦r♠✉❧❛t✐♦♥ ✼✶

t❤❛t ❤❛s ❛ ❚ s❤❛♣❡✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t ❝❛♥ ♣❡r❢♦r♠ ❢♦✉r ❞✐✛❡r❡♥t ❛❝t✐♦♥s ✭❣♦ ❧❡❢t✱ r✐❣❤t✱ ✉♣
✱❛♥❞ ❞♦✇♥✮✳
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Available 

actions

Up

Down

RightLeft

❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✿ ❚❤❡ ❚ ✇♦r❧❞ ❛♥❞ t❤❡ ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ ❛❝t✐♦♥s✳

❆ s✐♠✉❧❛t❡❞ t❡❛❝❤❡r ✇❛♥ts t❤❡ r♦❜♦t t♦ r❡❛❝❤✱ ❛♥❞ st❛② ❛t✱ t❤❡ ❧❡❢t ❡❞❣❡ ♦❢ t❤❡
❚ ✇♦r❧❞ ✭✐✳❡✳ st❛t❡ ✶✮✳ ❚♦ t❤✐s ❡♥❞✱ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ♣r♦✈✐❞❡s ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ t♦
t❤❡ r♦❜♦t✳ ❋❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ r❡♣r❡s❡♥t❡❞ ❛s t✇♦ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ ❢❡❛t✉r❡ ✈❡❝t♦rs ❛♥❞
❝❛♥ ❤❛✈❡ t✇♦ ❞✐✛❡r❡♥t ♠❡❛♥✐♥❣s✿ ✏❝♦rr❡❝t✑ ♦r ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❆s ❞❡♣✐❝t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✱
✇❡ ❛ss✉♠❡ t❤❡s❡ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ r❛♥❞♦♠❧② ❣❡♥❡r❛t❡❞ ❜② t✇♦ ♠✉❧t✐✈❛r✐❛t❡ ♥♦r♠❛❧ ❞✐str✐✲
❜✉t✐♦♥s✱ ♦♥❡ ❢♦r ❡❛❝❤ ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❲❡ ❛ss♦❝✐❛t❡ ❣r❡❡♥ ❛♥❞ r❡❞ ❝♦❧♦rs r❡s♣❡❝t✐✈❡❧② t♦
s✐❣♥❛❧s ♦❢ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ♠❡❛♥✐♥❣s✳ ❲❤❡♥ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✇❛♥ts t♦ s❡♥❞ ❛
❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑✱ ❤❡ s❛♠♣❧❡s ❛ s✐❣♥❛❧ ❢r♦♠ t❤❡ r✐❣❤t✱ ❣r❡❡♥✱ ●❛✉ss✐❛♥✳
❘❡s♣❡❝t✐✈❡❧②✱ ❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ✇✐❧❧ ❜❡ ❣❡♥❡r❛t❡❞ ♦♥ t❤❡ ❧❡❢t s✐❞❡ ♦❢
t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✳ ❚❤❡s❡ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ r❡♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ ❛ t✇♦ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✱
✇❤✐❝❤ ❝♦✉❧❞ r❡♣r❡s❡♥t ❛♥② ♠♦❞❛❧✐t② ✉s❡❞ ❜② t❤❡ t❡❛❝❤❡r t♦ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t❡ ✇✐t❤ t❤❡
r♦❜♦t✱ s✉❝❤ ❛s s♣❡❡❝❤✱ ❣❡st✉r❡s✱ ❢❛❝✐❛❧ ❡①♣r❡ss✐♦♥✱ ♦r ❡✈❡♥ ❜r❛✐♥ s✐❣♥❛❧s✳
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❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✿ ❚❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧s ✉s❡❞ ✐♥ ♦✉r ✈✐s✉❛❧ ❡①❛♠♣❧❡s✳ ❆ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣
✏❝♦rr❡❝t✑ ✇✐❧❧ ❜❡ ❣❡♥❡r❛t❡❞ ♦♥ t❤❡ r✐❣❤t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✱ ❛♥❞ ❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢
♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ✇✐❧❧ ❜❡ ❣❡♥❡r❛t❡❞ ♦♥ t❤❡ ❧❡❢t s✐❞❡✳ ■♠♣♦rt❛♥t❧②✱ t❤❡ ❛❣❡♥t ✇✐❧❧
♥❡✈❡r ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ ❧❛❜❡❧ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✱ r❡♣r❡s❡♥t❡❞ ❜② t❤❡ ❝♦❧♦r ♦❢ ❡❛❝❤ s✐❣♥❛❧✳

❚❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❛❣❡♥t ❛♥❞ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐s t✉r♥✲t❛❦✐♥❣✳ ❋✐rst✱ t❤❡
❛❣❡♥t✱ ✇❤✐❝❤ ✐s ✐♥ ❛ ♣❛rt✐❝✉❧❛r st❛t❡✱ ♣❡r❢♦r♠s ♦♥❡ ❛❝t✐♦♥ ❛♥❞ tr❛♥s✐t✐♦♥s t♦ ✐ts ♥❡①t



✼✷ ❈❤❛♣t❡r ✹✳ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❯♥❧❛❜❡❧❡❞ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❋r❛♠❡s

st❛t❡✳ ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐s ♦❜s❡r✈✐♥❣ t❤❡ r♦❜♦t ❛♥❞ ❡✈❛❧✉❛t❡s t❤❡ r♦❜♦t✬s ❛❝t✐♦♥s ✇✐t❤
r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡ t❛s❦ ❤❡ ❤❛s ✐♥ ♠✐♥❞ ✭✐✳❡✳ t❤❡ r♦❜♦t s❤♦✉❧❞ ❣♦ ❛♥❞ st❛② ✐♥ st❛t❡ ✶✮✳
❚❤❡ t❡❛❝❤❡r t❤❡♥ s❡♥❞s t❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ s✐❣♥❛❧ t♦ t❤❡ r♦❜♦t✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ t❤❡ r♦❜♦t
♥❡✐t❤❡r ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ t❛s❦ t❤❡ ✉s❡r ❤❛s ✐♥ ♠✐♥❞✱ ♥♦r ✐t ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣
♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧ s❡♥t ❜② t❤❡ t❡❛❝❤❡r✳ ❋♦r t❤❡ s❛❦❡ ♦❢ t❤❡ ❡①❛♠♣❧❡✱ ✇❡ ❛ss✉♠❡ t❤❛t t❤❡r❡
❛r❡ ♦♥❧② t✇♦ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s✱ r❡❛❝❤✐♥❣ ●✶ ♦r ●✷✳

❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ❛s ❞❡♣✐❝t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✸✱ t❤❡ ❛❣❡♥t st❛rts ✐♥ st❛t❡ ✸✱ ♣❡r❢♦r♠s
❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t✱ ❛♥❞ ❡♥❞s✲✉♣ ✐♥ st❛t❡ ✷✳ ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r ✇❛♥ts t❤❡ ❛❣❡♥t t♦ ❣♦ t♦ ●✶✱
t❤❡r❡❢♦r❡ ❤❡ s❡♥❞s ❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑ ✭✐✳❡✳ ✐♥ t❤❡ r✐❣❤t ♣❛rt ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡
s♣❛❝❡✮✳ ◆♦t❡ t❤❛t t❤❡ s✐❣♥❛❧ s❤♦✇♥ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✸ ✭❧❡❢t✮ ✐s ♥❡✐t❤❡r ❣r❡❡♥ ♥♦r r❡❞✱ ✐ts
❧❛❜❡❧ ✐s ✉♥❞❡✜♥❡❞✳
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T world Feedback signals

❋✐❣✉r❡ ✹✳✸✿ ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r ♣r♦✈✐❞❡s ❛ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧ ❛❢t❡r ❡❛❝❤ ❛❝t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t✳
❚❤❡ ❛❣❡♥t st❛rts ✐♥ st❛t❡ ✸✱ ♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t✱ ❛♥❞ ❡♥❞s✲✉♣ ✐♥ st❛t❡ ✷✳ ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r
✇❛♥ts t❤❡ ❛❣❡♥t t♦ ❣♦ t♦ ●✶✱ t❤❡r❡❢♦r❡ ❤❡ s❡♥❞s ❛ s✐❣♥❛❧ ♠❡❛♥✐♥❣ t❤❛t t❤❡ ♣r❡✈✐♦✉s
❛❝t✐♦♥ ✇❛s ✏❝♦rr❡❝t✑ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡ ❣♦❛❧✳ ❚❤❡ s✐❣♥❛❧ ✐s ♦♥ t❤❡ r✐❣❤t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡
s♣❛❝❡ ❛s ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤❡ ❛❣❡♥t ❞♦❡s ♥♦t ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡
❧❛❜❡❧ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤✐s s✐❣♥❛❧✱ ✐t ♦♥❧② ♦❜s❡r✈❡s ❛ ♣♦✐♥t ✐♥ ❛ t✇♦ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ s♣❛❝❡✳

❆❢t❡r ♣❡r❢♦r♠✐♥❣ s❡✈❡r❛❧ ❛❝t✐♦♥s r❛♥❞♦♠❧②✱ t❤❡ r♦❜♦t ❡♥❞s✲✉♣ ✇✐t❤ ❛ ❧♦t ♦❢ ♦❜✲
s❡r✈❛t✐♦♥s ❛ss♦❝✐❛t✐♥❣ ❛ st❛t❡✱ ❛♥ ❛❝t✐♦♥ ❛♥❞ ❛ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧✳ ❆s ❞❡♣✐❝t❡❞ ✐♥
❋✐❣✉r❡ ✹✳✹✱ ✇❡ ❝❛♥ ♦❜s❡r✈❡ t❤❛t t✇♦ ❝❧✉st❡rs ❤❛✈❡ ❡♠❡r❣❡❞ ✐♥ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✳ ❆
str❛✐❣❤t❢♦r✇❛r❞ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ ✐s t❤❛t ♦♥❡ ❝❧✉st❡r ✐s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ✏❝♦rr❡❝t✑ ♠❡❛♥✲
✐♥❣✱ ❛♥❞ t❤❡ ♦t❤❡r t♦ t❤❡ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❲❡ ✇✐❧❧ s❡❡ ❤♦✇ t❤✐s ❛ss✉♠♣t✐♦♥ ♦❢
❝♦♥s✐st❡♥❝② ✐♥ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ❝❛♥ ❜❡ ❡①♣❧♦✐t❡❞ ✐♥ t❤❡ ❝♦♠✐♥❣ s❡❝t✐♦♥s✳
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G1 G2

T world Feedback signals

❋✐❣✉r❡ ✹✳✹✿ ❆❢t❡r ♣❡r❢♦r♠✐♥❣ s❡✈❡r❛❧ r❛♥❞♦♠ ❛❝t✐♦♥s✱ t❤❡ r♦❜♦t ❡♥❞s✲✉♣ ✇✐t❤ ♠❛♥②
♦❢ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥ ❛ss♦❝✐❛t✐♥❣ ❛ st❛t❡✱ ❛♥ ❛❝t✐♦♥ ❛♥❞ ❛ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧✳



✹✳✷✳ ❲❤❛t ❞♦ ✇❡ ❡①♣❧♦✐t ✼✸

✹✳✶✳✷ ❲❤❛t t❤❡ ❛❣❡♥t ❦♥♦✇s

❚❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ t❤✐s s❡❝t✐♦♥ ✐s ✐♠♣♦ss✐❜❧❡ t♦ s♦❧✈❡ ✇✐t❤♦✉t ❢✉rt❤❡r ✐♥❢♦r♠❛✲
t✐♦♥✳ ■♥❞❡❡❞✱ ❡✈❡♥ ✐❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ✇❛s ❛❜❧❡ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ t✇♦ ❝❧✉st❡rs✱ ✐t ❞♦❡s ♥♦t ❤❛✈❡
❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ✇✐t❤ ❡❛❝❤ ❝❧✉st❡r✳ ■♥ ♣r❛❝t✐❝❡ ✐t ✇♦✉❧❞ ❜❡ ❡❛s✐❡r ✐❢
t❤❡ r♦❜♦t ❤❛❞ ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ ♠❛♣♣✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ t❤❡✐r ♠❡❛♥✐♥❣s✳
❆ t②♣✐❝❛❧ s♦❧✉t✐♦♥ ✐s t❤❡r❡❢♦r❡ t♦ r❡❧② ♦♥ ❛ ♣❤❛s❡ ♦❢ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ s②st❡♠
✐s ❣✐✈❡♥ s✐❣♥❛❧✲♠❡❛♥✐♥❣ ♣❛✐rs ❛♥❞ ❧❡❛r♥s t❤❡ ♠❛♣♣✐♥❣ ✉s✐♥❣ ❛ s✉♣❡r✈✐s❡❞ ❧❡❛r♥✐♥❣
❛❧❣♦r✐t❤♠✳ ●✐✈❡♥ t❤✐s ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✱ ✐♥ ♦✉r ❡①❛♠♣❧❡ ♦❢ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✸✱ ✐t ❜❡❝♦♠❡s tr✐✈✐❛❧
t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ t❛s❦✳ ❙t❛rt✐♥❣ ✐♥ st❛t❡ ✸✱ ✐❢ t❤❡ r♦❜♦t ❞♦❡s ❛❝t✐♦♥ ✏❧❡❢t✑✱ ✐t ❡♥❞s ✉♣ ✐♥
st❛t❡ ✷✱ ❛♥❞ ✐❢ ✐t r❡❝❡✐✈❡s ❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑✱ t❤❡♥ t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦ ✐s t♦
r❡❛❝❤ t❤❡ ❧❡❢t ❡❞❣❡ ♦❢ t❤❡ ❚ ♠❛r❦❡❞ ❜② ●✶✳

❆s ♠❡♥t✐♦♥❡❞ ❜❡❢♦r❡✱ ✐♥ t❤✐s ✇♦r❦ t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥♥♦t r❡❧② ♦♥ t❤❡ ♣❤❛s❡ ♦❢ ❝❛❧✲
✐❜r❛t✐♦♥✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤❡ r♦❜♦t ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✱ ✇❤✐❝❤ ♣r♦✈✐❞❡s
t❤❡♦r❡t✐❝❛❧ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t t❤❡ ❤✉♠❛♥ t❡❛❝❤✐♥❣ ❜❡❤❛✈✐♦r✳ ❚❤❡ r♦❜♦t ❦♥♦✇s✿

• ❉❡t❛✐❧s ❛♥❞ t✐♠✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❆❢t❡r ❡❛❝❤ ❛❝t✐♦♥✱ t❤❡ r♦❜♦t ✇❛✐ts
❢♦r ❛ s✐❣♥❛❧ ❢r♦♠ t❤❡ t❡❛❝❤❡r✳ ❚❤✐s s✐❣♥❛❧ ♣r♦✈✐❞❡s ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ r❡❧❛t❡❞ ✇✐t❤
t❤❡ ❛❝t✐♦♥ t❤❡ r♦❜♦t ❥✉st ♣❡r❢♦r♠❡❞✳

• ❚❤❡ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ ♠❡❛♥✐♥❣s t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❝❛♥ r❡❢❡r t♦✳ ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r
❛ss❡ss❡s t❤❡ ❧❛st ❛❝t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❛♥ ✉♥❦♥♦✇♥ t❛s❦✳ ❚❤❡
s✐❣♥❛❧s✬ ♠❡❛♥✐♥❣s ❝❛♥ ❜❡ ✏❝♦rr❡❝t✑ ♦r ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳

• ❈♦♥str❛✐♥ts ♦♥ t❤❡ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s✳ ❚❤❡r❡ ❛r❡ ♦♥❧② t✇♦ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s✱
r❡❛❝❤✐♥❣ t❤❡ ❧❡❢t ✭●✶✮ ♦r t❤❡ r✐❣❤t ✭●✷✮ ❡❞❣❡ ♦❢ t❤❡ ❚ ✇♦r❧❞✳

■♥ ❛❞❞✐t✐♦♥ t❤❡ r♦❜♦t ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ Frame(Context, Task) ❢✉♥❝t✐♦♥ t❤❛t✱
❣✐✈❡♥ ❛ ❝♦♥t❡①t ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❛♥❞ ❛ t❛s❦✱ r❡t✉r♥s t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ✐♥t❡♥❞❡❞ ❜② t❤❡
t❡❛❝❤❡r✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ t❤❡ r♦❜♦t ❦♥♦✇s t❤❛t ✐❢ ✐t ♠♦✈❡s ❢r♦♠ st❛t❡ ✸ t♦ st❛t❡ ✷✱ ❛♥❞
t❤❛t t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✇❛♥ts ✐t t♦ ❣♦ ✐♥ ●✶✱ t❤❡♥ t❤❡ s✐❣♥❛❧s r❡❝❡✐✈❡❞ ❢r♦♠ t❤❡ ❤✉♠❛♥
♠❡❛♥s ✏❝♦rr❡❝t✑✳

“correct” = Frame((s3 → s2), G1)

❘❡s♣❡❝t✐✈❡❧②✱ ✐❢ t❤❡ r♦❜♦t ♠♦✈❡s ❢r♦♠ st❛t❡ ✸ t♦ st❛t❡ ✷✱ ❛♥❞ t❤❛t t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✇❛♥ts
✐t t♦ ❣♦ ✐♥ ●✷✱ t❤❡♥ t❤❡ s✐❣♥❛❧s r❡❝❡✐✈❡❞ ❢r♦♠ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ♠❡❛♥s ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳

“incorrect” = Frame((s3 → s2), G2)

✹✳✷ ❲❤❛t ❞♦ ✇❡ ❡①♣❧♦✐t

❋♦❧❧♦✇✐♥❣ ♦✉r ❚ ✇♦r❧❞ ❡①❛♠♣❧❡✱ ✇❡ ♥♦✇ ♣r❡s❡♥t ❛ ✈✐s✉❛❧ r❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ✐♥✲
t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♠❡❝❤❛♥✐s♠✳ ❋r♦♠ t❤❡ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥ ♠❛❞❡ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✸✳✺✳✸✱
t❤❡ r♦❜♦t ✇✐❧❧ ❣❡♥❡r❛t❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❛❧❧
♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s✳ ❋♦r ❛ ♣❛rt✐❝✉❧❛r t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ t❤❡ r♦❜♦t ✇✐❧❧ ❛ss✐❣♥ ❤②♣♦t❤❡t✐❝
♠❡❛♥✐♥❣s✱ ♦r ❧❛❜❡❧s✱ t♦ t❤❡ ❤✉♠❛♥ s✐❣♥❛❧s ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ✐ts ♣r❡✈✐♦✉s ❛❝t✐♦♥s ❛♥❞



✼✹ ❈❤❛♣t❡r ✹✳ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❯♥❧❛❜❡❧❡❞ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❋r❛♠❡s

❦♥♦✇✐♥❣ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣s ❛r❡ ❡✐t❤❡r ✏❝♦rr❡❝t✑ ♦r ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❚❤❡ s②st❡♠ ✐s ✏r❡❛s♦♥✐♥❣✑
❛s ❢♦❧❧♦✇✿ ✏■❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✇❛♥ts ♠❡ t♦ s♦❧✈❡ t❛s❦ ●✶✱ t❤❡♥ ✇❤❡♥ ■ ♣❡r❢♦r♠❡❞ ❛❝t✐♦♥

✏❧❡❢t✑ ✐♥ st❛t❡ 3✱ ✐ts ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧ s❤♦✉❧❞ ♠❡❛♥ ✏❝♦rr❡❝t✑ ✑✳ ❋♦r t❤❡ s❛❦❡ ♦❢ ♦✉r
❡①❛♠♣❧❡✱ ✇❡ ♦♥❧② ❝♦♥s✐❞❡r t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ ●✶ ❛♥❞ ●✷✱ ❛s ❞❡♣✐❝t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✹✳

✹✳✷✳✶ ■♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s

❋♦r ❡❛❝❤ ❛❝t✐♦♥✱ t❤❡ r♦❜♦t r❡❝❡✐✈❡s r❛✇ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ t✇♦ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ s✐❣♥❛❧s✳ ❋♦❧❧♦✇✐♥❣
t❤❡ ❛❜♦✈❡ ❡①♣❧❛♥❛t✐♦♥✱ ❢♦r ❛ ♣❛rt✐❝✉❧❛r ❤②♣♦t❤❡s✐s ✭●✶ ♦r ●✷✮✱ t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ ❛ss✐❣♥
❤②♣♦t❤❡t✐❝ ♠❡❛♥✐♥❣s t♦ t❤❡ ❤✉♠❛♥ s✐❣♥❛❧s ❦♥♦✇✐♥❣ t❤❡② ❛r❡ ❧✐♠✐t❡❞ t♦ ❛ ✜♥✐t❡
s❡t ❛♥❞ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❤✐st♦r②✳ ❲❡ ❛ss✉♠❡ ♦✉r t❡❛❝❤❡r ✐s ♦♣t✐♠❛❧
❛♥❞ t❤❡r❡❢♦r❡ ❛ss✉♠❡ ♦✉r ❛❣❡♥t ✐s ❛✇❛r❡ ♦❢ t❤❡ ♦♣t✐♠❛❧ ♣♦❧✐❝✐❡s ❢♦r ❡❛❝❤ t❛s❦ ✭s❡❡
❋✐❣✉r❡ ✹✳✺✮✱ ✇❤✐❝❤ ❝❛♥ ❜❡ ✉s❡❞ t♦ ✐♥t❡r♣r❡t t❤❡ ❤✉♠❛♥ s✐❣♥❛❧s✳

G2

Hypothesis 1 Hypothesis 2

G1

❋✐❣✉r❡ ✹✳✺✿ ❖♣t✐♠❛❧ ♣♦❧✐❝✐❡s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ t✇♦ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s❡s ●✶ ❛♥❞ ●✷ ✐♥
t❤❡ ❚ ✇♦r❧❞✳ ❙✉❝❤ ♣♦❧✐❝✐❡s ❛r❡ ❦♥♦✇♥ ❜② ❜♦t❤ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❛♥❞ t❤❡ ❛❣❡♥t✱ ❛♥❞ ❛❧❧♦✇
t❤❡ ❛❣❡♥t t♦ ✐♥t❡r♣r❡t ❛ ❤✉♠❛♥ s✐❣♥❛❧ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❛ ❣✐✈❡♥ t❛s❦✳

❚❤❡ t❡❛❝❤❡r ✇❛♥ts t❤❡ ❛❣❡♥t t♦ ❣♦ t♦ ●✶✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t st❛rts ✐♥ st❛t❡ ✸✱ ♣❡r❢♦r♠s
❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t✱ ❛♥❞ ❡♥❞s✲✉♣ ✐♥ st❛t❡ ✷✳ ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r s❡♥❞s ❛ s✐❣♥❛❧ ✐♥ t❤❡ r✐❣❤t ♣❛rt ♦❢ t❤❡
❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✱ ♠❡❛♥✐♥❣ t❤❛t t❤❡ ♣r❡✈✐♦✉s ❛❝t✐♦♥ ✇❛s ✏❝♦rr❡❝t✑✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤❡ ❛❣❡♥t
❞♦❡s ♥♦t ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ ❧❛❜❡❧ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤✐s s✐❣♥❛❧ ❛♥❞ ✐t ♦♥❧② ♦❜s❡r✈❡s ❛
♣♦✐♥t ✐♥ ❛ t✇♦ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ s♣❛❝❡ ✭❋✐❣✉r❡ ✹✳✻❛✮✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t ❣❡♥❡r❛t❡s ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥
❤②♣♦t❤❡s✐s ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ●✶ ❛♥❞ ●✷✳ ❲✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ●✶✱ t❤❡ ❛❝t✐♦♥ ✇❛s ✏❝♦rr❡❝t✑
✭❋✐❣✉r❡ ✹✳✻❜✮✱ ✇❤✐❧❡ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ●✷ t❤❡ ❛❝t✐♦♥ ✇❛s ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ✭❋✐❣✉r❡ ✹✳✻❜✮✳

❇② r❡♣❡❛t✐♥❣ t❤✐s ♣r♦❝❡ss ❢♦r s❡✈❡r❛❧ ✐t❡r❛t✐♦♥ st❡♣s✱ ✇✐t❤ t❤❡ ❛❣❡♥t t❛❦✐♥❣ r❛♥✲
❞♦♠ ❛❝t✐♦♥s✱ t❤❡ s②st❡♠ ❡♥❞✲✉♣ ✇✐t❤ ❛ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥
t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✼✮✳ ❇✉t ❛s t❤❡ ✉s❡r ❤❛s ♦♥❧② ♦♥❡ ♦❜❥❡❝t✐✈❡ ✐♥ ♠✐♥❞✱
✐♥ ♦✉r ❝❛s❡ ●✶✱ ♦♥❧② t❤❡ ❝♦rr❡❝t ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ✇✐❧❧ ❛ss✐❣♥ t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❧❛❜❡❧s t♦ t❤❡
♦❜s❡r✈❡❞ s✐❣♥❛❧s✳ ❲❡ s❛② t❤❛t t❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❡①❤✐❜✐t ❛ ❝♦❤❡r❡♥❝❡
❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ t❤❡✐r ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣s✳

P❛rt ♦❢ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ♣r♦❜❧❡♠ ❞❡✜♥❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣✲
t❡r ✶✳✸ ✐s t❤❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ t❤❛t t❤❡ ✉s❡r ✐s ❝♦❤❡r❡♥t ❛♥❞ ✉s❡s ❛❧✇❛②s t❤❡ s❛♠❡ ❦✐♥❞
♦❢ s✐❣♥❛❧ ❢♦r t❤❡ s❛♠❡ ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❇② ✈✐s✉❛❧ ✐♥s♣❡❝t✐♦♥✱ ✇❡ ❝❛♥ ✐♥❢❡r t❤❛t ❤②♣♦t❤❡s✐s
●✶ ✐s t❤❡ ❝♦rr❡❝t ♦♥❡ ❛s t❤❡ r❡s✉❧t✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ s✐❣♥❛❧ ❛♥❞ ♠❡❛♥✐♥❣ ✐s ♠♦r❡
❝♦❤❡r❡♥t✳ ❚❤❡ ❦❡② ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ✐s t♦ ✜♥❞ ♦✉t ❤♦✇ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② ❝♦❤❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡
s♣❛t✐❛❧ ♦r❣❛♥✐③❛t✐♦♥ ♦❢ s✐❣♥❛❧s ✐♥ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ❛♥❞ t❤❡✐r ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ❧❛❜❡❧s ✇✐t❤
t❤❡ t♦♦❧s ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ t♦ t❤❡ r♦❜♦t✱ ✐✳❡✳ ❛❧❣♦r✐t❤♠✐❝❛❧❧②✳
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T world Feedback signals

✭❛✮ ❋❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧ ❛s r❡❝❡✐✈❡❞ ❜② t❤❡ ❛❣❡♥t ✇✐t❤♦✉t

❧❛❜❡❧✳
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Hypothesis 1 Feedback signals

Correct

✭❜✮ ❋❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧ ❧❛❜❡❧❡❞ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ●✶✳
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G2

Hypothesis 2 Feedback signals

Incorrect

✭❝✮ ❋❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧ ❧❛❜❡❧❡❞ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ●✷✳

❋✐❣✉r❡ ✹✳✻✿ ■♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♠❛❞❡ ❜② t❤❡ ❛❣❡♥t ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ●✶ ✭✹✳✻❜✮ ❛♥❞
●✷ ✭✹✳✻❝✮✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t st❛rts ✐♥ st❛t❡ ✸✱ ♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t✱ ❛♥❞ ❡♥❞s✲✉♣ ✐♥ st❛t❡ ✷✳
❚❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧ ✐s ❞✐✛❡r❡♥t ❢♦r ❜♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳
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Incorrect

Correct

G1 G2

Available actions

Up

Down

RightLeft

❋✐❣✉r❡ ✹✳✼✿ ■♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♠❛❞❡ ❜② t❤❡ ❛❣❡♥t ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ●✶ ❛♥❞ ●✷
❛❢t❡r ♠❛♥② ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ st❡♣s✳ ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r✬s t❛s❦ ✐s t♦ ❤❛✈❡ t❤❡ ❛❣❡♥t r❡❛❝❤ ●✶✳ ❚❤❡
❛❣❡♥t ✐s ❡①♣❧♦r✐♥❣ ❛❧❧ t❤❡ st❛t❡ s♣❛❝❡ r❛♥❞♦♠❧②✳ ❚❤❡ ❧❛❜❡❧s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ t❛s❦
●✶ ❛r❡ ♠♦r❡ ❝♦❤❡r❡♥t ✇✐t❤ t❤❡ s♣❛t✐❛❧ ♦r❣❛♥✐③❛t✐♦♥ ♦❢ s✐❣♥❛❧s ✐♥ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✳

❲❡ ✇✐❧❧ ❢♦r♠❛❧✐③❡ t❤✐s ✐❞❡❛ ✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✹✳✹✳ ❇❡❢♦r❡ t❤❛t✱ ✇❡ ❛❞❞ t✇♦ ❝♦♠♠❡♥ts
t♦ t❤✐s s❡❝t✐♦♥ ❛♥❞ ✇❡ s✉♠♠❛r✐③❡ ❛❧❧ t❤❡ ✉♥❞❡r❧②✐♥❣ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s ♦❢ ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠ ✐♥
s❡❝t✐♦♥ ✹✳✸✳

✹✳✷✳✷ ❉✐✛❡r❡♥t ❢r❛♠❡s

■♥ ♦✉r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ♦♥❧② t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❢r❛♠❡s✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ ✉s❡r ❛ss❡ss❡s t❤❡
r♦❜♦t✬s ❛❝t✐♦♥s✳ ■♥ t❤✐s t❤❡s✐s✱ ✇❡ ✇✐❧❧ ❛❧s♦ ❝♦♥s✐❞❡r ♦t❤❡r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✱ s✉❝❤ ❛s
t❤❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❢r❛♠❡ ✇❤❡r❡ t❤❡ ✉s❡r ✐♥❞✐❝❛t❡s t♦ t❤❡ r♦❜♦t ✇❤✐❝❤ ❛❝t✐♦♥ t♦ ♣❡r❢♦r♠
♥❡①t✳ ❲❡ ✇✐❧❧ ♣r♦✈✐❞❡ s❡✈❡r❛❧ ✈✐s✉❛❧ ❡①❛♠♣❧❡s ♦❢ t❤❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❢r❛♠❡ ✐♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣
♦❢ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r✳

✹✳✷✳✸ ❲❤② ♥♦t ❛ ❝❧✉st❡r✐♥❣ ❛❧❣♦r✐t❤♠

❲❤❡♥ ✇❡ ✜rst ❧♦♦❦ ❛t t❤❡ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ s✐❣♥❛❧s ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✹✮✱ t❤❡ ✜rst ❛♣♣r♦❛❝❤ t❤❛t
❝♦♠❡s t♦ ♠✐♥❞ ✐s t♦ ✉s❡ ❛ ❝❧✉st❡r✐♥❣ ❛❧❣♦r✐t❤♠ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ t✇♦ ❝❧✉st❡rs ✐♥ t❤❡
❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✳ ❋♦r s✐♠♣❧❡ ❞❛t❛s❡ts✱ ❧✐❦❡ t❤❡ ♦♥❡ ✉s❡❞ ✐♥ ♦✉r ❡①❛♠♣❧❡✱ ❛ ❝❧✉st❡r✐♥❣
❛❧❣♦r✐t❤♠ ✇✐❧❧ ✜♥❞ t❤❡ t✇♦ ❝❧✉st❡rs✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ ✇✐t❤♦✉t ❛♥② ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✱
✐t ✐s ✐♠♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ❦♥♦✇ ✇❤✐❝❤ ♦♥❡ ✐s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑ ♦r t♦ t❤❡
♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳

▼♦r❡ ✐♠♣♦rt❛♥t❧②✱ ❝❧✉st❡r✐♥❣ ❛❧❣♦r✐t❤♠s ❛r❡ ♣r♦♥❡ t♦ ❧♦❝❛❧ ❡①tr❡♠❛ ✐♥ t❤❡ ♦♣✲
t✐♠✐③❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡ss ❛♥❞ ❢♦r ❞❛t❛s❡ts ✐♥ ❤✐❣❤ ❞✐♠❡♥s✐♦♥ ✇✐t❤ ♦✈❡r❧❛♣♣✐♥❣ ❝❧❛ss❡s ✐t
✐s ✉♥❧✐❦❡❧② t♦ ✜♥❞ t❤❡ ❝♦rr❡❝t ✉♥❞❡r❧②✐♥❣ str✉❝t✉r❡ ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛✳ ❖✉r ❛♣♣r♦❛❝❤ ❤❛s
t❤❡ ❛❞✈❛♥t❛❣❡ t♦ ❣❡♥❡r❛t❡ ❤②♣♦t❤❡t✐❝ ❧❛❜❡❧s ❛❧❧♦✇✐♥❣ ✜tt✐♥❣ ❛ ❝❧❛ss✐✜❡r ❢♦r ❡❛❝❤ t❛s❦
❤②♣♦t❤❡s✐s✳



✹✳✸✳ ❆ss✉♠♣t✐♦♥s ✼✼

✹✳✸ ❆ss✉♠♣t✐♦♥s

❆s ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ t❤❡ ✐♥tr♦❞✉❝t✐♦♥✱ ❛ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s ❛r❡ ♠❛❞❡ ❛❜♦✉t t❤❡
✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❝❝❡ss✐❜❧❡ t♦ t❤❡ r♦❜♦t ❛♥❞ t❤❡ ❝♦♥str❛✐♥ts ❛♣♣❧✐❡❞ t♦ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳
❲❡ r❡♠✐♥❞ t❤❡♠ ❛❣❛✐♥ ❜r✐❡✢② ❤❡r❡ ❛♥❞✱ ♥♦✇ t❤❛t ✇❡ ❤❛✈❡ ❡①❡♠♣❧✐✜❡❞ t❤❡ ♠❡❝❤❛♥✐s♠
♦❢ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ❛♥ ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧ r❡q✉✐r❡❞ ♣r♦♣❡rt② t❤❛t t❤❡
✇♦r❧❞ ♠✉st ❤♦❧❞ ❢♦r ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠ t♦ ❜❡ s♦❧✈❛❜❧❡✳ ❲❡ ✇✐❧❧ s❡❡ t❤❛t✱ ✐♥ s♦♠❡ ❝❛s❡s✱ ✐t ✐s
✐♠♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ❞✐s❝r✐♠✐♥❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s❡s ❜❡❝❛✉s❡ t❤❡② r❡s✉❧t ✐♥ s②♠♠❡tr✐❝
✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s✳ ❲❡ ❞❡s❝r✐❜❡ t❤✐s ♣r♦♣❡rt✐❡s ✐♥ s✉❜s❡❝t✐♦♥ ✹✳✸✳✸✳

✹✳✸✳✶ ❋r❛♠❡s

❖✉r ✜rst ❛ss✉♠♣t✐♦♥ ✐s t❤❛t t❤❡ r♦❜♦t ❛♥❞ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❛r❡ ❛✇❛r❡ ♦❢ t❤❡ ❢r❛♠❡ ✐♥
✇❤✐❝❤ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ t❛❦❡s ♣❧❛❝❡✳ ❚❤✐s ❢r❛♠❡ r❡❣✉❧❛t❡s t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡
t✇♦ ♣❛rt♥❡rs✱ ✐t ✐♥❝❧✉❞❡s✿

• ❉❡t❛✐❧s ❛♥❞ t✐♠✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ■t ❝♦rr❡s♣♦♥❞s t♦ ✇❤❡♥ ❛♥❞ ❤♦✇
t❤❡ ✉s❡r ✇✐❧❧ ♣r♦✈✐❞❡ ✐♥str✉❝t✐♦♥ s✐❣♥❛❧s✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ t❤❡ ❤✉♠❛♥ s❡♥❞s ❛
s✐❣♥❛❧ t♦ t❤❡ r♦❜♦t ❛❢t❡r ❡✈❡r② r♦❜♦t✬s ❛❝t✐♦♥s✳ ❆♥♦t❤❡r ❡①❛♠♣❧❡ ✐s ❛ ❤✉♠❛♥
♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❛ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧ ❜❡t✇❡❡♥ ✵✳✷ ❛♥❞ ✷ s❡❝♦♥❞s ❛❢t❡r t❤❡ r♦❜♦t✬s ❛❝t✐♦♥
❬❑♥♦① ✷✵✵✾❜❪✳

• ❚❤❡ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ ♠❡❛♥✐♥❣s t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❝❛♥ r❡❢❡r t♦✳ ❆s ❞❡♣✐❝t❡❞
❜❡❢♦r❡✱ t❤❡ s❡t ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛② ✐♥❝❧✉❞❡ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❢♦r t❤♦s❡
❝❛s❡s ✇❤❡r❡ t❤❡ ✉s❡r ✐s ❛ss❡ss✐♥❣ t❤❡ r♦❜♦t✬s ❛❝t✐♦♥s✳ ■t ❝♦✉❧❞ ❛❧s♦ ❜❡ t❤❡ s❡t
♦❢ ❛❝t✐♦♥ ♥❛♠❡s ✇❤❡♥ t❤❡ ✉s❡r ♣r♦✈✐❞❡s ❣✉✐❞❛♥❝❡s ♦♥ ✇❤❛t t♦ ❞♦ ♥❡①t✳

• ❈♦♥str❛✐♥ts ♦♥ t❤❡ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s✳ ❚❤❡ ❣❡♥❡r❛❧ ❝♦♥t❡①t ♦❢ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣
♣r♦❝❡ss ✐s ❦♥♦✇♥✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡ t❤❡ r♦❜♦t ✐s ❛✇❛r❡ t❤❛t t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✇❛♥ts ✐t t♦
r❡❛❝❤ ❛ s♣❡❝✐✜❝ r♦♦♠ ✐♥ t❤❡ ❤♦✉s❡✱ ❛♥❞ ♥♦t t♦ t❛❦❡ ❛♥ ♦❜❥❡❝t ❢r♦♠ t❤❡ ❢r✐❞❣❡✳
❚❤✐s ❧✐♠✐ts t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s❡s t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ ❝r❡❛t❡ ❛❜♦✉t ✇❤❛t t❤❡
✉s❡r ❤❛s ✐♥ ♠✐♥❞✳

❇② ❝♦♠❜✐♥✐♥❣ t❤♦s❡ t❤r❡❡ ❛s♣❡❝ts ♦❢ ❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✱ t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ ❝r❡✲
❛t❡ ❛ s❡t ♦❢ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❢♦r t❤❡ r❡❝❡✐✈❡❞ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s✳ ❋♦r ♦♥❡
♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦✱ ❛♥❞ ❣✐✈❡♥ ❛ s♣❡❝✐✜❝ ❝♦♥t❡①t ✭❡✳❣✳ st❛t❡ ❛♥❞ ❛❝t✐♦♥ ♣❡r❢♦r♠❡❞ ✐♥
t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t✮✱ t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ ✐♥❢❡r t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ✐♥t❡♥❞❡❞ ❜② t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✉s❡r
✭Meaning = Frame(Context, Task)✮✳ ❇② ❞♦✐♥❣ s♦ ❢♦r ❡✈❡r② ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦✱ t❤❡
❛❣❡♥t ❝r❡❛t❡s ❛ s❡t ♦❢ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ ✇❤✐❝❤ ✇❡ r❡❧② ♦♥ t♦ ✜♥❞ t❤❡ t❛s❦
t❛✉❣❤t ❜② t❤❡ ✉s❡r✱ ❛s ✇❡❧❧ ❛s t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣✳

❚♦ ❞♦ s♦ ✇❡ r❡❧② ♦♥ s♣❡❝✐✜❝ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s✳

✹✳✸✳✷ ❙✐❣♥❛❧s ♣r♦♣❡rt✐❡s

❲❡ ♠❛❦❡ t✇♦ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s ❛❜♦✉t t❤❡ ❤✉♠❛♥ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ♣r♦♣❡rt✐❡s✿



✼✽ ❈❤❛♣t❡r ✹✳ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❯♥❧❛❜❡❧❡❞ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❋r❛♠❡s

• ■❢ t❤❡ tr✉❡ ✐♥t❡♥❞❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❡❛❝❤ ✉s❡r s✐❣♥❛❧ ✇❛s ❦♥♦✇♥✱ ✐t
✇♦✉❧❞ ❜❡ ♣♦ss✐❜❧❡ t♦ tr❛✐♥ ❛ ❝❧❛ss✐✜❡r ✇✐t❤ ❜❡tt❡r t❤❛♥ r❛♥❞♦♠ ❛❝❝✉r❛❝②✳ ❲❡
✇✐❧❧ s❡❡ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✺✳✻ t❤❛t t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ t❤❡ s②st❡♠ ❛r❡ ❤✐❣❤❧② ✐♠♣❛❝t❡❞
❜② t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ tr❛✐♥✐♥❣ ❞❛t❛✳

• ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐s ❝♦♥s✐st❡♥t ✐♥ ✐ts ✉s❡ ♦❢ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ ✇✐❧❧ ❛❧✇❛②s ✉s❡ t❤❡
s❛♠❡ ❦✐♥❞ ♦❢ s✐❣♥❛❧s t♦ ♠❡❛♥ t❤❡ s❛♠❡ t❤✐♥❣s✳ ❋♦r t❤❡ ❝❛s❡ ♦❢ t✇♦ ❜✉tt♦♥s✱
❤❡ ✇✐❧❧ ❛❧✇❛②s ✉s❡ t❤❡ s❛♠❡ ❜✉tt♦♥ ❢♦r t❤❡ s❛♠❡ ♠❡❛♥✐♥❣✳ ■t ❛❧s♦ ❛♣♣❧✐❡s ❢♦r
s♣❡❡❝❤✱ ❢❛❝✐❛❧ ❡①♣r❡ss✐♦♥✱ ❣❡st✉r❡s✱ ♦r ❜r❛✐♥ s✐❣♥❛❧s✳

❚❤♦s❡ t✇♦ ♣r♦♣❡rt✐❡s ❛r❡ t②♣✐❝❛❧ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s ✐♥ ❤✉♠❛♥✲r♦❜♦t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❝❡✲
♥❛r✐♦✱ ✇❡ s✐♠♣❧② ❛ss✉♠❡ ✇❡ ❝❛♥ r❡❧② ♦♥ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❜❡❤❛✈✐♦r ❛♥❞ t❤❛t ✇❡ ❝♦✉❧❞✱ ✐♥
t❤❡♦r②✱ ❧❡❛r♥ ❛ ❞❡❝♦❞❡r ♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s✳

❍♦✇❡✈❡r t❤❡r❡ ✐s ♦♥❡ ♣r❛❝t✐❝❛❧ ❝♦♥str❛✐♥t t❤❛t ❞✐✛❡rs ❢r♦♠ ♠♦r❡ st❛♥❞❛r❞ ❤✉♠❛♥✲
r♦❜♦t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❝❡♥❛r✐♦✳ ❍❡r❡✱ ✐♥ t❤❡♦r②✱ ✇❡ ❝❛♥♥♦t ❦♥♦✇ ✐♥ ❛❞✈❛♥❝❡ ✐❢ ❛ s✐❣♥❛❧ t♦
♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣ ❝❛♥ ❜❡ ❧❡❛r♥✳ ■♥❞❡❡❞ ✇❡ ❞♦ ♥♦t ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ ❛ ❞❛t❛❜❛s❡ ♦❢ s✐❣♥❛❧✲
♠❡❛♥✐♥❣ ♣❛✐rs t♦ tr❛✐♥ ❛ ❝❧❛ss✐✜❡r ✜rst✱ ✇❤✐❝❤ ❛❧❧♦✇ tr②✐♥❣ ❞✐✛❡r❡♥t ❢❡❛t✉r❡ ❡①tr❛❝t✐♦♥
♣r♦❝❡ss❡s ♦r ❞✐✛❡r❡♥t ❝❧❛ss✐✜❡rs ❜❡❢♦r❡❤❛♥❞✳ ❚❤✐s ❧✐♠✐t❛t✐♦♥ r❡q✉✐r❡s ❡♥s✉r✐♥❣ t❤❡
r❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧ ❛♥❞ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ❛❧❧♦✇ t♦ ❧❡❛r♥ ❛ ✉s❛❜❧❡ ❞❡❝♦❞❡r✳

❲❡ ✇✐❧❧ s❡❡ ❢r♦♠ r❡s✉❧ts ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✺✳✻ t❤❛t ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❝❛♥ ❝♦♣❡ ✇✐t❤ ❤✐❣❤❧②
♦✈❡r❧❛♣♣✐♥❣ ❞❛t❛ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ♣r♦❞✉❝❡s ❝❧♦s❡ t♦ r❛♥❞♦♠ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥✳

✹✳✸✳✸ ❲♦r❧❞ ♣r♦♣❡rt✐❡s ❛♥❞ s②♠♠❡tr✐❡s

❚❤❡r❡ ❛r❡ s♦♠❡ ❝❛s❡s ✇❤❡r❡ ❞✐✛❡r❡♥t ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛r❡ ♥♦t ❞✐st✐♥❣✉✐s❤❛❜❧❡✳ ❆s t❤❡
r♦❜♦t ❞♦ ♥♦t ❤❛✈❡ ❛ ❞✐r❡❝t ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ tr✉❡ ✐♥t❡♥❞❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣
s✐❣♥❛❧s✱ ✐t ❝❛♥ ♦♥❧② r❡❧② ♦♥ t❤❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♠❛❞❡ ❢♦r ❡❛❝❤ t❛s❦✳

❚✇♦ ♣r♦❜❧❡♠s ❝♦✉❧❞ ❛♣♣❡❛r✿ ✭❛✮ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♠❛② s❤❛r❡ t❤❡ s❛♠❡ ✐♥t❡r♣r❡✲
t❛t✐♦♥ ♠♦❞❡❧ ❛♥❞ ❝❛♥♥♦t ❜❡ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡❞ ❛s t❤❡② ❛ttr✐❜✉t❡ t❤❡ s❛♠❡ ♠❡❛♥✐♥❣s t♦
t❤❡ s✐❣♥❛❧s✱ ❛♥❞ ✭❜✮ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♠❛② ❡♥❞ ✉♣ ✇✐t❤ ♦♣♣♦s✐t❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥s t❤❛t
❛r❡ ❜♦t❤ ❛s ✈❛❧✐❞✳ ✳

❋♦r t❤♦s❡ ❝❛s❡s ✇❤❡r❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s s❤❛r❡ t❤❡ s❛♠❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♠♦❞❡❧✱ ❡✐✲
t❤❡r t❤❡ t❛s❦ ❛r❡ t❤❡ s❛♠❡ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡ ✉s❡r✱ ❡✐t❤❡r s♦♠❡ ♣❛rts ♦❢ t❤❡
♣r♦❜❧❡♠ ❛r❡ ❤✐❞❞❡♥ t♦ t❤❡ ❤✉♠❛♥✱ ✇❤✐❝❤ ❝❛♥ ♥♦t ♣r♦✈✐❞❡ ❛♣♣r♦♣r✐❛t❡ ✐♥str✉❝✲
t✐♦♥s✳ ❚❤❡s❡ q✉❡st✐♦♥s ❛r❡ t❤❡ ❝♦r❡ ♦❢ t❤❡ t❤❡♦r❡t✐❝❛❧ ❛♥❛❧②s✐s ♦❢ ❈❡❞❡r❜♦r❣✬s t❤❡s✐s
❬❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✹❛✱ ❈❡❞❡r❜♦r❣ ✷✵✶✹❜❪✳ ❲❡ ❞♦ ♥♦t ❝♦♥s✐❞❡r t❤✐s ♣r♦❜❧❡♠❛t✐❝ ✐♥ t❤✐s
t❤❡s✐s ❛♥❞ ❛ss✉♠❡ t❤❡ ✇♦r❧❞ ♣r♦♣❡rt✐❡s ❡♥s✉r❡ t❤❛t t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✇✐❧❧ ♥❡✈❡r s❤❛r❡
t❤❡ s❛♠❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♠♦❞❡❧✳ ▼♦st ♦❢ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✇✐❧❧ s❤❛r❡ ♣❛rts ♦❢ t❤❡ ✐♥✲
t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♠♦❞❡❧ ❜✉t ✐t ✇✐❧❧ ❛❧✇❛②s ❡①✐st ♦♥❡ s✐t✉❛t✐♦♥✱ ✐✳❡✳ ♦♥❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✱
✇❤❡r❡ t✇♦ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♠♦❞❡❧s ❞✐✛❡rs✳

❋♦r t❤♦s❡ ❝❛s❡s ✇❤❡r❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s❡s ❡♥❞ ✉♣ ✇✐t❤ ♦♣♣♦s✐t❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥s t❤❛t
❛r❡ ❜♦t❤ ✈❛❧✐❞✱ ✇❡ ✐❧❧✉str❛t❡ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ❢♦r t❤❡ ❝❛s❡ ♦❢ ❜♦t❤ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡
✐♥str✉❝t✐♦♥s ✉s✐♥❣ ❛ ✈✐s✉❛❧ ❡①❛♠♣❧❡✳



✹✳✸✳ ❆ss✉♠♣t✐♦♥s ✼✾

❙②♠♠❡tr✐❡s✿ t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❝❛s❡

❲❡ ♣r❡s❡♥t t❤❡ ❧✐♥❡ ✇♦r❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✽ ✇❤✐❝❤ ❝♦♥t❛✐♥s ♦♥❧② t❤❡ t♦♣ ❚ ❜❛r ♦❢ t❤❡ ❚
✇♦r❧❞✳ ❚❤✐s ✇♦r❧❞ ✐s ✇❡❧❧ s✉✐t❡❞ t♦ ❞❡s❝r✐❜❡ t❤❡ s②♠♠❡tr② ♣r♦❜❧❡♠✳

Line world

1 2 3 4 5

Available 

actions

RightLeft

❋✐❣✉r❡ ✹✳✽✿ ❚❤❡ ❧✐♥❡ ✇♦r❧❞ ❛♥❞ t❤❡ ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ ❛❝t✐♦♥s✳

❚❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢♦❧❧♦✇s t❤❡ s❛♠❡ ♣r♦t♦❝♦❧ ❛s ✐♥ ♣r❡✈✐♦✉s ❡①❛♠♣❧❡s✳ ❆s ❞❡♣✐❝t❡❞
✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✾✱ ❛❢t❡r s❡✈❡r❛❧ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ st❡♣s✱ t❤❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❢♦r ●✶
❛♥❞ ●✷ ❞✐s♣❧❛② s②♠♠❡tr✐❝ ♣r♦♣❡rt✐❡s✳ ■♥❞❡❡❞✱ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ●✶✱ s✐❣♥❛❧s ♦♥ t❤❡ ❧❡❢t
s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ♠❡❛♥ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✱ ❛♥❞ s✐❣♥❛❧ ♦♥ t❤❡ r✐❣❤t ♠❡❛♥s ✏❝♦rr❡❝t✑✳
■♥✈❡rs❡❧②✱ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ ●✷✱ s✐❣♥❛❧s ♦♥ t❤❡ ❧❡❢t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ♠❡❛♥ ✏❝♦rr❡❝t✑✱
❛♥❞ s✐❣♥❛❧ ♦♥ t❤❡ r✐❣❤t ♠❡❛♥s ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ❡✈❡♥ ✐❢ t❤❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡
s✐❣♥❛❧s ❞✐✛❡rs ❜❡t✇❡❡♥ ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ t❤❡ t✇♦ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥s ❛r❡ ❡q✉❛❧❧② ❝♦❤❡r❡♥t✳
❆s t❤❡ ♦♣t✐♠❛❧ ♣♦❧✐❝✐❡s t♦ r❡❛❝❤ ❡❛❝❤ ♦❢ t❤❡ t✇♦ ❣♦❛❧ st❛t❡s ❛r❡ ♦♣♣♦s✐t❡ ✐♥ ❡✈❡r②
st❛t❡✱ ❛♥ ❛❝t✐♦♥ t❤❛t tr✐❣❣❡rs ❛ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ●✶✱ tr✐❣❣❡rs ❛
✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❢♦r ●✷ ❛♥❞ ✈✐❝❡ ✈❡rs❛✳ ■t ✐s t❤❡r❡❢♦r❡ ✐♠♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ❦♥♦✇ t❤❡
tr✉❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✇✐t❤♦✉t ❢✉rt❤❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✳
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❋✐❣✉r❡ ✹✳✾✿ ■♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s ♠❛❞❡ ❜② ❛♥ ❛❣❡♥t r❡❝❡✐✈✐♥❣ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦♥ ✐ts
❛❝t✐♦♥ ✐♥ t❤❡ ❧✐♥❡ ✇♦r❞ ❛♥❞ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡t✐❝ t❛s❦s ❛r❡ ●✶ ♦r ●✷✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t
❝❛♥ ♦♥❧② ♣❡r❢♦r♠ r✐❣❤t ♦r ❧❡❢t ❛❝t✐♦♥s ✇❤✐❝❤ r❡s✉❧ts ✐♥ s②♠♠❡tr✐❝ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥
❤②♣♦t❤❡s✐s ♦❢ t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧s✳

■t ✐s t❤❡♦r❡t✐❝❛❧❧② ✐♠♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ s②♠♠❡tr✐❝ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s❡s✱ t❤❡r❡✲
❢♦r❡ ✇❡ ✇✐❧❧ ♥♦t ❝♦♥s✐❞❡r ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥ts ❤♦❧❞✐♥❣ t❤✐s s②♠♠❡tr✐❝ ♣r♦♣❡rt②✳ ❖♥❡ ✇❛②
t♦ ❜②♣❛ss t❤✐s ♣r♦❜❧❡♠ ✐s t♦ ❛❞❞ ❛ ✏♥♦ ♠♦✈❡✑ ❛❝t✐♦♥✱ ❛s ✐❧❧✉str❛t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✵✱
t❤❛t ✐s ✈❛❧✐❞ ♦♥❧② ❛t t❤❡ ❣♦❛❧ st❛t❡



✽✵ ❈❤❛♣t❡r ✹✳ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❯♥❧❛❜❡❧❡❞ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❋r❛♠❡s

Line world

1 2 3 4 5

Available 

actions

RightLeft

No move

❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✵✿ ❚❤❡ ❧✐♥❡ ✇♦r❧❞ ❛♥❞ t❤❡ ♥❡✇ ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ ❛❝t✐♦♥s✱ ✐♥❝❧✉❞✐♥❣ ❛ ✏♥♦ ♠♦✈❡✑
❛❝t✐♦♥✳

❲❤❡♥ t❛❦✐♥❣ t❤❡ ✏♥♦ ♠♦✈❡✑ ❛❝t✐♦♥ t❤❡ ❛❣❡♥t ❞♦❡s ♥♦t ❝❤❛♥❣❡ ♣♦s✐t✐♦♥✳ ❚❤✐s
❛❝t✐♦♥ ❛❧❧♦✇ t♦ ❜r❡❛❦ t❤❡ s②♠♠❡tr② ❡✛❡❝ts✱ ❛s ✐ts ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ✇✐❧❧ ❜❡ t❤❡ s❛♠❡
❢♦r ❛❧❧ st❛t❡s t❤❛t ❛r❡ ♥♦t ✐♥ t❤❡ s❡t ♦❢ ❤②♣♦t❤❡t✐❝ ❣♦❛❧ st❛t❡✱ ✐✳❡✳ ❛❧❧ st❛t❡ ❜✉t ●✶
❛♥❞ ●✷✳ ■♥ ♦t❤❡r ✇♦r❞s✱ ✐❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥ ✏♥♦ ♠♦✈❡✑ ✐♥ st❛t❡ ✸✱ t❤❡ ✉s❡r
✇✐❧❧ ♣r♦❞✉❝❡ ❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❜❡❝❛✉s❡ t❤❡ ❛❣❡♥t ✐s ♥♦t ♣r♦❣r❡ss✐♥❣
t♦✇❛r❞s t❤❡ ❣♦❛❧ st❛t❡✭●✶ ❤❡r❡✮✳ ❇✉t t❤❡ ❛❣❡♥t ❞✐❞ ♥♦t ♣r♦❣r❡ss ❡✐t❤❡r t♦✇❛r❞s t❤❡
●✷✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ t❤❡ s✐❣♥❛❧ ✇✐❧❧ ❜❡ ✐♥t❡r♣r❡t❡❞ ❛s ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❜② t❤❡ t✇♦ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥
❤②♣♦t❤❡s✐s✱ ❜r❡❛❦✐♥❣ t❤❡ s②♠♠❡tr② ♣r♦❜❧❡♠✳ ❚❤❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ r❡s✉❧ts ❛❢t❡r s❡✈❡r❛❧
✐t❡r❛t✐♦♥ st❡♣s✱ ❛♥❞ ✉s✐♥❣ t❤❡ ♥❡✇ ✏♥♦ ♠♦✈❡✑ ❛❝t✐♦♥✱ ❛r❡ ❞❡♣✐❝t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✶✳
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Hypothesis 2
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❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✶✿ ■♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s ♠❛❞❡ ❜② ❛♥ ❛❣❡♥t r❡❝❡✐✈✐♥❣ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦♥ ✐ts
❛❝t✐♦♥ ✐♥ t❤❡ ❧✐♥❡ ✇♦r❞ ❛♥❞ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡t✐❝ t❛s❦s ❛r❡ ●✶ ♦r ●✷✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t ❝❛♥
♣❡r❢♦r♠ r✐❣❤t✱ ❧❡❢t✱ ♦r ✏♥♦ ♠♦✈❡✑ ❛❝t✐♦♥s✳ ❆s ♦♣♣♦s❡❞ t♦ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✾✱ t❤❡ ✏♥♦ ♠♦✈❡✑
❛❝t✐♦♥ ❛❧❧♦✇s t♦ ❜r❡❛❦ t❤❡ s②♠♠❡tr② ♦❢ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ●✶ ❛♥❞ ●✷✳

❙②♠♠❡tr✐❡s✿ t❤❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❝❛s❡

❚❤✐s ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ s②♠♠❡tr✐❡s ❛❧s♦ ❛♣♣❧✐❡s t♦ t❤❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❢r❛♠❡✳ ❯♥❞❡r t❤❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡
❢r❛♠❡✱ t❤❡ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ✐♥❝❧✉❞❡s t❤❡ ♥❛♠❡ ♦❢ ❛❧❧ ♣♦ss✐❜❧❡ ❛❝t✐♦♥s✳ ■❢ t❤❡
❛❣❡♥t ❝❛♥ ♦♥❧② ❝❤♦♦s❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ✏r✐❣❤t✑ ❛♥❞ ✏❧❡❢t✑ ❛❝t✐♦♥s✱ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❝❛♥ ♦♥❧②
❛❞✈✐s❡ ❢♦r ✏❧❡❢t✑ ❛♥❞ ✏r✐❣❤t✑ ❛❝t✐♦♥s✳ ❲❡ r❡♣r❡s❡♥t t❤❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ t❤❡
t❡❛❝❤❡r ✐♥ ❛ t✇♦ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ❛s s❤♦✇♥ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✷✳

❲❡ ❝❛♥ ❡❛s✐❧② ✉♥❞❡rst❛♥❞ t❤❛t ✐❢ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❝❛♥ ♦♥❧② ❛❞✈✐s❡ ❢♦r ✏❧❡❢t✑ ❛♥❞ ✏r✐❣❤t✑
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❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✷✿ ❚❤❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧s ✉s❡❞ ❜② ♦✉r s✐♠✉❧❛t❡❞ t❡❛❝❤❡r ✐♥ ♦✉r ❧✐♥❡ ✇♦r❧❞
✈✐s✉❛❧ ❡①❛♠♣❧❡s ✇✐t❤ t✇♦ ❛❝t✐♦♥s✳

❛❝t✐♦♥s✱ t❤❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❢♦r ●✶ ✇✐❧❧ ❜❡ s②♠♠❡tr✐❝ ❛s t❤❡ ♦♥❡ ❢♦r ●✷✳
❆s ♦✉r ✉s❡r ✇❛♥ts t❤❡ r♦❜♦t t♦ r❡❛❝❤ ●✶✱ ✐t ✇✐❧❧ ♦♥❧② ♣r♦❞✉❝❡ ✏❧❡❢t✑ ❣✉✐❞❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧s✱
✐✳❡✳ s✐❣♥❛❧s ✐♥ t❤❡ ❧❡❢t ♣❛rt ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✳ ❆♥❞ t❤❡ ✏r✐❣❤t✑ ❝♦♠♠❛♥❞s ✇✐❧❧ ♥❡✈❡r
❜❡ ✉s❡❞✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ t❤❡s❡ s✐❣♥❛❧s ✇✐❧❧ ❜❡ ✐♥t❡r♣r❡t❡❞ ❛s ♠❡❛♥✐♥❣ ✏❧❡❢t✑ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦
●✶✱ ❛♥❞ ✏r✐❣❤t✑ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ●✷✳ ❨❡t t❤❡ t✇♦ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♠♦❞❡❧s ❛r❡ ❡q✉❛❧❧②
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❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✸✿ ■♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s ♠❛❞❡ ❜② ❛♥ ❛❣❡♥t r❡❝❡✐✈✐♥❣ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ♦♥ ✐ts
❛❝t✐♦♥s ✐♥ t❤❡ ❧✐♥❡ ✇♦r❞ ❛♥❞ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡t✐❝ t❛s❦s ❛r❡ ●✶ ♦r ●✷✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t
❝❛♥ ♦♥❧② ♣❡r❢♦r♠ r✐❣❤t ♦r ❧❡❢t ❛❝t✐♦♥s ✇❤✐❝❤ r❡s✉❧ts ✐♥ s②♠♠❡tr✐❝ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥
❤②♣♦t❤❡s✐s ♦❢ t❤❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧s✳

❆s ❢♦r t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❝❛s❡✱ ✐♥tr♦❞✉❝✐♥❣ ❛ ✏♥♦ ♠♦✈❡ ❛❝t✐♦♥✑ ❛❧❧♦✇ t♦ ❜r❡❛❦ t❤❡
s②♠♠❡tr②✳ ❲✐t❤ t❤❡ ✏♥♦ ♠♦✈❡✑ ❛❝t✐♦♥ ❛✈❛✐❧❛❜❧❡✱ t❤❡ ✉s❡r ❝❛♥ ♥♦✇ ♣r♦❞✉❝❡ t❤r❡❡
❞✐✛❡r❡♥t ❦✐♥❞s ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣✱ ✇❤✐❝❤ ✐s r❡♣r❡s❡♥t❡❞ ❜② t❤r❡❡ ❞✐✛❡r❡♥t ❝❧✉st❡rs ♦❢ s✐❣♥❛❧s
✐♥ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✹✮✳
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❚❤❡ ✏♥♦ ♠♦✈❡✑ s✐❣♥❛❧ ✇✐❧❧ ❜❡ ✉s❡❞ ♦♥❧② ❛t t❤❡ ❣♦❛❧ st❛t❡✳ ❆s t❤✐s st❛t❡ ✐s ♥♦t t❤❡
s❛♠❡ ❢♦r ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ t❤❡ ✏♥♦ ♠♦✈❡✑ s✐❣♥❛❧s ❜r❡❛❦ t❤❡ s②♠♠❡tr②✳ ❚❤❡ r❡s✉❧t✐♥❣
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❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✺✿ ■♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s ♠❛❞❡ ❜② ❛♥ ❛❣❡♥t r❡❝❡✐✈✐♥❣ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ♦♥ ✐ts
❛❝t✐♦♥s ✐♥ t❤❡ ❧✐♥❡ ✇♦r❞ ❛♥❞ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡t✐❝ t❛s❦s ❛r❡ ●✶ ♦r ●✷✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t
❝❛♥ ♣❡r❢♦r♠ r✐❣❤t✱ ❧❡❢t✱ ♦r ✏♥♦ ♠♦✈❡✑ ❛❝t✐♦♥s✳ ❆s ♦♣♣♦s❡❞ t♦ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✸✱ t❤❡ ✏♥♦
♠♦✈❡✑ ❛❝t✐♦♥ ❛❧❧♦✇s t♦ ❜r❡❛❦ t❤❡ s②♠♠❡tr② ♦❢ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ●✶ ❛♥❞ ●✷✳

❆s ✐t ✐s t❤❡♦r❡t✐❝❛❧❧② ✐♠♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ s②♠♠❡tr✐❝ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s❡s✱ ✇❡ ✇✐❧❧
♥♦t ❝♦♥s✐❞❡r ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥ts ❤♦❧❞✐♥❣ t❤✐s s②♠♠❡tr✐❝ ♣r♦♣❡rt②✳
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✹✳✸✳✹ ❘♦❜♦t✬s ❛❜✐❧✐t✐❡s

❲❡ ❢✉rt❤❡r ❛ss✉♠❡ t❤❡ r♦❜♦t ✐s ❛❜❧❡ t♦ ♣❧❛♥ ✐ts ❛❝t✐♦♥ ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❢✉❧✜❧❧ ❛ s♣❡❝✐✜❝
t❛s❦✳ ■♥ ♦t❤❡r ✇♦r❞s✱ ✐❢ t❤❡ r♦❜♦t ❦♥❡✇ ✇❤❛t t❤❡ ✉s❡r ✇❛♥ts ✐t t♦ ❞♦✱ ✐t ✇✐❧❧ ❜❡ ❛❜❧❡
t♦ ❞♦ ✐t✳ ■t ✐♠♣❧✐❡s t❤❡ r♦❜♦t ❤❛s ❢✉❧❧ ❦♥♦✇❧❡❞❣❡ ♦❢ t❤❡ ✇♦r❧❞ ❞②♥❛♠✐❝s ❛♥❞ ❦♥♦✇s
❤♦✇ t♦ ♠❛❦❡ ❛ ♣❧❛♥✳ ❚❤✐s ✇❛② t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ ✉♥❞❡rst❛♥❞ t❤❡ t❤❡♦r❡t✐❝❛❧ r❡❧❛t✐♦♥
❜❡t✇❡❡♥ ♦♥❡ ❛❝t✐♦♥✱ ❛ s♣❡❝✐✜❝ t❛s❦ ❛♥❞ ❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ t❤❡ ✉s❡r❀ ❛♥❞ t❤❡r❡❢♦r❡ ❝r❡❛t❡
✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳

❚❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♦❢ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r ✇✐❧❧ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ ❢✉❧❧ s❡t ♦❢ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s ❞❡✜♥❡❞ ❛❜♦✈❡✳
▼♦st ♦❢ t❤❡s❡ ❝♦♥str❛✐♥ts ❛r❡ t②♣✐❝❛❧ ❢r♦♠ ✐♥t❡r❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✳ ❙❡✈✲

❡r❛❧ ❛s♣❡❝ts ❛r❡ ♦❢t❡♥ ♠♦r❡ ❝♦♥str❛✐♥❡❞✳ ❊s♣❡❝✐❛❧❧②✱ ❡✐t❤❡r t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣
♠❛♣♣✐♥❣ ✐s ❦♥♦✇♥ ✐♥ ❛❞✈❛♥❝❡✱ ❛♥❞ t❤❡ ❛❣❡♥t ✐♥❢❡r t❤❡ t❛s❦ ❜❛s❡❞ ♦♥ t❤❡ ❦♥♦✇♥
✐♥str✉❝t✐♦♥s ❬❑❛♣❧❛♥ ✷✵✵✷✱ ❈❤❡r♥♦✈❛ ✷✵✵✾✱ ❑♥♦① ✷✵✵✾❜❪✱ ❡✐t❤❡r t❤❡ t❛s❦ ✐ts❡❧❢ ✐s
❦♥♦✇♥✱ ❛❧❧♦✇✐♥❣ t❤❡ r♦❜♦t t♦ ❛ss✐❣♥ ♠❡❛♥✐♥❣s t♦ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s s✉❝❤ t❤❛t
t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣ ❝❛♥ ❜❡ ❧❡❛r♥❡❞ ✭❡✳❣✳ t❤❡ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣❤❛s❡ ❢♦r ❇❈■
s②st❡♠s✮✳ ❖✉r ♠❡t❤♦❞ ❣❡♥❡r❛❧✐③❡s ♦✈❡r t❤❡s❡ ❛♣♣r♦❛❝❤❡s ❛s ✇❡ ♥❡✐t❤❡r ♥❡❡❞ t♦ ❦♥♦✇
t❤❡ t❛s❦✱ ♥♦r t❤❡ s✐❣♥❛❧✲t♦✲♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣✳

❖t❤❡r ❝♦♥str❛✐♥ts ❛r❡ ♥♦t ❛❧✇❛②s ❛♣♣❧✐❡❞✱ s✉❝❤ ❛s t❤❡ ❛❜✐❧✐t② ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t t♦ ♣❧❛♥
✐ts ❛❝t✐♦♥✱ ♦r t❤❡ ❢❛❝t t❤❛t ❛ ✜♥✐t❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ❛r❡ ❞❡✜♥❡❞ ✐♥ ❛❞✈❛♥❝❡✳

❚❤❡ ❛❜✐❧✐t② t♦ ♣❧❛♥ ✐s ❧✐♥❦❡❞ t♦ t❤❡ ♥❡❡❞ ❢♦r t❤❡ r♦❜♦t t♦ ✐♥t❡r♣r❡t t❤❡ s✐❣♥❛❧s ♦❢
t❤❡ ✉s❡r ✐♥ ❞✐✛❡r❡♥t s✐t✉❛t✐♦♥s✳ ❚♦ ❞♦ s♦ t❤❡ r♦❜♦t ♥❡❡❞s t♦ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ♣r♦❥❡❝t ✐ts❡❧❢
✐♥ t❤❡ ❢✉t✉r❡ t♦ ❥✉❞❣❡ ♦❢ t❤❡ ✏❧♦♥❣ t❡r♠✑ ❡✛❡❝ts ♦❢ ✐ts ❛❝t✐♦♥s✳

❚❤❡ ✜♥✐t❡ s❡t ♦❢ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐s ♠♦r❡ ♦❢ ❛ ♣r❛❝t✐❝❛❧ ❝♦♥str❛✐♥t✳ ❈♦♥s✐❞❡r✐♥❣
❛♥ ✐♥✜♥✐t❡ s❡t ♦❢ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✇♦✉❧❞ ❛❞❞ ❛♥♦t❤❡r ❧❛②❡r ♦❢ ❝♦♠♣❧❡①✐t②✳ ●✐✈❡♥ ♦✉r
✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♠❡❝❤❛♥✐s♠✱ ✇❡ ✇♦✉❧❞ ❤❛✈❡ t♦ s❛♠♣❧❡ ❛ ✜♥✐t❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢
❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ❚❤❡♥ ❣✐✈❡♥ t❤❡ r❡s✉❧ts ♦❢ ♦✉r ❤②♣♦t❤❡s✐s ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞ ♦♥ t❤✐s ✜♥✐t❡ s❡t✱
✇❡ ✇♦✉❧❞ ❤❛✈❡ t♦ r❡✲s❛♠♣❧❡ s♦♠❡ ♥❡✇ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛♥❞ t❡st t❤❡♠ ❛❣❛✐♥ ✉♥t✐❧ s♦♠❡
st♦♣♣✐♥❣ ❝r✐t❡r✐♦♥✳ ❚❤✐s s❛♠♣❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ✐s ❧♦❣✐❝❛❧❧② ❧❡ss r❡❧✐❛❜❧❡ t❤❛♥ ❛ss✉♠✐♥❣ t❤❡
❝♦rr❡❝t t❛s❦ ❜❡❧♦♥❣s t♦ ❛ ✜♥✐t❡ s❡t✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ✐♥ ♦✉r ♠❛✐♥ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✱ ✇❡ ♦♥❧②
❝♦♥s✐❞❡r ♣r♦❜❧❡♠s ✇❤❡r❡ ❛ ✜♥✐t❡ s❡t ♦❢ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❝❛♥ ❜❡ ❞❡✜♥❡❞✳ ■t ✐s ♦♥❧② ✐♥
❝❤❛♣t❡r ✼✳✺ t❤❛t t❤✐s ❛ss✉♠♣t✐♦♥ ✐s r❡♠♦✈❡❞✳

✹✳✹ ❍♦✇ ❞♦ ✇❡ ❡①♣❧♦✐t ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s

❆s ❡①❡♠♣❧✐✜❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✼✱ ❣❡♥❡r❛t✐♥❣ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❢♦r ❡❛❝❤ ♣♦ss✐❜❧❡
t❛s❦ ❛❧❧♦✇s t♦ ✜♥❞ ♦✉t t❤❡ t❛s❦ t❤❡ ✉s❡r ❤❛s ✐♥ ♠✐♥❞✳ ❆s t❤❡ ✉s❡r ❤❛s ♦♥❧② ♦♥❡
♦❜❥❡❝t✐✈❡ ✐♥ ♠✐♥❞✱ ♦♥❧② t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❤②♣♦t❤❡s✐s ✇✐❧❧ ❛ss✐❣♥ t❤❡ ❝♦rr❡❝t ♠❡❛♥✐♥❣s t♦
t❤❡ ♦❜s❡r✈❡❞ s✐❣♥❛❧s✳ ■♥ ♦✉r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✇❡ ❝❛♥ ✐❞❡♥t✐❢② t❤✐s t❛s❦ ✈✐s✉❛❧❧②✱ ❜② ❧♦♦❦✐♥❣
❛t t❤❡ ❝♦❤❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ s♣❛t✐❛❧ ♦r❣❛♥✐③❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ t❤❡✐r ❛ss♦❝✐❛t❡❞
♠❡❛♥✐♥❣s✳ ❇✉t ♦✉r r♦❜♦ts ❛♥❞ ❛❧❣♦r✐t❤♠s ❝❛♥♥♦t ✉s❡ ♦✉r ✈✐s✉❛❧ ✐♥t✉✐t✐♦♥✳ ❚❤❡ ❦❡②
❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ✐t t♦ ✜♥❞ ♦✉t ❛ ♠❡❛s✉r❡ t❤❛t ❝❛♥ r❡✢❡❝t t❤❡ ❝♦❤❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ s♣❛t✐❛❧
♦r❣❛♥✐③❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ t❤❡✐r ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣s✳



✽✹ ❈❤❛♣t❡r ✹✳ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❯♥❧❛❜❡❧❡❞ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❋r❛♠❡s

❆s ❛ ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ❝♦❤❡r❡♥❝❡ ✇❡ ❝❛♥ ♠❡❛s✉r❡ t❤❡ q✉❛❧✐t②✱ ✐✳❡✳ t❤❡ ❛❝❝✉r❛❝②✱ ♦❢ ❛
❞❡❝♦❞❡r tr❛✐♥❡❞ ♦♥ ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡t✐❝ ❞❛t❛s❡t ♦❢ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs✳ ❆s ❢♦r t❤❡ ✇r♦♥❣
❤②♣♦t❤❡s❡s s♦♠❡ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ♥♦t ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ✇✐t❤ t❤❡✐r ❝♦rr❡❝t ♠❡❛♥✐♥❣s✱ t❤❡ q✉❛❧✐t②
♦❢ t❤❡ r❡s✉❧t✐♥❣ ❝❧❛ss✐✜❡rs s❤♦✉❧❞ ❜❡ ✇♦rst t❤❛♥ t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r tr❛✐♥❡❞
♦♥ t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❤②♣♦t❤❡s✐s✳

❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✐❢ ✇❡ ❛ss✉♠❡ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ❣❡♥❡r❛t❡❞ ❜② t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❝❛♥ ❜❡ s❡♣❛r❛t❡❞
❜② ❛ q✉❛❞r❛t✐❝ ❝✉r✈❡✱ ❛♥❞ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♦✉r ❚ ✇♦r❧❞ ❡①❛♠♣❧❡ ✭❝❢✳ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✼✮✱ ❢♦r ❡❛❝❤
t❛s❦✱ ✇❡ ❝❛♥ ✉s❡ t❤❡ q✉❛❞r❛t✐❝ ❞✐s❝r✐♠✐♥❛♥t ❛♥❛❧②s✐s ✭◗❉❆✮ ❬▲❛❝❤❡♥❜r✉❝❤ ✶✾✼✺❪
❛♣♣r♦❛❝❤ t♦ ✜t ❛ ❝❧❛ss✐✜❡r ♦♥ t❤❡ ❞❛t❛✳ ❋♦r t✇♦ ❝❧❛ss❡s✱ t❤✐s ❝❧❛ss✐✜❡r r❡s✉♠❡s ✐♥
❝♦♠♣✉t✐♥❣ t❤❡ ♠❛①✐♠✉♠ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❢♦r t❤❡ ♠❡❛♥ ❛♥❞ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡ ♠❛tr✐① ❛ss♦❝✐❛t❡❞
t♦ ❡❛❝❤ ❧❛❜❡❧s✳ ❚❤❡ r❡s✉❧ts ♦❢ t❤✐s ♣r♦❝❡ss ✐s ✐❧❧✉str❛t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✻✳
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❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✻✿ ■♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s ♠❛❞❡ ❜② t❤❡ ❛❣❡♥t ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ●✶ ❛♥❞ ●✷
❛❢t❡r ♠❛♥② ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ st❡♣s✳ ❋♦r ❡❛❝❤ ❝❧❛ss✱ ✇❡ ❝♦♠♣✉t❡ ❛ ●❛✉ss✐❛♥ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥
s❤♦✇♥ ❛s ❛ ❞♦tt❡❞ ❧✐♥❡ ✭❛♣♣r♦①✐♠❛t❡❞ ❜② ❤❛♥❞✮✳ ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r ✇❛♥ts t❤❡ ❛❣❡♥t t♦
r❡❛❝❤ ●✶✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t ✐s ❛❝t✐♥❣ r❛♥❞♦♠❧②✳ ❚❤❡ ❧❛❜❡❧s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ t❛s❦ ●✶ ❛r❡
♠♦r❡ ❝♦❤❡r❡♥t ✇✐t❤ t❤❡ s♣❛t✐❛❧ ♦r❣❛♥✐③❛t✐♦♥ ♦❢ s✐❣♥❛❧s ✐♥ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✳ ■t ❝❛♥
❜❡ ♠❡❛s✉r❡❞ ❜② t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ✐♥ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ♠❛❞❡ ❜② ❡❛❝❤ ●❛✉ss✐❛♥
❝❧❛ss✐✜❡r✳

❇② ❝♦♠♣✉t✐♥❣ t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ t❤❡ r❡s✉❧t✐♥❣ ❝❧❛ss✐✜❡rs✱ ✇❡ ❝❛♥ t❡st ✇❤✐❝❤
❤②♣♦t❤❡s✐s s❛t✐s✜❡s ❜❡tt❡r t❤❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ t❤❛t t❤❡ s✐❣♥❛❧s ❝❛♥ ❜❡ s❡♣❛r❛t❡❞ ❜② ❛
q✉❛❞r❛t✐❝ ❝✉r✈❡✳ ❆s st❛t❡❞ ✐♥ t❤❡ ♣r❡✈✐♦✉s s❡❝t✐♦♥ ✹✳✸✳✷✱ ❤❡r❡ t❤❡ ❝❤♦✐❝❡ ♦❢ t❤❡
❝❧❛ss✐✜❡r ❡♥❝♦❞❡s ♦✉r ❤②♣♦t❤❡s✐s ♦♥ t❤❡ ✉♥❞❡r❧②✐♥❣ str✉❝t✉r❡ ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛✳

❚❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♦❢ t❤✐s s❡❝t✐♦♥ ❢♦r♠❛❧✐③❡s t❤✐s ✐❞❡❛✳ ◆❡①t s❡❝t✐♦♥ ♣r❡s❡♥ts r❡s✉❧ts
♦♥ ❛ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ r♦❜♦t✐❝ s❝❡♥❛r✐♦ ✇❤❡r❡ t❤❡ ✉s❡r ♣r♦✈✐❞❡s ✐♥str✉❝t✐♦♥s ✉s✐♥❣
s♣❡❡❝❤ ✉tt❡r❛♥❝❡s✳ ❲❡ ✉s❡ t❤❡ t❡r♠ ❧❛❜❡❧ t♦ r❡❢❡r t♦ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦
✉s❡r✬s s✐❣♥❛❧s✳



✹✳✹✳ ❍♦✇ ❞♦ ✇❡ ❡①♣❧♦✐t ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s ✽✺

✹✳✹✳✶ ◆♦t❛t✐♦♥

❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❡ss✐♦♥s ✇❤❡r❡ ❛ ♠❛❝❤✐♥❡ ❝❛♥ ♣❡r❢♦r♠ ❞✐s❝r❡t❡ ❛❝t✐♦♥s ❢r♦♠
❛ s❡t ♦❢ ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ ❛❝t✐♦♥s a ∈ A ✐♥ ❛♥ ❡✐t❤❡r ❞✐s❝r❡t❡ ♦r ❝♦♥t✐♥✉♦✉s st❛t❡ s♣❛❝❡
s ∈ S✳ ❚❤❡ ✉s❡r✱ t❤❛t ✇❛♥ts t♦ ❛❝❤✐❡✈❡ ❛ t❛s❦ ξ̂✱ ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ✐♥str✉❝t✐♦♥s t♦ t❤❡
♠❛❝❤✐♥❡ ✉s✐♥❣ s♦♠❡ s♣❡❝✐✜❝ s✐❣♥❛❧ e✱ r❡♣r❡s❡♥t❡❞ ❛s ❛ ❢❡❛t✉r❡ ✈❡❝t♦r e ∈ R

d✳ ❚❤❡
t❛s❦ ✐s s❡q✉❡♥t✐❛❧ ♠❡❛♥✐♥❣ ✐t ✐s ❝♦♠♣❧❡t❡❞ ❜② ♣❡r❢♦r♠✐♥❣ ❛ s❡q✉❡♥❝❡ ♦❢ ❛❝t✐♦♥s✳ ❚❤❡
♠❛❝❤✐♥❡ ❞♦ ♥♦t ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ t❛s❦ t❤❡ ✉s❡r ❤❛s ✐♥ ♠✐♥❞✱ ❛s ✇❡❧❧ ❛s t♦ t❤❡ ❛❝t✉❛❧
♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ ❡❛❝❤ ✉s❡r✬s s✐❣♥❛❧✳ ■ts ♦❜❥❡❝t✐✈❡ ✐s t♦ s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧② ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ t❛s❦
❛♥❞ ❧❡❛r♥ t♦ ❞❡❝♦❞❡ ✉s❡r✬s s✐❣♥❛❧s✳ ❚♦ ❛❝❤✐❡✈❡ t❤✐s✱ ✐t ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ ❛ s❡q✉❡♥❝❡ ♦❢
tr✐♣❧❡ts ✐♥ t❤❡ ❢♦r♠ DM = {(si, ai, ei), i = 1, . . . ,M}✱ ✇❤❡r❡ si✱ ai ❛♥❞ ei r❡♣r❡s❡♥t✱
r❡s♣❡❝t✐✈❡❧②✱ t❤❡ st❛t❡✱ ❛❝t✐♦♥ ❛♥❞ ✐♥str✉❝t✐♦♥ s✐❣♥❛❧s ❛t t✐♠❡ st❡♣ i✳ DM r❡♣r❡s❡♥ts
t❤❡ ❤✐st♦r② ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✉♣ t♦ st❡♣ M ✳ ❚❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡ ♠❛❝❤✐♥❡ ✐s ❞❡t❡r♠✐♥❡❞
❜② t❤❡ ❛❝t✐♦♥s a ∈ A ❛♥❞ t❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ tr❛♥s✐t✐♦♥ ♠♦❞❡❧ p(s′ | s, a)✳

❲❡ ❛ss✉♠❡ t❤❡ s②st❡♠ ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ ❛ s❡t ♦❢ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ξ1, . . . , ξT ✇❤✐❝❤
✐♥❝❧✉❞❡s t❤❡ t❛s❦ ξ̂ t❤❡ ✉s❡r ✇❛♥ts t♦ s♦❧✈❡✳ ❲❡ ❛ss✉♠❡ ✐♥str✉❝t✐♦♥ s✐❣♥❛❧s e ❤❛✈❡ ❛
✜♥✐t❡ ❛♥❞ ❞✐s❝r❡t❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣s l ∈ {l1, l2, . . . , lL} ✇❤✐❝❤ ✇❡ ❝❛❧❧ ❧❛❜❡❧s✳ ❚❤❡
♠❛❝❤✐♥❡ ❦♥♦✇s t❤❡ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ ❧❛❜❡❧s✳ ❲❡ ❢✉rt❤❡r ❝♦♥s✐❞❡r t❤❛t t❤❡ ❛❣❡♥t ✐s ❣✐✈❡♥
❛ ❢r❛♠❡ ❢✉♥❝t✐♦♥ t❤❛t ❣✐✈❡♥ ❛ st❛t❡ s✱ ❛♥ ❛❝t✐♦♥ a ❛♥❞ ❛ t❛s❦ ξ r❡t✉r♥s ❛ ❧❛❜❡❧ l✳ ❲❡
✇✐❧❧ ❢♦r♠❛❧✐③❡ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✐♥ t❡r♠s ♦❢ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t✐❡s✱ t❤❡r❡❢♦r❡ t❤❡ ❢r❛♠❡ r❡♣r❡s❡♥ts
t❤❡ ❝♦♥❞✐t✐♦♥❛❧ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ❛ ❧❛❜❡❧ ❣✐✈❡♥ ❛ st❛t❡✱ ❛♥ ❛❝t✐♦♥✱ ❛♥❞ ❛ t❛s❦✱ ✇r✐tt❡♥
❛s p(l|s, a, ξ)✳

●✐✈❡♥ t❤✐s ❢r❛♠❡✱ t❤❡ ❤✐st♦r② ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ DM ✱ ❛♥❞ t❤❡ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦
ξ1, . . . , ξT ✱ ✇❡ ❝❛♥ ❣❡♥❡r❛t❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❋♦r ❛ ♣❛rt✐❝✉❧❛r t❛s❦ ξ✱ ✇❡
❝❛♥ ❛ss♦❝✐❛t❡ ❛ ❧❛❜❡❧ ✭♦r ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ❧❛❜❡❧✮ t♦ ❡❛❝❤ s✐❣♥❛❧ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ ✐ts ❛ss♦❝✐❛t❡❞
st❛t❡ ❛♥❞ ❛❝t✐♦♥✳ ❋♦r ❡❛❝❤ t❛s❦✱ t❤✐s r❡s✉❧t ✐s ❛ ❞❛t❛s❡t ♦❢ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs✳ ❆s
t❤❡r❡ ❛r❡ T t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s❡s✱ ✇❡ ❡♥❞ ✉♣ ✇✐t❤ T ❤②♣♦t❤❡t✐❝ s❡ts✳

❲❡ ❛ss✉♠❡ t❤❛t ❣✐✈❡♥ s✉❝❤ ♦♥❡ s❡t ♦❢ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs✱ ✐t ✐s ♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ❝♦♠♣✉t❡
♦♥❡ ❞❡❝♦❞❡r t❤❛t ❝❧❛ss✐✜❡s s✐❣♥❛❧s e ✐♥t♦ ❧❛❜❡❧s l✱ ✇❤✐❝❤ ✇❡ ❛❧s♦ ❝❛❧❧ t❤❡ s✐❣♥❛❧
t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣✳ ❚❤❡ ♣❛r❛♠❡t❡rs ♦❢ s✉❝❤ ❛ ♠♦❞❡❧ ✇✐❧❧ ❜❡ ❞❡♥♦t❡❞ ❜② θ✳ ❲❡
❢♦r♠❛❧✐③❡ t❤❡ ❞❡❝♦❞❡r ❢✉♥❝t✐♦♥ ❛s t❤❡ ❝♦♥❞✐t✐♦♥❛❧ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ❛ ❧❛❜❡❧ ❣✐✈❡♥ ❛ s✐❣♥❛❧
❛♥❞ ❛ s❡t ♦❢ ♣❛r❛♠❡t❡rs✱ ✇r✐tt❡♥ ❛s p(l|e, θ)✳

❆s ❜♦t❤ t❤❡ ❢r❛♠❡ ❛♥❞ t❤❡ ❞❡❝♦❞❡r r❡❢❡rs t♦ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t✐❡s ♦❢ ❧❛❜❡❧s✱ ✇❡ ✇✐❧❧
✉s❡ ❞✐✛❡r❡♥t ♥♦t❛t✐♦♥ ❢♦r t❤❡ ❧❛❜❡❧s ❣✐✈❡♥ ❜② t❤❡ ❢r❛♠❡✱ ✇❤✐❝❤ ✇❡ ❞❡♥♦t❡ lf ✱ ❛♥❞
♣r❡❞✐❝t❡❞ ❜② t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r✱ ✇❤✐❝❤ ✇❡ ❞❡♥♦t❡ lc✳

❋✐♥❛❧❧②✱ ❢♦r ❛ ❣✐✈❡♥ ✐t❡r❛t✐♦♥ st❡♣ i✱ ✇❡ ✇✐❧❧ s✉❜s❝r✐♣t ♦✉r ♥♦t❛t✐♦♥ ✇✐t❤ ❛ i

r❡❢❡rr✐♥❣ t♦ t❤❡ ✐t❡r❛t✐♦♥ ♥✉♠❜❡r✳ i ✇✐❧❧ ❜❡ t❤❡ ♦♥❧② ❧❡tt❡r r❡❢❡r✐♥❣ t♦ ✐t❡r❛t✐♦♥
♥✉♠❜❡rs✳ ❲❡ ✇✐❧❧ ❛❜✉s❡ ♥♦t❛t✐♦♥ ❢♦r ❧❛❜❡❧s ❛♥❞ li ✇✐❧❧ r❡❢❡r t♦ ❛ ❧❛❜❡❧ ❛t st❡♣ i✱ ❡✳❣✳
l
f
i ✐s t❤❡ ❧❛❜❡❧ ❣✐✈❡♥ ❜② t❤❡ ❢r❛♠❡ ❛t ✐t❡r❛t✐♦♥ i✳ ❆♥② ♦t❤❡r s✉❜s❝r✐♣t✐♥❣ ❧❡tt❡r ❢♦r l
✇✐❧❧ r❡❢❡r t♦ ❛ ♣❛rt✐❝✉❧❛r ❝❧❛ss✱ ❡✳❣✳ lk ✐s t❤❡ k ❝❧❛ss✳



✽✻ ❈❤❛♣t❡r ✹✳ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❯♥❧❛❜❡❧❡❞ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❋r❛♠❡s

✹✳✹✳✷ ❊st✐♠❛t✐♥❣ ❚❛s❦s ▲✐❦❡❧✐❤♦♦❞s

❲❡ r❡♠✐♥❞ t❤❛t✱ t♦ ♠❡❛s✉r❡ t❤❡ ❝♦❤❡r❡♥❝❡ ♦❢ ❡❛❝❤ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ ✇❡
♠❡❛s✉r❡ t❤❡ q✉❛❧✐t②✱ ✐✳❡✳ t❤❡ ❛❝❝✉r❛❝②✱ ♦❢ ❛ ❝❧❛ss✐✜❡r tr❛✐♥❡❞ ♦♥ ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡t✐❝
❞❛t❛s❡t ♦❢ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs✳ ▼♦r❡ ♣r❡❝✐s❡❧②✱ ❢♦r ❡❛❝❤ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ ✇❡
✇✐❧❧ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛t ❡✈❡r② ♦❜s❡r✈❡❞ s✐❣♥❛❧ ✐s ❝♦rr❡❝t❧② ❝❧❛ss✐✜❡❞✳ ❲❡
r❡♠✐♥❞ t❤❛t t❤❡ ❛❣❡♥t ♥❡✈❡r ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ tr✉❡ ❧❛❜❡❧s ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛✱ t❤❡r❡❢♦r❡✱
❤❡r❡✱ ❛ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ❛❧✇❛②s r❡❢❡rs t♦ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡t✐❝ ❧❛❜❡❧s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦
❡❛❝❤ t❛s❦✳

❚❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛t ♦♥❡ s✐❣♥❛❧ ✐s ❝♦rr❡❝t❧② ❝❧❛ss✐✜❡❞ ✐s t❤❡ s✉♠ ❛❝r♦ss ❛❧❧ ❧❛❜❡❧s
♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t✐❡s t❤❛t ❛ s✐❣♥❛❧ ✐s ♦❢ ❛ ❣✐✈❡♥ ❧❛❜❡❧ t✐♠❡s t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛t t❤❡
♠♦❞❡❧ ❝❧❛ss✐✜❡s ✐t ❛s ❜❡✐♥❣ ♦❢ t❤✐s s❛♠❡ ❧❛❜❡❧✳ ●✐✈❡♥ ❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ t✉♣❧❡ (s, a, e)✱
❛ t❛s❦ ξ✱ ❛♥❞ ❛ ❝❧❛ss✐✜❡r θ✱ ✇❡ ❝❛♥ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛t t❤❡ s✐❣♥❛❧ e ✐s
❝♦rr❡❝t❧② ❝❧❛ss✐✜❡❞ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ❢r❛♠❡ ❛s✿

p(lc = lf |s, a, e, θ, ξ) =
∑

k=1,...,L

p(lc = lk|e, θ)p(lf = lk|s, a, ξ) ✭✹✳✶✮

✇❤❡r❡ ✇❡ ❛ss✉♠❡ ✐♥❞❡♣❡♥❞❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ lc ❛♥❞ lf ✳ ❚❤❡r❡ ❡①✐sts ❛ ❞❡♣❡♥❞❡♥❝❡ ❜❡✲
t✇❡❡♥ t❤❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ (s, a) ❛♥❞ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧ r❡❝❡✐✈❡
(e)✱ ❜✉t t❤✐s r❡❧❛t✐♦♥ ♦♥❧② ❡①✐sts ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡ t❛s❦ t❤❡ ✉s❡r ❤❛s ✐♥ ♠✐♥❞ ξ̂✱
✇❤✐❝❤ ✐s ✉♥❦♥♦✇♥ t♦ t❤❡ ❛❣❡♥t✳ ❚❤❡ r♦❧❡ ♦❢ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✐s t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤✐s t❛s❦✳
❚❤❡r❡❢♦r❡ ✇❤❡♥ ❡✈❛❧✉❛t✐♥❣ ❛ s✐❣♥❛❧✱ ♦✉r s②st❡♠ s❤♦✉❧❞ ♥♦t ❤❛✈❡ ❛♥② ❛ ♣r✐♦r✐ ❛❜♦✉t
t❤❡ ❧❛❜❡❧ ♦❢ s✉❝❤ s✐❣♥❛❧✱ ❜✉t ♦♥❧② r❡❧② ♦♥ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r✬s ♣r❡❞✐❝t✐♦♥✳

❚❤✐s ❡q✉❛t✐♦♥ ❡st✐♠❛t❡s t❤❡ ❥♦✐♥t ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ❢♦r ♦♥❡ ✐t❡r❛t✐♦♥ st❡♣✱ ✐✳❡✳ ❣✐✈❡♥
♦♥❧② ♦♥❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ t✉♣❧❡ (s, a, e)✱ ❛♥❞ ❛ss✉♠✐♥❣ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ✐s ❛❧r❡❛❞② ❣✐✈❡♥✳ ❲❡
s❤♦✉❧❞ ♥♦✇ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛t ❛❧❧ t❤❡ ❧❛❜❡❧s ❡①♣❡❝t❡❞ ❜② t❤❡ ❢r❛♠❡ ❛♥❞ ❛❧❧
t❤❡ ❧❛❜❡❧s ♣r❡❞✐❝t❡❞ ❜② t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ♠❛t❝❤ t♦❣❡t❤❡r ❣✐✈❡♥ t❤❡ ❤✐st♦r② ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥
❛♥❞ ❢♦r ❛ ❤②♣♦t❤❡s✐③❡❞ t❛s❦✳ ●✐✈❡♥ t❤❡ ❢✉❧❧ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❤✐st♦r② DM ✉♣ t♦ t✐♠❡ st❡♣
M ✱ ❛♥❞ ❛ t❛s❦ ξt✱ ✇❡ ❝❛♥ ✐♥❢❡r t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ❧❛❜❡❧s lf1,...,M,ξt

❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ s✐❣♥❛❧s
e1,...,M ✱ ❛♥❞ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ❝❧❛ss✐✜❡r r❡♣r❡s❡♥t❡❞ ❜② t❤❡ s❡t ♦❢ ♣❛r❛♠❡t❡rs
θM,ξt ✳

❋♦r ❝❧❛r✐❢②✱ ✇❡ s✐♠♣❧✐❢② ♦✉r ♥♦t❛t✐♦♥ ❛♥❞ r❡♠♦✈❡ t❤❡ ξt s✉♣❡rs❝r✐♣t✳ ■t ✐s ✐♠✲
♣♦rt❛♥t ❢♦r t❤❡ r❡❛❞❡r t♦ ❦❡❡♣ ✐♥ ♠✐♥❞ t❤❛t t❤❡ r♦❜♦t ✇✐❧❧ ♥❡✈❡r ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡
tr✉❡ ✐♥t❡♥❞❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ✉s❡rs✱ t❤❡r❡❢♦r❡✱ ❛s s♦♦♥ ❛s ✇❡ ✐♥❢❡r ❧❛❜❡❧s✱ t❤❡② ❛r❡
❛❧✇❛②s ❧✐♥❦❡❞ t♦ ❛ ❤②♣♦t❤❡s✐③❡❞ t❛s❦✳ ◆♦t❡ t❤❛t t❤❡ t✉♣❧❡ (s, a, e) ❛r❡ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s
✐♥❞❡♣❡♥❞❡♥t ♦❢ t❤❡ t❛s❦✳

●✐✈❡♥ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r θM ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ t❛s❦ ξt ❛t t✐♠❡ st❡♣ M ✱ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t②
t❤❛t ❡✈❡r② ❡①♣❡❝t❡❞ ❛♥❞ ♣r❡❞✐❝t❡❞ ❧❛❜❡❧s ♠❛t❝❤ t♦❣❡t❤❡r✱ ✇❤✐❝❤ ✇❡ ❝❛❧❧ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞
♦❢ t❤❡ t❛s❦ ξt✱ ✐s ❣✐✈❡♥ ❜②✿

L(ξt) =
∏

i=1,...,M

p(lci = l
f
i |DM , ξt)

=
∏

i=1,...,M

∑

k=1,...,L

p(lci = lk|ei, θM )p(lfi = lk|si, ai, ξt) ✭✹✳✷✮



✹✳✹✳ ❍♦✇ ❞♦ ✇❡ ❡①♣❧♦✐t ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s ✽✼

❚❤✐s ❡q✉❛t✐♦♥ ❝♦♠♣✉t❡s t❤❡ ♦❞❞s t❤❛t ❛❧❧ t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ♠❛❞❡ ❜② t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r
❡q✉❛❧s t❤❡ ❧❛❜❡❧s ✉s❡❞ t♦ tr❛✐♥ t❤✐s ❝❧❛ss✐✜❡r✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r θM ✐s ❤❡r❡
❝♦♠♣✉t❡❞ ✉s✐♥❣ ❛❧❧ t❤❡ ❤✐st♦r② ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✐♥❝❧✉❞✐♥❣ ❛❧❧ t❤❡ ♣❛✐rs (ei, l

f
i )✳ ❚❤✐s

♠❛② ❧❡❛❞ t♦ ♦✈❡r✜tt✐♥❣ ♣r♦❜❧❡♠s✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✐❢ ✇❡ ✉s❡ ❛ s✐♠♣❧❡ ♥❡❛r❡st ♥❡✐❣❤❜♦r
❝❧❛ss✐✜❡r ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ♣r♦✈✐❞❡❞ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs✱ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✷ ✇✐❧❧ ❝♦♠♣✉t❡s ❛ ❧✐❦❡✲
❧✐❤♦♦❞ ♦❢ ✶✳ ■♥❞❡❡❞✱ ✇❡ tr❛✐♥ ❛♥❞ t❡st ♦♥ t❤❡ s❛♠❡ ❞❛t❛s❡t✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ✇❡ s❤♦✉❧❞
♦♥❧② ❡st✐♠❛t❡ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ♦♥ s✐❣♥❛❧s ♥♦t ✉s❡❞ t♦ tr❛✐♥ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r✳

❲❤❛t ✇❡ r❡❛❧❧② ✇❛♥t t♦ t❡st ✐s ✐❢ t❤❡ s②st❡♠ ✐s ❛❜❧❡ t♦ ♠❛❦❡ ❝♦rr❡❝t ♣r❡❞✐❝t✐♦♥
❛❜♦✉t ✇❤❛t t❤❡ ❢r❛♠❡ ✇✐❧❧ ♣r❡❞✐❝t ❢♦r ❛ ♥❡✇✱ ♥❡✈❡r ♦❜s❡r✈❡❞✱ s✐t✉❛t✐♦♥✱ ✐✳❡✳ ❛ ♥❡✇
t✉♣❧❡ (s, a, e)✳ ❖♥❡ ♣♦ss✐❜❧❡ ♦♣t✐♦♥ ✐s t♦ ✐♥❝r❡♠❡♥t❛❧❧② ✉♣❞❛t❡ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ♦❢ ❡❛❝❤
t❛s❦ ❛s s♦♦♥ ❛s ♥❡✇ ❞❛t❛ ❝♦♠❡s ✐♥✿

Li(ξt) = p(lci = l
f
i |Di, ξt) Li−1(ξt)

=





∑

k=1,...,L

p(lci = lk|ei, θi−1)p(l
f
i = lk|si, ai, ξt)



 Li−1(ξt) ✭✹✳✸✮

✇❤❡r❡ θi−1 ✐s t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r tr❛✐♥❡❞ ♦♥ ❛❧❧ t❤❡ ♣❛st ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s ✉♣ t♦ t✐♠❡ i− 1 ❛♥❞
❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ❧❛❜❡❧ ❣❡♥❡r❛t❡❞ ❢r♦♠ t❛s❦ ξt✳ ❆♥❞ ✇✐t❤ L0(ξt) ❜❡✐♥❣ t❤❡ ♣r✐♦r ❛t
t✐♠❡ ✵ ✭❜❡❢♦r❡ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t st❛rt✮ ❢♦r t❤❡ t❛s❦ ξt✱ ✉s✉❛❧❧② ✉♥✐❢♦r♠ ♦✈❡r t❤❡ t❛s❦
❞✐str✐❜✉t✐♦♥✳

❲❤✐❧❡ t❤✐s ✐s ❛ ❣♦♦❞ ❡♥♦✉❣❤ ♦♣t✐♦♥ ❛s ✐t ✇✐❧❧ ❜❡ ❞❡♠♦♥str❛t❡❞ ✐♥ t❤❡ r❡♠❛✐♥✐♥❣
♦❢ t❤✐s t❤❡s✐s✱ ✐t ❞♦❡s ♥♦t ✉s❡ ❛❧❧ ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✳ ■♥❞❡❡❞✱ t❤❡ ✉♣❞❛t❡ t❤❛t
✇❛s ♠❛❞❡ ❛t t✐♠❡ i − 10 ✐s ♥♦✇ ♦✉t ♦❢ ❞❛t❡ ❛s✱ ❛t t✐♠❡ i✱ ✇❡ ♥♦✇ ❤❛✈❡ 9 ♠♦r❡
♦❜s❡r✈❛t✐♦♥ t✉♣❧❡s ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ t❤❛t ♠❛② ❝❤❛♥❣❡ ♦✉r ❝❧❛ss✐✜❡r✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ✐t ✇♦✉❧❞ ❜❡
❜❡tt❡r t♦ r❡❛ss❡ss t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ❣✐✈❡♥ t❤❡ ❢✉❧❧ s❡t ♦❢ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥✳
❚♦ ❞♦ s♦✱ ❛♥❞ ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❛✈♦✐❞ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ♦✈❡r✜tt✐♥❣✱ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r s❤♦✉❧❞ ❜❡
tr❛✐♥❡❞ ♦♥ ❛❧❧ ❞❛t❛ ❜✉t t❤❡ ♦♥❡ t❡st❡❞✳ ❲❡ ❞❡♥♦t❡ ❜② θ−i ❛ ❝❧❛ss✐✜❡r tr❛✐♥❡❞ ♦♥ ❛❧❧
❞❛t❛ ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ ✉♣ t♦ t✐♠❡ M ❜✉t t❤❡ ♦♥❡ ♦❢ t✐♠❡ st❡♣ i✳ ❲❡ ❝❛♥ ♥♦✇ r❡✇r✐t❡ t❤❡
❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❛s✿

L(ξt) =
∏

i=1,...,M

p(lci = l
f
i |DM , ξt)

=
∏

i=1,...,M

∑

k=1,...,L

p(lci = lk|ei, θ−i)p(l
f
i = lk|si, ai, ξt) ✭✹✳✹✮

❲❤✐❧❡ t❤✐s ❡q✉❛t✐♦♥ ❡①❤✐❜✐t ♠✐♥♦r ❝❤❛♥❣❡s ♦✈❡r ❊q✉❛t✐♦♥✳ ✹✳✷✱ ✐t ❛✈♦✐❞s ♣r♦❜❧❡♠s
♦❢ ♦✈❡r✜tt✐♥❣✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ t❤✐s ❊q✉❛t✐♦♥ q✉✐❝❦❧② ❜❡❝♦♠❡s ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧ ❝♦st❧② ❛♥❞ ✐s
✉♥❧✐❦❡❧② t♦ ❜❡ ✉s❛❜❧❡ ♦♥❧✐♥❡ ✐♥ ♣r❛❝t✐❝❡✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ❛❢t❡r ✶✵✵ st❡♣s✱ ✐❢ ❥✉st ✶✵ t❛s❦
❤②♣♦t❤❡s❡s ✇❡r❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✱ t❤❡ s②st❡♠ ✇♦✉❧❞ ❤❛✈❡ t♦ ❝♦♠♣✉t❡ ✶✵✵✵ ❝❧❛ss✐✜❡rs t♦
✉♣❞❛t❡ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s ♦❢ ❡❛❝❤ t❛s❦✳ ❲❤✐❧❡ ❢♦r t❤❡ ♣r❡✈✐♦✉s ❡q✉❛t✐♦♥s ✭❊q✳✹✳✷ ❛♥❞
❊q✳ ✹✳✸✮✱ ✐❢ ✶✵ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛r❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✱ ♦♥❧② ✶✵ ❝❧❛ss✐✜❡rs ♠✉st ❜❡ ❝♦♠♣✉t❡❞
❡❛❝❤ st❡♣✳

❙t✐❧❧✱ t❤✐s ❧❛st ❛♣♣r♦❛❝❤ ✐s ♥♦t t❛❦✐♥❣ ✐♥t♦ ❛❝❝♦✉♥t t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r
✐ts❡❧❢✳ ❚❤❡ q✉❡st✐♦♥ ✐s ♦❢ ❦♥♦✇✐♥❣ ❤♦✇ r❡❧✐❛❜❧❡ t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ❛r❡✳



✽✽ ❈❤❛♣t❡r ✹✳ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❯♥❧❛❜❡❧❡❞ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❋r❛♠❡s

❆ ❝♦♠♠♦♥ ♠❡t❤♦❞ t♦ ❡✈❛❧✉❛t❡ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ ❛ ❝❧❛ss✐✜❡r✬s ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ✐s t♦
✉s❡ ❛ ❝r♦ss✲✈❛❧✐❞❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡ t♦ ❡st✐♠❛t❡ t❤❡ ❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐① ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡
❝❧❛ss✐✜❡r✳ ❙✉❝❤ ❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐① ❛❧❧♦✇s t♦ ✐♥❢❡r t❤❡ ❝♦♥❞✐t✐♦♥❛❧ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ♦♥❡
❧❛❜❡❧ ❣✐✈❡♥ t❤❡ ❧❛❜❡❧ ♣r❡❞✐❝t❡❞ ❢r♦♠ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r p(lcc = lk|lc = lq, θ)✱ ❢♦r ❡✈❡r②
❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥ ♦❢ k ❛♥❞ q ✐♥ 1, . . . , L✳ ❲❤❡r❡ lcc ✐s t❤❡ ❝♦rr❡❝t❡❞✱ ♦r ✏t❡♠♣❡r❛t❡❞✑✱
❧❛❜❡❧ ♣r❡❞✐❝t❡❞ ❜② t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ❣✐✈❡♥ ♦✉r ❡st✐♠❛t❡s ♦♥ t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r✬s
♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ✉s✐♥❣ t❤❡ ❝r♦ss ✈❛❧✐❞❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡✳

❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ❛ ❞✉♠♠② ❝❧❛ss✐✜❡r ❝♦✉❧❞ ♣r❡❞✐❝t t❤❛t ❛♥② ❣✐✈❡♥ s✐❣♥❛❧ e ✇✐❧❧ ❤❛✈❡
❛ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② 1 ♦❢ ❜❡✐♥❣ ♦❢ ❝❧❛ss l1✳ ❚❤✐s ❝❧❛ss✐✜❡r ✐s ♦❜✈✐♦✉s❧② ✇r♦♥❣ ✐❢ t❤❡r❡ ♠♦r❡
t❤❛♥ t✇♦ ❧❛❜❡❧s ✐♥ t❤❡ tr❛✐♥✐♥❣ ❞❛t❛s❡t✱ ❛♥❞ t❤❡ ❝r♦ss✲✈❛❧✐❞❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡ ✇✐❧❧
❝❛♣t✉r❡ ❛♥❞ q✉❛♥t✐❢② t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ❜✐❛s✳ ■❢ t❤❡ tr❛✐♥✐♥❣ ❞❛t❛s❡t ✇❡r❡ ❝♦♠♣♦s❡❞ ♦❢ ✷
❝❧❛ss❡s ✇✐t❤ ❡q✉❛❧ ♥✉♠❜❡r ♦❢ s❛♠♣❧❡s✱ t❤❡ ❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐① ✇✐❧❧ ❣✐✈❡ ✉s t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣
✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✿ p(lcc = l1|lc = l1, θ) = p(lcc = l2|lc = l1, θ) = 0.5✳ ▼❡❛♥✐♥❣ t❤❛t ✇❤❡♥
t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ♣r❡❞✐❝ts ❧❛❜❡❧ l1 t❤❡r❡ ✐s ✺✵ ♣❡r❝❡♥t ♦❢ ❝❤❛♥❝❡s t❤❛t t❤❡ tr✉❡ ❧❛❜❡❧ ✐s
l1✱ ❛♥❞ ✺✵ ♣❡r❝❡♥t t❤❛t ✐t ✐s ❛❝t✉❛❧❧② l2✳ ■♥ ♦t❤❡r ✇♦r❞s✱ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ✐s ✉s❡❧❡ss✳
❖♥ t❤❡ ❝♦♥tr❛r②✱ ❛ ♣❡r❢❡❝t ❝❧❛ss✐✜❡r✱ t❤❛t ♥❡✈❡r ♠❛❦❡s ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ❡rr♦rs ✇✐❧❧ ❜❡
r❡♣r❡s❡♥t❡❞ ❜② t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ❝♦♥❞✐t✐♦♥❛❧ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t✐❡s✿ p(lcc = l1|lc = l1, θ) = p(lcc =

l2|lc = l2, θ) = 1 ❛♥❞ t❤❡r❡❢♦r❡ p(lcc = l1|lc = l2, θ) = p(lcc = l2|lc = l1, θ) = 0✳
❲❡ ✐♥❝❧✉❞❡ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r✬s ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ✐♥

❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✹✿

L(ξt) =
∏

i=1,...,M

p(lcci = l
f
i |DM , ξt)

=
∏

i=1,...,M

∑

k=1,...,L

p(lcci = lk|ei, θ−i)p(l
f
i = lk|si, ai, ξt) ✭✹✳✺✮

✇✐t❤✿

p(lcci = lk|ei, θ−i) =
∑

q=1,...,L

p(lcci = lk|lci = lq, θ−i)p(l
c
i = lq|ei, θ−i) ✭✹✳✻✮

❚❤❡s❡ ❧❛tt❡r ❡q✉❛t✐♦♥s ❝❛♣t✉r❡ ✇❡❧❧ t❤❡ ❢✉❧❧ ❛s♣❡❝t ♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤❡
❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧ ❝♦st ❡①♣❧♦❞❡s✱ ✐t ✇♦✉❧❞ r❡q✉✐r❡ t♦ tr❛✐♥ ✶✵✵✵✵ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❛❢t❡r ✶✵✵
st❡♣s✱ t♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ♦❢ ❥✉st ✶✵ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s❡s✱ ❛♥❞ ✉s✐♥❣ ❛ ✶✵ ❢♦❧❞ ❝r♦ss✲
✈❛❧✐❞❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡✳ ❚❤✐s ✐s ✐♠♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ✉s❡ ✐♥ r❡❛❧ t✐♠❡ ❛♥❞✱ ❛s ❢♦r ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✸✱
✇❡ ✇✐❧❧ r❡❧② ♦♥ ❛♥ ✐t❡r❛t✐✈❡ ♣r♦❝❡ss t♦ ❝♦♣❡ ✇✐t❤ t❤✐s ♣r♦❜❧❡♠✿

Li(ξt) = p(lcci = l
f
i |Di, ξt) Li−1(ξt)

=
∑

k=1,...,L

p(lcci = lk|ei, θi−1)p(l
f
i = lk|si, ai, ξt) Li−1(ξt) ✭✹✳✼✮

✇✐t❤✿

p(lcci = lk|ei, θi−1) =
∑

q=1,...,L

p(lcci = lk|lci = lq, θi−1)p(l
c
i = lq|ei, θi−1) ✭✹✳✽✮

✇❤❡r❡ θi−1 ✐s t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r tr❛✐♥❡❞ ♦♥ ❛❧❧ t❤❡ ♣❛st ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥ ✉♣ t♦ t✐♠❡ i− 1 ❛♥❞
❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ❧❛❜❡❧ ❣❡♥❡r❛t❡❞ ❢r♦♠ t❛s❦ ξt✳ ❆♥❞ ✇✐t❤ L0(ξt) ❜❡✐♥❣ t❤❡ ♣r✐♦r ❛t



✹✳✹✳ ❍♦✇ ❞♦ ✇❡ ❡①♣❧♦✐t ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s ✽✾

t✐♠❡ ✵ ✭❜❡❢♦r❡ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t st❛rt✮ ❢♦r t❤❡ t❛s❦ ξt✱ ✉s✉❛❧❧② ✉♥✐❢♦r♠ ♦✈❡r t❤❡ t❛s❦
❞✐str✐❜✉t✐♦♥✳

❋♦❧❧♦✇✐♥❣ t❤✐s ❧❛tt❡r ❡q✉❛t✐♦♥✱ ❛t ❡❛❝❤ st❡♣✱ ❢♦r ✶✵ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ ❛♥❞ ✉s✐♥❣
✶✵ ❢♦❧❞ ❝r♦ss✲✈❛❧✐❞❛t✐♦♥ t♦ ❡st✐♠❛t❡ p(lcc|lc, θi−1) t❤❡ s②st❡♠ ✇♦✉❧❞ ❤❛✈❡ t♦ ❝♦♠♣✉t❡
✶✵✵ ❝❧❛ss✐✜❡rs t♦ ✉♣❞❛t❡ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s ♦❢ ❡❛❝❤ t❛s❦✳

❚♦ s✉♠♠❛r✐③❡✱ ✇❡ ❞❡s❝r✐❜❡❞ s❡✈❡r❛❧ ♠❡❛s✉r❡s ♦❢ q✉❛❧✐t② ♦❢ ❝❧❛ss✐✜❡rs✳ ❲❡ ✐♥❝r❡♠❡♥✲
t❛❧❧② ✐♥❝❧✉❞❡❞ s♦♠❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❡❛s✉r❡♠❡♥ts t♦ ❛✈♦✐❞ ♠❛❦✐♥❣ t♦♦ s❤❛r♣ ❡st✐♠❛t❡s
✇❤❡♥ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❛r❡ ❦♥♦✇♥ t♦ ❜❡ ♦❢ ✉♥r❡❧✐❛❜❧❡ ❛♥❞ t♦ ❛✈♦✐❞ ♣r♦❜❧❡♠s ♦❢ ♦✈❡r✜t✲
t✐♥❣✳

❊❛❝❤ t❡r♠ ♦❢ ♦✉r ♣s❡✉❞♦✲❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ✐s ❝♦♠♣✉t❡❞ ❢r♦♠ t❤r❡❡ t❡r♠s✿

• p(lf |s, a, ξ) ✐s t❤❡ ❢r❛♠❡ ❢✉♥❝t✐♦♥✱ ✐t r❡♣r❡s❡♥ts t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s ♦❢
t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣s ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ❛ t❛s❦✱ t❤❡ ❡①❡❝✉t❡❞ ❛❝t✐♦♥ ❛♥❞ t❤❡ ❝✉rr❡♥t st❛t❡✱
✐✳❡✳ ✐t r❡♣r❡s❡♥t t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✳

• p(lc|e, θ) ✐s t❤❡ r❛✇ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r θ✳

• p(lcc|lc, θ) ❡♥❝♦❞❡s ✇❤✐❝❤ ❧❛❜❡❧ s❤♦✉❧❞ ❜❡ ❛❝t✉❛❧❧② r❡❝♦✈❡r❡❞ ❜② θ✳ ■t ✐s t❤❡
♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛t t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ✐ts❡❧❢ ✐s r❡❧✐❛❜❧❡ ✐♥ ✐ts ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s✳

■♥ ♣r❛❝t✐❝❡ ♦✉r ♣s❡✉❞♦✲❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ✐s ♠❛①✐♠✐③❡❞ ✐♥ t✇♦ st❡♣s✳ ❋✐rst✱ t❤❡ ♠❛①✐♠✉♠
❛ ♣♦st❡r✐♦r✐ ❡st✐♠❛t❡ θ ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ✐s ❝♦♠♣✉t❡❞✱ ❛♥❞ t❤❡ t❡r♠ p(lcc|lc, θ) ✐s
❛♣♣r♦①✐♠❛t❡❞ ✉s✐♥❣ t❤❡ ❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐① ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ❜❛s❡❞ ♦♥ ❛
❝r♦ss ✈❛❧✐❞❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡ ♦♥ t❤❡ tr❛✐♥✐♥❣ ❞❛t❛✳ ❚❤❡♥✱ ❣✐✈❡♥ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ❛♥❞ t❤❡
❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐①✱ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ♦❢ t❤❡ t❛s❦ ✐s ❡✈❛❧✉❛t❡❞✳ ❋✐♥❛❧❧②✱ t❤❡ ❜❡st t❛s❦ ξ

s❤♦✉❧❞ ❜❡ t❤❡ ♦♥❡ t❤❛t ♠❛①✐♠✐③❡s t❤❡ ♣s❡✉❞♦✲❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞✳
◆♦t❡ t❤❛t t❤❡ t❡r♠ p(lcc|lc, θ) ✐s ❛ ❣❧♦❜❛❧ ❛♣♣r♦①✐♠❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦❢

❝❧❛ss✐✜❡r✬s ♣r❡❞✐❝t✐♦♥✳ ■t ❝♦♥s✐❞❡rs t❤❛t t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r s✉✛❡r ❢r♦♠ t❤❡ s❛♠❡ ❜✐❛s❡s ❢♦r
❛♥② ❣✐✈❡♥ s✐❣♥❛❧✱ ✐✳❡✳ ✐t ❞♦❡s ♥♦t ❞❡♣❡♥❞ ♦♥ t❤❡ s✐❣♥❛❧ e t♦ ❜❡ ♣r❡❞✐❝t❡❞✳

✹✳✹✳✸ ❉❡❝✐s✐♦♥

❯s✐♥❣ ❛♥② ♦❢ t❤❡ ♠❡❛s✉r❡s ❞❡s❝r✐❜❡❞ ❛❜♦✈❡ ❞♦❡s ♥♦t ✐♥❢♦r♠ ✉s ❛❜♦✉t ✇❤❡♥ ♦✉r
s②st❡♠ ✐s ❝♦♥✜❞❡♥t ❛❜♦✉t ✇❤✐❝❤ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐s t❤❡ ❝♦rr❡❝t ♦♥❡✳ ■♥❞❡❡❞ ❛t ❡✈❡r②
✐t❡r❛t✐♦♥ st❡♣✱ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ♦❢ ♦♥❡ t❛s❦ ✇✐❧❧ ❜❡ ❤✐❣❤❡r t❤❛t ❛❧❧ ♦t❤❡rs✳ ❲❤✐❝❤ ❝r✐t❡r✐❛
s❤♦✉❧❞ ✇❡ ✉s❡❞ t♦ ❞❡❝✐❞❡ ✇❤❡♥ ✏❤✐❣❤❡r✑ ✐s ❡♥♦✉❣❤❄

❚❤❡ s✐♠♣❧❡st ♠❡t❤♦❞ ✐s t♦ ♥♦r♠❛❧✐③❡ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❡st✐♠❛t❡s t♦ 1✱ ❛♥❞ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞
t❤❡ r❡s✉❧t✐♥❣ ✈❛❧✉❡ ❛s t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ❡❛❝❤ t❛s❦✿

p(ξt) =
L(ξt)

∑

u=1,...,T L(ξu)
✭✹✳✾✮

●✐✈❡♥ t❤✐s ♠❡❛s✉r❡✱ ✇❡ ❝❛♥ ❞❡✜♥❡ ❛ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤r❡s❤♦❧❞ β✱ ❛♥❞✱ ✇❤❡♥ ✐t ❡①✐sts ❛
t s✉❝❤ t❤❛t p(ξt) > β✱ ✇❡ ❝❛♥ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ t❛s❦ ξt ✐s t❤❡ ♦♥❡ t❛✉❣❤t ❜② t❤❡ ✉s❡r✳



✾✵ ❈❤❛♣t❡r ✹✳ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❯♥❧❛❜❡❧❡❞ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❋r❛♠❡s

❚❤✐s ♠❡t❤♦❞ s✉✛❡rs ❢r♦♠ ♦♥❡ ✐♠♣♦rt❛♥t ❞r❛✇❜❛❝❦✱ ✐t ❞♦❡s ♥♦t s❝❛❧❡ ✇❡❧❧ ✇✐t❤
t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ■♥❞❡❡❞✱ t❤❡ ♠♦r❡ t❛s❦s✱ t❤❡ ♠♦r❡ t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡s ✐♥ ❧✐❦❡✲
❧✐❤♦♦❞ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❜❡st t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ ♦t❤❡r t❛s❦s s❤♦✉❧❞ ❜❡ ✐♠♣♦rt❛♥t t♦ r❡❛❝❤ t❤❡
❞❡✜♥❡❞ t❤r❡s❤♦❧❞✳ ❈♦♥s✐❞❡r ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡ t✇♦ ❝❛s❡s✿ ❛✮ ❢♦r ♦♥❧② t✇♦ t❛s❦s ✇❤♦s❡
r❡s♣❡❝t✐✈❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s ❛r❡ [0.45, 0.05]✱ t❤❡✐r ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ✐s [0.9, 0.1] ❜✮ ❢♦r
❢♦✉r t❛s❦s ✇❤♦s❡ r❡s♣❡❝t✐✈❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s ❛r❡ [0.45, 0.05, 0.05, 0.05]✱ t❤❡✐r ♥♦r♠❛❧✐③❡❞
❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s ❛r❡ [0.75, 0.083, 0.0833, 0.083]✳ ❲❤✐❧❡ t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ♦❢ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❜❡t✇❡❡♥
t❤❡ ❜❡st t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ ♦t❤❡r t❛s❦s ✐s t❤❡ s❛♠❡ ✐♥ ❜♦t❤ ❝♦♥❞✐t✐♦♥✱ t❤❡ ♥♦r♠❛❧✐③❛t✐♦♥
❞❡❝r❡❛s❡s t❤❡ ✐♠♣♦rt❛♥❝❡ ♦❢ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡ ♦t❤❡rs✳ ❇② s❝❛❧✐♥❣ t❤✐s
r❡❛s♦♥✐♥❣ t♦ ♦♥❡ ❤✉♥❞r❡❞ ❤②♣♦t❤❡s❡s✱ t❤❡ ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ♠❡t❤♦❞ r❡q✉✐r❡s ✐♠✲
♠❡♥s❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❞✐✛❡r❡♥❝❡s t♦ r❡❛❝❤ t❤❡ s❛♠❡ t❤r❡s❤♦❧❞✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡✱ t❤❡ ♥♦r♠❛❧✐③❡❞
❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ♠❡t❤♦❞ r❡q✉✐r❡s t♦ ❝❤❛♥❣❡ t❤❡ t❤r❡s❤♦❧❞ ❢♦r ❡✈❡r② s❝❡♥❛r✐♦ ❞❡♣❡♥❞✐♥❣ ♦♥
t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✳

❈♦♠♣❛r✐♥❣ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❜② ♣❛✐rs ✐s ❛ ♠♦r❡ r♦❜✉st ❡st✐♠❛t❡✳ ❈♦♥s✐❞❡r✐♥❣ t❤❡
❡①❛♠♣❧❡ ❞❡s❝r✐❜❡❞ ❛❜♦✈❡✱ t❤❡ ✜rst ❤②♣♦t❤❡s✐s ✇❛s ✾ t✐♠❡s ♠♦r❡ ❧✐❦❡❧② t❤❛♥ ❛❧❧ ♦t❤❡r
❤②♣♦t❤❡s❡s ✐♥ ❛❧❧ ❝♦♥❞✐t✐♦♥s ✭✷ ♦r ✹ t❛s❦s ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✮✳ ❲❡ t❤❡r❡❢♦r❡ ❞❡✜♥❡ W ξt

❛s t❤❡ ♠✐♥✐♠✉♠ ♦❢ ♣❛✐r✇✐s❡ ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❜❡t✇❡❡♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ξt ❛♥❞ ❡❛❝❤
♦t❤❡r ❤②♣♦t❤❡s✐s✿

W ξt = min
u ∈ 1,...,Tr{t}

L(ξt)
L(ξt) + L(ξu)

✭✹✳✶✵✮

❲❤❡♥ ✐t ❡①✐sts ❛ t s✉❝❤ t❤❛t W ξt ❡①❝❡❡❞s ❛ t❤r❡s❤♦❧❞ β ∈]0.5, 1] ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r t❛s❦ ξt
✐s t❤❡ ♦♥❡ t❛✉❣❤t ❜② t❤❡ ✉s❡r✳

●♦✐♥❣ ❜❛❝❦ t♦ ♦✉r ♣r❡✈✐♦✉s ❡①❛♠♣❧❡✿ ❛✮ ❢♦r ♦♥❧② t✇♦ t❛s❦s ✇❤♦s❡ r❡✲
s♣❡❝t✐✈❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s ❛r❡ [0.45, 0.05]✱ t❤❡✐r ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ✐s [0.9, 0.1] ✇❤✐❧❡
t❤❡✐r ♠✐♥✐♠✉♠ ♣❛✐r✇✐s❡ ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ✐s [0.9, 0.1] ❜✮ ❢♦r ❢♦✉r t❛s❦s ✇❤♦s❡
r❡s♣❡❝t✐✈❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s ❛r❡ [0.45, 0.05, 0.05, 0.05]✱ t❤❡✐r ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s ❛r❡
[0.75, 0.083, 0.0833, 0.083] ✇❤✐❧❡ t❤❡✐r ♠✐♥✐♠✉♠ ♣❛✐r✇✐s❡ ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ✐s
0.9, 0.1, 0.1, 0.1]✳ ❲✐t❤ ♦✉r ❧❛tt❡r ♠❡❛s✉r❡ W ξt ✱ ✇❡ ❝❛♥ ❞❡✜♥❡ ❛ t❤r❡s❤♦❧❞ t❤❛t ✇✐❧❧
❤♦❧❞ ❢♦r ❡✈❡r② s❝❡♥❛r✐♦ ✐♥❞❡♣❡♥❞❡♥t❧② ♦❢ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳

■♥ ♦✉r ✈❛r✐♦✉s ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✱ ❜♦t❤ ♠❡❛s✉r❡s ✇✐❧❧ ❜❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✳

✹✳✹✳✹ ❋r♦♠ t❛s❦ t♦ t❛s❦

❖♥❝❡ ❛ t❛s❦ ✐s ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✇✐t❤ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡✱ t❤❡ r♦❜♦t ❡①❡❝✉t❡s t❤❛t t❛s❦ ❛♥❞ ♣r❡♣❛r❡s
t♦ r❡❝❡✐✈❡ ♥❡✇ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❢r♦♠ t❤❡ ✉s❡r ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ❛ ♥❡✇ t❛s❦✳ ❆ss✉♠✐♥❣ t❤❡ ✉s❡r
st❛rts t❡❛❝❤✐♥❣ ❛ ♥❡✇ t❛s❦ ✉s✐♥❣ t❤❡ s❛♠❡ ❦✐♥❞ ♦❢ s✐❣♥❛❧s✱ ✇❡ ♥♦✇ ❤❛✈❡ ♠✉❝❤ ♠♦r❡
✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣✳ ■♥❞❡❡❞✱ ♦♥❝❡ ✇❡ ❛r❡ ❝♦♥✜❞❡♥t
t❤❛t t❤❡ ✉s❡r ✇❛s ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ✐♥str✉❝t✐♦♥s r❡❧❛t❡❞ t♦ ❛ s♣❡❝✐✜❝ t❛s❦✱ ✇❡ ❝❛♥ ✐♥❢❡r t❤❡
tr✉❡ ❧❛❜❡❧s ♦❢ t❤❡ ❛❧❧ t❤❡ ♣❛st s✐❣♥❛❧s✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ ✇❡ ❝❛♥ ♣r♦♣❛❣❛t❡ t❤❡s❡ ❧❛❜❡❧s t♦
❛❧❧ ♦t❤❡r t❛s❦ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✼✮✱ ❛♥❞✱ ❜② ✉s✐♥❣ t❤❡ s❛♠❡
❛❧❣♦r✐t❤♠✱ ✇❡ ❝❛♥ st❛rt ❧❡❛r♥✐♥❣ t❤❡ ♥❡✇ t❛s❦ ❢❛st❡r ❛s ❛❧❧ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♥♦✇ s❤❛r❡ ❛
❝♦♠♠♦♥ s❡t ♦❢ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs✳ ❆s ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✽✱ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣



✹✳✹✳ ❍♦✇ ❞♦ ✇❡ ❡①♣❧♦✐t ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s ✾✶
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Best 

hypothesis

Transfering

the labels

❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✼✿ ❖♥❝❡ ❛ t❛s❦ ✐s ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✇✐t❤ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡✱ ✇❡ ♣r♦♣❛❣❛t❡ t❤❡ ❧❛❜❡❧s ♦❢
t❤❡ ❜❡st ❤②♣♦t❤❡s✐s t♦ ❛❧❧ t❤❡ ♦t❤❡r ❤②♣♦t❤❡s❡s✳



✾✷ ❈❤❛♣t❡r ✹✳ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❯♥❧❛❜❡❧❡❞ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❋r❛♠❡s

♠♦❞❡❧s ❢♦r ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛r❡ st✐❧❧ ✉♣❞❛t❡❞ ❡✈❡r② st❡♣ ✉♥t✐❧ t❤❡ ♥❡✇ t❛s❦ ✐s ✐❞❡♥t✐✜❡❞
❛♥❞ ❧❛❜❡❧s r❡❛ss✐❣♥❡❞✳
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After a few steps

After many steps

❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✽✿ ❲❤❡♥ t❡❛❝❤✐♥❣ ❛ s❡❝♦♥❞ t❛s❦✱ ❛❧❧ ❤②♣♦t❤❡s❡s st❛rt ✇✐t❤ t❤❡ s❛♠❡ s✐❣♥❛❧✲
❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs✳ ❆❢t❡r ❛ ❢❡✇ ♥❡✇ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ st❡♣s✱ s♦♠❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡s ✐♥ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♦❝❝✉rs
✇❤✐❝❤ ❛r❡ ❡❛s② t♦ ❞❡t❡❝t ❛s t❤❡② ❞♦ ♥♦t ❝♦♥❢♦r♠ t♦ t❤❡ ♥♦✇ s❤❛r❡❞ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧✳
❚❤❡r❡❢♦r❡ ❛❧❧♦✇✐♥❣ t♦ ❞✐s❝❛r❞ q✉✐❝❦❧② t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ●✷✳ ❲❡ ♥♦t❡ t❤❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥
❤②♣♦t❤❡s✐s ♣r♦❝❡ss ❝♦♥t✐♥✉❡s t♦ ✐♠♣❛❝t t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs ♦❢ ❡❛❝❤ t❛s❦✳ ❚❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r
❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦ ✭❤❡r❡ ●✶✮ ❦❡❡♣s t❤❡ s❛♠❡ q✉❛❧✐t② ❧❡✈❡❧✱ ❜✉t t❤❡ ♦♥❡
❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ●✷ ♣r♦❣r❡ss✐✈❡❧② ❜❡❝♦♠❡s ❧❡ss ❛❝❝✉r❛t❡✳ ❚❤✐s ✐s ❝❧❡❛r❧② ✈✐s✐❜❧❡ ❛❢t❡r
♠❛♥② st❡♣s ✐♥ t❤❡ ♥❡✇ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❡ss✐♦♥✳



✹✳✹✳ ❍♦✇ ❞♦ ✇❡ ❡①♣❧♦✐t ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s ✾✸

❚❤✐s ♣❤❛s❡ ♦❢ r❡✉s❡ ♦❢ ♣r❡✈✐♦✉s ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❝♦✉❧❞ ❜❡ ❛ss✐♠✐❧❛t❡❞ t♦ t❤❡ r❡s✉❧ts ♦❢
❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡✳ ■♥❞❡❡❞✱ ❛❢t❡r ❛ ✜rst r✉♥ ✇❡ ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ tr✉❡ ✐♥t❡♥❞❡❞
❧❛❜❡❧s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ❤✉♠❛♥ s✐❣♥❛❧s✳ ❚❤❡ s✐♠♣❧❡st ♦♣t✐♦♥ ✐s t❤❡r❡❢♦r❡ t♦ ❝♦♠♣✉t❡
♦♥❡ ❝❧❛ss✐✜❡r✱ ❝♦♠♠♦♥ t♦ ❛❧❧ t❛s❦s✱ ❛♥❞ t♦ ✉s❡ ✐t t♦ ❝❧❛ss✐❢② ♥❡✇ s✐❣♥❛❧s✳

❚❤❡ ♠❡t❤♦❞ ❞❡s❝r✐❜❡❞ ❛❜♦✈❡ ❞✐✛❡rs ✐♥ t❤❛t ✇❡ ❦❡❡♣ ❛ss✐❣♥✐♥❣ ❤②♣♦t❤❡t✐❝ ❧❛❜❡❧s
❢♦r ❡❛❝❤ t❛s❦ ❛♥❞ ✇❡ ❦❡❡♣ ✉♣❞❛t✐♥❣ ❡✈❡r② ❝❧❛ss✐✜❡r✳ ❚❤✐s ♣r♦❝❡ss ❛❧❧♦✇s t♦ ❞❡❝r❡❛s❡
t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ✇r♦♥❣ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ■t ❤❡❧♣s ✐❞❡♥t✐❢②✐♥❣ t❤❡
❝♦rr❡❝t t❛s❦ ❢❛st❡r ❛♥❞ ♠♦r❡ r♦❜✉st❧②✳ ❚❤✐s ❡✛❡❝t ✐s ♠♦r❡ ✐♠♣♦rt❛♥t ❢♦r t❤❡ ✜rst ❢❡✇
t❛s❦ ✐❞❡♥t✐✜❡❞✳ ❇✉t ❛s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs s❤❛r❡❞ ❜❡t✇❡❡♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s
✐♥❝r❡❛s❡s✱ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ♥❡✇ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s ♥❡❡❞❡❞ t♦ s❡♥s✐❜❧② ♠♦❞✐❢② t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs
✐♥❝r❡❛s❡s✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ ♦✉r ♠❡t❤♦❞ ♣r♦❣r❡ss✐✈❡❧② ❝♦♥✈❡r❣❡s t♦ t❤❡ ✉s❡ ♦❢ ❛ ❝♦♠♠♦♥
❝❧❛ss✐✜❡r s❤❛r❡❞ ❛♠♦♥❣ ❛❧❧ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❚❤✐s ♣r♦❝❡ss ✇✐❧❧ ❜❡ t❡st❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✻ ✇❤❡r❡
✇❡ ✇✐❧❧ ❝♦♠♣❛r❡ ♦✉r ♠❡t❤♦❞ ✇✐t❤ ❛ st❛♥❞❛r❞ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡ ❛♣♣r♦❛❝❤ ✉s✐♥❣
❊❊● s✐❣♥❛❧s✳

✹✳✹✳✺ ❯s✐♥❣ ❦♥♦✇♥ s✐❣♥❛❧s

■♥ s♦♠❡ ❝❛s❡s✱ t❤❡ r♦❜♦t ♠❛② ❛❧r❡❛❞② ✉♥❞❡rst❛♥❞ s♦♠❡ ♦❢ t❤❡ ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ s✐❣♥❛❧s
❢r♦♠ t❤❡ ❤✉♠❛♥✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ t❤❡ ✉s❡r ❝♦✉❧❞ ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ t✇♦ ❝♦❧♦r❡❞ ❜✉tt♦♥s✱
♦♥❡ ❣r❡❡♥ t♦ ♠❡❛♥ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ♦♥❡ r❡❞ t♦ ♠❡❛♥ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❇✉t t❤❡ ✉s❡r ♠❛② ♣r❡❢❡r
✉s✐♥❣ s♣❡❡❝❤ t♦ ✐♥t❡r❛❝t ✇✐t❤ t❤❡ r♦❜♦t✳ ❚♦ ❛❧❧♦✇ ❢♦r ✢❡①✐❜❧❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ s✉❝❤ s♣❡❡❝❤
❝♦♠♠❛♥❞ s❤♦✉❧❞ ♥♦t ❜❡ ♣r❡♣r♦❣r❛♠♠❡❞ ❛s ❡❛❝❤ ✉s❡r ♠❛② s♣❡❛❦ ❛ ❞✐✛❡r❡♥t ❧❛♥❣✉❛❣❡✱
♦r ♠❛② ♣r❡❢❡r ✉s✐♥❣ t❤❡ ✇♦r❞ ✏②❡s✑ ✐♥st❡❛❞ ♦❢ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡✳ ❈♦♥s✐❞❡r✐♥❣
t❤❡ ♠❛♣♣✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ ❜✉tt♦♥s ❛♥❞ ♠❡❛♥✐♥❣s ✐s ❦♥♦✇♥ ❛♥❞ t❤❡ ♠❛♣♣✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥
s♣❡❡❝❤ ✉tt❡r❛♥❝❡s ❛♥❞ ♠❡❛♥✐♥❣s ✐s ✉♥❦♥♦✇♥✱ ✇❡ ❝❛♥ ❛❞❞ ❛ t❡r♠s t♦ ♦✉r ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞
❡q✉❛t✐♦♥s t❤❛t ✐♥❝❧✉❞❡s t❤❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ♣r♦✈✐❞❡❞ ❜② t❤❡ ❦♥♦✇♥ s✐❣♥❛❧s✳

❑♥♦✇✐♥❣ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ ❛ s✐❣♥❛❧ ✐s ❦♥♦✇✐♥❣ t❤❡ ♣❛r❛♠❡t❡rs θbutton ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣
t♦ t❤❡ ♠❛♣♣✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s ❛♥❞ t❤❡✐r ♠❡❛♥✐♥❣s✳ ❲❡ ❝❛♥ t❤❡r❡❢♦r❡ ❞❡✜♥❡
❛ s❡♣❛r❛t❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ✉♣❞❛t❡ ❢♦r t❤❡ ❦♥♦✇♥ s✐❣♥❛❧s✱ ❜✉t ✇❡ s✐♠♣❧② ✉s❡ t❤❡ s❛♠❡
❝❧❛ss✐✜❡r ❢♦r ❡❛❝❤ t❛s❦✿

Lbutton(ξt) =
∏

i=1,...,M

p(lcci = l
f
i |si, ai, ei, ξt, θbutton) ✭✹✳✶✶✮

❚❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❢r♦♠ t❤❡ s♣❡❡❝❤ ❝❛♥ ❜❡ ❝♦♠♣✉t❡❞ ✉s✐♥❣ t❤❡ ❡q✉❛t✐♦♥s ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥
s✉❜s❡❝t✐♦♥ ✹✳✹✳✷✱ ✇❤✐❝❤ ✇❡ r❡♥❛♠❡ Lspeech(ξt) ❢♦r ❝♦♥✈❡♥✐❡♥❝❡✳

❋✐♥❛❧❧② ✇❡ ❝❛♥ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ✜♥❛❧ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❛s t❤❡ ♣r♦❞✉❝t ♦❢ ❜♦t❤ ❡st✐♠❛t❡s✿

L(ξt) = Lbutton(ξt) Lspeech(ξt) ✭✹✳✶✷✮

■t ✐s ✐♠♣♦rt❛♥t t♦ ✉♥❞❡rst❛♥❞ t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ ♦✉r ❛♣♣r♦❛❝❤ ❛♥❞ ❛ ♠❡t❤♦❞
❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ s✐❣♥❛❧s ♦❢ ❦♥♦✇♥ ♠❡❛♥✐♥❣s✳ ❲✐t❤ ♦✉r ❛♣♣r♦❛❝❤✱ ✇❡ ❡st✐♠❛t❡ ♦♥❡ ❝❧❛s✲
s✐✜❡r ♣❡r t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ ✐❢ ✇❡ ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ tr✉❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣
♠❛♣♣✐♥❣✱ ✇❡ ♠✉st ✉s❡ t❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ ❝❧❛ss✐✜❡r ❢♦r ❛❧❧ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ ❛❧❧
t❤❡ ❡q✉❛t✐♦♥s r❡♠❛✐♥ t❤❡ s❛♠❡✱ ♦♥❧② r❡♣❧❛❝✐♥❣ ❛ ❣❧♦❜❛❧ ❝❧❛ss✐✜❡r ❢♦r ❦♥♦✇♥ s✐❣♥❛❧s
❜② ❤②♣♦t❤❡t✐❝ ♦♥❡s ❢♦r ✉♥❦♥♦✇♥ s✐❣♥❛❧s✳



✾✹ ❈❤❛♣t❡r ✹✳ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❯♥❧❛❜❡❧❡❞ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❋r❛♠❡s

✹✳✹✳✻ ❚✇♦ ♦♣❡r❛t✐♥❣ ♠♦❞❡s

❖✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✐s ❞✐✈✐❞❡❞ ✐♥t♦ ❛ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ❛❧❣♦r✐t❤♠✱ ❡st✐♠❛t✐♥❣ ♦♥❡ ❝❧❛ss✐✜❡r
❢♦r ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❜❛s❡❞ ♦♥ ♣❛st ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ ❛♥❞ ❛ ✜❧t❡r✐♥❣ ❛❧❣♦r✐t❤♠ t❤❛t ✉s❡s
t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ❛♥❞ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ t❤✐s ❝❧❛ss✐✜❡r t♦ ✉♣❞❛t❡ ❛ ❜❡❧✐❡❢ ♦✈❡r ❛❧❧ t❛s❦s
❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❚❤❡ ❦❡② ♣♦✐♥t ✐s t❤❛t ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐s ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❛s ✐❢ ✐t ✇❛s t❤❡ tr✉❡
♦♥❡✳ ❲❡ ♠♦❞❡❧ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ✉s❡r ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❡❛❝❤ t❛s❦✳
❲❡ t❤❡♥ s✐♠♣❧② t❡st ✐❢ ❡❛❝❤ ❝❧❛ss✐✜❡r ❝❛♥ ♠❛❦❡ ❛❝❝✉r❛t❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s✳ ❆s t❤❡ ✉s❡r ✐s
❛❝t✐♥❣ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ♦♥❧② ♦♥❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ ♦♥❧② t❤❛t ❤②♣♦t❤❡s✐s ✇✐❧❧ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ♣r❡❞✐❝t
❝♦rr❡❝t❧② ❢✉t✉r❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s✳ ❖♥❝❡ ❛ t❛s❦ ✐s ✐❞❡♥t✐✜❡❞✱ ✇❡ ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ tr✉❡
✐♥t❡♥❞❡❞ ❧❛❜❡❧s ♦❢ t❤❡ ✉s❡r✳ ❲❤✐❝❤ ✇❡ tr❛♥s❢❡r t♦ ❛❧❧ t❤❡ ♦t❤❡r ❤②♣♦t❤❡s❡s ❛♥❞ st❛rt
❧❡❛r♥✐♥❣ ❛ ♥❡✇ t❛s❦ ✉s✐♥❣ t❤❡ s❛♠❡ ❡q✉❛t✐♦♥ ❛♥❞ ❜② ❝♦♥t✐♥✉✐♥❣ t❤❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥
❤②♣♦t❤❡s✐s ♣r♦❝❡ss✳ ❆s ❛❧❧ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♥♦✇ s❤❛r❡ ❛ ❝♦♠♠♦♥ s❡t ♦❢ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs✱
✇❡ s❤♦✉❧❞ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ❧❡❛r♥ t❤❡ ♥❡✇ t❛s❦ ❢❛st❡r✳

❲❡ ❤✐❣❤❧✐❣❤t t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥t ♣r♦❝❡ss❡s ❛❝t✐♥❣ ❞✉r✐♥❣ ❛ ❢✉❧❧ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✇❤❡♥ ❧❡❛r♥✲
✐♥❣ ♠✉❧t✐♣❧❡ t❛s❦s✳ ❲❡ ✇✐❧❧ r❡❢❡r t♦ t✇♦ ♦♣❡r❛t✐♥❣ ♠♦❞❡s✿ ❛✮ ♠♦❞❡ ✶ ✐s ❧❡❛r♥✐♥❣
t❤❡ ✜rst t❛s❦ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥str✉❝t✐♦♥s✱ ❛♥❞ ❜✮ ♠♦❞❡ ✷ ✐s ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛ t❛s❦ ✇❤❡♥
♠♦st ♦❢ t❤❡ ❧❛❜❡❧s ❛r❡ s❤❛r❡❞ ❜❡t✇❡❡♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❖✉r ✉♣❞❛t❡ ❡q✉❛t✐♦♥ ✐s t❤❡ s❛♠❡
❢♦r t❤❡ t✇♦ ♦♣❡r❛t✐♥❣ ♠♦❞❡s ❜✉t ❞✐✛❡r❡♥t ♣r♦♣❡rt✐❡s ❛r❡ ♠♦r❡ ♦r ❧❡ss ❛❝t✐✈❡ ❞✉r✐♥❣
♠♦❞❡ ✶ ♦r ♠♦❞❡ ✷✳

▼♦❞❡ ✶ ✐s t❤❡ ♠❛✐♥ ❝♦♥tr✐❜✉t✐♦♥ ♦❢ t❤✐s ✇♦r❦✳ ❉✉r✐♥❣ ♠♦❞❡ ✶ ♦✉r ♠❡❛s✉r❡ ♦❢
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ ❝❧❛ss✐✜❡rs✬ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ❤❛s ♠♦r❡ ✐♠♣❛❝t t❤❛♥ t❤❡ r❛✇ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ♦❢
❡❛❝❤ ❝❧❛ss✐✜❡r✳ ■♥❞❡❡❞✱ ✇✐t❤ ✈❡r② ❢❡✇ ❞❛t❛ ❛✈❛✐❧❛❜❧❡✱ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❛r❡ ✉♥❛❜❧❡ t♦
♣r❡❞✐❝t ❝♦rr❡❝t❧② ✉♥s❡❡♥ ❞❛t❛✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ ❛❧❧ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❛r❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❛s ✉♥r❡❧✐❛❜❧❡✱
❛♥❞ ♦✉r ✉♣❞❛t❡ ❡q✉❛t✐♦♥ ♠❛❦❡s ♦♥❧② s♠❛❧❧ ✉♣❞❛t❡s ❡❛❝❤ st❡♣✳ ■t ✐s ♦♥❧② ♦♥❝❡ ♦♥❡
❝❧❛ss✐✜❡r st❛♥❞s ❛♣❛rt ❛s ❜❡✐♥❣ ♠♦r❡ r❡❧✐❛❜❧❡ t❤❛♥ t❤❡ ♦t❤❡rs t❤❛t ❞✐✛❡r❡♥❝❡s ❜❡t✇❡❡♥
❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s ✇✐❧❧ ❡♠❡r❣❡s✳

▼♦❞❡ ✷ ✐s ❛❧♠♦st t❤❡ ❝♦♥tr❛r②✳ ❖♥❝❡ ♠❛♥② t❛s❦s ❤❛✈❡ ❜❡❡♥ ✐❞❡♥t✐✜❡❞✱ ❛❧❧ ❤②✲
♣♦t❤❡s✐s s❤❛r❡ ❛ s✐♠✐❧❛r ❝❧❛ss✐✜❡r ❜❡❝❛✉s❡ ♦❢ t❤❡ tr❛♥s❢❡r ♦❢ ❧❛❜❡❧s✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ t❤❡②
❛❧❧ ❤❛✈❡ s✐♠✐❧❛r ❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐① ❛♥❞ ♠❛❦❡ s✐♠✐❧❛r ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s✳ ▼♦❞❡ ✷ ✐s t❤❡r❡❢♦r❡
s✐♠✐❧❛r t♦ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❛ ❦♥♦✇♥ s♦✉r❝❡ ♦❢ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✱ ✇❤❡r❡ ❛❧❧ t❛s❦s s❤❛r❡ t❤❡
s❛♠❡ ❝❧❛ss✐✜❡r✳ ❆♥❞ ✐t ✐s ♦♥❧② ❜② ❝♦♠♣❛r✐♥❣ t❤❡ ❧❛❜❡❧ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥ ♦❢ ♥❡✇ s✐❣♥❛❧s t♦
t❤❡✐r ❡①♣❡❝t❡❞ ❧❛❜❡❧ ❢♦r ❡❛❝❤ t❛s❦ t❤❛t ✇❡ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ❚❤✐s ♣r♦❝❡ss
✐s ❧♦❣✐❝❛❧❧② ❢❛st❡r t❤❛♥ ♠♦❞❡ ✶ ❜❡❝❛✉s❡ str♦♥❣ ✉♣❞❛t❡s ❛r❡ ♠❛❞❡ ❢♦r ❡❛❝❤ r❡❝❡✐✈❡❞
s✐❣♥❛❧✳

❇❡t✇❡❡♥ ♠♦❞❡ ✶ ❛♥❞ ♠♦❞❡ ✷ ✐s ❛ ♣❡r✐♦❞ ♦❢ tr❛♥s✐t✐♦♥ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❡✛❡❝ts ♦❢ ❜♦t❤
♠♦❞❡s ❛r❡ ❛❝t✐✈❡✳ ❲❤❡♥ ♦♥❧② ❢❡✇ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs ❛r❡ s❤❛r❡❞ ❜❡t✇❡❡♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s✱
❡❛❝❤ ❝❧❛ss✐✜❡r ❡✈♦❧✈❡s q✉✐❝❦❧② ❛s ♥❡✇ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s ❝♦♠❡ ✐♥✳

❚♦ s✉♠ ✉♣✱ t❤❡ s❛♠❡ ♣r♦❝❡ss❡s ❛r❡ ❛❝t✐✈❡ ✐♥ ❜♦t❤ ♠♦❞❡s ❛♥❞ ❛r❡ ❝❛♣t✉r❡❞ ❜②
t❤❡ s❛♠❡ ❡q✉❛t✐♦♥ ✭s❡❡ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✺✮✳ ■♥ ♠♦❞❡ ✶✱ ✐t ✐s t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ✐♥tr✐♥s✐❝ q✉❛❧✐t②
t❤❛t ❤❛s t❤❡ ♠♦st ✐♠♣❛❝t✳ ■♥ ♠♦❞❡ ✷✱ ✐t ✐s t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ♦❢ ❡❛❝❤ ✐♥❞✐✈✐❞✉❛❧ s✐❣♥❛❧
t❤❛t ❤❛s t❤❡ ♠♦st ✐♠♣❛❝t✳

❚❤✐s ❞②♥❛♠✐❝s ♠❛② ❜❡ ❤❛r❞ t♦ ✈✐s✉❛❧✐③❡ ②❡t✳ ■t ✇✐❧❧ ❜❡ r❡♠✐♥❞❡❞ ❛♥❞ ✐❧❧✉str❛t❡❞
✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✻✱ ✇❤❡r❡ ✇❡ ❞✐s♣❧❛② t❤❡ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ r❛t❡ ♦❢ ❛❧❧ ❝❧❛ss✐✜❡r
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❞✉r✐♥❣ ❛♥ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✇❤❡r❡ ❛♥ ❛❣❡♥t ❧❡❛r♥ s❡✈❡r❛❧ t❛s❦s ✐♥ ❛ r❛✇✳ ▼♦❞❡ ✶ ✇✐❧❧
❜❡ ♦❜s❡r✈❡❞ ♦♥ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✹ ✭t♦♣✮✱ ✇❤❡r❡✱ ❞✉r✐♥❣ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ✜rst t❛s❦✱ ❛❧❧
❝❧❛ss✐✜❡r ❤❛✈❡ ❛❝❝✉r❛❝② ❝❧♦s❡ t♦ r❛♥❞♦♠ ✭✺✵✪✮✳ ■t ✐s ♦♥❧② ❛t st❡♣ ✽✸ t❤❛t t❤❡ ❝♦rr❡❝t
❤②♣♦t❤❡s✐s st❛♥❞s ❛♣❛rt ❜② ❜❡✐♥❣ ❝♦♥s✐st❡♥t❧② ♠♦r❡ r❡❧✐❛❜❧❡ t❤❛♥ t❤❡ ♦t❤❡r✳ ▼♦❞❡ ✷
✇✐❧❧ ❜❡ ♦❜s❡r✈❡❞ ♦♥ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✹ ✭t♦♣✮✱ ✇❤❡r❡✱ ❛❢t❡r t❤❡ st❡♣ ✷✵✵✱ t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥
❝❧❛ss✐✜❡r q✉❛❧✐t✐❡s ✐s ✈❡r② s♠❛❧❧✳ ■♥❞❡❡❞✱ ✺ t❛s❦s ❤❛✈❡ ❛❧r❡❛❞② ❜❡❡♥ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ❛♥❞
❛❧❧ ❤②♣♦t❤❡s❡s s❤❛r❡ ♠♦st ♦❢ t❤❡✐r s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs✱ t❤❡r❡❢♦r❡ ❛❧❧ ❝❧❛ss✐✜❡rs ♠❛❦❡
s✐♠✐❧❛r ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s✳ ❚❤❡ tr❛♥s✐t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ♠♦❞❡ ✶ ❛♥❞ ♠♦❞❡ ✷ ✇✐❧❧ ❜❡ ♦❜s❡r✈❡❞ ♦♥
❋✐❣✉r❡ ✻✳✹ ✭t♦♣✮ ❜❡t✇❡❡♥ st❡♣ ✽✸ ❛♥❞ ✷✵✵✳

■♥ ♥❡①t s❡❝t✐♦♥s✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t r❡s✉❧ts ❢r♦♠ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ❛ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡
r♦❜♦t✐❝ s❝❡♥❛r✐♦ ✇❤❡r❡ ❛ ❤✉♠❛♥ ✇❛♥ts ❛ r♦❜♦t t♦ ❜✉✐❧❞ ❛ s♣❡❝✐✜❝ str✉❝t✉r❡ ✇✐t❤
❝✉❜❡s ❛♥❞ ♣r♦✈✐❞❡s ✐♥str✉❝t✐♦♥s t♦ t❤❡ r♦❜♦t ✉s✐♥❣ ✈♦❝❛❧ ❝♦♠♠❛♥❞s✱ ✇❤♦s❡ ♠❡❛♥✐♥❣
❛r❡ ✉♥❦♥♦✇♥ t♦ t❤❡ r♦❜♦t ❛t st❛rt✳ ❲❡ ♣r❡s❡♥t r❡s✉❧ts ❜♦t❤ ✐♥ s✐♠✉❧❛t✐♦♥ ❛♥❞ ✇✐t❤
❛ r❡❛❧ r♦❜♦t✐❝ s②st❡♠ ✇❤❡r❡ ✇❡ t❡st ❞✐✛❡r❡♥t ❛s♣❡❝ts✿ ✭❛✮ ❤♦✇ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ s❝❛❧❡
t♦ ❛ r♦❜♦t✐❝ s❝❡♥❛r✐♦ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ❛ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❢r❛♠❡✱ ✭❜✮ ❤♦✇ ✐t ❜❡❤❛✈❡s ❢♦r t❤❡ ❝❛s❡
♦❢ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ✇♦r❞s✱ ✭❝✮ t❤❡ ❝♦♠❜✐♥✐♥❣ ♦❢ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ s✐❣♥❛❧s ✇✐t❤ s✐❣♥❛❧s ♦❢ ❦♥♦✇♥
♠❡❛♥✐♥❣s ✭❜✉tt♦♥s✮✱ ✭❞✮ t❤❡ r❡✉s❡ ♦❢ ❛ ❧❡❛r♥❡❞ s✐❣♥❛❧✲t♦✲♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣ ❢♦r t❤❡
❧❡❛r♥✐♥❣ ♦❢ ❛ ♥❡✇ t❛s❦✳

✹✳✺ ▼❡t❤♦❞

❲❡ ❝♦♥str✉❝t ❛ s♠❛❧❧ s✐③❡ ♣✐❝❦✲❛♥❞✲♣❧❛❝❡ t❛s❦ ✇✐t❤ ❛ r❡❛❧ r♦❜♦t✳ ❚❤✐s r♦❜♦t ✐s ❣♦✐♥❣
t♦ ❜❡ ♣r♦❣r❛♠♠❡❞ ✉s✐♥❣ ❛ ♥❛t✉r❛❧ s♣❡❡❝❤ ✐♥t❡r❢❛❝❡ ✇❤♦s❡ ✇♦r❞s ❤❛✈❡ ❛♥ ✉♥❦♥♦✇♥
♠❡❛♥✐♥❣ ❛♥❞ ❛r❡ ♥♦t tr❛♥s❢♦r♠❡❞ ✐♥t♦ s②♠❜♦❧s ✈✐❛ ❛ ✈♦✐❝❡ r❡❝♦❣♥✐③❡r✳ ❚❤❡ r♦❜♦t
❤❛s ❛ ♣r✐♦r ❦♥♦✇❧❡❞❣❡ ❛❜♦✉t t❤❡ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s✳

❚❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ r♦❜♦t ❛♥❞ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ✐s ❛ t✉r♥ t❛❦✐♥❣✱ t❤❡ r♦❜♦t
♣❡r❢♦r♠s ❛♥ ❛❝t✐♦♥ ❛♥❞ ✇❛✐ts ❢♦r ❛ ❢❡❡❞❜❛❝❦✱ ♦r ❣✉✐❞❛♥❝❡✱ ✐♥str✉❝t✐♦♥ t♦ ❝♦♥t✐♥✉❡✳
❚❤✐s ❛❧❧♦✇s t♦ s②♥❝❤r♦♥✐③❡ ❛ s♣❡❡❝❤ ✇❛✈❡ ✇✐t❤ ✐ts ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ ♣❛✐r ♦❢ st❛t❡ ❛♥❞
❛❝t✐♦♥✳ ❚❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ ♣r♦t♦❝♦❧ ✐s s✉♠♠❛r✐③❡❞ ✐♥ ✜❣✉r❡ ✹✳✶✾✳

✹✳✺✳✶ ❘♦❜♦t✐❝ ❙②st❡♠

❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r ❛ s✐① ❞✳♦✳❢✳ r♦❜♦t✐❝ ❛r♠ ❛♥❞ ❣r✐♣♣❡r t❤❛t ✐s ❛❜❧❡ t♦ ❣r❛s♣✱ tr❛♥s♣♦rt
❛♥❞ r❡❧❡❛s❡ ❝✉❜❡s ✐♥ ❢♦✉r ♣♦s✐t✐♦♥s✳ ❲❡ ✉s❡❞ ❛ t♦t❛❧ ♦❢ t❤r❡❡ ❝✉❜❡s t❤❛t ❝❛♥ ❢♦r♠
t♦✇❡rs ♦❢ ❛t ♠♦st t✇♦ ❝✉❜❡s✳ ❚❤❡ r♦❜♦t ❤❛s ✹ ❛❝t✐♦♥s ❛✈❛✐❧❛❜❧❡✿ r♦t❛t❡ ❧❡❢t✱ r♦t❛t❡

r✐❣❤t✱ ❣r❛s♣ ❝✉❜❡ ❛♥❞ r❡❧❡❛s❡ ❝✉❜❡✳ ❚❤❡ st❛t❡ s♣❛❝❡ ✐s ❞✐s❝r❡t❡ ❛♥❞ ❞❡✜♥❡❞ ❛s t❤❡
❧♦❝❛t✐♦♥ ♦❢ ❡❛❝❤ ♦❜❥❡❝t✱ ✐♥❝❧✉❞✐♥❣ ❜❡✐♥❣ ♦♥ t♦♣ ♦❢ ❛♥♦t❤❡r ♦❜❥❡❝t ♦r ✐♥ t❤❡ r♦❜♦t✬s
❣r✐♣♣❡r✳ ❋♦r ❛ s❡t ♦❢ ✸ ♦❜❥❡❝ts ✇❡ ❤❛✈❡ ✻✷✹ ❞✐✛❡r❡♥t st❛t❡s✳ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✵ s❤♦✇s t❤❡
r♦❜♦t ❣r❛s♣✐♥❣ t❤❡ ♦r❛♥❣❡ ❝✉❜❡✳



✾✻ ❈❤❛♣t❡r ✹✳ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❯♥❧❛❜❡❧❡❞ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❋r❛♠❡s

❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✾✿ ❊①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ ♣r♦t♦❝♦❧ s❤♦✇✐♥❣ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❛♥❞
t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❣❡♥t✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t ❤❛s t♦ ❧❡❛r♥ ❛ t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ✐♥str✉❝t✐♦♥s
s✐❣♥❛❧s ♣r♦✈✐❞❡❞ ❜② t❤❡ ✉s❡r✱ ❤❡r❡ r❡❝♦r❞❡❞ s♣❡❡❝❤✳ ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r ❝❛♥ ✉s❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡
♦r ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧s✱ ❛♥❞ ♠❛② ❛❧s♦ ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ ❜✉tt♦♥s ♦❢ ❦♥♦✇♥ ♠❡❛♥✐♥❣s ❢♦r t❤❡
r♦❜♦t✳

❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✵✿ ❚❤❡ s✐① ❞✳♦✳❢ r♦❜♦t✐❝ ❛r♠ ❛♥❞ ❣r✐♣♣❡r ❧❡❛r♥✐♥❣ t♦ ♣❡r❢♦r♠✐♥❣ ❛ ♣✐❝❦✲
❛♥❞✲♣❧❛❝❡ t❛s❦ ✇✐t❤ t❤r❡❡ ❝✉❜❡s✳



✹✳✺✳ ▼❡t❤♦❞ ✾✼

✹✳✺✳✷ ❚❛s❦ ❘❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥

❲❡ ❛ss✉♠❡ t❤❛t ❢♦r ❛ ♣❛rt✐❝✉❧❛r t❛s❦ ξ ✇❡ ❛r❡ ❛❜❧❡ t♦ ❝♦♠♣✉t❡ ❛ ♣♦❧✐❝② π r❡♣r❡s❡♥t✐♥❣
t❤❡ ♦♣t✐♠❛❧ ❛❝t✐♦♥s t♦ ♣❡r❢♦r♠ ✐♥ ❡✈❡r② st❛t❡✳ ❖♥❡ ♣♦ss✐❜✐❧✐t② ✐s t♦ ✉s❡ ▼❛r❦♦✈

❉❡❝✐s✐♦♥ Pr♦❝❡ss❡s ✭▼❉P✮ t♦ r❡♣r❡s❡♥t t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ❬❙✉tt♦♥ ✶✾✾✽❪✳ ❋r♦♠ ❛ ❣✐✈❡♥
t❛s❦ ξ r❡♣r❡s❡♥t❡❞ ❛s ❛ r❡✇❛r❞ ❢✉♥❝t✐♦♥ ✇❡ ❝❛♥ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ ♣♦❧✐❝②
✉s✐♥❣✱ ❢♦r ✐♥st❛♥❝❡✱ ❱❛❧✉❡ ■t❡r❛t✐♦♥ ❬❙✉tt♦♥ ✶✾✾✽❪✳ ■♥ ❛♥② ❝❛s❡✱ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❞♦❡s
♥♦t ♠❛❦❡ ❛♥② ❛ss✉♠♣t✐♦♥ ❛❜♦✉t ❤♦✇ t❛s❦s ❛r❡ r❡♣r❡s❡♥t❡❞✳

❋♦r t❤✐s ♣❛rt✐❝✉❧❛r r❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥✱ ✇❡ ❛ss✉♠❡ t❤❛t t❤❡ r❡✇❛r❞ ❢✉♥❝t✐♦♥ r❡♣r❡✲
s❡♥t✐♥❣ t❤❡ t❛s❦ t❛✉❣❤t ❜② t❤❡ ❤✉♠❛♥ t❡❛❝❤❡r ✐s s♣❛rs❡✳ ■♥ ♦t❤❡r ✇♦r❞s✱ t❤❡ t❛s❦ ✐s
t♦ r❡❛❝❤ ♦♥❡✱ ②❡t ✉♥❦♥♦✇♥✱ ♦❢ t❤❡ ✻✷✹ st❛t❡s ♦❢ t❤❡ ▼❉P✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ ✇❡ ❝❛♥ ❣❡♥❡r❛t❡
♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s ❜② s❛♠♣❧✐♥❣ s♣❛rs❡ r❡✇❛r❞ ❢✉♥❝t✐♦♥s ❝♦♥s✐st✐♥❣ ♦❢ ❛ ✉♥✐t❛r② r❡✇❛r❞
✐♥ ♦♥❡ st❛t❡ ❛♥❞ ♥♦ r❡✇❛r❞ ✐♥ ❛❧❧ t❤❡ ♦t❤❡r✳

✹✳✺✳✸ ❋❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ●✉✐❞❛♥❝❡ ▼♦❞❡❧

❋r♦♠ ❛ ❣✐✈❡♥ t❛s❦ ξ✱ ✇❡ ❝❛♥ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ ♣♦❧✐❝② πξ✳ ❚❤✐s ♣♦❧✐❝② ❛❧❧♦✇s
t♦ ✐♥t❡r♣r❡t t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧ ❞❡✜♥❡❞✳ ■♥
t❤✐s ❡①♣❡r✐♠❡♥t✱ ✇❡ ✇✐❧❧ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ ✉s❡r ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❡✐t❤❡r ❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦r ❣✉✐❞❛♥❝❡
♦♥ t❤❡ ❛❣❡♥t✬s ❛❝t✐♦♥s✳

❋♦r t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❝❛s❡✱ ✇❡ ❞❡✜♥❡ p(lf |s, a, ξ) ❛s✿

p(lf = ❝♦rr❡❝t|s, a, ξ) =
{

1− α if a = argmaxa πξ(s, a)

α ♦t❤❡r✇✐s❡
✭✹✳✶✸✮

✇✐t❤ α ♠♦❞❡❧✐♥❣ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ❡rr♦r r❛t❡ ♦❢ t❤❡ ✉s❡r ❛♥❞ p(lf = wrong|s, a, ξ) =

1− p(lf = correct|s, a, ξ)✳

❋♦r t❤❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❝❛s❡✱ t❤❡ ✉s❡r ✐♥str✉❝t✐♦♥s r❡♣r❡s❡♥t t❤❡ ♥❡①t ❛❝t✐♦♥ t❤❡ r♦❜♦t
s❤♦✉❧❞ ♣❡r❢♦r♠✱ t❤❡r❡❢♦r❡ ✐t ♦♥❧② ❞❡♣❡♥❞s ♦♥ t❤❡ ❝✉rr❡♥t st❛t❡ ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t ❛♥❞ t❤❡
t❛s❦ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✳ ■♥ ♦✉r s❝❡♥❛r✐♦✱ t❤❡r❡ ❛r❡ ✹ ❞✐✛❡r❡♥t ♣♦ss✐❜❧❡ ❛❝t✐♦♥s ✭nA = 4✮ ✐♥
❡❛❝❤ st❛t❡✳ ❲❡ ❞❡✜♥❡ p(lf |s, ξ) ❢♦r ❡❛❝❤ ❛❝t✐♦♥ ❛s✿

p(lf = a|s, ξ) =
{

1− α if a = argmaxa πξ(s, a)
α

nA−1 ♦t❤❡r✇✐s❡
✭✹✳✶✹✮

✇✐t❤ α ♠♦❞❡❧✐♥❣ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ❡rr♦r r❛t❡ ❛♥❞ ❛ss✉♠✐♥❣ ♦♥❧② ♦♥❡ ❛❝t✐♦♥ ✐s ♦♣t✐♠❛❧✳
❆s t❤❡ ❛❣❡♥t ❝❛♥ ♣❡r❢♦r♠ ✹ ❞✐✛❡r❡♥t ❛❝t✐♦♥s✱ ✇❡ ✉s❡❞ t❤❡ ❝♦♥st❛♥t α

3 ❢♦r ♥♦♥✲♦♣t✐♠❛❧
❛❝t✐♦♥s ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❝♦♥s❡r✈❡ t❤❡ ♣r♦♣❡rt② t❤❛t

∑

a p(l
f = a|s, ξ) = 1✳ ❋♦r t❤♦s❡ ❝❛s❡s

✇❤❡r❡ t❤❡r❡ ✐s ♠♦r❡ t❤❛♥ ♦♥❡ ♦♣t✐♠❛❧ ❛❝t✐♦♥✱ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ✐s ✉♥✐❢♦r♠❧② s♣❧✐tt❡❞
❛♠♦♥❣ t❤❡♠✳ ■❢ ❛❧❧ ❛❝t✐♦♥s ❛r❡ ♦♣t✐♠❛❧✱ t❤❡② ❛❧❧ s❤❛r❡ t❤❡ s❛♠❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ 1

nA
✳



✾✽ ❈❤❛♣t❡r ✹✳ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❯♥❧❛❜❡❧❡❞ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❋r❛♠❡s

■t ✐s ✐♠♣♦rt❛♥t t♦ r❡♠❡♠❜❡r t❤❛t t❤❡s❡ ❢r❛♠❡s✱ ✇❤✐❧❡ ❝❛♣t✉r✐♥❣ ❛ r❡❛❧✐st✐❝ ✐♥t❡r✲
❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧✱ ❛r❡ ❛r❜✐tr❛r② ❛♥❞ ✇❡ ❡①♣❧✐❝✐t❧② ❛s❦ t❤❡ ✉s❡rs t♦ ❝♦♥❢♦r♠ t♦ t❤❡♠✳
❍❡r❡ ✇❡ ❛ss✉♠❡ t❤❛t t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐s ❛✇❛r❡ ♦❢ t❤❡ ♦♣t✐♠❛❧ ♣♦❧✐❝✐❡s t♦ ❢✉❧✜❧❧ t❤❡ t❛s❦✱
❛♥❞ ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧❧② s❤❛r❡s t❤❡ s❛♠❡ r❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ t❤❛♥ t❤❡ r♦❜♦t✳ ❊s✲
♣❡❝✐❛❧❧②✱ ❢♦r t❤❡ s❝❡♥❛r✐♦ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✱ t❤❡ ✉s❡r s❤♦✉❧❞ ❜❡ ❛✇❛r❡ t❤❛t t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥♥♦t
♠♦✈❡ ❢r♦♠ ♣♦s✐t✐♦♥ ✶ t♦ ♣♦s✐t✐♦♥ ✹ ✐♥ ♦♥❡ ❛❝t✐♦♥✳ ❚❤❡ r♦❜♦t s❤♦✉❧❞ r❛t❤❡r ♣❛ss
t❤♦✉❣❤t ❛❧❧ ✐♥t❡r♠❡❞✐❛t❡ ♣♦s✐t✐♦♥s (1 → 2 → 3 → 4)✳ ❍♦✇❡✈❡r ❛s ✇❡ ❦♥♦✇ t❤❡ ✉s❡r
✇✐❧❧ s♦♠❡t✐♠❡ ♠❛❦❡ t❡❛❝❤✐♥❣ ♠✐st❛❦❡s✱ ✇❡ ❛❞❞❡❞ ❛ ♥♦✐s❡ t❡r♠ α t❤❛t ❛❝❝♦✉♥t ❢♦r
✉♥♣r❡❞✐❝t❛❜❧❡ t❡❛❝❤✐♥❣ ♠✐st❛❦❡s✳ ❋♦r ❛❧❧ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts α ✇❛s s❡t t♦ ✵✳✶✳

✹✳✺✳✹ ❙♣❡❡❝❤ Pr♦❝❡ss✐♥❣

❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r s♣❡❡❝❤ ❛s t❤❡ ♠♦❞❛❧✐t② ❢♦r ✐♥t❡r❛❝t✐♥❣ ✇✐t❤ t❤❡ r♦❜♦t✳ ❆❢t❡r ❡❛❝❤ ❛❝t✐♦♥
✇❡ r❡❝♦r❞ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ ✇♦r❞ ♣r♦♥♦✉♥❝❡❞ ❜② t❤❡ ✉s❡r✳ ❚❤✐s ❞❛t❛ ✐s ♠❛♣♣❡❞ ✐♥t♦ ❛
✷✵ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ✉s✐♥❣ t❤❡ ♠❡t❤♦❞♦❧♦❣② ❞❡s❝r✐❜❡❞ ♥❡①t✳

❆ ❝❧❛ss✐❝❛❧ ♠❡t❤♦❞ ❢♦r r❡♣r❡s❡♥t✐♥❣ s♦✉♥❞s ✐s t❤❡ ▼❡❧✲❋r❡q✉❡♥❝② ❈❡♣str❛❧ ❈♦❡❢✲

✜❝✐❡♥ts ✭▼❋❈❈✮ ❬❩❤❡♥❣ ✷✵✵✶❪✳ ■t r❡♣r❡s❡♥ts ❛ s♦✉♥❞ ❛s ❛ t✐♠❡ s❡q✉❡♥❝❡ ♦❢ ▼❋❈❈
✈❡❝t♦rs ♦❢ ❞✐♠❡♥s✐♦♥ ✶✷✳ ❈♦♠♣❛r✐♥❣ s♦✉♥❞s ✐s ❞♦♥❡ ✈✐❛ ❉②♥❛♠✐❝ ❚✐♠❡ ❲❛r♣✐♥❣

✭❉❚❲✮ ❜❡t✇❡❡♥ t✇♦ s❡q✉❡♥❝❡s ♦❢ ❢❡❛t✉r❡ ✈❡❝t♦rs ❬❙❛❦♦❡ ✶✾✼✽❪✳ ❚❤✐s ❞✐st❛♥❝❡ ✐s ❛
♠❡❛s✉r❡ ♦❢ s✐♠✐❧❛r✐t② t❤❛t t❛❦❡s ✐♥t♦ ❛❝❝♦✉♥t ♣♦ss✐❜❧❡ ✐♥s❡rt✐♦♥s ❛♥❞ ❞❡❧❡t✐♦♥s ✐♥ t❤❡
❢❡❛t✉r❡ s❡q✉❡♥❝❡ ❛♥❞ ✐s ❛❞❛♣t❡❞ ❢♦r ❝♦♠♣❛r✐♥❣ s♦✉♥❞s ♦❢ ❞✐✛❡r❡♥t ❧❡♥❣t❤s✳ ❊❛❝❤
r❡❝♦r❞❡❞ ✈♦❝❛❧ s✐❣♥❛❧ ✐s r❡♣r❡s❡♥t❡❞ ❛s ✐ts ❉❚❲ ❞✐st❛♥❝❡ t♦ ❛ ❜❛s❡ ♦❢ ✷✵ ♣r❡✲❞❡✜♥❡❞
s♣♦❦❡♥ ✇♦r❞s✱ ✇❤✐❝❤ ❛r❡ ♥♦t ♣❛rt ♦❢ ✇♦r❞s ✉s❡❞ ❜② t❤❡ t❡❛❝❤❡r✳

❇② ❡♠♣✐r✐❝❛❧ t❡sts ♦♥ r❡❝♦r❞❡❞ s♣❡❡❝❤ s❛♠♣❧❡s✱ ✇❡ ❡st✐♠❛t❡ t❤❛t ❛ ♥✉♠❜❡r ♦❢
✷✵ ❜❛s❡s ✇♦r❞s ✇❡r❡ s✉✣❝✐❡♥t ❛♥❞ ②❡t ❛ r❡❧❛t✐✈❡❧② ❤✐❣❤ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❞✐♠❡♥s✐♦♥s t♦
❞❡❛❧ ✇✐t❤ ❛ ✈❛r✐❡t② ♦❢ ♣❡♦♣❧❡ ❛♥❞ s♣❡❡❝❤✳ ❚❤✐s ❜❛s❡ ♦❢ ✷✵ ✇♦r❞s ❤❛s ❜❡❡♥ r❛♥❞♦♠❧②
s❡❧❡❝t❡❞ ❛♥❞ ✐s ❝♦♠♣♦s❡❞ ♦❢ t❤❡ ✇♦r❞s✿ ❊rr♦r✱ ❆❝q✉✐s✐t✐♦♥✱ ❉✐✣❝✉❧t✐❡s✱ ❙❡♠❛♥t✐❝✱ ❚r❛❝❦✱

❈♦♠♣✉t❡r✱ ❊①♣❧♦r❡❞✱ ❉✐str✐❜✉t✐♦♥✱ ❈❡♥t✉r②✱ ❘❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t✱ ❆❧♠♦st✱ ▲❛♥❣✉❛❣❡✱ ❆❧♦♥❡✱ ❑✐♥❞s✱ ❍✉✲

♠❛♥s✱ ❆①♦♥s✱ Pr✐♠✐t✐✈❡s✱ ❱✐s✐♦♥✱ ◆❛t✉r❡✱ ❇✉✐❧❞✐♥❣✳

✹✳✺✳✺ ❈❧❛ss✐✜❡rs

❆♥② ♠❛❝❤✐♥❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✇♦r❦✐♥❣ ❢♦r ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ♣r♦❜❧❡♠s ❝❛♥ ❜❡ ✉s❡❞ ✐♥
♦✉r s②st❡♠✳ ❚❤✐s ❝❧❛ss✐✜❡r s❤♦✉❧❞ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ❣❡♥❡r❛❧✐③❡ ❢r♦♠ t❤❡ ❞❛t❛ ❛♥❞ s❤♦✉❧❞
❤❛✈❡ ❛♣♣r♦♣r✐❛t❡ ✉♥❞❡r❧②✐♥❣ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s ♦♥ t❤❡ str✉❝t✉r❡ ♦❢ t❤♦s❡ ❞❛t❛✳ ■♥ ♦t❤❡r
✇♦r❞s✱ ✐❢ t❤❡ ❧❛❜❡❧s ✇❡r❡ ❦♥♦✇♥✱ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r s❤♦✉❧❞ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ✜♥❞ ❛ ❣♦♦❞ ♠❛♣♣✐♥❣
❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ t❤❡✐r ♠❡❛♥✐♥❣s✳ ❚❤❡ ♦♥❧② r❡q✉✐r❡❞ ❝❤❛r❛❝t❡r✐st✐❝ ✐s t❤❡
❛❜✐❧✐t② t♦ ♦✉t♣✉t ❛ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦♥ t❤❡ ❝❧❛ss ♣r❡❞✐❝t✐♦♥✱ ✐✳❡✳ p(l|e, θ)✳

■♥ t❤✐s st✉❞② ✇❡ ❞❡❝✐❞❡❞ t♦ ❝♦♠♣❛r❡ t❤r❡❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs✿

• ●❛✉ss✐❛♥ ❇❛②❡s✐❛♥ ❈❧❛ss✐✜❡r ✭❛❧s♦ ❝❛❧❧❡❞ q✉❛❞r❛t✐❝ ❞✐s❝r✐♠✐♥❛♥t ❛♥❛❧②s✐s
✭◗❉❆✮✮✿ ❈♦♠♣✉t✐♥❣ t❤❡ ✇❡✐❣❤t❡❞ ♠❡❛♥ µ ❛♥❞ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡ ♠❛tr✐① Σ✱ t❤❡ ✉s✉❛❧
❡q✉❛t✐♦♥s ❢♦r ●❛✉ss✐❛♥ ♠✐①t✉r❡ ❤♦❧❞✳

• ❙✉♣♣♦rt ❱❡❝t♦r ▼❛❝❤✐♥❡ ✭❙❱▼✮✿ ❯s✐♥❣ ❛ ❘❇❋ ❦❡r♥❡❧ ✇✐t❤ σ = 1000 ❛♥❞ C =

0.1✳ ❚❤❡ ♣❛r❛♠❡t❡r ✈❛❧✉❡s ❤❛✈❡ ❜❡❡♥ ❡st✐♠❛t❡❞ ✈✐❛ ❛ s✇❛♣ ♦❢ ♣❛r❛♠❡t❡rs ❛♥❞



✹✳✻✳ ■❧❧✉str❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ s❝❡♥❛r✐♦ ✾✾

❜② ❡st✐♠❛t✐♥❣ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ✈✐❛ ❛ ❝r♦ss ✈❛❧✐❞❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡ ♦♥ t❤❡ ❞❛t❛s❡t✳
❋♦r ❙❱▼ ♣r♦❜❛❜✐❧✐st✐❝ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥ r❡❢❡r t♦ ❬P❧❛tt ✶✾✾✾❪✳

• ▲✐♥❡❛r ▲♦❣✐st✐❝ ❘❡❣r❡ss✐♦♥✿ ❚❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐✈❡ ♦✉t♣✉t ✈❛❧✉❡ ✭[0, 1]✮ ✐s ✉s❡❞ ❛s ❛
♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♠❡❛s✉r❡✳

❖✉r ❝❧❛ss✐✜❡rs ❛r❡ t❡st❡❞ ♦♥ ♦✉r ❧❛❜❡❧❡❞ s♣❡❡❝❤ ❞❛t❛s❡t ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ✈❡r✐❢② t❤❡✐r
❛❞❡q✉❛❝② t♦ ♠♦❞❡❧ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣✳ ❆❧❧ t❤r❡❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs ♦❜t❛✐♥
❛❝❝✉r❛❝② ❝❧♦s❡ t♦ ✶✵✵ ♣❡r❝❡♥t✳ ❚❤✐s ✐s ❛ r❛t❤❡r ♦♣t✐♠❛❧ s❝❡♥❛r✐♦✱ ✇❡ ✇✐❧❧ s❡❡ ✐♥ ♥❡①t
❝❤❛♣t❡r ✺✳✻ ❤♦✇ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❜❡❤❛✈❡s ✇✐t❤ ❞❛t❛ ♦❢ ♣♦♦r❡r q✉❛❧✐t②✳

✹✳✺✳✻ ❆❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞s

❚❤❡ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t✬s ❛❝t✐♦♥s ❛t r✉♥t✐♠❡ ❝❛♥ ❜❡ ❞♦♥❡ ✐♥ ❞✐✛❡r❡♥t ✇❛②s✳ ❲❡
✇✐❧❧ ❝♦♠♣❛r❡ t✇♦ ❞✐✛❡r❡♥t ♠❡t❤♦❞s✿ r❛♥❞♦♠ ❛♥❞ ε✲❣r❡❡❞②✳ ❲❤❡♥ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ r❛♥❞♦♠
❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥ t❤❡ r♦❜♦t ❞♦❡s ♥♦t ✉s❡ ✐ts ❝✉rr❡♥t ❦♥♦✇❧❡❞❣❡ ♦❢ t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ r❛♥✲
❞♦♠❧② s❡❧❡❝ts ❛❝t✐♦♥s✳ ❲❤❡r❡❛s ✇✐t❤ ε✲❣r❡❡❞② ♠❡t❤♦❞ t❤❡ r♦❜♦t ♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥s
❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ✐ts ❝✉rr❡♥t ❜❡❧✐❡❢ ♦♥ t❤❡ t❛s❦s✱ ✐✳❡✳ ✐t ❢♦❧❧♦✇s t❤❡ ♣♦❧✐❝② ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣
t♦ t❤❡ ♠♦st ❧✐❦❡❧② t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❚❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ ♦♣t✐♠❛❧ ❛❝t✐♦♥ ✐s ❝❤♦s❡♥ ✇✐t❤
1−ε ♣r♦❜❛❜✐❧✐t②✱ ♦t❤❡r✇✐s❡✱ ❛ r❛♥❞♦♠ ❛❝t✐♦♥ ✐s s❡❧❡❝t❡❞✳ ■♥ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥t✱ ✇❡ ♦♥❧②
❝♦♥s✐❞❡r r❡s✉❧ts ✇✐t❤ ε = 0.1✳

■t ✐s ♦♥❧② ✐♥ t❤❡ ♥❡①t ❝❤❛♣t❡r t❤❛t ✇❡ ✇✐❧❧ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡ ❤♦✇ t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ ❛❝t✐✈❡❧②
s❡❧❡❝ts ✐ts ❢✉t✉r❡ ❛❝t✐♦♥s ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ✐♠♣r♦✈❡ ✐ts ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s✳

❇❡❢♦r❡ ♣r❡s❡♥t✐♥❣ t❤❡ r❡s✉❧ts ♦❢ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✱ ✇❡ ✐❧❧✉str❛t❡ ✐♥ ♥❡①t s❡❝t✐♦♥ t❤❡
♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ s❝❡♥❛r✐♦ ❛s ✇❡❧❧ ❛s t❤❡ r❡s✉❧ts ♦❢ t❤❡ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ❢♦r t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦
❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❝❛s❡✳

✹✳✻ ■❧❧✉str❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ s❝❡♥❛r✐♦

❲❡ ✐❧❧✉str❛t❡ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✶ t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ ✇♦r❧❞ ✭✇❤❡r❡ ✇❡ ✉s❡❞ ❜❛❧❧s ✐♥st❡❛❞
♦❢ ❝✉❜❡s✮✳ ❚❤❡r❡ ❛r❡ t❤r❡❡ ♦❜❥❡❝ts t❤❛t ❝❛♥ ❜❡ ♠♦✈❡❞ ✐♥ ❢♦✉r ❞✐✛❡r❡♥t ♣♦s✐t✐♦♥s ❛♥❞
st❛❝❦❡❞ ♦♥ t✇♦ ❧❡✈❡❧s ♠❛①✐♠✉♠✳ ❚❤❡ r♦❜♦t✬s ❣r✐♣♣❡r ❝❛♥ ♦♥❧② ❣r❛s♣ t❤❡ ♦❜❥❡❝t ♦♥
t♦♣ ♦❢ t❤❡ st❛❝❦✳ ❆♥ ♦❜❥❡❝t ✐s ❛❧✇❛②s r❡❧❡❛s❡❞ ♦♥ t♦♣ ♦❢ ❛ st❛❝❦✱ ❡①❝❡♣t ✐❢ t❤❡ st❛❝❦
✐s ❢✉❧❧✱ ✐♥ ✇❤✐❝❤ ❝❛s❡ t❤❡ r❡❧❡❛s❡ ❛❝t✐♦♥ ♣r♦❞✉❝❡s ♥♦ ❡✛❡❝t✳

■♥ ♦r❞❡r t♦ ❝♦♠♣❧❡t❡ ❛ t❛s❦✱ ✐✳❡✳ t♦ r❡❛❝❤ ❛ s♣❡❝✐✜❝ ❝♦♥✜❣✉r❛t✐♦♥ ♦❢ ❝✉❜❡s✱ t❤❡
r♦❜♦t ♠✉st ♣❡r❢♦r♠ ❛♥ ♦r❞❡r❡❞ s❡q✉❡♥❝❡ ♦❢ ❛❝t✐♦♥s✳ ❋♦r ✐❧❧✉str❛t✐♦♥ ♣✉r♣♦s❡✱ ✇❡
♦♥❧② ❝♦♥s✐❞❡r ✸ ♦✉t ♦❢ t❤❡ ✻✷✹ ♣♦ss✐❜❧❡ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✷ s❤♦✇s ❛ s❡q✉❡♥❝❡
♦❢ ❛❝t✐♦♥s st❛rt✐♥❣ ✐♥ ♦✉r ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶ ❝♦♥✜❣✉r❛t✐♦♥ ❛♥❞ ❣♦✐♥❣ t♦ ♦✉r ❤②♣♦t❤❡s✐s
✸ ❝♦♥✜❣✉r❛t✐♦♥ ✉s✐♥❣ t❤❡ s❤♦rt❡st ♣♦ss✐❜❧❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❛❝t✐♦♥s✳ ❍②♣♦t❤❡s✐s ✷ ✐s ❛
st❛t❡ ♦♥ t❤✐s ♣❛t❤✳ ❲❤✐❧❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶ ❛♥❞ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✸ s❡❡♠s ✏❝❧♦s❡✑ ✐♥ t❡r♠s ♦❢
♣♦s✐t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❝✉❜❡s✱ t❤❡② ❛r❡ ❛❝t✉❛❧❧② ✏❢❛r✑ ♦♥❡ ❢r♦♠ t❤❡ ♦t❤❡r ✐♥ t❡r♠s ♦❢ t❤❡
❛❝t✐♦♥ s❡q✉❡♥❝❡✳
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❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✷✿ ❆ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ s❡q✉❡♥❝❡ s❤♦✇✐♥❣ t❤r❡❡ ❤②♣♦t❤❡s❡s ❛♥❞ t❤❡ s❡q✉❡♥❝❡
♦❢ ❛❝t✐♦♥s ❢r♦♠ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶ t♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✸ t❤r♦✉❣❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✷✳ ❲❤✐❧❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s
✶ ❛♥❞ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✸ s❡❡♠s ✏❝❧♦s❡✑ ✐♥ t❡r♠s ♦❢ ♣♦s✐t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❝✉❜❡s✱ t❤❡② ❛r❡ ❛❝t✉❛❧❧②
✏❢❛r✑ ♦♥❡ ❢r♦♠ t❤❡ ♦t❤❡r ✐♥ t❡r♠s ♦❢ t❤❡ ❛❝t✐♦♥ s❡q✉❡♥❝❡✳
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❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✸✿ ❘❡s✉❧ts ♦❢ t❤❡ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ❢♦r ♦✉r t❤r❡❡ ❤②♣♦t❤❡s❡s ❛♥❞ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣
t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❢r❛♠❡✳ ❚❤❡ r♦❜♦t ❡①♣❧♦r❡s r❛♥❞♦♠❧② t❤❡ st❛t❡ s♣❛❝❡✳ ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r
♣r♦✈✐❞❡s ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶✳ ❖♥❧② ❛ ❢❡✇ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs ❛❧❧♦✇❡❞
t♦ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶ ❛♥❞ ✷✳

❋♦r t❤❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❝❛s❡✱ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✉s❡s t❤❡ s✐❣♥❛❧s ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✹
❛♥❞ t❤❡ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ✐s ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✺ ❢♦r ❛ r♦❜♦t ❛❝t✐♥❣ r❛♥❞♦♠❧②
✐♥ t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t✳ ◆♦t❡ t❤❛t ❢♦r s♦♠❡ st❛t❡s t❤❡r❡ ♠❛② ❜❡ t✇♦ ♦♣t✐♠❛❧ ❛❝t✐♦♥s✳
❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✷✱ ❢♦r ✐♥✈❡rt✐♥❣ t✇♦ st❛❝❦❡❞ ❝✉❜❡s t❤❡r❡ ✐s t✇♦ ❞✐✛❡r❡♥t
♦♣t✐♠❛❧ ♣♦❧✐❝✐❡s✱ ❡✐t❤❡r t❤❡ ♦♥❡ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✷✱ ♦r ♣✉tt✐♥❣ t❤❡ ❜❧✉❡ ❜❛❧❧ ✐♥
♣♦s✐t✐♦♥ ✷ ❛♥❞ t❤❡ ❣r❡❡♥ ✐♥ ♣♦s✐t✐♦♥ ✸ ❞✉r✐♥❣ t❤❡ ❡①❝❤❛♥❣❡ ♦❢ ♣♦s✐t✐♦♥✳ ❚❤❡s❡ ❡q✉❛❧❧②
♦♣t✐♠❛❧ ♦♣t✐♦♥s ♠❛❦❡ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ♠♦r❡ ❞✐✣❝✉❧t✱ ✇❡ ❝❛♥ st✐❧❧ ✈✐s✉❛❧❧② ✜♥❞
♦✉t t❤❛t ❢♦r ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶ ❛❧❧ ♣♦✐♥ts ✐♥ ❡❛❝❤ ❝❧✉st❡r s❤❛r❡ ♦♥❡ ❝♦❧♦r✱ ✇❤✐❝❤ ✐s ♥♦t t❤❡
❝❛s❡ ❢♦r t❤❡ ♦t❤❡r t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳
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❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✺✿ ❘❡s✉❧ts ♦❢ t❤❡ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ❢♦r ♦✉r t❤r❡❡ ❤②♣♦t❤❡s❡s ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ t❤❡
❣✉✐❞❛♥❝❡ ❢r❛♠❡✳ ❚❤❡ r♦❜♦t ❡①♣❧♦r❡s r❛♥❞♦♠❧② t❤❡ st❛t❡ s♣❛❝❡✳ ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r ♣r♦✈✐❞❡s
❣✉✐❞❛♥❝❡ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶✳ ❚❤❡ ❧❛❜❡❧❡❞ s✐❣♥❛❧s t❤❛t ❝♦♥t❛✐♥ t✇♦ ❝♦❧♦rs
r❡♣r❡s❡♥t s✐t✉❛t✐♦♥s ✇❤❡r❡ t❤❡ ✉s❡r ❝♦✉❧❞ ❤❛✈❡ ❣✐✈❡♥ t✇♦ ❞✐✛❡r❡♥t ❣✉✐❞❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧s✱
✐✳❡✳ ✇❤❡r❡ t✇♦ ❛❝t✐♦♥s ✇❡r❡ ♦♣t✐♠❛❧✳ ■t ✐s ♦♥❧② ❢♦r ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶ t❤❛t ❛❧❧ s✐❣♥❛❧s ✐♥
❡❛❝❤ ❝❧✉st❡r s❤❛r❡ ♦♥❡ ❝♦❧♦r✳ ❚❤❡ ❝❛s❡ ♦❢ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ✇✐t❤ ♠✉❧t✐♣❧❡ ♦♣t✐♠❛❧ ❛❝t✐♦♥s
✐♥ s♦♠❡ st❛t❡s ♠❛❦❡s t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ♠♦r❡ ❛♠❜✐❣✉♦✉s ❛♥❞ ♠❛② r❡q✉✐r❡ s♦♠❡
❛❞❞✐t✐♦♥❛❧ t✐♠❡ ❝♦♠♣❛r❡❞ t♦ t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❝❛s❡✳



✹✳✼✳ ❘❡s✉❧ts ✶✵✸

❲❡ ❤❛✈❡ ♣r♦✈✐❞❡❞ ❛♥ ❡①❛♠♣❧❡ ♦❢ t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ ✇♦r❧❞ ✇✐t❤ t✇♦ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧
s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ♦♥❧② t❤r❡❡ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ■♥ ♥❡①t s❡❝t✐♦♥✱ ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r r❡❛❧
s♣♦❦❡♥ ✇♦r❞s ♠❛♣♣❡❞ t♦ ❛ ✷✵ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ s♣❛❝❡ ❛♥❞ t❤❡ ❢✉❧❧ s♣❛❝❡ ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s✐s
❝♦♥s✐st✐♥❣ ♦❢ ✻✷✹ ♣♦ss✐❜❧❡ ♦❜❥❡❝t ❝♦♥✜❣✉r❛t✐♦♥s✳

✹✳✼ ❘❡s✉❧ts

❚❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s s❡❝t✐♦♥ ❢♦❧❧♦✇ t❤❡ ♣r♦t♦❝♦❧ ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ ✜❣✉r❡ ✹✳✶✾✱
✇❤❡r❡ ❡❛❝❤ t✉r♥ t❤❡ ❛❣❡♥t ♣❡r❢♦r♠s ♦♥❡ ❛❝t✐♦♥ ❛♥❞ ✇❛✐ts ❢♦r t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s
❢r♦♠ t❤❡ t❡❛❝❤❡r✳ ❲❡ ✜rst ♣r❡s❡♥t ❛ s❡t ♦❢ s✐♠✉❧❛t❡❞ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✉s✐♥❣ t❤❡ s❛♠❡
▼❉P ❛s ❢♦r t❤❡ r❡❛❧ ✇♦r❧❞ ❡①♣❡r✐♠❡♥t✳ ❲❡ st❛rt ❜② ❛ss✉♠✐♥❣ t❤❛t t❤❡ t❡❛❝❤❡r
♣r♦✈✐❞❡s ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ✇✐t❤♦✉t ❛♥② ♠✐st❛❦❡s✳ ❲❡ ❝♦♠♣❛r❡ ✜rst t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥t
❝❧❛ss✐✜❡rs✱ ❛♥❞ t❤❡♥ t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ♦❢ ε✲❣r❡❡❞② ✈❡rs✉s r❛♥❞♦♠ ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥
♠❡t❤♦❞s ❜♦t❤ ❢♦r t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❝❛s❡s✳ ▲❛t❡r✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ❛♥ ❡♠♣✐r✐❝❛❧
❛♥❛❧②s✐s ♦❢ r♦❜✉st♥❡ss t♦ t❡❛❝❤✐♥❣ ♠✐st❛❦❡s✳ ❚❤❡ ❧❛st s✐♠✉❧❛t❡❞ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ❝♦♥s✐❞❡rs
❛ t❡❛❝❤❡r ❤❛✈✐♥❣ ❛❧s♦ ❛❝❝❡ss t♦ ❜✉tt♦♥s ♦❢ ❦♥♦✇♥ ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❋✐♥❛❧❧②✱ ✇❡ s❤♦✇ ❛ r❡s✉❧t
✉s✐♥❣ t❤❡ r❡❛❧ r♦❜♦t ❛♥❞ ❛ ❤✉♠❛♥ ✉s❡r✱ ✇❤❡r❡ ✇❡ st✉❞② ❤♦✇ s✐❣♥❛❧s ❦♥♦✇❧❡❞❣❡
❧❡❛r♥❡❞ ✐♥ ❛ ✜rst r✉♥ ❝❛♥ ❜❡ ✉s❡❞ ✐♥ ❛ s❡❝♦♥❞ ♦♥❡ t♦ ❧❡❛r♥ ♠♦r❡ ❡✣❝✐❡♥t❧②✳

■♥ ♦r❞❡r t♦ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ❝♦♠♣✉t❡ st❛t✐st✐❝❛❧❧② s✐❣♥✐✜❝❛♥t r❡s✉❧ts ❢♦r t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣
❛❧❣♦r✐t❤♠✱ ✇❡ ❝r❡❛t❡❞ ❛ ❞❛t❛❜❛s❡ ♦❢ s♣❡❡❝❤ s✐❣♥❛❧s t❤❛t ❝❛♥ ❜❡ ✉s❡❞ ✐♥ s✐♠✉❧❛t❡❞
❡①♣❡r✐♠❡♥ts✳ ❆❧❧ r❡s✉❧ts r❡♣♦rt ❛✈❡r❛❣❡s ♦❢ ✷✵ ❡①❡❝✉t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✇✐t❤
❞✐✛❡r❡♥t st❛rt ❛♥❞ ❣♦❛❧ st❛t❡s✳

❆s t❤❡r❡ ❛r❡ ✻✷✹ ❤②♣♦t❤❡s❡s✱ ✇❡ ♠✉st ✉♣❞❛t❡ ✻✷✹ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s ❛t ❡❛❝❤ st❡♣✳ ❉❡✲
♣❡♥❞✐♥❣ ♦♥ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❡q✉❛t✐♦♥ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ t❤✐s ♠❛② ♥♦t ❜❡ ❢❡❛s✐❜❧❡ ✐♥ r❡❛❧ t✐♠❡✳
❆s ♦✉r ❛✐♠ ✐s t♦ r✉♥ ♦✉r s②st❡♠ ✐♥ r❡❛❧ t✐♠❡✱ ❛♥❞ ❛s ✇❡ ❦♥♦✇ t❤❛t t❤❡ s♣❡❡❝❤ s✐❣♥❛❧s
✐♥ ♦✉r ❞❛t❛s❡t ❛r❡ ✇❡❧❧ s❡♣❛r❛t❡❞ ✐♥ t❤❡✐r ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✱ ✇❡ ✉s❡ t❤❡ s✐♠♣❧❡st ✈❡rs✐♦♥
♦❢ ♦✉r ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❡st✐♠❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞s ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✷✳ ❚♦ ❡st✐♠❛t❡ t❤❡
♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ❡❛❝❤ t❛s❦ ✇❡ ♥♦r♠❛❧✐③❡ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❡st✐♠❛t❡s L(ξ1), . . . ,L(ξT ) t♦ ✶✳

✹✳✼✳✶ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧s

■♥ t❤✐s ❡①♣❡r✐♠❡♥t✱ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣ s♣♦❦❡♥ s✐❣♥❛❧s ✇❤♦s❡ ♠❡❛♥✐♥❣s ❛r❡ ❡✐t❤❡r
✏❝♦rr❡❝t✑ ♦r ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❚❤❡ r♦❜♦t s❤♦✉❧❞ s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧② ❧❡❛r♥ t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡
♠❛♣♣✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ s♣♦❦❡♥ ✇♦r❞s ❛♥❞ t❤❡ ❜✐♥❛r② ♠❡❛♥✐♥❣s✳ ❚❤❡ ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥
♦❢ t❤❡ r♦❜♦t ✐s ❞♦♥❡ ✉s✐♥❣ t❤❡ ε✲❣r❡❡❞② ♠❡t❤♦❞✳ ❚❤❡ ✉s❡r ✉s❡s ♦♥❧② ♦♥❡ ✇♦r❞ ♣❡r
♠❡❛♥✐♥❣✳

❚❤❡ r❡s✉❧ts ❝♦♠♣❛r✐♥❣ t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥t ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞s ❛r❡ s❤♦✇♥ ✐♥ ❋✐❣✲
✉r❡ ✹✳✷✻✳ ■t s❤♦✇s t❤❡ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ t❛s❦ t❤❡ t❡❛❝❤❡r
❤❛s ✐♥ ♠✐♥❞✳ ❲❡ ❝❛♥ tr❛❝❦ t❤✐s ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❜❡❝❛✉s❡ ✇❡ ❦♥♦✇✱ ❛s ❡①♣❡r✐♠❡♥t❡rs✱ t❤❡
tr✉❡ t❛s❦ t❛✉❣❤t ❜② t❤❡ t❡❛❝❤❡r✳ ◆♦t❡ t❤❛t ❛❢t❡r ✷✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s ❛❧❧ t❤r❡❡ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥
♠❡t❤♦❞s ✐❞❡♥t✐✜❡❞ t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦ ❛s t❤❡ ♠♦st ❧✐❦❡❧②✱ ✐✳❡✳ t❤❡ ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞
✈❛❧✉❡s ♦❢ t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦ ❛r❡ ❣r❡❛t❡r t❤❛♥ ✵✳✺✱ ♠❡❛♥✐♥❣ t❤❛t t❤❡ s✉♠ ♦❢ ❛❧❧ t❤❡
♦t❤❡rs ✐s ✐♥❢❡r✐♦r t♦ ✵✳✺✳ ▲♦❣✐st✐❝ r❡❣r❡ss✐♦♥ ♣r♦✈✐❞❡s t❤❡ ✇♦rs❡ r❡s✉❧ts ✐♥ t❡r♠s ♦❢
❝♦♥✈❡r❣❡♥❝❡ r❛t❡ ❛♥❞ ✈❛r✐❛♥❝❡✳
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❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✻✿ ❚❛✉❣❤t ❤②♣♦t❤❡s✐s ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ ✭♠❡❛♥ ✰ st❛♥❞❛r❞
❡rr♦r✮ t❤♦✉❣❤t ✐t❡r❛t✐♦♥s ✉s✐♥❣ ❞✐✛❡r❡♥t ❦✐♥❞s ♦❢ ❝❧❛ss✐✜❡rs✳ ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣
❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧s ✉s✐♥❣ ♦♥❡ ✇♦r❞ ♣❡r ♠❡❛♥✐♥❣ ❛♥❞ t❤❡ ❛❣❡♥t ✐s ♣❡r❢♦r♠✐♥❣ ❛❝t✐♦♥s
❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ε✲❣r❡❡❞② str❛t❡❣②✳

❚❤❡ ✉s❡r ✐s ♥♦t r❡str✐❝t❡❞ t♦ t❤❡ ✉s❡ ♦❢ ♦♥❧② ♦♥❡ ✇♦r❞ ♣❡r ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❚❛❜❧❡ ✹✳✶
❝♦♠♣❛r❡s t❤❡ t❛✉❣❤t t❛s❦ ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ✈❛❧✉❡ ❛❢t❡r ✶✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s ❢♦r ❢❡❡❞✲
❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧s ❝♦♠♣♦s❡❞ ♦❢ ♦♥❡✱ t❤r❡❡ ❛♥❞ s✐① s♣♦❦❡♥ ✇♦r❞s ♣❡r ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❙❱▼s ❤❛✈❡
❜❡tt❡r ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ✇❤❡♥ ✉s✐♥❣ ♦♥❡ ✇♦r❞ ♣❡r ♠❡❛♥✐♥❣ ❜✉t t❤❡ ●❛✉ss✐❛♥ ❝❧❛ss✐✜❡r
❤❛s ♦✈❡r❛❧❧ ❜❡tt❡r r❡s✉❧ts ✇✐t❤ ❧❡ss ✈❛r✐❛♥❝❡✱ s❡❡ ❚❛❜❧❡ ✹✳✶✳

❖♥❡ ✇♦r❞ ❚❤r❡❡ ✇♦r❞s ❙✐① ✇♦r❞s
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❚❛❜❧❡ ✹✳✶✿ ❚❛✉❣❤t ❤②♣♦t❤❡s✐s ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ✈❛❧✉❡s ❛❢t❡r ✶✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s ✭♠❡❛♥
❛♥❞ st❛♥❞❛r❞ ❞❡✈✐❛t✐♦♥✮✳ ❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ❢♦r ❞✐✛❡r❡♥t ❝❧❛ss✐✜❡rs ❛♥❞ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ✇♦r❞s
♣❡r ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❚❤❡ ●❛✉ss✐❛♥ ❝❧❛ss✐✜❡r ❤❛s ♦✈❡r❛❧❧ ❜❡tt❡r ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s✳

■♥t❡r❡st✐♥❣❧② t❤❡ ●❛✉ss✐❛♥ ❝❧❛ss✐✜❡r ❧❡❛r♥s ❜❡tt❡r ❛❢t❡r ✶✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s t❤❛♥ t❤❡
♦t❤❡r ❝❧❛ss✐✜❡rs ✇✐t❤ ♠❛♥② ✇♦r❞s ♣❡r ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❚❤✐s ❝♦✉♥t❡r ✐♥t✉✐t✐✈❡ r❡s✉❧t ❝❛♥ ❜❡
❡①♣❧❛✐♥s ❜② t❤❡ ❤✐❣❤ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ s♣❛❝❡ ✇❤❡r❡ ❡✈❡♥ ♦♥❡ ●❛✉ss✐❛♥ ❝❛♥ ❞✐✛❡r✲
❡♥t✐❛t❡ s❡✈❡r❛❧ ❣r♦✉♣s ♦❢ ❝❧✉st❡rs✳ ▲✐♥❡❛r ❧♦❣✐st✐❝ r❡❣r❡ss✐♦♥ ❤❛s ❧♦✇❡r ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡
♣r❡s✉♠❛❜❧② ❞✉❡ t♦ t❤❡ ❧✐♥❡❛r ❞❡❝✐s✐♦♥ ❜♦✉♥❞❛r②✳ ❋♦r t❤❡ ❙❱▼ ❝❧❛ss✐✜❡r✱ ✇❤✐❝❤ ✐s
❦❡r♥❛❧✐③❡❞✱ ❛s ♦♥❧② ✶✵✵ ❞❛t❛ ♣♦✐♥ts ❛r❡ ❞✐str✐❜✉t❡❞ ❜❡t✇❡❡♥ ❡❛❝❤ ❝❧✉st❡r✱ t❤❡ ♠♦r❡
t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❝❧✉st❡rs ✐♥❝r❡❛s❡s t❤❡ ❧❡ss ❞❛t❛ ♣♦✐♥ts ❜❡❧♦♥❣ t♦ ❡❛❝❤ ❝❧✉st❡r✳ ❚❤❡
✜tt✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ♦❢ t❤❡ ❙❱▼ ✐s t❤❡r❡❢♦r❡ ♠♦r❡ ❧✐❦❡❧② t♦ ❝♦♥s✐❞❡r s♦♠❡ ❞❛t❛ ❛s ♥♦✐s❡✱
♦♠✐tt✐♥❣ s♦♠❡ ❝❧✉st❡rs✳ ❋♦r t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✱ ✇❡ ✇✐❧❧ ♦♥❧② ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡
●❛✉ss✐❛♥ ❝❧❛ss✐✜❡r✱ ✜rst ❜❡❝❛✉s❡ ✐t ❤❛s ♦✈❡r❛❧❧ ❜❡tt❡r ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡✱ ❜✉t ❛❧s♦ ❜❡❝❛✉s❡



✹✳✼✳ ❘❡s✉❧ts ✶✵✺

✐t ✐s t❤❡ ❢❛st❡r t♦ tr❛✐♥ ❛♥❞ t❤✉s ✐s t❤❡ ♦♥❧② ♦♥❡ ✉s❛❜❧❡ ❢♦r ♦♥❧✐♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✳

✹✳✼✳✷ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❣✉✐❞❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧s

■♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✼✱ ✇❡ ❝♦♠♣❛r❡ t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ ✉s✐♥❣ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦r ❣✉✐❞❛♥❝❡
s✐❣♥❛❧s✳ ❋r♦♠ ❢❡❡❞❜❛❝❦ t♦ ❣✉✐❞❛♥❝❡ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣s ✐s ✐♥❝r❡❛s❡❞ ❢r♦♠ t✇♦
✭❝♦rr❡❝t✴✐♥❝♦rr❡❝t✮ t♦ ❢♦✉r ✭❧❡❢t✴r✐❣❤t✴❣r❛s♣✴r❡❧❡❛s❡✮✳ ❆s ❞❡♣✐❝t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✼✱
t❤❡ r♦❜♦t ✐s ❛❜❧❡ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ t❛s❦ ❜❛s❡❞ ♦♥ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧s✳ ❍♦✇❡✈❡r
✐t r❡q✉✐r❡s ♠♦r❡ ✐t❡r❛t✐♦♥s t♦ r❡❛❝❤ t❤❡ s❛♠❡ ❧❡✈❡❧ ♦❢ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡✳ ❚❤✐s ♠❛② ❧♦♦❦
❝♦✉♥t❡r ✐♥t✉✐t✐✈❡ ❜❡❝❛✉s❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ♠♦r❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐✈❡✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤❡ r♦❜♦t
♥♦✇ ♥❡❡❞s t♦ ❝❧❛ss✐❢② ✐♥str✉❝t✐♦♥s ✐♥ ❢♦✉r ❞✐✛❡r❡♥t ♠❡❛♥✐♥❣s✱ ✐✳❡✳ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② ❢♦✉r
❝❧✉st❡rs ♦❢ s✐❣♥❛❧s✱ ✇❤✐❝❤ r❡q✉✐r❡s ♠♦r❡ s❛♠♣❧❡s✳
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❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✼✿ ❚❛✉❣❤t ❤②♣♦t❤❡s✐s ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ ✭♠❡❛♥ ✰ st❛♥❞❛r❞
❡rr♦r✮ t❤♦✉❣❤t ✐t❡r❛t✐♦♥s ✉s✐♥❣ ●❛✉ss✐❛♥ ❝❧❛ss✐✜❡r✳ ❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ♦❢ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✭❣r❡❡♥✮
❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ✭❜❧✉❡✮ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ✉s✐♥❣ ♦♥❡ ✇♦r❞ ♣❡r ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❚❤❡ r♦❜♦t ✐s ❛❜❧❡ t♦
❧❡❛r♥ t❤❡ t❛s❦ ❜❛s❡❞ ♦♥ ❜♦t❤ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧s ❜✉t ♥❡❡❞s ♠♦r❡ ✐t❡r❛t✐♦♥s
❢♦r t❤❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❝❛s❡✳

✹✳✼✳✸ ❘♦❜✉st♥❡ss t♦ t❡❛❝❤✐♥❣ ♠✐st❛❦❡s

❯♥t✐❧ ♥♦✇✱ ✇❡ ♠❛❞❡ t❤❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ t❤❛t t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦r ❣✉✐❞✲
❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧s ✇✐t❤♦✉t ❛♥② ♠✐st❛❦❡✳ ❇✉t ✐♥ r❡❛❧ ✇♦r❧❞ s❝❡♥❛r✐♦✱ ♣❡♦♣❧❡ ❝❛♥ ❢❛✐❧ ✐♥
♣r♦✈✐❞✐♥❣ ♦♣t✐♠❛❧ ❢❡❡❞❜❛❝❦✳ ❚❤✐s ✐s ✇❤② ✇❡ ✐♥✐t✐❛❧❧② ✐♥❝❧✉❞❡❞ t❤❡ alpha ❝♦♥st❛♥t
✐♥ ♦✉r ❢r❛♠❡ ❡q✉❛t✐♦♥s ✭s❡❡ s❡❝t✐♦♥ ✹✳✺✳✸✮✳ ❆♥ ❡♠♣✐r✐❝❛❧ ❛♥❛❧②s✐s ♦❢ r♦❜✉st♥❡ss ✐s
s❤♦✇♥ ✐♥ ✜❣✉r❡ ✹✳✷✽ ✉s✐♥❣ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧s✱ ●❛✉ss✐❛♥ ❝❧❛ss✐✜❡r✱ ❛♥❞ ♦♥❡ ✇♦r❞ ♣❡r
♠❡❛♥✐♥❣✳ ❲❡ ❝♦♠♣❛r❡s t✇♦ ✇❛②s ♦❢ tr❛✐♥✐♥❣ t❤❡ ●❛✉ss✐❛♥ ❝❧❛ss✐✜❡rs✿ ✭✶✮ ❡st✐✲
♠❛t✐♥❣ t❤❡ ♠❛①✐♠✉♠ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ✭▼▲✮ ♦❢ t❤❡ ●❛✉ss✐❛♥ ❢♦r ❡❛❝❤ ❝❧❛ss✱ ♥❛♠❡❧② t❤❡
♠❡❛♥ ❛♥❞ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡✱ ❛♥❞ ✭✷✮ ✉s✐♥❣ t❤❡ ❡①♣❡❝t❛t✐♦♥ ♠❛①✐♠✐③❛t✐♦♥ ✭❊▼✮ ❛❧❣♦r✐t❤♠



✶✵✻ ❈❤❛♣t❡r ✹✳ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❯♥❧❛❜❡❧❡❞ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❋r❛♠❡s

❬❉❡♠♣st❡r ✶✾✼✼❪ t♦ ✐t❡r❛t✐✈❡❧② ✉♣❞❛t❡ t❤❡ ♠❡❛♥ ❛♥❞ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡ ♦❢ ❡❛❝❤ ❝❧❛ss ✐♥ ♦r❞❡r
t♦ ✜♥❞ t❤❡ ✉♥❞❡r❧②✐♥❣ str✉❝t✉r❡ ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛✳

❲❡ s❤♦✇ t❤❛t t❤❡ ❊▼ ❛♣♣r♦❛❝❤ ✐s ✐♠♣r♦✈✐♥❣ r♦❜✉st♥❡ss t♦ t❡❛❝❤✐♥❣ ♠✐st❛❦❡s✳
❘❡❢❡rr✐♥❣ t♦ ♦✉r ♣r❡✈✐♦✉s ❞✐s❝✉ss✐♦♥ ✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✹✳✷✳✸✱ ♥♦t❡ t❤❛t ✇❡ ✐♥✐t✐❛❧✐③❡❞ t❤❡
❊▼ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✇✐t❤ t❤❡ ▼▲ ❡st✐♠❛t❡s ❢♦r ❡❛❝❤ ●❛✉ss✐❛♥✱ ❛♥❞ ✇❡ ❦❡♣t tr❛❝❦ ✇❤✐❝❤
●❛✉ss✐❛♥ ❜❡❧♦♥❣s t♦ ✇❤✐❝❤ ♠❡❛♥✐♥❣✳ ■♥ ❛❞❞✐t✐♦♥✱ t❤❡ r❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ✉s❡❞ ❢♦r t❤❡
s♣♦❦❡♥ ✇♦r❞s ✐s ♦❢ ❤✐❣❤ q✉❛❧✐t② ❛♥❞ s❡♣❛r❛t❡s ✇❡❧❧ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✐♥ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✳
❚❤❡r❡❢♦r❡ ✐t ✐s ✉♥❧✐❦❡❧② ❢♦r t❤❡ ❊▼ ❛❧❣♦r✐t❤♠ t♦ ❢❛✐❧ ❛t ✜♥❞✐♥❣ t❤❡ t✇♦ ❝❧✉st❡rs ❣✐✈❡♥
t❤❡ ❞❛t❛ ♣r♦♣❡rt✐❡s✳
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✭❛✮ ▼▲
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✭❜✮ ❊▼

❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✽✿ ❚❛✉❣❤t ❤②♣♦t❤❡s✐s ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ t❤♦✉❣❤t ✐t❡r❛t✐♦♥s
✉s✐♥❣ ●❛✉ss✐❛♥ ❝❧❛ss✐✜❡r✳ ❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ♦❢ t❤❡ ▼▲ ❡st✐♠❛t❡s ✭❧❡❢t✮ ✈❡rs✉s ❊▼ ❡st✐✲
♠❛t❡s ✭r✐❣❤t✮✳ ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✉s✐♥❣ ♦♥❡ ✇♦r❞ ♣❡r ♠❡❛♥✐♥❣ ✇✐t❤
❞✐✛❡r❡♥t ♣❡r❝❡♥t❛❣❡ ♦❢ ♠✐st❛❦❡s✳ ❆❝t✐♦♥s ❛r❡ s❡❧❡❝t❡❞ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ t❤❡ ε✲❣r❡❡❞② ♠❡t❤♦❞✳
❙t❛♥❞❛r❞ ❡rr♦r ❤❛s ❜❡❡♥ ♦♠✐tt❡❞ ❢♦r r❡❛❞❛❜✐❧✐t② r❡❛s♦♥✳

✹✳✼✳✹ ■♥❝❧✉❞✐♥❣ ♣r✐♦r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥

▲❡❛r♥✐♥❣ ♣✉r❡❧② ❢r♦♠ ✉♥❦♥♦✇♥ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ✐s ❝❤❛❧❧❡♥❣✐♥❣ ❢♦r t❤❡ r❡s❡❛r❝❤❡r
❜✉t ❝♦✉❧❞ ❜❡ r❡str✐❝t✐✈❡ ❢♦r t❤❡ t❡❛❝❤❡r✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧ s♦✉r❝❡s ♦❢ ❦♥♦✇♥
❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛r❡ ❝♦♥s✐❞❡r✱ s✉❝❤ ❛s ❛ ❣r❡❡♥ ❛♥❞ ❛ r❡❞ ❜✉tt♦♥✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❣r❡❡♥ ❜✉tt♦♥ ❤❛s
❛ ♣r❡❞❡✜♥❡❞ ❛ss♦❝✐❛t✐♦♥ ✇✐t❤ ❛ ✏❝♦rr❡❝t✑ ♠❡❛♥✐♥❣✱ ❛s r❡❞ ❜✉tt♦♥ ✇✐t❤ ❛ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑
♠❡❛♥✐♥❣✳

■♥ t❤✐s st✉❞②✱ t❤❡ t❡❛❝❤❡r st✐❧❧ ♣r♦✈✐❞❡s ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ s♣♦❦❡♥ ✇♦r❞s ❜✉t ❝❛♥ ❛❧s♦
✉s❡ t❤❡ r❡❞ ❛♥❞ ❣r❡❡♥ ❜✉tt♦♥ ❛s ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ ✜❣✉r❡ ✹✳✶✾✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ ❛♥❞ ✐♥ ♦r❞❡r t♦
❛✈♦✐❞ t❤❡ ♣♦ss✐❜✐❧✐t② ♦❢ ❞✐r❡❝t ❜✉tt♦♥ t♦ s✐❣♥❛❧ ❛ss♦❝✐❛t✐♦♥✱ t❤❡ ✉s❡r ❝❛♥ ♥❡✈❡r ✉s❡
❜♦t❤ ♠♦❞❛❧✐t✐❡s ❛t t❤❡ s❛♠❡ t✐♠❡ ❛♥❞ ✉s❡s t❤❡♠ ❛❧t❡r♥❛t✐✈❡❧② ✇✐t❤ ❡q✉❛❧ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t②✳
❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ✐♥ ❛✈❡r❛❣❡✱ ❛❢t❡r ✷✺✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s t❤❡ r♦❜♦t ❤❛s r❡❝❡✐✈❡❞ ✶✷✺ ❧❛❜❡❧❡❞ ❜✉tt♦♥
♣r❡ss❡s ❛♥❞ ✶✷✺ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ s♣❡❡❝❤ s✐❣♥❛❧s✳ ■♥ ♠♦st s②st❡♠s✱ t❤❡ s♣❡❡❝❤ s✐❣♥❛❧s ✇♦✉❧❞
❜❡ ✐❣♥♦r❡❞ ❜✉t ♦✉r ♠❡t❤♦❞ ❡♥❛❜❧❡s ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ t❤❡ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ s✐❣♥❛❧s✳ ❲❡ ❝♦♠♣❛r❡
t❤r❡❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞s✿ ✭✶✮ t❤❡ r♦❜♦t ✐s ❧❡❛r♥✐♥❣ ♦♥❧② ✈✐❛ t❤❡ ❧❛❜❡❧❡❞ ❜✉tt♦♥



✹✳✼✳ ❘❡s✉❧ts ✶✵✼

♣r❡ss❡s✱ ✭✷✮ ✐t ✉s❡s ♦♥❧② t❤❡ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ s♣❡❡❝❤ s✐❣♥❛❧s✱ ❛♥❞ ✭✸✮ ✐t ✉s❡s ❜♦t❤ ❧❛❜❡❧❡❞
❛♥❞ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ s✐❣♥❛❧s✳ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✾ s❤♦✇s r❡s✉❧ts ❢r♦♠ t❤✐s s❡tt✐♥❣✳
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❋✐❣✉r❡ ✹✳✷✾✿ ❚❛✉❣❤t ❤②♣♦t❤❡s✐s ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ ✭♠❡❛♥ ✰ st❛♥❞❛r❞
❡rr♦r✮ t❤♦✉❣❤t ✐t❡r❛t✐♦♥s ✉s✐♥❣ ●❛✉ss✐❛♥ ❝❧❛ss✐✜❡r✳ ❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ♦❢ ✉s✐♥❣ ❦♥♦✇♥
❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s✱ ✉♥❦♥♦✇♥ s♣♦❦❡♥ s✐❣♥❛❧s✱ ❛♥❞ ❜♦t❤✳

❆s ❡①♣❡❝t❡❞✱ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❧❛❜❡❧❡❞ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✐s ❢❛st❡r t❤❛♥ ✇✐t❤ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ s✐❣✲
♥❛❧s✳ ❍♦✇❡✈❡r t❛❦✐♥❣ ❛❞✈❛♥t❛❣❡ ♦❢ ❞✐✛❡r❡♥t s♦✉r❝❡s ♦❢ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✱ ❡✈❡♥ ❛ ♣r✐♦r✐
✉♥❦♥♦✇♥✱ ❝❛♥ ❧❡❞ t♦ s❧✐❣❤t❧② ❜❡tt❡r ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s t❤❛♥ ✉s✐♥❣ ♦♥❧② ❦♥♦✇♥ ✐♥❢♦r♠❛✲
t✐♦♥✳ ■♠♣♦rt❛♥t❧②✱ t❤❡ s✐❣♥❛❧s t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣ ♦❢ s♣❡❡❝❤ s✐❣♥❛❧s ❧❡❛r♥❡❞ ❞✉r✐♥❣
❛ ✜rst t❛s❦✱ ❝♦✉❧❞ ❧❛t❡r ❜❡ r❡✉s❡❞ ✐♥ ❢✉rt❤❡r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s✳

✹✳✼✳✹✳✶ ❘❡✉s❡ ✉s✐♥❣ ❛ r❡❛❧ r♦❜♦t

❙t❛t✐st✐❝❛❧ s✐♠✉❧❛t✐♦♥s ❤❛✈❡ s❤♦✇♥ t❤❛t ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❛❧❧♦✇s ❛♥ ❛❣❡♥t t♦ ❧❡❛r♥ ❛
t❛s❦ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✐♥ ❛ ❧✐♠✐t❡❞ ❛♠♦✉♥t ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s✳ ❚♦ ❜r✐❞❣❡ t❤❡ ❣❛♣
♦❢ s✐♠✉❧❛t✐♦♥ ✇❡ t❡st❡❞ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✐♥ r❡❛❧ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❝♦♥❞✐t✐♦♥s ✇✐t❤ ♦✉r r♦❜♦t✐❝
❛r♠✳ ■♥ t❤✐s ❡①♣❡r✐♠❡♥t✱ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐s ❢❛❝✐♥❣ t❤❡ r♦❜♦t ❛♥❞ ❝❤♦♦s❡s ❛ s♣❡❝✐✜❝ ❣♦❛❧
t♦ r❡❛❝❤ ✭✐✳❡✳ ❛ s♣❡❝✐✜❝ ❛rr❛♥❣❡♠❡♥t ♦❢ ❝✉❜❡s ❤❡ ✇❛♥ts t❤❡ r♦❜♦t t♦ ❜✉✐❧❞✮✳ ❍❡
t❤❡♥ ❞❡❝✐❞❡s ♦♥❡ ✇♦r❞ t♦ ✉s❡ ❛s ♣♦s✐t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ♦♥❡ ❛s ♥❡❣❛t✐✈❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦✱
❛♥❞ st❛rts t❡❛❝❤✐♥❣ t❤❡ r♦❜♦t✳ ❋♦r t❤✐s ❡①♣❡r✐♠❡♥t t❤❡ ✇♦r❞ ✏②❡s✑ ❛♥❞ ✏♥♦✑ ✇❡r❡
r❡s♣❡❝t✐✈❡❧② ✉s❡❞ ❢♦r t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳

❖♥❝❡ t❤❡ r♦❜♦t ❤❛s ✐❞❡♥t✐✜❡❞ t❤❡ ✜rst t❛s❦✱ ✇❡ ❦❡❡♣ t❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ ❝❧❛ss✐✜❡r
❛♥❞ st❛rt ❛ ♥❡✇ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✇❤❡r❡ t❤❡ ❤✉♠❛♥ t❡❛❝❤❡r ✐s ❣♦✐♥❣ t♦ ✉s❡ t❤❡ s❛♠❡
❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧s t♦ t❡❛❝❤ ❛ ♥❡✇ t❛s❦✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤❡ s❡❝♦♥❞ t✐♠❡✱ t❤❡ s♣♦❦❡♥ ✇♦r❞s ❛r❡
✜rst ❝❧❛ss✐✜❡❞ ❛s ✏❝♦rr❡❝t✑ ♦r ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ♠❡❛♥✐♥❣ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ♣r❡✈✐♦✉s❧② ❧❡❛r♥❡❞
❝❧❛ss✐✜❡r✳ ❲❡ st✉❞② ❤❡r❡ t✇♦ t❤✐♥❣s✱ ✜rst ❞♦❡s ♦✉r s②st❡♠ ❜r✐❞❣❡s t❤❡ r❡❛❧✐t② ❣❛♣
❛♥❞ ❝❛♥ ✇❡ r❡✉s❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣ ❧❡❛r♥❡❞ ❢r♦♠ ❛
♣r❡✈✐♦✉s ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❡ss✐♦♥❄

❋✐❣✉r❡ ✹✳✸✵ s❤♦✇s t❤❡ r❡s✉❧t ❢r♦♠ t❤✐s s❡tt✐♥❣✳ ■♥ t❤❡ ✜rst r✉♥ ✐t t♦♦❦ ❛❜♦✉t



✶✵✽ ❈❤❛♣t❡r ✹✳ ▲❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ ❯♥❧❛❜❡❧❡❞ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❋r❛♠❡s

✶✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s ❢♦r t❤❡ r♦❜♦t t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ t❛s❦✳ ❲❤❡r❡❛s ✐♥ t❤❡ s❡❝♦♥❞ r✉♥✱ ✇❤❡♥
r❡✉s✐♥❣ ❦♥♦✇❧❡❞❣❡ ❢r♦♠ t❤❡ ✜rst ♦♥❡✱ t❤❡ r♦❜♦t ✐s ❛❜❧❡ t♦ ❧❡❛r♥ ❛ ♥❡✇ t❛s❦ ❢❛st❡r✱
✐♥ ❛❜♦✉t ✸✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s✳ ❚❤❡ s❡❝♦♥❞ r✉♥ ❜❡✐♥❣ ❢❛st❡r t❤❛t t❤❡ ✜rst ♦♥❡ ✐♥❞✐❝❛t❡s t❤❛t
♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ❝♦rr❡❝t❧② t❤❡ ♠❛♣♣✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ✉s❡r✬s s♣❡❡❝❤ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞
t❤❡✐r ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ ♠❡❛♥✐♥❣s✳

❚❤❡ ❛✉t❤♦r ♦❢ t❤✐s t❤❡s✐s ✇❛s t❤❡ ✉s❡r ❢♦r t❤✐s st✉❞② ❛♥❞ ✇❛s t❤❡r❡❢♦r❡ ❛✇❛r❡ ♦❢
t❤❡ t❛s❦ r❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ✉s❡❞ ❜② t❤❡ r♦❜♦t✱ ✐✳❡✳ ❛ ▼❉P ✇✐t❤ ❢♦✉r ❞✐s❝r❡t❡ ❛❝t✐♦♥s✳
❆s ❡①♣❧❛✐♥❡❞ ✐♥ s✉❜s❡❝t✐♦♥ ✷✳✶✳✷✱ ❛♥ ✐♠♣♦rt❛♥t ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ✐s t♦ ❞❡❛❧ ✇✐t❤ ♥♦♥✲❡①♣❡rt
❤✉♠❛♥s ✇❤♦s❡ t❡❛❝❤✐♥❣ st②❧❡s ❝❛♥ ✈❛r② ❝♦♥s✐❞❡r❛❜❧②✳ ❲❤✐❧❡ t❤✐s ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ✐s ♥♦t
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1st: Task + Feedback

2nd: Task using learnt feedback

❋✐❣✉r❡ ✹✳✸✵✿ ❚❛✉❣❤t ❤②♣♦t❤❡s✐s ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ t❤♦✉❣❤t ✐t❡r❛t✐♦♥s
✉s✐♥❣ ●❛✉ss✐❛♥ ❝❧❛ss✐✜❡r✳ ❆ r❡❛❧ t❡❛❝❤❡r ❞❡❧✐✈❡rs s♣♦❦❡♥ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧s ✉s✐♥❣ ♦♥❡
✇♦r❞ ♣❡r ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❚❤❡ r♦❜♦t ✉s❡s t❤❡ ε✲❣r❡❡❞② ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞✳ ❆ ✜rst
r✉♥ ♦❢ ✶✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s ✐s ♣❡r❢♦r♠❡❞ ✇❤❡r❡ t❤❡ r♦❜♦t ❧❡❛r♥s ❛ t❛s❦ ❢r♦♠ ✉♥❦♥♦✇♥
❢❡❡❞❜❛❝❦✳ ❚❤❡♥✱ ❜② ❢r❡❡③✐♥❣ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ♠♦st ❧✐❦❡❧② t❛s❦✱ t❤❡
✉s❡r t❡❛❝❤❡s t❤❡ r♦❜♦t ❛ ♥❡✇ t❛s❦✳

✹✳✼✳✺ ❆❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞s

❋✐♥❛❧❧②✱ ✇❡ ❝♦♠♣❛r❡ t❤❡ ✐♠♣❛❝t ♦❢ ✉s✐♥❣ ❞✐✛❡r❡♥t ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞s✱ ✇❡ ❝♦♥✲
s✐❞❡r t❤❡ ε✲❣r❡❡❞② ❛♥❞ t❤❡ r❛♥❞♦♠ ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞s✳

❋✐❣✉r❡ ✹✳✸✶ ❧❡❢t ❛♥❞ r✐❣❤t ❝♦♠♣❛r❡s r❡s♣❡❝t✐✈❡❧② t❤❡ ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞ ❢♦r
t❤❡ ❝❛s❡ ♦❢ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳ ❚❤❡ ε✲❣r❡❡❞② ♠❡t❤♦❞ r❡s✉❧ts
✐♥ ❛ ❢❛st❡r ❧❡❛r♥✐♥❣ ✇✐t❤ ❧❡ss ✈❛r✐❛♥❝❡✳ ❚❤❡ ε✲❣r❡❡❞② ♠❡t❤♦❞ ❧❡❛❞s t❤❡ r♦❜♦t ✐♥ t❤❡
❞✐r❡❝t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♠♦st ♣r♦❜❛❜❧❡ ❣♦❛❧✳ ■♥ t❤✐s ✇❛②✱ t❤❡ r♦❜♦t ✇✐❧❧ r❡❝❡✐✈❡ ♠♦r❡ ❞✐✈❡rs❡
❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ✇✐❧❧ ✈✐s✐t ♠♦r❡ r❡❧❡✈❛♥t st❛t❡s t❤❛♥ ✇❤❛t ❛ r❛♥❞♦♠ ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥ ❞♦❡s✳
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✭❜✮ ●✉✐❞❛♥❝❡

❋✐❣✉r❡ ✹✳✸✶✿ ❚❛✉❣❤t ❤②♣♦t❤❡s✐s ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ ✭♠❡❛♥ ✰ st❛♥❞❛r❞
❡rr♦r✮ t❤♦✉❣❤t ✐t❡r❛t✐♦♥s ✉s✐♥❣ ●❛✉ss✐❛♥ ❝❧❛ss✐✜❡r✳ ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❢❡❡❞❜❛❝❦
✭❧❡❢t✮ ♦r ❣✉✐❞❛♥❝❡ ✭r✐❣❤t✮ s✐❣♥❛❧s ✉s✐♥❣ ♦♥❡ ✇♦r❞ ♣❡r ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❚❤❡ ε✲❣r❡❡❞② ❛❝t✐♦♥
s❡❧❡❝t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞ ❛❧❧♦✇s ❛ ❢❛st❡r ❧❡❛r♥✐♥❣ t❤❛♥ t❤❡ r❛♥❞♦♠ ♠❡t❤♦❞✳ ◆♦t❡ t❤❛t t❤❡
①✲❛①✐s✱ s❤♦✇✐♥❣ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ✐t❡r❛t✐♦♥s✱ ❞♦❡s ♥♦t ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ t❤❡ s❛♠❡ r❛♥❣❡ ❢♦r
t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✭❧❡❢t✮ ❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ✭r✐❣❤t✮ ❝❛s❡s✳

✹✳✽ ❉✐s❝✉ss✐♦♥

❲❡ s❤♦✇❡❞ t❤❛t ❧❡❛r♥✐♥❣ s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧② ❛ t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ ❛♥ ❛ ♣r✐♦r✐
✉♥❦♥♦✇♥ ❤✉♠❛♥ ✐♥str✉❝t✐♦♥ ✐s ♣♦ss✐❜❧❡ ❛♥❞ t❤❛t t❤❡ ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞ ✐♠♣❛❝ts
t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s✳ ❈❛♥ ✇❡ ❞♦ ❜❡tt❡r t❤❛♥ r❛♥❞♦♠ ♦r epsilon✲❣r❡❡❞② ❛❝t✐♦♥
s❡❧❡❝t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞s❄

❯s✐♥❣ ❛♥ ❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛♣♣r♦❛❝❤ ❬❙❡tt❧❡s ✷✵✶✵❪✱ ✐t ♠✐❣❤t ❜❡ ♠♦r❡ ❡✣❝✐❡♥t t♦
❝❤♦♦s❡ t❤❡ ❛❝t✐♦♥s t❤❛t ❛r❡ ❡①♣❡❝t❡❞ t♦ r❡❞✉❝❡ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛s ❢❛st ❛s ♣♦ss✐❜❧❡✳
■♥ ♥❡①t ❝❤❛♣t❡r✱ ✇❡ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡ ❛♥❞ ❞❡t❛✐❧ t❤❡ s♣❡❝✐✜❝ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②
✐♥ ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠✱ ✇❤❡r❡ ♥♦t ♦♥❧② t❤❡ t❛s❦ ✐s ✉♥❦♥♦✇♥ ❜✉t ❛❧s♦ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣
♠❛♣♣✐♥❣✳ ❲❡ ✇✐❧❧ ♣r♦✈✐❞❡ ♠❡❛s✉r❡s ♦❢ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② t❤❛t ❝❛♥ ❜❡ ✉s❡❞ ❛s ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥
❜♦♥✉s❡s ❢♦r ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥ str❛t❡❣✐❡s✳ ❲❡ ✇✐❧❧ ✜♥❛❧❧② ♣r❡s❡♥t r❡s✉❧ts ❢r♦♠ ❛rt✐✜❝✐❛❧
❞❛t❛s❡t ♦❢ ❞✐✛❡r❡♥t q✉❛❧✐t✐❡s ✐♥ ❛ t✇♦✲❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞ s❝❡♥❛r✐♦✳
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✺✳✻✳✷ ❉✐♠❡♥s✐♦♥❛❧✐t② ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✸✽

✺✳✻✳✸ ❘❡✉s❡ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✸✾

✺✳✼ ❉✐s❝✉ss✐♦♥ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✸✾

■♥ t❤❡ ♣r❡✈✐♦✉s ❝❤❛♣t❡r✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t❡❞ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❛❧❧♦✇✐♥❣ t♦ s♦❧✈❡ ❛ t❛s❦
❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ❤✉♠❛♥ ✐♥str✉❝t✐♦♥ s✐❣♥❛❧s✳ ❲❡ ❤❛✈❡ s❡❡♥ t❤❛t t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢
♦✉r s②st❡♠ ✐s ❛✛❡❝t❡❞ ❜② t❤❡ ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞ ✉s❡❞ ❜② ♦✉r r♦❜♦t✳ ■♥ t❤✐s
s❡❝t✐♦♥✱ ✇❡ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡ ❤♦✇ t❤❡ ❛❣❡♥t s❤♦✉❧❞ ♣❧❛♥ ✐ts ❛❝t✐♦♥ t♦ ✐♠♣r♦✈❡ ✐ts ❧❡❛r♥✐♥❣
❡✣❝✐❡♥❝②✳ ❚♦ ❞♦ s♦✱ ♦✉r ❛❣❡♥t ✇✐❧❧ ❧♦♦❦ ❢♦r ❛❝t✐♦♥s t❤❛t ❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥
❤②♣♦t❤❡s✐s✱ ✐✳❡✳ ✇❤✐❝❤ r❡❞✉❝❡ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛❜♦✉t ✇❤✐❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐s t❤❡ ❝♦rr❡❝t
♦♥❡✳

❚❤❡ ✇♦r❦ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r ❤❛s ❜❡❡♥ ♣✉❜❧✐s❤❡❞ ✐♥ ❬●r✐③♦✉ ✷✵✶✹❛❪ ✐♥ ❝♦❧❧❛❜♦r❛t✐♦♥ ✇✐t❤

■ñ❛❦✐ ■t✉rr❛t❡ ❛♥❞ ▲✉✐s ▼♦♥t❡s❛♥♦✳ ❈♦❞❡ ✐s ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ ♦♥❧✐♥❡ ✉♥❞❡r t❤❡ ❣✐t❤✉❜ ❛❝❝♦✉♥t ❤tt♣s✿

✴✴❣✐t❤✉❜✳❝♦♠✴❥❣r✐③♦✉✴ ✐♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ r❡♣♦s✐t♦r✐❡s✿ ❧❢✉✐✱ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts❴t❤❡s✐s✱ ❛♥❞ ❞❛t❛s❡ts✳

https://github.com/jgrizou/
https://github.com/jgrizou/
https://github.com/jgrizou/lfui.git
https://github.com/jgrizou/experiments_thesis.git
https://github.com/jgrizou/datasets.git


✶✶✷ ❈❤❛♣t❡r ✺✳ P❧❛♥♥✐♥❣ ✉♣♦♥ ❯♥❝❡rt❛✐♥t②

❲❡ st❛rt ❜② ❡①♣❧❛✐♥✐♥❣ ✇❤❛t ❛r❡ t❤❡ ♠❡t❤♦❞s ❛♥❞ ♠❡❛s✉r❡s ♦❢ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✉s❡❞
❜② ❛ s②st❡♠ t❤❛t ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣s ♦❢ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s✳ ❲❡ t❤❡♥ ♣r♦✈✐❞❡
❛♥ ✐♥t✉✐t✐✈❡ ❡①♣❧❛♥❛t✐♦♥ ♦❢ ✇❤❛t ❛r❡ t❤❡ ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧ s♦✉r❝❡s ♦❢ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✐♥❤❡r❡♥t
t♦ ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠✳ ❲❡ ✇✐❧❧ s❡❡ t❤❛t t❤✐s ♣r♦❜❧❡♠ ✐s ❧✐♥❦❡❞ t♦ t❤❡ s②♠♠❡tr✐❡s ♣r♦♣❡rt✐❡s
❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✹✳✸✳✸✳ ❲❡ t❤❡♥ ♣r♦♣♦s❡ t✇♦ ✇❛②s ♦❢ ❡st✐♠❛t✐♥❣ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✱
♦♥❡ ♦♥ t❤❡ s✐❣♥❛❧ s♣❛❝❡ ❛♥❞ ♦♥❡ ♣r♦❥❡❝t❡❞ ♦♥ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ s♣❛❝❡✳ ❲❡ ✜♥❛❧❧② ♣r❡s❡♥t
s✐♠✉❧❛t❡❞ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts s❤♦✇✐♥❣ t❤❛t ♦✉r ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛❧❧♦✇s t❤❡ r♦❜♦t t♦
♣❧❛♥ ✐ts ❛❝t✐♦♥s ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t❡ ❢❛st❡r ❜❡t✇❡❡♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ❚❤❡s❡ r❡s✉❧ts
❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❞❛t❛s❡ts ♦❢ ❞✐✛❡r❡♥t q✉❛❧✐t✐❡s ❛♥❞ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧✐t②✱ ✇❡ ✇✐❧❧ s❡❡ t❤❛t t❤❡
♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ t❤❡ s②st❡♠ ✐s ❛✛❡❝t❡❞ ❜② t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛ ♠♦r❡ t❤❛♥ t❤❡✐r
❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧✐t②✳

❖♥ t❤✐s ❜❛s✐s ✇❡ ✇✐❧❧ tr❛♥s✐t✐♦♥ t♦ ❝❤❛♣t❡r ✻ ✇❤✐❝❤ ♣r❡s❡♥ts ❛♥ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ t♦
❜r❛✐♥ ❝♦♠♣✉t❡r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❝❡♥❛r✐♦s✱ ✇❤❡r❡ ❤✉♠❛♥ ✉s❡rs t❡❛❝❤ ❛♥ ❛❣❡♥t t♦ ♣❡r❢♦r♠
❛ r❡❛❝❤✐♥❣ t❛s❦ ❜② ❛ss❡ss✐♥❣ t❤❡ ❛❣❡♥t✬s ❛❝t✐♦♥s ✉s✐♥❣ t❤❡✐r ❜r❛✐♥✱ ❛♥❞ ✇✐t❤♦✉t ❤❛✈✐♥❣
t♦ ❝❛❧✐❜r❛t❡ t❤❡ ❜r❛✐♥ ❞❡❝♦❞❡r ❜❡❢♦r❡ ❤❛♥❞✳

✺✳✶ ❯♥❝❡rt❛✐♥t② ❢♦r ❦♥♦✇♥ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣

■❢ t❤❡ ♠❛♣♣✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ ✐♥str✉❝t✐♦♥ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ t❤❡✐r ♠❡❛♥✐♥❣s ✐s ♣r♦✈✐❞❡❞ t♦ t❤❡
♠❛❝❤✐♥❡✱ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ✐s r❛t❤❡r tr✐✈✐❛❧✳ ❚❤❡ r♦❜♦t s❤♦✉❧❞ ♦♥❧② ❝♦♠♣❛r❡✱
❢♦r ❡❛❝❤ t❛s❦✱ ✇❤❡t❤❡r t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ r❡❝❡✐✈❡❞ ❢r♦♠ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ♠❛t❝❤❡s ✇✐t❤ t❤❡
♠❡❛♥✐♥❣ ♣r❡❞✐❝t❡❞ ❜② t❤❡ ❢r❛♠❡✳ ■❢ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣s ♠❛t❝❤✱ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ t❤❡ t❛s❦
✐s ✐♥❝r❡❛s❡❞✱ ✐❢ t❤❡② ❞♦ ♥♦t ♠❛t❝❤ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ✐s ❞❡❝r❡❛s❡❞✳

❚♦ ❛❝❝❡❧❡r❛t❡ ✐ts ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦❣r❡ss✱ t❤❡ r♦❜♦t ♠✉st t❤❡r❡❢♦r❡ s❡❡❦ ❢♦r st❛t❡✲❛❝t✐♦♥
♣❛✐rs t❤❛t ♠❛①✐♠❛❧❧② ❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✐❢ ❢♦r ♦♥❡
❣✐✈❡♥ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✱ ❤❛❧❢ ♦❢ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s❡s ❡①♣❡❝t ❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑
✇❤✐❧❡ t❤❡ ♦t❤❡r ❤❛❧❢ ❡①♣❡❝t ♦♥❡ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✱ t❤❡r❡ ✐s ❤✐❣❤ ✉♥❝❡r✲
t❛✐♥t② ♦♥ t❤❛t ❛❝t✐♦♥✳ ❇② ♣❡r❢♦r♠✐♥❣ t❤✐s ❛❝t✐♦♥ ✐♥ t❤❛t st❛t❡✱ ♦♥❝❡ t❤❡ ✉s❡r ♣r♦✈✐❞❡s
✐ts ❢❡❡❞❜❛❝❦✱ t❤❡ s②st❡♠ ❝❛♥ r✉❧❡ ♦✉t ❤❛❧❢ ♦❢ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳

❚❤✐s ♣r♦❝❡ss ♠✉st ❜❡ ✇❡✐❣❤t❡❞ ❜② t❤❡ ❝✉rr❡♥t ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❡❛❝❤ t❛s❦
❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ■♥❞❡❡❞✱ ♦♥❝❡ ❤❛❧❢ ♦❢ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s❡s ❛r❡ ❞✐s❝❛r❞❡❞✱ t❤❡ r♦❜♦t s❤♦✉❧❞ ❢♦❝✉s
♦♥ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t✐♥❣ t❤❡ r❡♠❛✐♥✐♥❣ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ❚♦ ❞♦ s♦✱ t❤❡ r♦❜♦t ♠✉st s❡❡❦ ❢♦r ❛
st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ✇❤❡r❡ ♦♥❧② t❤❡ r❡♠❛✐♥✐♥❣ ❤②♣♦t❤❡s❡s ❞✐s❛❣r❡❡ ❛❜♦✉t t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞
t❡❛❝❤❡r ❢❡❡❞❜❛❝❦✳

■♥ t❤❡ r❡❛❧ ✇♦r❧❞✱ t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥♥♦t q✉❡r② ❛♥② st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ✭✐t ❝❛♥♥♦t t❡❧❡✲
♣♦rt✮✱ ❛♥❞ r❛t❤❡r ♠✉st ♥❛✈✐❣❛t❡ t❤r♦✉❣❤ t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t t♦ r❡❛❝❤ ❛ s♣❡❝✐✜❝ st❛t❡✲
❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✳ ❆♥❞ ♦♥ ✐ts ✇❛② t❤❡r❡✱ ✐t ❝♦♥t✐♥✉♦✉s❧② r❡❝❡✐✈❡s ♥❡✇ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧s
❢r♦♠ t❤❡ ✉s❡r✱ ✇❤✐❝❤ ♠❛② ❝❤❛♥❣❡ ✐ts ❜❡❧✐❡❢ ♦♥ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s❡s ♣r♦❜❛❜✐❧✐t✐❡s✳

❆ s♦❧✉t✐♦♥ ✐s t♦ ❝♦♥s✐❞❡r ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥✲❜♦♥✉s❡s✱ ✇❤❡r❡✱ ❢♦r ❡❛❝❤ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✱
✇❡ ❛ss♦❝✐❛t❡ ❛ r❡✇❛r❞ ♣r♦♣♦rt✐♦♥❛❧ t♦ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦❢ t❤✐s st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✳ ❚❤❡
❛❣❡♥t ❝❛♥ t❤❡♥ ♣❧❛♥ ✐ts ♥❡①t ❛❝t✐♦♥s ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ t❤❡ ❢✉❧❧ ♠❛♣ ♦❢ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳ ❚❤❡r❡
❛r❡ s❡✈❡r❛❧ ❡✣❝✐❡♥t ♠♦❞❡❧✲❜❛s❡❞ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❧❡❛r♥✐♥❣ ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞s t❤❛t
❛❞❞ ❛♥ ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥ ❜♦♥✉s ❢♦r st❛t❡s t❤❛t ♠✐❣❤t ♣r♦✈✐❞❡ ♠♦r❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❣❛✐♥s✳ ❙❡✈✲



✺✳✷✳ ❲❤❡r❡ ✐s t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②❄ ✶✶✸

❡r❛❧ t❤❡♦r❡t✐❝❛❧ r❡s✉❧ts s❤♦✇ t❤❛t t❤❡s❡ ❛♣♣r♦❛❝❤❡s ❛❧❧♦✇ t♦ ❧❡❛r♥ t❛s❦s ❡✣❝✐❡♥t❧②
❬❇r❛❢♠❛♥ ✷✵✵✸✱ ❑♦❧t❡r ✷✵✵✾❪✳

▼❡❛s✉r✐♥❣ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ t❤❡ t❛s❦ ✐s t❤❡ ❜❛s✐❝ ♣r✐♥❝✐♣❧❡ ♦❢ ❛❝t✐✈❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢♦r ✐♥✲
✈❡rs❡ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦❜❧❡♠s ❬▲♦♣❡s ✷✵✵✾❜❪✳ ❚❤❡ ✐❞❡❛ ✐s t♦ t❛❦❡ ❛ q✉❡r②✲❜②✲
❝♦♠♠✐tt❡❡ ❛♣♣r♦❛❝❤✱ ✇❤❡r❡ ❡❛❝❤ ♠❡♠❜❡r ♦❢ t❤❡ ❝♦♠♠✐tt❡❡✱ ✐✳❡✳ ❡❛❝❤ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s
ξk✱ ✈♦t❡s ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ✐ts ✇❡✐❣❤t ✐♥ t❤❡ ❝♦♠♠✐tt❡❡✱ t♦ ✐ts r❡s♣❡❝t✐✈❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② p(ξk)✳

❲❡ ❝❛♥ ❞❡✜♥❡ ❛ ✈❡❝t♦r t❤❛t ❛❝❝✉♠✉❧❛t❡s t❤❡ ✇❡✐❣❤t❡❞ ♦♣t✐♠❛❧ ❛❝t✐♦♥s ♦❢ ❡❛❝❤
❤②♣♦t❤❡s✐s✿

c(s, a) =
∑

t=1,...,T

p(ξt)δ(πξt(s, a) > 0)

✇❤❡r❡ δ ✐s ❛ ❉✐r❛❝ ❢✉♥❝t✐♦♥ t❤❛t ✐s ✶ ✐❢ t❤❡ ❛r❣✉♠❡♥t ✐s tr✉❡ ❛♥❞ ③❡r♦ ♦t❤❡r✇✐s❡✳
❋♦r ❡❛❝❤ st❛t❡✱ t❤❡ ✈❡❝t♦r ❡♥tr♦♣② ♦❢ t❤❡ c(s, a) ♠❡❛s✉r❡s t❤❡ ❞✐s❛❣r❡❡♠❡♥t ❜❡t✇❡❡♥
❤②♣♦t❤❡s❡s✳

U(s, a) = H(c(s, a))

❲❡ ❝❛♥ ❞❡✜♥❡ ❛ r❡✇❛r❞ ❢✉♥❝t✐♦♥ t❤❛t✱ ❢♦r ❡❛❝❤ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✱ r❡t✉r♥s ❛♥
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✈❛❧✉❡✳ ❇② ❝♦♠♣✉t✐♥❣ t❤❡ ♣♦❧✐❝② t❤❛t ♠❛①✐♠✐③❡s t❤❡ ❝✉♠✉❧❛t✐✈❡ r❡✇❛r❞✱
✐✳❡✳ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✱ t❤❡ ❛❣❡♥t ✇✐❧❧ ✈✐s✐t ✉♥❝❡rt❛✐♥ st❛t❡s t❤❛t ❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥
❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ❆❢t❡r s❡✈❡r❛❧ st❡♣s✱ t❤❡ t❛s❦ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t✐❡s ❛♥❞ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❛♣ ❛r❡
✉♣❞❛t❡❞✳ ❚❤❡ ♣r♦❝❡ss ✐s r❡♣❡❛t❡❞ ❛❣❛✐♥ ✉♥t✐❧ t❤❡ t❛s❦ ✐s ✐❞❡♥t✐✜❡❞✳

❚❤✐s ♠❡t❤♦❞ ✇♦r❦s ✇❡❧❧ ✐❢ t❤❡ ♠❛❝❤✐♥❡ ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ tr✉❡ ✐♥t❡♥❞❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣s
♦❢ t❤❡ ✉s❡r✳ ❲❡ ✇✐❧❧ ♥♦✇ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡ ✇❤❛t ♠❛❦❡s t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✐♥ ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠
❞✐✛❡r❡♥t✳

✺✳✷ ❲❤❡r❡ ✐s t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②❄

■♥ ♦r❞❡r t♦ ❡①❡♠♣❧✐❢② t❤❡ s♣❡❝✐✜❝✐t② ♦❢ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❢♦r ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠✱ ✇❡ r❡❧②
❛❣❛✐♥ ♦♥ ♦✉r ❚ ✇♦r❧❞ s❝❡♥❛r✐♦ ❛♥❞ ❝♦♠♣❛r❡ t❤❡ ❡✛❡❝ts ♦❢ ❞✐✛❡r❡♥t ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥
str❛t❡❣✐❡s✳ ❲❡ r❡♠✐♥❞ t❤❛t t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✇❛♥ts t❤❡ r♦❜♦t t♦ r❡❛❝❤ t❤❡ ❧❡❢t ❡❞❣❡ ♦❢ t❤❡
❚ ✭●✶✮✳

■❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ❦♥❡✇ ❤♦✇ t♦ ✐♥t❡r♣r❡t t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s✱ ✐✳❡✳ ✇❤✐❝❤ s✐❣♥❛❧ ❝♦rr❡✲
s♣♦♥❞s t♦ ✏❝♦rr❡❝t✑ ♦r ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❢❡❡❞❜❛❝❦✱ t❤❡ ♦♣t✐♠❛❧ ❛❝t✐♦♥ t♦ ❞✐s❝r✐♠✐♥❛t❡ ●✶
❛♥❞ ●✷ ✐s t♦ ♠♦✈❡ ❢r♦♠ r✐❣❤t t♦ ❧❡❢t ✐♥ t❤❡ t♦♣ ♣❛rt ♦❢ t❤❡ ❚✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ ❛s t❤❡ ❝❧❛s✲
s✐✜❡r ✐s ♥♦t ❣✐✈❡♥✱ ✇❡ ❜✉✐❧❞ ❛ ❞✐✛❡r❡♥t ♠♦❞❡❧ ❢♦r ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✮✳
❆s ❛ r❡s✉❧t✱ ✇❡ ❡♥❞✲✉♣ ✇✐t❤ s②♠♠❡tr✐❝ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s✱ ✇❤✐❝❤ ❛r❡ ❜♦t❤
❛s ✈❛❧✐❞ ❛♥❞ ❞♦ ♥♦t ❛❧❧♦✇ t♦ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳

❈♦♥s✐❞❡r✐♥❣ t❤❛t t❤❡ ❛❣❡♥t ❞♦❡s ♥♦t ❦♥♦✇ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣✱ ❛
s❡♥s✐t✐✈❡ ♦♣t✐♦♥ ✐s t♦ s❡❧❡❝t ❛❝t✐♦♥s ✉♥❡q✉✐✈♦❝❛❧❧② ✐❞❡♥t✐❢②✐♥❣ t❤❡ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧✳ ■♥
t❤❡ ❚ ✇♦r❧❞✱ t❛❦✐♥❣ ♦♥❧② ✉♣ ❛♥❞ ❞♦✇♥ ❛❝t✐♦♥s ✐♥ t❤❡ tr✉♥❦ ♦❢ t❤❡ ❚ ❧❡❛❞s t♦ ✐❞❡♥t✐❝❛❧
✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❢♦r ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✮✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤✐s ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥
♠❡t❤♦❞ ❛❧♦♥❡ ❞♦❡s ♥♦t ❛❧❧♦✇ ❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s ❛s ❜♦t❤ ♠♦❞❡❧ ❛r❡
t❤❡ s❛♠❡✱ t❤❡r❡❢♦r❡ ❛s ✈❛❧✐❞✳ ▼♦r❡♦✈❡r✱ ✐♥ ♠♦st s❡tt✐♥❣s✱ s✉❝❤ ❛s t❤❡ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞ ✇❡
❝♦♥s✐❞❡r ❧❛t❡r✱ t❤❡r❡ ✐s ♥♦ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ❧❡❛❞✐♥❣ t♦ ✉♥❡q✉✐✈♦❝❛❧ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢
t❤❡ s✐❣♥❛❧s✳



✶✶✹ ❈❤❛♣t❡r ✺✳ P❧❛♥♥✐♥❣ ✉♣♦♥ ❯♥❝❡rt❛✐♥t②
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❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✿ ❘❡s✉❧t ♦❢ t❤❡ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ✐❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ♦♥❧② ♣❡r❢♦r♠s r✐❣❤t ❛♥❞
❧❡❢t ❛❝t✐♦♥s ✐♥ t❤❡ t♦♣ ♦❢ t❤❡ ❚ ✇♦r❧❞✳ ❚❤✐s ✐s t❤❡ s②♠♠❡tr② ♣r♦❜❧❡♠ ❡♥❝♦✉♥t❡r❡❞
✐♥ ♣r❡✈✐♦✉s ❝❤❛♣t❡r ✹✳✸✳✸✳ ❚❤❡ r❡s✉❧t✐♥❣ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs ❢♦r ●✶ ❛♥❞ ●✷✱ ✇❤✐❧❡
s②♠♠❡tr✐❝✱ ❛r❡ ❜♦t❤ ❛s ❧✐❦❡❧② t♦ ❡①♣❧❛✐♥ t❤❡ ❞❛t❛✳
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❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✿ ❘❡s✉❧t ♦❢ t❤❡ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ✐❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ♦♥❧② ♣❡r❢♦r♠s ✉♣ ❛♥❞ ❞♦✇♥
❛❝t✐♦♥s ✐♥ t❤❡ tr✉♥❦ ♦❢ t❤❡ ❚✳ ❚❤❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✐s t❤❡ s❛♠❡ ❢♦r ❜♦t❤
❤②♣♦t❤❡s❡s✱ t❤❡r❡❢♦r❡ ❛s ❧✐❦❡❧② t♦ ❡①♣❧❛✐♥ t❤❡ ❞❛t❛✳



✺✳✸✳ ❍♦✇ ❝❛♥ ✇❡ ♠❡❛s✉r❡ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✶✶✺

❚❤♦s❡ t✇♦ ❡①❛♠♣❧❡s ❡①❡♠♣❧✐❢② t❤❡ s♣❡❝✐✜❝✐t② ♦❢ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✐♥ ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠✳
❚❤❡ ❛❣❡♥t ❝❛♥♥♦t ❥✉st tr② t♦ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❜② ✜♥❞✐♥❣ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs
✇❤❡r❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❞✐✛❡rs ✭❧❡❢t✲r✐❣❤t ❛❝t✐♦♥s ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✮ ❜✉t s❤♦✉❧❞ ❛❧s♦
❝♦❧❧❡❝t ❞❛t❛ t♦ ❜✉✐❧❞ ❛ ❣♦♦❞ ♠♦❞❡❧ ✭✉♣✲❞♦✇♥ ❛❝t✐♦♥s ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✮✳ ❲❤❛t ✐s t❤❡
♦♣t✐♠❛❧ ♥❡①t ❛❝t✐♦♥ t♦ t❛❦❡ ✐♥ t❤❡ ♣r❡✈✐♦✉s ❝♦♥❞✐t✐♦♥❄

• ■♥ t❤❡ s✐t✉❛t✐♦♥ ♦❢ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✱ t❤❡ ❛❣❡♥t ❡♥❞s✲✉♣ ✇✐t❤ ❛ s②♠♠❡tr✐❝ ✐♥t❡r♣r❡✲
t❛t✐♦♥ ❢♦r ●✶ ❛♥❞ ●✷ ❛♥❞ ✐t s❤♦✉❧❞ t❤❡r❡❢♦r❡ ♣❡r❢♦r♠ ❛♥ ❛❝t✐♦♥ ❜r❡❛❦✐♥❣ t❤✐s
s②♠♠❡tr②✳ ■t ♠✉st ❝♦❧❧❡❝t ♦♥❡ s✐❣♥❛❧ ✇❤♦s❡ ❧❛❜❡❧ ✐s ✐❞❡♥t✐❝❛❧ ❢♦r ❜♦t❤ ❤②♣♦t❤❡✲
s❡s✳ P❡r❢♦r♠✐♥❣ ❛ ✏❞♦✇♥✑ ❛❝t✐♦♥ ✐♥ t❤❡ ❚ tr✉♥❦✱ ❜♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s❡s ✇✐❧❧ ❛ss♦❝✐❛t❡
❛♥ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❧❛❜❡❧ t♦ t❤❡ r❡❝❡✐✈❡❞ s✐❣♥❛❧✱ ✇❤✐❝❤ ✇✐❧❧ ❜r❡❛❦ t❤❡ s②♠♠❡tr②✳

• ■♥ t❤❡ s✐t✉❛t✐♦♥ ♦❢ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✱ t❤❡ ❛❣❡♥t ❡♥❞s✲✉♣ ✇✐t❤ ❛♥ ✐❞❡♥t✐❝❛❧ ✐♥t❡r♣r❡t❛✲
t✐♦♥ ❢♦r ●✶ ❛♥❞ ●✷ ❛♥❞ ✐t s❤♦✉❧❞ t❤❡r❡❢♦r❡ ❝♦❧❧❡❝ts ♦♥❡ s✐❣♥❛❧ ✇❤♦s❡ ❧❛❜❡❧ ✐s
❞✐✛❡r❡♥t ❢♦r ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❇② ♣❡r❢♦r♠✐♥❣ ❛ ✏❧❡❢t✑ ❛❝t✐♦♥ ✐♥ t❤❡ t♦♣ ♦❢ t❤❡
❚✱ ❤②♣♦t❤❡s✐s ●✶ ✇✐❧❧ ❛ss♦❝✐❛t❡ t❤❡ ❧❛❜❡❧ ✏❝♦rr❡❝t✑✱ ✇❤✐❧❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ●✷ ✇✐❧❧
❛ss♦❝✐❛t❡ t❤❡ ❧❛❜❡❧ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✱ ✇❤✐❝❤ ✇✐❧❧ ❜r❡❛❦ t❤❡ s✐♠✐❧❛r✐t② ❜❡t✇❡❡♥ ♠♦❞❡❧s✳

❈❛♥ ✇❡ ✜♥❞ ❛♥ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❡❛s✉r❡ t❤❛t ❛❝❝♦✉♥t ❢♦r ❜♦t❤ ❝❛s❡s❄ ❚❤❡ ♠❡❛s✉r❡
❞❡✜♥❡❞ ✐♥ t❤❡ ♣r❡✈✐♦✉s s❡❝t✐♦♥ ✇♦✉❧❞ ♥♦t ✇♦r❦ ❜❡❝❛✉s❡ ✐t ✇❛s ✐♥❞❡♣❡♥❞❡♥t ♦❢ t❤❡
s✐❣♥❛❧✲t♦✲♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣✳ ■♥❞❡❡❞✱ t❤✐s ♠❛♣♣✐♥❣ ✇❛s t❤❡ s❛♠❡ ❢♦r ❡✈❡r② ❤②♣♦t❤✲
❡s✐s✱ ❜✉t ✐♥ t❤✐s ✇♦r❦✱ ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❤❛s ❛ ❞✐✛❡r❡♥t s✐❣♥❛❧✲t♦✲♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣✳
■♥ ♦t❤❡r ✇♦r❞s✱ t❤❡r❡ ✐s ❛♥ ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧ ❧❛②❡r ♦❢ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ t❤❡ s✐❣♥❛❧✲t♦✲♠❡❛♥✐♥❣
♠❛♣♣✐♥❣✳

❲❡ ♠✉st t❤❡r❡❢♦r❡ ♠❡❛s✉r❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② t❛❦✐♥❣ ✐♥t♦ ❛❝❝♦✉♥t t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② r❡✲
❧❛t❡❞ t♦ ❜♦t❤ t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥t t❛s❦s ❛♥❞ ❞✐✛❡r❡♥t ❝❧❛ss✐✜❡rs✳ ❚❤✐s ♣r♦❝❡ss ✇✐❧❧ ❜❡ ❡①❡♠✲
♣❧✐✜❡❞ ✐♥ t❤❡ ♥❡①t s❡❝t✐♦♥ ✉s✐♥❣ ♦✉r ❚ ✇♦r❧❞ ❡①❛♠♣❧❡✳ ❲❡ ✇✐❧❧ ♣r❡s❡♥t t✇♦ ✇❛②s ♦❢
♠❡❛s✉r✐♥❣ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳ ❚❤❡ ✜rst ♠❡t❤♦❞ ♠❡❛s✉r❡s t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ t❤❡ ❡①✲
♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧s ❜❡t✇❡❡♥ ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❚❤❡ s❡❝♦♥❞ ♠❡t❤♦❞ ♠❡❛s✉r❡s ✉♥❝❡rt❛✐♥t②
♦♥ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ s♣❛❝❡ ❜② ♠❛❦✐♥❣ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♦♥ ❢✉t✉r❡ ♦❜s❡r✈❡❞ s✐❣♥❛❧s✳

✺✳✸ ❍♦✇ ❝❛♥ ✇❡ ♠❡❛s✉r❡ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②

❇❡❢♦r❡ ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ✈✐s✉❛❧ ❡①❛♠♣❧❡s ❛♥❞ ❡q✉❛t✐♦♥s ♦❢ ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❡❛s✉r❡s✱ ✇❡
r❡♠✐♥❞ t❤❡ ✐♠♣♦rt❛♥❝❡ ♦❢ ✇❡✐❣❤t✐♥❣ t❤❡ ✈♦t❡s ♦❢ ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♣r♦♣♦rt✐♦♥❛❧❧② t♦
t❤❡✐r ❝✉rr❡♥t ♣r♦❜❛❜✐❧✐t②✳ ❲❡ t❤❡♥ ♣r❡s❡♥t ♦✉r t✇♦ ♠❡t❤♦❞s✳ ❚❤❡ ✜rst ♠❡t❤♦❞
♠❡❛s✉r❡s t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧s ❜❡t✇❡❡♥ ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❚❤❡
s❡❝♦♥❞ ♠❡t❤♦❞ ♠❡❛s✉r❡s ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ s♣❛❝❡ ❜② ♠❛❦✐♥❣ ❤②♣♦t❤❡s✐s
♦♥ ❢✉t✉r❡ ♦❜s❡r✈❡❞ s✐❣♥❛❧s✳

✺✳✸✳✶ ❚❤❡ ✐♠♣♦rt❛♥❝❡ ♦❢ ✇❡✐❣❤t✐♥❣

❲❡ ✇❛♥t t♦ ♠❡❛s✉r❡ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛❜♦✉t ❜♦t❤ t❤❡ t❛s❦s ❛♥❞ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧s ✐♥
♦r❞❡r t♦ ❝♦❧❧❡❝t ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❧❧♦✇✐♥❣ r❡❞✉❝✐♥❣ t❤✐s ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳ ❚❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✐s



✶✶✻ ❈❤❛♣t❡r ✺✳ P❧❛♥♥✐♥❣ ✉♣♦♥ ❯♥❝❡rt❛✐♥t②

t❤❡r❡❢♦r❡ ♥♦t ❝♦♥st❛♥t✱ ✐t ❞❡♣❡♥❞s ♦♥ ♦✉r ❝✉rr❡♥t ❜❡❧✐❡❢ ❛❜♦✉t ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛♥❞
♠✉st ❜❡ ✉♣❞❛t❡❞ ✇❤❡♥ ♥❡✇ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ♦❜s❡r✈❡❞✳

❆s ✇❡ ✇❛♥t t♦ ✜♥❞ ✇❤✐❝❤ t❛s❦ ✐s t❤❡ ❝♦rr❡❝t ♦♥❡ ❛♠♦♥❣ t❤❡ s❡t ♦❢ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱
♦✉r ❛✐♠ ✐s t♦ ♣✉❧❧ ❛♣❛rt t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s❡s t❤❛t ❛r❡ ❝✉rr❡♥t❧② t❤❡ ♠♦r❡ ♣r♦❜❛❜❧❡✳ ❖♥❝❡
✇❡ ❤❛✈❡ r✉❧❡❞ ♦✉t ❤❛❧❢ ♦❢ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s❡s✱ ✇❡ s❤♦✉❧❞ ♦♥❧② ❢♦❝✉s ♦♥ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t✐♥❣ t❤❡
r❡♠❛✐♥✐♥❣ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ✇❤❡♥ ❡st✐♠❛t✐♥❣ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✱ ✇❡ s❤♦✉❧❞ ✇❡✐❣❤t
❡❛❝❤ ✈♦t❡ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♣r♦❜❛❜✐❧✐t②✳ ■♥ ♣r❛❝t✐❝❡✱ ✐❢ ♦♥❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s
❤❛s ❛ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ✶ ✭✐✳❡✳ ❛❧❧ ♦t❤❡r ❤②♣♦t❤❡s❡s ❤❛✈❡ ❛ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ③❡r♦✮ t❤❡r❡
s❤♦✉❧❞ ❜❡ ♥♦ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❢♦r ❛❧❧ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs✳

✺✳✸✳✷ ❆ ♠❡❛s✉r❡ ♦♥ t❤❡ s✐❣♥❛❧ s♣❛❝❡

❆s ❡①♣❧❛✐♥❡❞ ✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✺✳✷✱ ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❡❛s✉r❡ s❤♦✉❧❞ t❛❦❡ ✐♥t♦ ❛❝❝♦✉♥t ❜♦t❤
t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❞✉❡ t♦ t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧✳ ❲❡ ✐❧❧✉str❛t❡ ❤♦✇ t❤✐s ✉♥❝❡r✲
t❛✐♥t② ❝❛♥ ❜❡ ♠❡❛s✉r❡❞ ❜② ❝♦♠♣❛r✐♥❣ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ ❡❛❝❤ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳

❙②♠♠❡tr✐❝ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧s

❲❡ st❛rt ❜② ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ t❤❡ s✐t✉❛t✐♦♥ ♦❢ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶ ✇❤❡r❡ ●✶ ❛♥❞ ●✷ ❤❛✈❡ s②♠♠❡tr✐❝
s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧s✳ ❆s ❞❡♣✐❝t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✸✱ ✇❤❡♥ s❡❧❡❝t✐♥❣ ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t✱ ❜♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s
❛❣r❡❡ t❤❛t t❤❡② s❤♦✉❧❞ r❡❝❡✐✈❡ ❛ s✐❣♥❛❧ ✐♥ t❤❡ r✐❣❤t ♣❛rt ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✱ ❡✈❡♥
✐❢ t❤❡② ❞✐s❛❣r❡❡ ♦♥ ✐ts ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ t❛❦✐♥❣ ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t ✐♥ st❛t❡ ✸ ❤❛s ❧♦✇
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧✳

❍♦✇❡✈❡r ❢♦r ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥✱ ❜♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛❣r❡❡ t❤❡② s❤♦✉❧❞ r❡❝❡✐✈❡ ❛ s✐❣♥❛❧
♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✱ ❜✉t ❞✐s❛❣r❡❡ ♦♥ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ❧♦❝❛t✐♦♥ ♦❢ s✉❝❤ s✐❣♥❛❧ ✐♥ t❤❡
❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✹✮✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ t❛❦✐♥❣ ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥ st❛t❡ ✸ ❤❛s ❤✐❣❤
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧✳

■❞❡♥t✐❝❛❧ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧s

❲❡ ♥♦✇ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ s✐t✉❛t✐♦♥ ♦❢ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✷ ✇❤❡r❡ ●✶ ❛♥❞ ●✷ ❤❛✈❡ t❤❡ s❛♠❡ s✐❣♥❛❧
♠♦❞❡❧✳ ❆s ❞❡♣✐❝t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✺✱ ✇❤❡♥ ❣♦✐♥❣ ❞♦✇♥ ❜♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛❣r❡❡ t❤❛t t❤❡②
s❤♦✉❧❞ r❡❝❡✐✈❡ ❛ s✐❣♥❛❧ ✐♥ t❤❡ ❧❡❢t ♣❛rt ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✱ ❛♥❞ ❛❣r❡❡ ♦♥ ✐ts ♠❡❛♥✐♥❣✳
❚❤❡r❡❢♦r❡ t❛❦✐♥❣ ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥ st❛t❡ ✸ ❤❛s ❧♦✇ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧✳

❍♦✇❡✈❡r ❢♦r ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t✱ ❜♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❞✐s❛❣r❡❡ ❛❜♦✉t t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧
t❤❡② s❤♦✉❧❞ r❡❝❡✐✈❡✱ ❛♥❞✱ ❛s ❜♦t❤ s❤❛r❡ t❤❡ s❛♠❡ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧✱ t❤❡② ❡①♣❡❝t ❛ s✐❣♥❛❧
✐♥ ❞✐✛❡r❡♥t ❧♦❝❛t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✻✮✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ t❛❦✐♥❣ ❛❝t✐♦♥
❧❡❢t ✐♥ st❛t❡ ✸ ❤❛s ❤✐❣❤ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧✳
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Incorrect

Correct

G1 G2

If the agent performs action left in state 3

Hypothesis 1 expects 

a signal of meaning "correct"

Hypothesis 2 expects 

a signal of meaning "incorrect"

Which is modeled by 

the green gaussian

Hypothesis 1 expects 

a signal in the right part 

of the feature space

Hypothesis 2 expects 

a signal in the right part 

of the feature space

Which is modeled by 

the red gaussian

There is no uncertainty on the expected signal

Signal expected by hyp. 1
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2 Signal expected by hyp. 2

❋✐❣✉r❡ ✺✳✸✿ ❊①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧ ❢♦r ❜♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐❢ ❛❣❡♥t ♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t ✐♥
st❛t❡ ✸ ❛♥❞ ❣✐✈❡♥ t❤❡② ❝✉rr❡♥t❧② ❤❛✈❡ ❛ s②♠♠❡tr✐❝ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s
✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✮✳ ❇♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s❡s ❡①♣❡❝t t❤❡ s❛♠❡ s✐❣♥❛❧✱ t❤❡r❡❢♦r❡ t❤❡r❡ ✐s ♥♦
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤✐s st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✱ ❛♥❞ t❤❡ ❛❣❡♥t s❤♦✉❧❞ ♥♦t s❡❧❡❝t t❤✐s
❛❝t✐♦♥✳
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Incorrect

Correct

G1 G2

If the agent performs action down in state 3

Hypothesis 1 expects 

a signal of meaning "incorrect"

Hypothesis 2 expects 

a signal of meaning "incorrect"

Which is modeled by 

the red gaussian

Hypothesis 1 expects 

a signal in the left part 

of the feature space

Hypothesis 2 expects 

a signal in the right part 

of the feature space

Which is modeled by 

the red gaussian

There is high uncertainty on the expected signal

Signal expected by hyp. 1
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2 Signal expected by hyp. 2

❋✐❣✉r❡ ✺✳✹✿ ❊①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧ ❢♦r ❜♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐❢ ❛❣❡♥t ♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥
st❛t❡ ✸ ❛♥❞ ❣✐✈❡♥ t❤❡② ❝✉rr❡♥t❧② ❤❛✈❡ ❛ s②♠♠❡tr✐❝ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✭s❡❡
❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✮✳ ❚❤❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s❡s ❡①♣❡❝t t✇♦ ❞✐✛❡r❡♥t s✐❣♥❛❧s✱ t❤❡r❡❢♦r❡ t❤❡r❡ ✐s ❤✐❣❤
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤✐s st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✱ ❛♥❞ t❤❡ ❛❣❡♥t s❤♦✉❧❞ ❜❡tt❡r ♣❡r❢♦r♠
t❤✐s ❛❝t✐♦♥✳
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Incorrect

Correct

G1 G2

If the agent performs action down in state 3

Hypothesis 1 expects 

a signal of meaning "incorrect"

Hypothesis 2 expects 

a signal of meaning "incorrect"

Which is modeled by 

the red gaussian

Hypothesis 1 expects 

a signal in the left part 

of the feature space

Hypothesis 2 expects 

a signal in the left part 

of the feature space

Which is modeled by 

the red gaussian

There is no uncertainty on the expected signal

Signal expected by hyp. 1
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Signal expected by hyp. 2

❋✐❣✉r❡ ✺✳✺✿ ❊①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧ ❢♦r ❜♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐❢ ❛❣❡♥t ♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥
st❛t❡ ✸ ❛♥❞ ❣✐✈❡♥ t❤❡② ❝✉rr❡♥t❧② ❤❛✈❡ ❛ s✐♠✐❧❛r ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✭s❡❡ ❋✐❣✲
✉r❡ ✺✳✷✮✳ ❇♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❡①♣❡❝t t❤❡ s❛♠❡ s✐❣♥❛❧✱ t❤❡r❡❢♦r❡ t❤❡r❡ ✐s ♥♦ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②
❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤✐s st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✱ ❛♥❞ t❤❡ ❛❣❡♥t s❤♦✉❧❞ ♥♦t s❡❧❡❝t t❤✐s ❛❝t✐♦♥✳
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Incorrect

Correct

G1 G2

If the agent performs action left in state 3

Hypothesis 1 expects 

a signal of meaning "correct"

Hypothesis 2 expects 

a signal of meaning "incorrect"

Which is modeled by 

the green gaussian

Hypothesis 1 expects 

a signal in the right part 

of the feature space

Hypothesis 2 expects 

a signal in the left part 

of the feature space

Which is modeled by 

the red gaussian

There is high uncertainty on the expected signal

Signal expected by hyp. 1
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Signal expected by hyp. 2

❋✐❣✉r❡ ✺✳✻✿ ❊①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧ ❢♦r ❜♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐❢ ❛❣❡♥t ♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t ✐♥
st❛t❡ ✸ ❛♥❞ ❣✐✈❡♥ t❤❡② ❝✉rr❡♥t❧② ❤❛✈❡ ❛ s✐♠✐❧❛r ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✭s❡❡
❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✮✳ ❚❤❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❡①♣❡❝t t✇♦ ❞✐✛❡r❡♥t s✐❣♥❛❧s✱ t❤❡r❡❢♦r❡ t❤❡r❡ ✐s ❤✐❣❤
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤✐s st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✱ ❛♥❞ t❤❡ ❛❣❡♥t s❤♦✉❧❞ ❜❡tt❡r ♣❡r❢♦r♠
t❤✐s ❛❝t✐♦♥✳
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❊q✉❛t✐♦♥s

❚♦ s✉♠ ✉♣✱ t♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❛ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✱ ✇❡ ❝❛♥
❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ s✐♠✐❧❛r✐t② ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ ❡❛❝❤ t❛s❦✳ ❚❤❡ ♠♦r❡ t❤❡
❡①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ s✐♠✐❧❛r t❤❡ ❧❡ss t❤❡r❡ ✐s ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳ ❆♥❞ ✇❡ r❡♠✐♥❞ t❤❛t t❤❡
✈♦t❡ ♦❢ ❛ ❤②♣♦t❤❡s✐s s❤♦✉❧❞ ❜❡ ✇❡✐❣❤t❡❞ ❜② t❤❡ ❝✉rr❡♥t ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ t❤✐s ❤②♣♦t❤❡s✐s✳

❖✉r ✈✐s✉❛❧ ❡①❛♠♣❧❡s r❡♣r❡s❡♥t t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧ ❢♦r ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛s t❤❡
♠❡❛♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ❧❛❜❡❧✳ ❚❤✐s ✐s ❛ ✈❡r②
r♦✉❣❤ ❛♣♣r♦①✐♠❛t✐♦♥✱ ✐♥❞❡❡❞✱ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ♠♦❞❡❧❡❞ ❜② ❛ ●❛✉ss✐❛♥ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥✳
❚❤❡r❡❢♦r❡ ❝♦♠♣❛r✐♥❣ t❤❡ s✐♠✐❧❛r✐t② ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ r❡s♣❡❝t✐✈❡ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ✇♦✉❧❞ ❜❡
♠♦r❡ s✉✐t❡❞ t❤❛♥ ❝♦♠♣❛r✐♥❣ ♦♥❧② t❤❡✐r ♠❡❛♥✳ ▼♦r❡♦✈❡r✱ t❤❡ ❢r❛♠❡ ❢✉♥❝t✐♦♥ ✐s ♥♦t
❛❧✇❛②s ❞❡t❡r♠✐♥✐st✐❝✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✇❡ t❛❦❡ ✐♥t♦ ❛❝❝♦✉♥t ♣♦ss✐❜❧❡ t❡❛❝❤✐♥❣ ♠✐st❛❦❡s
❜② ❛ss✐❣♥✐♥❣ s♦♠❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ r❡❝❡✐✈✐♥❣ ❛♥ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✇❤✐❧❡ t❤❡ ❛❝t✐♦♥
✇❛s ♦♣t✐♠❛❧✳ ■❞❡❛❧❧②✱ t❤✐s s❤♦✉❧❞ ❛❧s♦ ❜❡ t❛❦❡♥ ✐♥t♦ ❛❝❝♦✉♥t ✇❤❡♥ ❝♦♠♣✉t✐♥❣ t❤❡
s✐♠✐❧❛r✐t② ❜❡t✇❡❡♥ s✐❣♥❛❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s✳ ■♥ ❛❞❞✐t✐♦♥✱ ♦✉r ❡①❛♠♣❧❡s ❝♦♥s✐❞❡r ♦♥❧② t✇♦
❤②♣♦t❤❡s❡s✱ ❛♥❞ ❛s s♦♦♥ ❛s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s❡s ✐♥❝r❡❛s❡s✱ ✇❡ s❤♦✉❧❞ ❝♦♠♣✉t❡
t❤❡ s✐♠✐❧❛r✐t② ❜❡t✇❡❡♥ ♠✉❧t✐t✉❞❡s ♦❢ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s✳

▼❡❛s✉r✐♥❣ s✐♠✐❧❛r✐t② ❜❡t✇❡❡♥ ❡①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧s ❝❛♥ ❜❡ ❝♦♠♣❧❡①✳ ■♥ ♣r❛❝t✐❝❡✱ ✐t
✇✐❧❧ ❜❡ ❡❛s✐❡r ❛♥❞ ♠♦r❡ ❡✣❝✐❡♥t t♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ ♦♥ t❤❡ ♠❡❛♥ ♦❢
t❤❡ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦♥❧②✳ ❲❤❛t❡✈❡r t❤❡ ♠❡t❤♦❞ ❝❤♦s❡♥✱ ✇❡ ❞❡✜♥❡ ❛ s✐♠✐❧❛r✐t② ♠❛tr✐①
S ✇❤❡r❡ ❡❛❝❤ ❡❧❡♠❡♥t Sij(s, a) ❝♦rr❡s♣♦♥❞s t♦ t❤❡ s✐♠✐❧❛r✐t② ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞
s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ t❛s❦s i ❛♥❞ t❛s❦ j ✐❢ ❛❝t✐♦♥ a ✐s ♣❡r❢♦r♠❡❞ ✐♥ st❛t❡ s✳

❚❤❡ ✜♥❛❧ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✈❛❧✉❡ U(s, a) ✐s ❝♦♠♣✉t❡❞ ❛s t❤❡ ♦♣♣♦s✐t❡ ♦❢ t❤❡ ✇❡✐❣❤t❡❞
s✉♠ ♦❢ t❤❡ s✐♠✐❧❛r✐t② ♠❛tr✐① ❡❧❡♠❡♥ts✿

U(s, a) = −
T
∑

i=1

T
∑

j=1

Sij(s, a) p(ξi) p(ξj) ✭✺✳✶✮

❈♦♠♣✉t❡❞ ❢♦r ❡✈❡r② st❛t❡ ❛♥❞ ❛❝t✐♦♥✱ t❤✐s ♠❡❛s✉r❡ ✐s t❤❡♥ ✉s❡❞ ❛s ❛♥ ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥
❜♦♥✉s t♦ ❣✉✐❞❡ t❤❡ ❛❣❡♥t t♦✇❛r❞s st❛t❡s t❤❛t ❜❡tt❡r ❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t❡ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳
❲❡ ♣r♦✈✐❞❡ ❛♥ ❡①❛♠♣❧❡ ♦❢ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ✉s✐♥❣ t❤✐s ♠❡t❤♦❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✼✳✸✱ ✇❤❡r❡ ✇❡
♠❡❛s✉r❡ s✐♠✐❧❛r✐t② ❜❡t✇❡❡♥ ●❛✉ss✐❛♥ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ✉s✐♥❣ t❤❡✐r ♠❡❛♥s ♦♥❧②✳

✺✳✸✳✸ ❆ ♠❡❛s✉r❡ ♣r♦❥❡❝t❡❞ ✐♥ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ s♣❛❝❡

❊st✐♠❛t✐♥❣ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✐♥ t❤❡ s✐❣♥❛❧ s♣❛❝❡ ❝❛♥ ❜❡ ✈❡r② ❝♦st❧②✳ ■t r❡q✉✐r❡s ❝♦♠♣✉t✲
✐♥❣✱ ❢♦r ❡✈❡r② st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✱ t❤❡ ♦✈❡r❧❛♣ ❜❡t✇❡❡♥ ♠❛♥② ❝♦♥t✐♥✉♦✉s ♣r♦❜❛❜✐❧✐t②
❞✐str✐❜✉t✐♦♥s ✇❡✐❣❤t❡❞ ❜② t❤❡✐r r❡s♣❡❝t✐✈❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ❝♦♥tr✐❜✉t✐♦♥s✳ ■♥ t❤✐s s✉❜s❡❝✲
t✐♦♥ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ❛♥♦t❤❡r ♠❡tr✐❝ ❢♦r ❝♦♠♣✉t✐♥❣ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✇❤✐❝❤ r❡❧✐❡s ♦♥ ♦✉r
♣s❡✉❞♦✲❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ♠❡❛s✉r❡ ❞❡✜♥❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✹✳✹✳ ❚❤✐s ♠❡t❤♦❞ r❡❧✐❡s ♦♥ s❛♠♣❧✐♥❣
s♦♠❡ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ ❛s❦✐♥❣ ❡✈❡r② ❤②♣♦t❤❡s✐s ✇❤❡t❤❡r t❤❡ s❛♠♣❧❡❞ s✐❣♥❛❧s ❛r❡
❡①♣❡❝t❡❞ ♦r ♥♦t ❣✐✈❡♥ ❛ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✳



✶✷✷ ❈❤❛♣t❡r ✺✳ P❧❛♥♥✐♥❣ ✉♣♦♥ ❯♥❝❡rt❛✐♥t②

❙②♠♠❡tr✐❝ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧s

❲❡ st❛rt ❜② ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ t❤❡ s✐t✉❛t✐♦♥ ♦❢ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶ ✇❤❡r❡ t❤❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❤❛✈❡
s②♠♠❡tr✐❝ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧s✳ ❆s ❞❡♣✐❝t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✼✱ ✇❤❡♥ s❡❧❡❝t✐♥❣ ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t ✐♥
st❛t❡ ✸ ❛♥❞ ✐❢ t❤❡ ✉s❡r s❡♥❞s ❛ s✐❣♥❛❧ ✐♥ t❤❡ r✐❣❤t ♣❛rt ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✱ ❜♦t❤
❤②♣♦t❤❡s✐s ❛❣r❡❡ t❤❛t t❤✐s ♣❛rt✐❝✉❧❛r s✐❣♥❛❧ ✐s ❡①♣❡❝t❡❞ ❣✐✈❡♥ t❤✐s st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✳
❍②♣♦t❤❡s✐s ✶ ❡①♣❡❝ts ❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑✱ ❛♥❞ t❤❡ t❡❛❝❤❡r s✐❣♥❛❧ ✐s ❝❧❛ss✐✜❡❞
❛s ❜❡✐♥❣ ♦❢ ❝❧❛ss ✏❝♦rr❡❝t✑✳ ❍②♣♦t❤❡s✐s ✷ ❡①♣❡❝ts ❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞
t❤❡ t❡❛❝❤❡r s✐❣♥❛❧ ✐s ❝❧❛ss✐✜❡❞ ❛s ❜❡✐♥❣ ♦❢ ❝❧❛ss ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ r❡❝❡✐✈✐♥❣ t❤✐s
♣❛rt✐❝✉❧❛r s✐❣♥❛❧ ❛❢t❡r t❛❦✐♥❣ ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t ✐♥ st❛t❡ ✸ ❤❛s ❧♦✇ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳
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If the agent performs action left in state 3

and receives a signal in the right part of the feature space

G1

Hypothesis 1 expects 

a signal of meaning "correct"

G2

Hypothesis 2 expects 

a signal of meaning "incorrect"

Expected meaning

is "incorrect"

Predicted meaning

is "incorrect"
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Teacher signal

sample

Predicted meaning

is "correct"

Expected meaning

is "correct"

There is no uncertainty on the matching between expected and predicted meaning 

Both hypothesis agree that the teacher signal sample 

is expected for the state-action pair considered

❋✐❣✉r❡ ✺✳✼✿ ▼❛t❝❤✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ ❡①♣❡❝t❡❞ ❧❛❜❡❧s ❛♥❞ t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥ ♦❢ ❛ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧
s❛♠♣❧❡❞ ♦♥ t❤❡ r✐❣❤t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ❛♥❞ ✐❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t
✐♥ st❛t❡ ✸ ❛♥❞ t❤❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❝✉rr❡♥t❧② ❤❛✈❡ ❛ s②♠♠❡tr✐❝ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢
t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✮✳ ❇♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s❡s ❛❣r❡❡ t❤❛t t❤❡ ❧❛❜❡❧ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❛
s✐❣♥❛❧ ♦♥ t❤❡ r✐❣❤t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ♠❛t❝❤❡s ✇✐t❤ t❤❡ ❧❛❜❡❧ ♣r❡❞✐❝t❡❞ ❣✐✈❡♥
t❤❡ ❢r❛♠❡ ❛♥❞ t❤❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡✱ t❤❡r❡ ✐s ♥♦ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②
❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤✐s st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ❛♥❞ t❤❡ ❛❣❡♥t s❤♦✉❧❞ ♥♦t s❡❧❡❝t ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t✳



✺✳✸✳ ❍♦✇ ❝❛♥ ✇❡ ♠❡❛s✉r❡ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✶✷✸

❚❤✐s s❛♠❡ ♣r♦❝❡ss ❝❛♥ ❜❡ ❡①❡❝✉t❡❞ ❢♦r ❛♥② t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ❛s
❞❡♣✐❝t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✽✱ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ❛ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧ ♦♥ t❤❡ ❧❡❢t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡
s♣❛❝❡✱ ✐❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t ✐♥ st❛t❡ ✸✱ ❜♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛❣r❡❡ t❤❛t t❤✐s
♣❛rt✐❝✉❧❛r s✐❣♥❛❧ ✐s ♥♦t ❡①♣❡❝t❡❞✳ ❍②♣♦t❤❡s✐s ✶ ❡①♣❡❝ts ❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑✱
❛♥❞ t❤❡ t❡❛❝❤❡r s✐❣♥❛❧ ✐s ❝❧❛ss✐✜❡❞ ❛s ❜❡✐♥❣ ♦❢ ❝❧❛ss ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❍②♣♦t❤❡s✐s ✷ ❡①♣❡❝ts
❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ t❤❡ t❡❛❝❤❡r s✐❣♥❛❧ ✐s ❝❧❛ss✐✜❡❞ ❛s ❜❡✐♥❣ ♦❢ ❝❧❛ss
✏❝♦rr❡❝t✑✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ r❡❝❡✐✈✐♥❣ t❤✐s ♣❛rt✐❝✉❧❛r s✐❣♥❛❧ ❛❢t❡r t❛❦✐♥❣ ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t ✐♥ st❛t❡
✸ ❤❛s ❧♦✇ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳
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If the agent performs action left in state 3

and receives a signal in the left part of the feature space

G1

Hypothesis 1 expects 

a signal of meaning "correct"

G2

Hypothesis 2 expects 

a signal of meaning "incorrect"

Expected meaning

is "incorrect"

Predicted meaning

is "correct"

Both hypothesis agree that the teacher signal sample 

is not expected for the state-action pair considered
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Teacher signal

sample

Predicted meaning

is "incorrect"

Expected meaning

is "correct"

There is no uncertainty on the matching between expected and predicted meaning 

❋✐❣✉r❡ ✺✳✽✿ ▼❛t❝❤✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ ❡①♣❡❝t❡❞ ❧❛❜❡❧s ❛♥❞ t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥ ♦❢ ❛ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧
s❛♠♣❧❡❞ ♦♥ t❤❡ ❧❡❢t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ❢♦r t❤❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐❢ t❤❡ ❛❣❡♥t
♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t ✐♥ st❛t❡ ✸ ❛♥❞ t❤❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❝✉rr❡♥t❧② ❤❛✈❡ ❛ s②♠♠❡tr✐❝
✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✮✳ ❇♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s❡s ❛❣r❡❡ t❤❛t t❤❡ ❧❛❜❡❧
❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❛ s✐❣♥❛❧ ♦♥ t❤❡ ❧❡❢t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ❞♦❡s ♥♦t ♠❛t❝❤ ✇✐t❤ t❤❡
❧❛❜❡❧ ♣r❡❞✐❝t❡❞ ❣✐✈❡♥ t❤❡ ❢r❛♠❡ ❛♥❞ t❤❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡✱
t❤❡r❡ ✐s ♥♦ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤✐s st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ❛♥❞ t❤❡ ❛❣❡♥t s❤♦✉❧❞ ♥♦t
s❡❧❡❝t ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t✳
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❛r❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ♦r ♥♦t ❣✐✈❡♥ t❤❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✳ ❆s ❞❡♣✐❝t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✾✱
✇❤❡♥ s❡❧❡❝t✐♥❣ ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥ st❛t❡ ✸ ❛♥❞ ✐❢ t❤❡ ✉s❡r s❡♥❞s ❛ s✐❣♥❛❧ ✐♥ t❤❡ r✐❣❤t ♣❛rt
♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✱ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶ ❡①♣❡❝ts ❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✱ ❛♥❞ t❤❡
t❡❛❝❤❡r s✐❣♥❛❧ ✐s ❝❧❛ss✐✜❡❞ ❛s ❜❡✐♥❣ ♦❢ ❝❧❛ss ✏❝♦rr❡❝t✑✳ ❆♥❞ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✷ ❡①♣❡❝ts ❛
s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ t❤❡ t❡❛❝❤❡r s✐❣♥❛❧ ✐s ❝❧❛ss✐✜❡❞ ❛s ❜❡✐♥❣ ♦❢ ❝❧❛ss
✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ r❡❝❡✐✈✐♥❣ t❤✐s ♣❛rt✐❝✉❧❛r s✐❣♥❛❧ ❛❢t❡r t❛❦✐♥❣ ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥
st❛t❡ ✸ ✐s ♥♦t ❡①♣❡❝t❡❞ ❢♦r ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶ ❜✉t ❡①♣❡❝t❡❞ ❢♦r ❤②♣♦t❤❡s✐s ✷✱ t❤❡r❡ ✐s ❤✐❣❤
✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳
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If the agent performs action down in state 3

and receives a signal in the right part of the feature space

G1

Hypothesis 1 expects 

a signal of meaning "incorrect"

G2

Hypothesis 2 expects 

a signal of meaning "incorrect"

Expected meaning

is "incorrect"

Predicted meaning

is "incorrect"
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Teacher signal

sample

Predicted meaning

is "correct"

Expected meaning

is "incorrect"

There is high uncertainty on the matching between expected and predicted meaning 

Hypothesis 1 says the signal sample is not expected 

for this state-action while hypothesis 2 says the 

signal sample is expected for this state-action pair.

❋✐❣✉r❡ ✺✳✾✿ ▼❛t❝❤✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ ❡①♣❡❝t❡❞ ❧❛❜❡❧s ❛♥❞ t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥ ♦❢ ❛ t❡❛❝❤✐♥❣
s✐❣♥❛❧ s❛♠♣❧❡❞ ♦♥ t❤❡ r✐❣❤t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ✐❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥
❞♦✇♥ ✐♥ st❛t❡ ✸ ❛♥❞ t❤❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❝✉rr❡♥t❧② ❤❛✈❡ ❛ s②♠♠❡tr✐❝ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥
♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✮✳ ❍②♣♦t❤❡s✐s ✶ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ s✐❣♥❛❧ ❛s ♠❡❛♥✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑
✇❤✐❝❤ ✇❛s ♥♦t ❡①♣❡❝t❡❞✱ ✇❤✐❧❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✷ ❡①♣❡❝t❡❞ ❛ s✐❣♥❛❧ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑
❛♥❞ ❝❧❛ss✐❢② t❤❡ s✐❣♥❛❧ ❛s ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ✇❤✐❝❤ ✐s ✇❤❛t ✇❛s ❡①♣❡❝t❡❞✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ t❤❡r❡
✐s ❤✐❣❤ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤✐s st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ❛♥❞ t❤❡ ❛❣❡♥t s❤♦✉❧❞ ❜❡tt❡r
♣❡r❢♦r♠ ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳
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❙✐♠✐❧❛r❧②✱ ❛s ❞❡♣✐❝t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✵✱ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ❛ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧ ♦♥ t❤❡ ❧❡❢t
s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✱ ✐❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥ st❛t❡ ✸✱ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶
❡①♣❡❝ts ❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✱ ❛♥❞ t❤❡ t❡❛❝❤❡r s✐❣♥❛❧ ✐s ❝❧❛ss✐✜❡❞ ❛s ❜❡✐♥❣
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t❤❡ t❡❛❝❤❡r s✐❣♥❛❧ ✐s ❝❧❛ss✐✜❡❞ ❛s ❜❡✐♥❣ ♦❢ ❝❧❛ss ✏❝♦rr❡❝t✑✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ r❡❝❡✐✈✐♥❣ t❤✐s
♣❛rt✐❝✉❧❛r s✐❣♥❛❧ ❛❢t❡r t❛❦✐♥❣ ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥ st❛t❡ ✸ ✐s ❡①♣❡❝t❡❞ ❢♦r ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶ ❜✉t
♥♦t ❡①♣❡❝t❡❞ ❢♦r ❤②♣♦t❤❡s✐s ✷✱ t❤❡r❡ ✐s ❤✐❣❤ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳
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If the agent performs action down in state 3

and receives a signal in the left part of the feature space

G1

Hypothesis 1 expects 

a signal of meaning "incorrect"

G2

Hypothesis 2 expects 

a signal of meaning "incorrect"

Expected meaning

is "incorrect"

Predicted meaning

is "correct"

Hypothesis 1 says the signal sample is expected for 

this state-action while hypothesis 2 says the signal 

sample is unexpected for this state-action pair.
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Teacher signal

sample

Predicted meaning

is "incorrect"

Expected meaning

is "incorrect"

There is high uncertainty on the matching between expected and predicted meaning 

❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✵✿ ▼❛t❝❤✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ ❡①♣❡❝t❡❞ ❧❛❜❡❧s ❛♥❞ t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥ ♦❢ ❛ t❡❛❝❤✐♥❣
s✐❣♥❛❧ s❛♠♣❧❡❞ ♦♥ t❤❡ ❧❡❢t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ❢♦r t❤❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐❢ t❤❡
❛❣❡♥t ♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥ st❛t❡ ✸ ❛♥❞ t❤❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❝✉rr❡♥t❧② ❤❛✈❡ ❛
s②♠♠❡tr✐❝ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✮✳ ❍②♣♦t❤❡s✐s ✶ s❛②s ❛ s✐❣♥❛❧
♦♥ t❤❡ ❧❡❢t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ♠❡❛♥s ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ✇❤✐❝❤ ✇❛s ❡①♣❡❝t❡❞ ❣✐✈❡♥
t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✱ ✇❤✐❧❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✷ ❡①♣❡❝t❡❞ ❛ s✐❣♥❛❧ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❜✉t
❝❧❛ss✐❢② t❤❡ s✐❣♥❛❧ ❛s ✏❝♦rr❡❝t✑ ✇❤✐❝❤ ✇❛s ♥♦t ❡①♣❡❝t❡❞✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ t❤❡r❡ ✐s ❤✐❣❤
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤✐s st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ❛♥❞ t❤❡ ❛❣❡♥t s❤♦✉❧❞ ❜❡tt❡r ♣❡r❢♦r♠
❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳✳
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■❞❡♥t✐❝❛❧ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧s

❲❡ ♥♦✇ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ s✐t✉❛t✐♦♥ ♦❢ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✷ ✇❤❡♥ t❤❡ s❛♠❡ ♠♦❞❡❧ ✐s s❤❛r❡❞ ❜❡t✇❡❡♥
❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❆s ❞❡♣✐❝t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✶✱ ✇❤❡♥ s❡❧❡❝t✐♥❣ ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥ st❛t❡ ✸ ❛♥❞ ✐❢
t❤❡ ✉s❡r s❡♥❞s ❛ s✐❣♥❛❧ ✐♥ t❤❡ r✐❣❤t ♣❛rt ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✱ ❜♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛❣r❡❡
t❤❛t t❤✐s ♣❛rt✐❝✉❧❛r s✐❣♥❛❧ ✐s ✉♥❡①♣❡❝t❡❞ ❣✐✈❡♥ t❤✐s st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✳ ❍②♣♦t❤❡s✐s ✶
❡①♣❡❝ts ❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✱ ❛♥❞ t❤❡ t❡❛❝❤❡r s✐❣♥❛❧ ✐s ❝❧❛ss✐✜❡❞ ❛s ❜❡✐♥❣ ♦❢
❝❧❛ss ✏❝♦rr❡❝t✑✳ ❍②♣♦t❤❡s✐s ✷ ❡①♣❡❝ts ❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ t❤❡ t❡❛❝❤❡r
s✐❣♥❛❧ ✐s ❝❧❛ss✐✜❡❞ ❛s ❜❡✐♥❣ ♦❢ ❝❧❛ss ✏❝♦rr❡❝t✑✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ r❡❝❡✐✈✐♥❣ t❤✐s ♣❛rt✐❝✉❧❛r
s✐❣♥❛❧ ❛❢t❡r t❛❦✐♥❣ ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥ st❛t❡ ✸ ❤❛s ❧♦✇ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳
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Incorrect

Correct

If the agent performs action down in state 3

and receives a signal in the right part of the feature space

G1

Hypothesis 1 expects 

a signal of meaning "incorrect"

G2

Hypothesis 2 expects 

a signal of meaning "incorrect"

Expected meaning

is "incorrect"

Predicted meaning

is "incorrect"
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Teacher signal

sample

Predicted meaning

is "correct"

Expected meaning

is "incorrect"

There is no uncertainty on the matching between expected and predicted meaning 

Both hypothesis agree that the teacher signal sample 

is not expected for the state-action pair considered

❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✶✿ ▼❛t❝❤✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ ❡①♣❡❝t❡❞ ❧❛❜❡❧s ❛♥❞ t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥ ♦❢ ❛ t❡❛❝❤✐♥❣
s✐❣♥❛❧ s❛♠♣❧❡❞ ♦♥ t❤❡ r✐❣❤t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ❢♦r t❤❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐❢ t❤❡
❛❣❡♥t ♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥ st❛t❡ ✸ ❛♥❞ t❤❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❝✉rr❡♥t❧② ❤❛✈❡ ❛
s②♠♠❡tr✐❝ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✮✳ ❇♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s❡s ❛❣r❡❡
t❤❛t t❤❡ ❧❛❜❡❧ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❛ s✐❣♥❛❧ ♦♥ t❤❡ r✐❣❤t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ❞♦❡s ♥♦t
♠❛t❝❤ ✇✐t❤ t❤❡ ❧❛❜❡❧ ♣r❡❞✐❝t❡❞ ❣✐✈❡♥ t❤❡ ❢r❛♠❡ ❛♥❞ t❤❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✳
❚❤❡r❡❢♦r❡ t❤❡r❡ ✐s ♥♦ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤✐s st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ❛♥❞ t❤❡ ❛❣❡♥t
s❤♦✉❧❞ ♥♦t s❡❧❡❝t ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥✳
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❚❤✐s s❛♠❡ ♣r♦❝❡ss ❝❛♥ ❜❡ ❡①❡❝✉t❡❞ ❢♦r ❛♥② t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ❛s
❞❡♣✐❝t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✷✱ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ❛ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧ ♦♥ t❤❡ ❧❡❢t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡
s♣❛❝❡✱ ✐❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥ st❛t❡ ✸✱ ❜♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛❣r❡❡ t❤❛t t❤✐s
♣❛rt✐❝✉❧❛r s✐❣♥❛❧ ✐s ❡①♣❡❝t❡❞✳ ❍②♣♦t❤❡s✐s ✶ ❡①♣❡❝ts ❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✱
❛♥❞ t❤❡ t❡❛❝❤❡r s✐❣♥❛❧ ✐s ❝❧❛ss✐✜❡❞ ❛s ❜❡✐♥❣ ♦❢ ❝❧❛ss ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❍②♣♦t❤❡s✐s ✷ ❡①♣❡❝ts
❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ t❤❡ t❡❛❝❤❡r s✐❣♥❛❧ ✐s ❝❧❛ss✐✜❡❞ ❛s ❜❡✐♥❣ ♦❢ ❝❧❛ss
✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ r❡❝❡✐✈✐♥❣ t❤✐s ♣❛rt✐❝✉❧❛r s✐❣♥❛❧ ❛❢t❡r t❛❦✐♥❣ ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥
st❛t❡ ✸ ❤❛s ❧♦✇ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳
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Incorrect

Correct

If the agent performs action down in state 3

and receives a signal in the left part of the feature space

G1

Hypothesis 1 expects 

a signal of meaning "incorrect"

G2

Hypothesis 2 expects 

a signal of meaning "incorrect"

Expected meaning

is "incorrect"

Predicted meaning

is "incorrect"
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Teacher signal

sample

Predicted meaning

is "incorrect"

Expected meaning

is "incorrect"

There is no uncertainty on the matching between expected and predicted meaning 

Both hypothesis agree that the teacher signal sample 

is expected for the state-action pair considered

❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✷✿ ▼❛t❝❤✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ ❡①♣❡❝t❡❞ ❧❛❜❡❧s ❛♥❞ t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥ ♦❢ ❛ t❡❛❝❤✐♥❣
s✐❣♥❛❧ s❛♠♣❧❡❞ ♦♥ t❤❡ ❧❡❢t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ❢♦r t❤❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐❢ t❤❡
❛❣❡♥t ♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥ st❛t❡ ✸ ❛♥❞ t❤❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❝✉rr❡♥t❧② ❤❛✈❡ ❛
s②♠♠❡tr✐❝ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✮✳ ❇♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s❡s ❛❣r❡❡
t❤❛t t❤❡ ❧❛❜❡❧ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❛ s✐❣♥❛❧ ♦♥ t❤❡ ❧❡❢t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ♠❛t❝❤ ✇✐t❤
t❤❡ ❧❛❜❡❧ ♣r❡❞✐❝t❡❞ ❣✐✈❡♥ t❤❡ ❢r❛♠❡ ❛♥❞ t❤❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡
t❤❡r❡ ✐s ♥♦ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤✐s st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ❛♥❞ t❤❡ ❛❣❡♥t s❤♦✉❧❞ ♥♦t
s❡❧❡❝t ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥✳



✶✷✽ ❈❤❛♣t❡r ✺✳ P❧❛♥♥✐♥❣ ✉♣♦♥ ❯♥❝❡rt❛✐♥t②

❍♦✇❡✈❡r ❢♦r ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t✱ t❤❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s❡s ❞✐s❛❣r❡❡ ♦♥ ✇❤❡t❤❡r s✉❝❤ s✐❣♥❛❧s ❛r❡
❡①♣❡❝t❡❞ ♦r ♥♦t ❣✐✈❡♥ t❤❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✳ ❆s ❞❡♣✐❝t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✸✱
✇❤❡♥ s❡❧❡❝t✐♥❣ ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t ✐♥ st❛t❡ ✸ ❛♥❞ ✐❢ t❤❡ ✉s❡r s❡♥❞s ❛ s✐❣♥❛❧ ✐♥ t❤❡ r✐❣❤t ♣❛rt
♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✱ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶ ❡①♣❡❝ts ❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑✱ ❛♥❞ t❤❡
t❡❛❝❤❡r s✐❣♥❛❧ ✐s ❝❧❛ss✐✜❡❞ ❛s ❜❡✐♥❣ ♦❢ ❝❧❛ss ✏❝♦rr❡❝t✑✳ ❆♥❞ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✷ ❡①♣❡❝ts ❛
s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ t❤❡ t❡❛❝❤❡r s✐❣♥❛❧ ✐s ❝❧❛ss✐✜❡❞ ❛s ❜❡✐♥❣ ♦❢ ❝❧❛ss
✏❝♦rr❡❝t✑✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ r❡❝❡✐✈✐♥❣ t❤✐s ♣❛rt✐❝✉❧❛r s✐❣♥❛❧ ❛❢t❡r t❛❦✐♥❣ ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥
st❛t❡ ✸ ✐s ❡①♣❡❝t❡❞ ❢♦r ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶ ❜✉t ♥♦t ❡①♣❡❝t❡❞ ❢♦r ❤②♣♦t❤❡s✐s ✷✱ t❤❡r❡ ✐s ❤✐❣❤
✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳
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Incorrect

Correct

If the agent performs action left in state 3

and receives a signal in the right part of the feature space

G1

Hypothesis 1 expects 

a signal of meaning "correct"

G2

Hypothesis 2 expects 

a signal of meaning "incorrect"

Expected meaning

is "incorrect"

Predicted meaning

is "correct"
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Teacher signal

sample

Predicted meaning

is "correct"

Expected meaning

is "correct"

There is high uncertainty on the matching between expected and predicted meaning 
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Hypothesis 1 says the signal sample is expected for 

this state-action while hypothesis 2 says the signal 

sample is unexpected for this state-action pair.

❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✸✿ ▼❛t❝❤✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ ❡①♣❡❝t❡❞ ❧❛❜❡❧s ❛♥❞ t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥ ♦❢ ❛ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣✲
♥❛❧ s❛♠♣❧❡❞ ♦♥ t❤❡ r✐❣❤t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ❢♦r t❤❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐❢ t❤❡ ❛❣❡♥t
♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t ✐♥ st❛t❡ ✸ ❛♥❞ t❤❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❝✉rr❡♥t❧② ❤❛✈❡ ❛ s②♠♠❡t✲
r✐❝ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✮✳ ❍②♣♦t❤❡s✐s ✶ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ s✐❣♥❛❧
❛s ♠❡❛♥✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑ ✇❤✐❝❤ ✇❛s ♥♦t ❡①♣❡❝t❡❞✱ ✇❤✐❧❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✷ ❡①♣❡❝t❡❞ ❛ s✐❣✲
♥❛❧ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❜✉t ❝❧❛ss✐❢② t❤❡ s✐❣♥❛❧ ❛s ✏❝♦rr❡❝t✑ ✇❤✐❝❤ ✇❛s ♥♦t ❡①♣❡❝t❡❞✳
❚❤❡r❡❢♦r❡ t❤❡r❡ ✐s ❤✐❣❤ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤✐s st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ❛♥❞ t❤❡ ❛❣❡♥t
s❤♦✉❧❞ ❜❡tt❡r ♣❡r❢♦r♠ ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳



✺✳✸✳ ❍♦✇ ❝❛♥ ✇❡ ♠❡❛s✉r❡ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✶✷✾

❙✐♠✐❧❛r❧②✱ ❛s ❞❡♣✐❝t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✹✱ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ❛ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧ ♦♥ t❤❡ ❧❡❢t
s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✱ ✐❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t ✐♥ st❛t❡ ✸✱ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶
❡①♣❡❝ts ❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✱ ❛♥❞ t❤❡ t❡❛❝❤❡r s✐❣♥❛❧ ✐s ❝❧❛ss✐✜❡❞ ❛s ❜❡✐♥❣
♦❢ ❝❧❛ss ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❆♥❞ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✷ ❡①♣❡❝ts ❛ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞
t❤❡ t❡❛❝❤❡r s✐❣♥❛❧ ✐s ❝❧❛ss✐✜❡❞ ❛s ❜❡✐♥❣ ♦❢ ❝❧❛ss ✏❝♦rr❡❝t✑✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ r❡❝❡✐✈✐♥❣ t❤✐s
♣❛rt✐❝✉❧❛r s✐❣♥❛❧ ❛❢t❡r t❛❦✐♥❣ ❛❝t✐♦♥ ❞♦✇♥ ✐♥ st❛t❡ ✸ ✐s ♥♦t ❡①♣❡❝t❡❞ ❢♦r ❤②♣♦t❤❡s✐s
✶ ❜✉t ❡①♣❡❝t❡❞ ❢♦r ❤②♣♦t❤❡s✐s ✷✱ t❤❡r❡ ✐s ❤✐❣❤ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳
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Incorrect

Correct

If the agent performs action left in state 3

and receives a signal in the left part of the feature space

G1

Hypothesis 1 expects 

a signal of meaning "correct"

G2

Hypothesis 2 expects 

a signal of meaning "incorrect"

Expected meaning

is "incorrect"

Predicted meaning

is "incorrect"
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Teacher signal

sample

Predicted meaning

is "incorrect"

Expected meaning

is "correct"

There is high uncertainty on the matching between expected and predicted meaning 

Hypothesis 1 says the signal sample is not expected 

for this state-action while hypothesis 2 says the 

signal sample is expected for this state-action pair.

❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✹✿ ▼❛t❝❤✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ ❡①♣❡❝t❡❞ ❧❛❜❡❧s ❛♥❞ t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥ ♦❢ ❛ t❡❛❝❤✐♥❣
s✐❣♥❛❧ s❛♠♣❧❡❞ ♦♥ t❤❡ ❧❡❢t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ❢♦r t❤❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐❢ t❤❡ ❛❣❡♥t
♣❡r❢♦r♠s ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t ✐♥ st❛t❡ ✸ ❛♥❞ t❤❡ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❝✉rr❡♥t❧② ❤❛✈❡ ❛ s②♠♠❡tr✐❝
✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✮✳ ❍②♣♦t❤❡s✐s ✶ s❛②s ❛ s✐❣♥❛❧ ♦♥ t❤❡
❧❡❢t s✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡ ♠❡❛♥s ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ✇❤✐❝❤ ✇❛s ♥♦t ❡①♣❡❝t❡❞ ❣✐✈❡♥ t❤❡
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✱ ✇❤✐❧❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✷ ❡①♣❡❝t❡❞ ❛ s✐❣♥❛❧ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞
❝❧❛ss✐❢② t❤❡ s✐❣♥❛❧ ❛s ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ✇❤✐❝❤ ✐s ✇❤❛t ✇❛s ❡①♣❡❝t❡❞✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ t❤❡r❡ ✐s
❤✐❣❤ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤✐s st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ❛♥❞ t❤❡ ❛❣❡♥t s❤♦✉❧❞ ❜❡tt❡r
♣❡r❢♦r♠ ❛❝t✐♦♥ ❧❡❢t ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳



✶✸✵ ❈❤❛♣t❡r ✺✳ P❧❛♥♥✐♥❣ ✉♣♦♥ ❯♥❝❡rt❛✐♥t②

❊q✉❛t✐♦♥s

❚♦ s✉♠♠❛r✐③❡✱ ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❡st✐♠❛t❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❡t✇❡❡♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❢♦r ❛ ❣✐✈❡♥
st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✱ ✇❡ ❝❛♥ ❛s❦ t❤❡ s②st❡♠ t♦ ❝❧❛ss✐❢② s♦♠❡ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s e ❛♥❞
❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛t t❤❡ ♣r❡❞✐❝t❡❞ ❧❛❜❡❧s lc ❡q✉❛❧s t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ❧❛❜❡❧s lf ✳
❇② ❝♦♠♣❛r✐♥❣ t❤❡ r❡s✉❧t✐♥❣ ❥♦✐♥t ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ❜❡t✇❡❡♥ ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ ✐❢ t❤❡r❡ ✐s
❧♦✇ ✈❛r✐❛♥❝❡ t❤❡r❡ ✐s ❧♦✇ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳ ❘❡s♣❡❝t✐✈❡❧②✱ ✐❢ t❤❡r❡ ✐s ❤✐❣❤ ✈❛r✐❛♥❝❡✱ t❤❡r❡
✐s ❤✐❣❤ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳

❚❤✐s ♠❡❛s✉r❡ ❤❛s t❤❡ ✐♠♣♦rt❛♥t ❛❞✈❛♥t❛❣❡ ♦❢ ✉s✐♥❣ t❤❡ s❛♠❡ ❡q✉❛t✐♦♥s ❛s t❤❡
♦♥❡ ✉s❡❞ ❢♦r ❝♦♠♣✉t✐♥❣ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ♦❢ ❡❛❝❤ t❛s❦ ✭❝❤❛♣t❡r ✹✳✹✳✷✮✳ ❆❞❞✐t✐♦♥❛❧❧②✱
✇❡ ❞♦ ♥♦t ❤❛✈❡ t♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ s✐♠✐❧❛r✐t② ❜❡t✇❡❡♥ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s✱ ❛♥❞
♦♥❧② r❡❧② ♦♥ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs✱ t❤❛t ❛r❡ ❛❧r❡❛❞② ❝♦♠♣✉t❡❞✳ ❲❡ ♦♥❧② ♥❡❡❞ t♦ ❝♦♠♣✉t❡
t❤❡ ♣r❡❞✐❝t❡❞ ❧❛❜❡❧s ✭lc✮ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ s❛♠♣❧❡❞ s✐❣♥❛❧s ✭e✮ ♦♥❝❡ ♣❡r ❤②♣♦t❤❡s✐s✳
❚❤❡♥✱ t♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ❢✉❧❧ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❛♣ ❢♦r ❡❛❝❤ st❛t❡ ❛♥❞ ❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✱ ✇❡ ❤❛✈❡ t♦
❝♦♠♣❛r❡ t❤❡s❡ ♣r❡❞✐❝t❡❞ ❧❛❜❡❧s ✇✐t❤ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ❧❛❜❡❧s ✭lf ✮ ❢r♦♠ ❡❛❝❤ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥
♣❛✐r ❛♥❞ ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳

❲❡ ♥♦t❡ Jξt(s, a, e) = p(lc = lf |s, a, e, θxit , ξt)✱ ✇❤✐❝❤ ✐s ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✷ ❣✐✈❡♥ t❤❡
❝❧❛ss✐✜❡r θξt ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❛s❦ ξt ❛♥❞ ❛ ♣❛rt✐❝✉❧❛r st❛t❡✱ ❛❝t✐♦♥✱ ❛♥❞ s✐❣♥❛❧✳ ❲❡ ♥♦t❡
Jξ(s, a, e) t❤❡ ✈❡❝t♦r [Jξ1(s, a, e), . . . , JξT (s, a, e)]✳ ❆♥❞ W

ξ
i = [W ξ1 , . . . ,W ξT ] t❤❡

✇❡✐❣❤ts ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❙✉❝❤ ✇❡✐❣❤ts ❝❛♥ ❜❡ t❤❡ ♦♥❡ ❞❡✜♥❡❞ ✐♥ ❊q✉❛✲
t✐♦♥ ✹✳✶✵ ✭✐✳❡✳ t❤❡ ♠✐♥✐♠✉♠ ♦❢ ♣❛✐r✇✐s❡ ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s✮ ♦r t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t✐❡s
❢r♦♠ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✾ ✭✐✳❡✳ t❤❡ ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s✮✳

❚❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦❢ ♦♥❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ✭(s, a)✮ ❣✐✈❡♥ ❛ s✐❣♥❛❧ e ✐s ❝♦♠♣✉t❡❞ ❛s
t❤❡ ✇❡✐❣❤t❡❞ ✈❛r✐❛♥❝❡ ♦❢ t❤❡ ❥♦✐♥t ♣r♦❜❛❜✐❧✐t✐❡s✿

U(s, a|e) = weightedV ariance(Jξ(s, a, e),W ξ) ✭✺✳✷✮

❚❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❢♦r ❛ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ✐s ❣✐✈❡♥ ❜②✿

U(s, a) =

∫

e

U(s, a|e)p(e)de ✭✺✳✸✮

✇❤✐❝❤ ✇❡ ❛♣♣r♦①✐♠❛t❡ ❜② s✉♠♠✐♥❣ ✈❛❧✉❡s ♦❢ U(s, a|e) ❢♦r ❞✐✛❡r❡♥t s✐❣♥❛❧s e✿

U(s, a) ≈
∑

e

U(s, a|e)p(e) ✭✺✳✹✮

✇✐t❤ p(e) ❛ss✉♠❡❞ ✉♥✐❢♦r♠✳
❙✐❣♥❛❧ s❛♠♣❧❡s ✭e✮ ❝♦✉❧❞ ❜❡ s❛♠♣❧❡❞ r❛♥❞♦♠❧② ✐♥ ❛❧❧ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ s♣❛❝❡✳ ❍♦✇✲

❡✈❡r✱ t❤❡r❡ ✐s ❛ ❤✐❣❤ r✐s❦ ♦❢ t❛❦✐♥❣ ♥♦♥✲r❡❧❡✈❛♥t s❛♠♣❧❡s✱ ❛s ✇❡❧❧ ❛s ❧✐❦❡❧② ♣r❛❝t✐❝❛❧
❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧ ♣r♦❜❧❡♠ ❢♦r s♦♠❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs✳ ■♥ ♣r❛❝t✐❝❡✱ ✐t ✐s ❜❡tt❡r t♦ s❛♠♣❧❡ s♦♠❡
s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ ♦✉r ♣❛st ❤✐st♦r② ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ ✇❤✐❝❤ ♠❛② ❧❡❛❞ t♦ ♦✈❡r✜tt✐♥❣ ♣r♦❜❧❡♠s
t❤❛t ❝❛♥ ❜❡ s♦❧✈❡❞ ❜② ✉s✐♥❣ ❛ ❝r♦ss ✈❛❧✐❞❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡✳

❖✉r ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② U(s, a) ✇✐❧❧ ❜❡ ❤✐❣❤❡r ✇❤❡♥✱ ❢♦r ❛ ❣✐✈❡♥ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥
t❤❡r❡ ✐s ❛ ❤✐❣❤ ✐♥❝♦♥❣r✉✐t② ♦❢ ❡①♣❡❝t❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛♥❞ ❛❝❝♦r❞✐♥❣
t♦ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❚❤✐s ♠❡❛s✉r❡ ✐s t❤❡♥ ✉s❡❞ ❛s ❛ ❝❧❛ss✐❝❛❧



✺✳✸✳ ❍♦✇ ❝❛♥ ✇❡ ♠❡❛s✉r❡ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✶✸✶

❡①♣❧♦r❛t✐♦♥ ❜♦♥✉s ♠❡t❤♦❞✳ ❲❡ ♣r♦✈✐❞❡ ❛♥ ❡①❛♠♣❧❡ ♦❢ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ✉s✐♥❣ t❤✐s ♠❡t❤♦❞
✐♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♦❢ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r✳

■♥t❡r❡st✐♥❣❧② t❤❡ t✇♦ ❛♣♣r♦❛❝❤❡s ♣r♦♣♦s❡❞ ❣❡♥❡r❛❧✐③❡ ♦✈❡r ♦t❤❡r ❛❝t✐✈❡ ♣❧❛♥♥✐♥❣
♠❡t❤♦❞s ❬▲♦♣❡s ✷✵✵✾❜❪✱ ✐❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ❝❧❛ss✐✜❡r ✐s ❦♥♦✇♥✱ ✐✳❡✳ t❤❡ s❛♠❡
❢♦r ❛❧❧ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ ♦✉r ❡q✉❛t✐♦♥s r❡❞✉❝❡s t♦ t❤❡ ♦♥❡ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ ❬▲♦♣❡s ✷✵✶✶❪✳ ❋♦r
❡①❛♠♣❧❡✱ ♦✉r ✜rst ♠❡t❤♦❞✱ ✇❤✐❝❤ r❡❧✐❡s ♦♥ ♠❡❛s✉r✐♥❣ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ ❡①♣❡❝t❡❞
s✐❣♥❛❧s✱ ✇✐❧❧ ❜❡ ❡q✉✐✈❛❧❡♥t t♦ ❛ ♠❡❛s✉r❡ ♦♥ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣s ❜❡❝❛✉s❡ ❛❧❧ ❤②✲
♣♦t❤❡s❡s ✇✐❧❧ ❤❛✈❡ ✐❞❡♥t✐❝❛❧ s✐❣♥❛❧✬s ♠♦❞❡❧s✳ ❋♦r ♦✉r s❡❝♦♥❞ ♠❡t❤♦❞✱ ❛❧❧ ❝❧❛ss✐✜❡rs
✇✐❧❧ ❜❡ ✐❞❡♥t✐❝❛❧✱ t❤❡r❡❢♦r❡ t❤❡ r❡s✉❧t✐♥❣ ❡q✉❛t✐♦♥s ✇✐❧❧ ♥♦ ❧♦♥❣❡r ❜❡ ❞❡♣❡♥❞❡♥t ♦♥
s✐❣♥❛❧ e✳ ❆s ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❢✉♥❝t✐♦♥ ❝♦♠❜✐♥❡s ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ ❜♦t❤ s✐❣♥❛❧ ❛♥❞ t❛s❦
s♣❛❝❡✱ ✇❤❡♥ ❢♦r♠❡r ✐s ❦♥♦✇♥✱ t❤❡ ❧❛tt❡r ❜❡❝♦♠❡s t❤❡ s♦❧❡ s♦✉r❝❡ ♦❢ ❛♠❜✐❣✉✐t②✳

✺✳✸✳✹ ❲❤② ♥♦t ❜✉✐❧❞✐♥❣ ♠♦❞❡❧ ✜rst

❆ ✉s✉❛❧ q✉❡st✐♦♥ ❝♦♥❝❡r♥✐♥❣ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✱ ✐s ✇❤② ❞♦♥✬t ✇❡ ✜rst s❡❧❡❝t st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs
✇❤✐❝❤ ❧❡❛❞ t♦ ✉♥❡q✉✐✈♦❝❛❧ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s❄ ■♥❞❡❡❞✱ ✐t ❛❧❧♦✇s t♦ ✜rst
❜✉✐❧❞ ❛ ❞❛t❛❜❛s❡ ♦❢ ❦♥♦✇♥ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs✳ ❚❤❡ r❡s✉❧t✐♥❣ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❝♦✉❧❞ t❤❡♥ ❜❡
✉s❡❞ t♦ ❝❧❛ss✐❢② ❢✉rt❤❡r t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s✱ ❛s ✐♥ ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡✳

❖❜✈✐♦✉s❧② t❤✐s ✐s ♥♦t ❛❧✇❛②s ♣♦ss✐❜❧❡✱ ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡ ✐❢ ✇❡ ❛❞❞ ❛ t❤✐r❞ ❤②♣♦t❤❡s✐s
●✸✱ t❤❛t ✐s ❛t t❤❡ ❜♦tt♦♠ ♦❢ t❤❡ ❚ tr✉♥❦✱ ✐t ✐s ♥♦ ♠♦r❡ ♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ✜♥❞ ❛❝t✐♦♥s
❧❡❛❞✐♥❣ t♦ ❛♥ ✉♥❡q✉✐✈♦❝❛❧ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ r❡❝❡✐✈❡❞ s✐❣♥❛❧✳ ◆❡✐t❤❡r t❤❡ ❧❡❢t ❛♥❞
r✐❣❤t ❛❝t✐♦♥s ✭❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✺✮✱ ♥♦r t❤❡ ✉♣ ❛♥❞ ❞♦✇♥ ❛❝t✐♦♥s ✭❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✻✮ ❛❧♦♥❡ ❛❧❧♦✇ t♦
❤❛✈❡ ❛♥ ✉♥❡q✉✐✈♦❝❛❧ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s✳ ❍♦✇❡✈❡r t❛❦✐♥❣ ❛❧❧ t❤❡
❛❝t✐♦♥s ❛♥❞ ❡①♣❧♦r✐♥❣ ❛❧❧ t❤❡ st❛t❡ s♣❛❝❡ st✐❧❧ ❤✐❣❤❧✐❣❤t ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶ ✭●✶✮ ❛s ❜❡✐♥❣
t❤❡ ❣♦❛❧ st❛t❡ t❤❡ ✉s❡r ❛s ✐♥ ♠✐♥❞ ✭❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✼✮✳

■♥ ❛❧❧ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s✱ t❤❡r❡ ❛r❡ ♥♦ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs
❛❧❧♦✇✐♥❣ ❢♦r ❛♥ ✉♥❡q✉✐✈♦❝❛❧ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧✳
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❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✻✿ ■♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♠❛❞❡ ❜② t❤❡ ❛❣❡♥t ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ●✶ ✭❧❡❢t✮✱
●✷ ✭r✐❣❤t✮✱ ❛♥❞ ●✸ ✭♠✐❞❞❧❡✮✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t ♣❡r❢♦r♠s ♦♥❧② ✉♣ ❛♥❞ ❞♦✇♥ ❛❝t✐♦♥s✳ ❚❤❡
❧❛❜❡❧s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ●✶ ❛♥❞ ●✷ ❛r❡ s✐♠✐❧❛r ❜✉t t❤❡ ❧❛❜❡❧s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ●✸ ❛r❡
s②♠♠❡tr✐❝✳ ❯♣ ❛♥❞ ❞♦✇♥ ❛❝t✐♦♥s ❞♦ ♥♦t ❝r❡❛t❡ ❛♥ ✉♥❡q✉✐✈♦❝❛❧ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢
s✐❣♥❛❧ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ t❤❡s❡ t❤r❡❡ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ▼♦r❡♦✈❡r ✉ ❛♥❞ ❞♦✇♥ ❛❝t✐♦♥s ❞♦ ♥♦t
❛❧❧♦✇ t♦ ❞✐s❝❛r❞ ❛♥② ♦❢ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳
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❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✼✿ ■♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♠❛❞❡ ❜② t❤❡ ❛❣❡♥t ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ●✶ ✭❧❡❢t✮✱
●✷ ✭r✐❣❤t✮✱ ❛♥❞ ●✸ ✭♠✐❞❞❧❡✮✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t ♣❡r❢♦r♠s ❛❧❧ ♣♦ss✐❜❧❡ ❛❝t✐♦♥s✳ ❚❤❡ ❧❛❜❡❧s
❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ●✶ ❛r❡ ♠♦r❡ ❝♦❤❡r❡♥t t❤❛♥ ✇✐t❤ t❤❡ s♣❛t✐❛❧ ♦r❣❛♥✐③❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛
t❤❛♥ t❤❡ ❧❛❜❡❧s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ●✷ ❛♥❞ ●✸✱ ✇❤✐❝❤ t❡❧❧s ✉s ●✶ ✐s t❤❡ t❛s❦ t❤❡ ✉s❡r ❤❛s
✐♥ ♠✐♥❞✳

✺✳✹ ▼❡t❤♦❞

■♥ t❤❡ s✉❜s❡q✉❡♥t ❛♥❛❧②s✐s✱ ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡r ❛ r❡❛❝❤✐♥❣ t❛s❦ ✇❤❡r❡ ❛♥ ❛❣❡♥t ❧✐✈❡s ✐♥
❛ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞ ❛♥❞ s❤♦✉❧❞ ❧❡❛r♥ t♦ ✇❤✐❝❤ sq✉❛r❡ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✇❛♥ts ✐t t♦ ❣♦✳ ❲❡
❝♦♥s✐❞❡r❡❞ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ♣r♦✈✐❞❡s ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❢♦r t❤❡ ❛❝t✐♦♥s t❛❦❡♥ ❜② t❤❡ ❛❣❡♥t✳ ❲❡ ✇✐❧❧
✉s❡ ❛rt✐✜❝✐❛❧ ❞❛t❛s❡t ♦❢ ❞✐✛❡r❡♥t q✉❛❧✐t✐❡s ❛♥❞ ❞✐♠❡♥s✐♦♥ t♦ ❡✈❛❧✉❛t❡ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠✳

✺✳✹✳✶ ❲♦r❧❞ ❛♥❞ ❚❛s❦

❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r ❛ ✺①✺ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞✱ ✇❤❡r❡ ❛♥ ❛❣❡♥t ❝❛♥ ♣❡r❢♦r♠ ✜✈❡ ❞✐✛❡r❡♥t ❞✐s❝r❡t❡
❛❝t✐♦♥s✿ ♠♦✈❡ ✉♣✱ ❞♦✇♥✱ ❧❡❢t✱ r✐❣❤t✱ ♦r ❛ ✏♥♦ ♠♦✈❡✑ ❛❝t✐♦♥✳ ❚❤❡ ✉s❡r ❣♦❛❧ ✐s t♦ t❡❛❝❤
t❤❡ ❛❣❡♥t t♦ r❡❛❝❤ ♦♥❡ ✭✉♥❦♥♦✇♥ t♦ t❤❡ ❛❣❡♥t✮ ♦❢ t❤❡ ✷✺ ❞✐s❝r❡t❡ ♣♦s✐t✐♦♥s t❤❛t
r❡♣r❡s❡♥t t❤❡ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s✳ ❲❡ t❤✉s ❝♦♥s✐❞❡r t❤❛t t❤❡ ❛❣❡♥t ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦
✷✺ ❞✐✛❡r❡♥t t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s❡s ✭♦♥❡ ✇✐t❤ ❣♦❛❧ ❧♦❝❛t✐♦♥ ❛t ❡❛❝❤ ♦❢ t❤❡ ❝❡❧❧s✮✳ ❲❡ ✉s❡
▼❛r❦♦✈ ❉❡❝✐s✐♦♥ Pr♦❝❡ss❡s ✭▼❉P✮ t♦ r❡♣r❡s❡♥t t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ❬❙✉tt♦♥ ✶✾✾✽❪✳ ❋r♦♠ ❛
❣✐✈❡♥ t❛s❦ ξ✱ r❡♣r❡s❡♥t❡❞ ❛s ❛ r❡✇❛r❞ ❢✉♥❝t✐♦♥✱ ✇❡ ❝❛♥ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣
♣♦❧✐❝② πξ ✉s✐♥❣✱ ❢♦r ✐♥st❛♥❝❡✱ ❱❛❧✉❡ ■t❡r❛t✐♦♥ ❬❙✉tt♦♥ ✶✾✾✽❪✳ ❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ ✉s❡r ✐s
♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦♥ t❤❡ ❛❣❡♥t✬s ❛❝t✐♦♥s✱ ❛♥❞ ✉s❡ t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❢r❛♠❡ ❢✉♥❝t✐♦♥ ❛s
♣r❡✈✐♦✉s❧② ❞❡✜♥❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✹ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✶✸✳



✶✸✹ ❈❤❛♣t❡r ✺✳ P❧❛♥♥✐♥❣ ✉♣♦♥ ❯♥❝❡rt❛✐♥t②

✺✳✹✳✷ ❙✐♠✉❧❛t❡❞ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s

❲❡ ❛♥❛❧②③❡ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✉s✐♥❣ ❛rt✐✜❝✐❛❧ ❞❛t❛s❡ts✳ ❚❤❡ ❣♦❛❧ ♦❢ t❤✐s ❡✈❛❧✉❛t✐♦♥ ✐s
t♦ ❛♥❛❧②③❡ t❤❡ ❢❡❛s✐❜✐❧✐t② ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛ t❛s❦ ❢r♦♠ s❝r❛t❝❤ ✐♥ ❛ ✺①✺ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞✳ ❚❤❡
❛rt✐✜❝✐❛❧ ❞❛t❛s❡t ❛r❡ ❝♦♠♣♦s❡❞ ♦❢ t✇♦ ❝❧❛ss❡s✱ ✇✐t❤ ✶✵✵✵ ❡①❛♠♣❧❡s ♣❡r ❝❧❛ss✳ ❊❛❝❤
s✐❣♥❛❧ ✇❛s ❣❡♥❡r❛t❡❞ ❜② s❛♠♣❧✐♥❣ ❢r♦♠ ❛ ♥♦r♠❛❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ✇✐t❤ ❛ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡
♠❛tr✐① ♦❢ ❞✐❛❣♦♥❛❧ ✶ ❛♥❞ ♠❡❛♥ s❡❧❡❝t❡❞ r❛♥❞♦♠❧②✳ ❚❤❡ ❞❛t❛s❡ts ✇❡r❡ ❣❡♥❡r❛t❡❞
✇❤✐❧❡ ✈❛r②✐♥❣ t✇♦ ❢❛❝t♦rs✿ ✭✐✮ t❤❡ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛✱ ✇❤❡r❡ ✷✱ ✺✱ ✶✵ ❛♥❞
✸✵ ❢❡❛t✉r❡s ✇❡r❡ t❡st❡❞❀ ❛♥❞ ✭✐✐✮ t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛s❡t✱ ♠❡❛s✉r❡❞ ✐♥ t❡r♠s ♦❢
t❤❡ t❡♥✲❢♦❧❞ ❛❝❝✉r❛❝② t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ✇♦✉❧❞ ♦❜t❛✐♥✳ ❲❡ ❡①❡♠♣❧✐❢② ❞❛t❛s❡ts ♦❢ ❞✐✛❡r❡♥t
q✉❛❧✐t✐❡s ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✽✳
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Dataset's cross-validation accuracy
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❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✽✿ ❆rt✐✜❝✐❛❧ ❞❛t❛s❡ts ❣❡♥❡r❛t❡❞ ❜② s❛♠♣❧✐♥❣ ❢r♦♠ ♥♦r♠❛❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s
✇✐t❤ ❛ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡ ♠❛tr✐① ♦❢ ❞✐❛❣♦♥❛❧ ✶ ❛♥❞ ♠❡❛♥s s❡❧❡❝t❡❞ r❛♥❞♦♠❧②✳ ❋r♦♠ ❧❡❢t t♦
r✐❣❤t✱ ✇❡ s❤♦✇ ❞❛t❛s❡ts ♦❢ ✐♥❝r❡❛s✐♥❣ q✉❛❧✐t② ❛s ♠❡❛s✉r❡❞ ❜② ❛ ✶✵ ❢♦❧❞ ❝r♦ss✲✈❛❧✐❞❛t✐♦♥
tr❛✐♥✲t❡st ♣r♦❝❡❞✉r❡ ✉s✐♥❣ ❛ ●❛✉ss✐❛♥ ❝❧❛ss✐✜❡r✳

✺✳✹✳✸ ❙✐❣♥❛❧ ♣r♦♣❡rt✐❡s ❛♥❞ ❝❧❛ss✐✜❡r

❲❡ r❡❧② ♦♥ ●❛✉ss✐❛♥ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❛♥❞ ♠♦❞❡❧ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✉s✐♥❣ ✐♥❞❡♣❡♥❞❡♥t ♠✉❧t✐✈❛r✐❛t❡
♥♦r♠❛❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s ❢♦r ❡❛❝❤ ❝❧❛ss✱ N (µc,Σc),N (µw,Σw)✳ ❲✐t❤ θ t❤❡ s❡t ♦❢ ♣❛r❛♠✲
❡t❡rs {µc,Σc, µw,Σw}✳ ●✐✈❡♥ t❤❡ ❤✐❣❤ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧✐t② ♦❢ s♦♠❡ ❞❛t❛s❡ts ✇❡ ❛❧s♦ ♥❡❡❞
t♦ r❡❣✉❧❛r✐③❡✳ ❋♦r t❤✐s ✇❡ ❛♣♣❧② s❤r✐♥❦❛❣❡ t♦ t❤❡ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡ ♠❛tr✐① ✭λ = 0.5✮ ❛♥❞
❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ✈❛❧✉❡ ♦❢ t❤❡ ♠❛r❣✐♥❛❧ ♣❞❢ ❢✉♥❝t✐♦♥ ✉s✐♥❣ ❛ ♥♦♥✐♥❢♦r♠❛t✐✈❡ ✭❏❡✛r❡②✬s✮
♣r✐♦r ❬❬●❡❧♠❛♥ ✷✵✵✸❪✱ ♣✽✽❪✿

p(e|l, θ) = tn−d(e|µl,
Σl(n+ 1)

n(n− d)
) ✭✺✳✺✮

✇❤❡r❡ θ r❡♣r❡s❡♥ts t❤❡ ▼▲ ❡st✐♠❛t❡s ✭♠❡❛♥ µl ❛♥❞ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡ Σl ❢♦r ❡❛❝❤ ❝❧❛ss
l✮ r❡q✉✐r❡❞ t♦ ❡st✐♠❛t❡ t❤❡ ♠❛r❣✐♥❛❧ ✉♥❞❡r t❤❡ ❏❡✛r❡②s ♣r✐♦r✱ n ✐s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢
s✐❣♥❛❧s✱ ❛♥❞ d ✐s t❤❡ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧✐t② ♦❢ ❛ s✐❣♥❛❧ ❢❡❛t✉r❡ ✈❡❝t♦r✳

❋✐♥❛❧❧② t♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ❛ ❧❛❜❡❧ ❣✐✈❡♥ ❛ s✐❣♥❛❧✱ ✇❡ ✉s❡ t❤❡ ❇❛②❡s



✺✳✺✳ ■❧❧✉str❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞ s❝❡♥❛r✐♦ ✶✸✺

r✉❧❡s ❛s ❢♦❧❧♦✇s✿

p(l = li|e, θ) =
p(e|l = li, θ)p(l = li)

∑

k=1,...,L p(e|l = lk, θ)p(l = lk)

=
p(e|l = li, θ)

∑

k=1,...,L p(e|l = lk)

❆s ✇❡ ❞♦ ♥♦t ❤❛✈❡ ❛ ♣r✐♦r✐ ❦♥♦✇❧❡❞❣❡ ♦♥ t❤❡ ✉s❡r ✐♥t❡♥❞❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣✱ ✇❡ ❛ss✉♠❡ ❛❧❧
❧❛❜❡❧s ❛r❡ ❡q✉✐♣r♦❜❛❜❧❡s✱ ✐✳❡✳ ∀k, p(l = lk) =

1
L
✳

✺✳✹✳✹ ❚❛s❦ ❆❝❤✐❡✈❡♠❡♥t

❲❡ ✉s❡ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✼ t♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ♦❢ ❡❛❝❤ t❛s❦ ✉s✐♥❣ ❛ ✶✵ ❢♦❧❞ ❝r♦ss✲
✈❛❧✐❞❛t✐♦♥ t♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐①✳ ■t ✐♠♣❧✐❡s ✇❡ tr❛✐♥ ✷✺✵ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❛t
❡❛❝❤ ✐t❡r❛t✐♦♥✳ ❚♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ❡❛❝❤ t❛s❦✱ ✇❡ ✇✐❧❧ r❡❧② ♦♥ t❤❡ ♠✐♥✐♠✉♠
♦❢ ♣❛✐r✇✐s❡ ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ♠❡❛s✉r❡ ❛s ❞❡✜♥❡❞ ✐♥ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✶✵✳

❆ t❛s❦ ✐s ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❝♦♠♣❧❡t❡❞ ✇❤❡♥ t❤❡ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ❧❡✈❡❧ β ❤❛s ❜❡❡♥ r❡❛❝❤❡❞
❢♦r t❤✐s t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ ❛❣❡♥t ✐s ❧♦❝❛t❡❞ ❛t t❤❡ t❛s❦ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ❣♦❛❧ st❛t❡✳ ■❢ t❤❡
❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ st❛t❡ ✐s t❤❡ ♦♥❡ ✐♥t❡♥❞❡❞ ❜② t❤❡ ✉s❡r✱ ✐t ✐s ❛ s✉❝❝❡ss✳ ❲❤❛t❡✈❡r t❤❡
s✉❝❝❡ss ♦r ❢❛✐❧✉r❡ ♦❢ t❤❡ ✜rst t❛s❦✱ t❤❡ ✉s❡r s❡❧❡❝ts ❛ ♥❡✇ t❛s❦✱ ✐✳❡✳ ❛ ♥❡✇ ❣♦❛❧ st❛t❡✱
r❛♥❞♦♠❧②✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t r❡s❡ts t❤❡ t❛s❦ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s✱ ♣r♦♣❛❣❛t❡s t❤❡ ♣r❡✈✐♦✉s t❛s❦ ❧❛❜❡❧s
t♦ ❛❧❧ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ ❛♥❞ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ ♣r♦❝❡ss st❛rts ❛❣❛✐♥✳ ❆t ♥♦ ♣♦✐♥t t❤❡ ❛❣❡♥t ❤❛s
❛❝❝❡ss t♦ ❛ ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ✐ts ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡✱ ✐t ❝❛♥ ♦♥❧② r❡❢❡r t♦ t❤❡ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ❢❡❡❞❜❛❝❦
s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ t❤❡ ✉s❡r✳

✺✳✹✳✺ ❊✈❛❧✉❛t✐♦♥ s❝❡♥❛r✐♦s

❯s✐♥❣ ♦✉r ❛rt✐✜❝✐❛❧ ❞❛t❛s❡ts✱ t❤r❡❡ ❞✐✛❡r❡♥t ❡✈❛❧✉❛t✐♦♥s ❛r❡ ♣❡r❢♦r♠❡❞✿ ✭✐✮ t❤❡
♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ ♦✉r ♣r♦♣♦s❡❞ ♣❧❛♥♥✐♥❣ str❛t❡❣② ✈❡rs✉s ❛✮ r❛♥❞♦♠ ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥✱ ❜✮
❣r❡❡❞② ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥✱ ❛♥❞ ❝✮ t❤❡ t❛s❦✲♦♥❧② ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞❀ ✭✐✐✮ t❤❡ t✐♠❡
r❡q✉✐r❡❞ ❜② t❤❡ ❛❣❡♥t t♦ ❝♦♠♣❧❡t❡ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✭✐✳❡✳ t♦ r❡❛❝❤ t❤❡ ✜rst t❛r❣❡t ✇✐t❤
❝♦♥✜❞❡♥❝❡✮✱ ❛♥❞ ✭✐✐✐✮ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s t❤❛t ❝❛♥ ❜❡ ❝♦♠♣❧❡t❡❞ ✐♥ ✺✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s✳

✺✳✹✳✻ ❙❡tt✐♥❣s

❲❡ ✉s❡❞ α = 0.1✱ β = 0.9✳ ❋♦r ❞❛t❛s❡t ♦❢ ❞✐♠❡♥s✐♦♥ d✱ ✇❡ st❛rt❡❞ ❝♦♠♣✉t✐♥❣
❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s ❛❢t❡r d + 10 st❡♣s ❛s ❡q✉❛t✐♦♥ ✺✳✺ r❡q✉✐r❡s ❛t ❧❡❛st d + 1 s❛♠♣❧❡s ❛♥❞
t♦ ❛❧❧♦✇ ❢♦r ❝r♦ss ✈❛❧✐❞❛t✐♦♥✳ ❋♦r t❤❡ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ✭❊q✳ ✺✳✹✮ ✇❡ s❛♠♣❧❡ r❛♥❞♦♠❧② ✷✵
s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ DM ✳

✺✳✺ ■❧❧✉str❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞ s❝❡♥❛r✐♦

❲❡ ✐❧❧✉str❛t❡ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✾✱ ❛ s♠❛❧❧❡r ✸①✸ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞ ❡①❛♠♣❧❡ ❛♥❞ t❤❡ r❡s✉❧ts ♦❢
t❤❡ ❤②♣♦t❤❡t✐❝ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss✳ ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦
❤②♣♦t❤❡s✐s ✶✳ ❚❤❡ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ❢♦r ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶ ✐s t❤❡ ♠♦r❡ ❝♦❤❡r❡♥t✳ ❲❡ ♥♦t❡
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t❤❛t ❤②♣♦t❤❡s✐s ✾ ❤❛s s②♠♠❡tr✐❝ ♣r♦♣❡rt✐❡s ✇✐t❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶ ❜✉t t❤❡ ✉s❡ ♦❢ t❤❡ ✏♥♦
♠♦✈❡✑ ❛❝t✐♦♥ ❛❧❧♦✇s ❜r❡❛❦✐♥❣ t❤❛t s②♠♠❡tr②✳
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❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✾✿ ❆ s❝❤❡♠❛t✐❝ ✈✐❡✇ ♦❢ ❛ ✸①✸ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞ s❝❡♥❛r✐♦✳ ❚❤❡r❡ ❛r❡ ♥✐♥❡ ♣♦ss✐❜❧❡
❤②♣♦t❤❡s❡s ❛♥❞ t❤❡ ❛❣❡♥t ✐s ❛❝t✐♥❣ r❛♥❞♦♠❧② ❢♦r t❤✐s ❡①❛♠♣❧❡✳ ❲❡ s❤♦✇ t❤❡ r❡s✉❧ts
♦❢ t❤❡ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❢r❛♠❡✳ ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣
❢❡❡❞❜❛❝❦ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶✳ ❚❤❡ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ❢♦r ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶ ✐s ♠♦r❡
❝♦❤❡r❡♥t ✇✐t❤ t❤❡ s♣❛t✐❛❧ ♦r❣❛♥✐③❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛✱ ✇❤✐❝❤ ✐♥❞✐❝❛t❡s ✐t ✐s t❤❡ ♦♥❡
t❛✉❣❤t ❜② t❤❡ ✉s❡r✳ ❍②♣♦t❤❡s✐s ✾ ❤❛s s②♠♠❡tr✐❝ ♣r♦♣❡rt✐❡s ✇✐t❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶ ❜✉t
t❤❡ ✉s❡ ♦❢ t❤❡ ✏♥♦ ♠♦✈❡✑ ❛❝t✐♦♥ ❛❧❧♦✇s ❜r❡❛❦✐♥❣ t❤❛t s②♠♠❡tr②✳



✺✳✻✳ ❘❡s✉❧ts ✶✸✼

✺✳✻ ❘❡s✉❧ts

■♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ♠♦st ♦❢ t❤❡ r❡s✉❧ts ✐♥ t❡r♠s ♦❢ t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛s❡t✱
♠❡❛s✉r❡❞ ❛s t❤❡ t❡♥✲❢♦❧❞ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ❛❝❝✉r❛❝② t❤❛t ❛ ❝❛❧✐❜r❛t❡❞ s✐❣♥❛❧ ❝❧❛ss✐✜❡r
✇♦✉❧❞ ♦❜t❛✐♥✳ ❊❛❝❤ s✐♠✉❧❛t✐♦♥ ✇❛s r✉♥ ✶✵✵ t✐♠❡s ✉s✐♥❣ ❞✐✛❡r❡♥t s❛♠♣❧❡❞ ❞❛t❛s❡ts✱
❛♥❞ t❤❡✐r ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ❜♦① ♣❧♦ts ✇❡r❡ ❝♦♠♣✉t❡❞✳ ❋♦r ❡❛❝❤ ❜♦①♣❧♦t✱ ❝♦❧♦r❡❞ ❜❛rs s❤♦✇
t❤❡ ✐♥t❡rq✉❛rt✐❧❡ r❛♥❣❡ ✭❜❡t✇❡❡♥ ✷✺t❤ ❛♥❞ ✼✺t❤ ♣❡r❝❡♥t✐❧❡✮✳ ❚❤❡ ♠❡❞✐❛♥ ❛♥❞ t❤❡
♠❡❛♥ ❛r❡ ♠❛r❦❡❞ ❛s ❛ ❤♦r✐③♦♥t❛❧ ❧✐♥❡ ❛♥❞ ❛ ❝♦❧♦r❡❞ ❞♦t r❡s♣❡❝t✐✈❡❧②✳ ❚❤❡ t✇♦
✇❤✐s❦❡rs s❤♦✇ t❤❡ ✺t❤ ❛♥❞ ✾✺t❤ ♣❡r❝❡♥t✐❧❡s✱ ❜❧❛❝❦ ❝r♦ss❡s ❛r❡ ♦✉t❧✐❡rs✳

❲❡ ✜rst st✉❞② t❤❡ ✐♠♣❛❝t ♦❢ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥ ❛♣♣r♦❛❝❤ ♣r♦✲
♣♦s❡❞ ✐♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r✳ ❲❡ t❤❡♥ ❡✈❛❧✉❛t❡ t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ❛♥❞ r♦❜✉st♥❡ss ♦❢ ♦✉r
❛❧❣♦r✐t❤♠ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡ ❞✐♠❡♥s✐♦♥ ❛♥❞ t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛s❡ts✳

✺✳✻✳✶ P❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞s

❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✵ ❝♦♠♣❛r❡s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s ✭✇✐t❤ ♠❛①✐♠✉♠ ✈❛❧✉❡s ♦❢ ✺✵✵ st❡♣s✮
♥❡❡❞❡❞ t♦ r❡❛❝❤ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✇✐t❤ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ✉s✐♥❣ ❞✐✛❡r❡♥t ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞s✳
❋♦❧❧♦✇✐♥❣ t❤❡ ♠♦st ♣r♦❜❛❜❧❡ t❛s❦ ✭✐✳❡✳ ❣♦✐♥❣ ❣r❡❡❞②✮ ❞♦❡s ♥♦t ❛❧❧♦✇ t❤❡ s②st❡♠ t♦
❡①♣❧♦r❡ s✉✣❝✐❡♥t❧②✳ ❚❤❡ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞ ♣r♦♣♦s❡❞ ✐♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r ❧❡❛❞s t❤❡ s②s✲
t❡♠ t♦✇❛r❞s st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs t❤❛t ❞✐s❝r✐♠✐♥❛t❡s ❤②♣♦t❤❡s❡s ❢❛st❡r✳ ❋✉rt❤❡r♠♦r❡✱
♦✉r ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞ ♣❡r❢♦r♠s ❜❡tt❡r t❤❛♥ ❛ss❡ss✐♥❣ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣
s♣❛❝❡ ♦♥❧②✳ ●✐✈❡♥ t❤❡s❡ r❡s✉❧ts✱ t❤❡ r❡♠❛✐♥✐♥❣ ♦❢ t❤✐s s❡❝t✐♦♥ ✇✐❧❧ ♦♥❧② ❝♦♥s✐❞❡r ♦✉r
♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞✳
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❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✵✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s t♦ ❝♦♠♣❧❡t❡ t❤❡ ✜rst t❛s❦✱ ❝♦♠♣❛r✐s♦♥ ♦❢ ❞✐✛❡r❡♥t ❡①✲
♣❧♦r❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞s ✇✐t❤ ✸✵ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ ❛rt✐✜❝✐❛❧ ❞❛t❛✳ ❲❤❡♥ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ s❝r❛t❝❤✱
♣❧❛♥♥✐♥❣ ✉♣♦♥ ❜♦t❤ t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♣❡r✲
❢♦r♠s ❜❡tt❡r t❤❛♥ r❡❧②✐♥❣ ♦♥❧② ♦♥ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛❜♦✉t t❤❡ t❛s❦✳ ●r❡❡❞② ❛❝t✐♦♥
s❡❧❡❝t✐♦♥ r❛r❡❧② ❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t❡s ❜❡t✇❡❡♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳

❆s ❡①♣❧❛✐♥❡❞ ✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✺✳✸✱ t❤❡ ♠❛❝❤✐♥❡ ♥❡❡❞s t♦ ❝♦❧❧❡❝t t✇♦ t②♣❡s ♦❢ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✱



✶✸✽ ❈❤❛♣t❡r ✺✳ P❧❛♥♥✐♥❣ ✉♣♦♥ ❯♥❝❡rt❛✐♥t②

s♦♠❡ ❛❜♦✉t t❤❡ tr✉❡ ✉♥❞❡r❧②✐♥❣ ♠♦❞❡❧ ✭❋✐❣✳ ✺✳✷✮ ❛♥❞ s♦♠❡ t♦ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥
❤②♣♦t❤❡s❡s ✭❋✐❣✳ ✺✳✶✮✳ ❚❤❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ t❤❡ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞ ♠❛❦❡ t❤❡ r❛♥❞♦♠ str❛t❡❣②
q✉✐t❡ ❡✣❝✐❡♥t ❛t ❝♦❧❧❡❝t✐♥❣ t❤♦s❡ t✇♦ t②♣❡s ♦❢ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✳ ❚❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡s ❜❡t✇❡❡♥
♦✉r ❛❝t✐✈❡ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞ ❛♥❞ ❛ r❛♥❞♦♠ ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥ s❤♦✉❧❞ ❜❡ s❤❛r♣❡r ✇❤❡♥
♥❛✈✐❣❛t✐♥❣ ❛ ❝♦♠♣❧❡① ♠❛③❡✳

❲❡ ♣r❡s❡♥t ❛ s♠❛❧❧ st✉❞② ♦♥ ❤♦✇ ❞✐✛❡r❡♥t ✇♦r❧❞ ♣r♦♣❡rt✐❡s ❛✛❡❝t t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣
❡✣❝✐❡♥❝② ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✼✳✷✳

❋✐♥❛❧❧②✱ ✇❡ ♥♦t❡ t❤❛t ❛❧❧ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞s ✇❡r❡ s✇✐t❝❤❡❞ t♦ ♣✉r❡ ❡①♣❧♦✐t❛t✐♦♥
✭❣r❡❡❞②✮ ♦♥❝❡ t❤❡ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ❧❡✈❡❧ ✇❛s r❡❛❝❤❡❞✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ✐♥ ❋✐❣✲
✉r❡ ✺✳✷✵ ❝♦♠♣❛r❡s t❤❡ ❛❜✐❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥t ♠❡t❤♦❞s t♦ ❞✐s❝r✐♠✐♥❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ ❞✐❢✲
❢❡r❡♥t t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s❡s✱ ♥♦t t❤❡✐r ❛❜✐❧✐t② t♦ s♦❧✈❡ t❤❡ t❛s❦ ✐ts❡❧❢✳

✺✳✻✳✷ ❉✐♠❡♥s✐♦♥❛❧✐t②

❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✶ ❝♦♠♣❛r❡s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s ✭✇✐t❤ ♠❛①✐♠✉♠ ✈❛❧✉❡s ♦❢ ✺✵✵ st❡♣s✮
♥❡❡❞❡❞ t♦ r❡❛❝❤ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✇✐t❤ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ✇❤❡♥ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ s❝r❛t❝❤ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣
❞✐✛❡r❡♥t ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧✐t② ♦❢ ❞❛t❛s❡ts✳ ❚❤❡ ❝♦♥✈❡r❣❡♥❝❡ s♣❡❡❞ ✐s ♦♥❧② s❧✐❣❤t❧② ❛✛❡❝t❡❞
❜② t❤❡ ❢❡❛t✉r❡s ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧✐t②✳ ❖♥ t❤❡ ♦t❤❡r ❤❛♥❞✱ t❤❡ ❞❛t❛s❡t q✉❛❧✐t② ✭♠❡❛s✉r❡❞ ✐♥
t❡r♠s ♦❢ ✐ts ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t❡♥✲❢♦❧❞ ❛❝❝✉r❛❝②✮ ✐s t❤❡ ♠❛✐♥ ❝❛✉s❡ ♦❢ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ❞❡❝❛②✳
❋✉rt❤❡r♠♦r❡✱ ❢♦r t❤❡s❡ ❞❛t❛s❡ts ✇✐t❤ ❛❝❝✉r❛❝✐❡s ❜❡t✇❡❡♥ 50% ❛♥❞ 60%✱ t❤❡ s②st❡♠
✐s ♥♦t ❛❜❧❡ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② ❛ t❛s❦ ✇✐t❤ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ❛❢t❡r ✺✵✵ st❡♣s✳ ❚❤✐s ✐s t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞
❜❡❤❛✈✐♦r ❛s ❢♦r s✉❝❤ ❞❛t❛s❡t ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✽ ❧❡❢t✮✱ ♥♦♥❡ ♦❢ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐s ❛❜❧❡ t♦
✜♥❞ ❛ ❝❧❛ss✐✜❡r ♦❢ ❣♦♦❞ ❡♥♦✉❣❤ ❛❝❝✉r❛❝② ❛♥❞ s❤♦✉❧❞ t❤❡r❡❢♦r❡ ♥♦t t❛❦❡ ❛♥② ❞❡❝✐s✐♦♥✳
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❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✶✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s t♦ ❝♦♠♣❧❡t❡ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✉s✐♥❣ ❛rt✐✜❝✐❛❧ ❞❛t❛✳ ❋♦r
❞❛t❛s❡ts ♦❢ ❧♦✇ q✉❛❧✐t②✱ ✐✳❡✳ ✉♥❞❡r ✻✵ ♣❡r❝❡♥t ❛❝❝✉r❛❝②✱ t❤❡ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ t❤r❡s❤♦❧❞ ❝❛♥✲
♥♦t ❜❡ r❡❛❝❤❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s✳ ❚❤❡ ❞❛t❛s❡ts✬ q✉❛❧✐t②✱ ♠♦r❡ t❤❛♥ t❤❡✐r ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧✐t②✱
✐♠♣❛❝ts t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ t✐♠❡✳



✺✳✼✳ ❉✐s❝✉ss✐♦♥ ✶✸✾

✺✳✻✳✸ ❘❡✉s❡

❖♥❝❡ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✐s ❝♦♠♣❧❡t❡❞✱ ❛ ♥❡✇ ♦♥❡ ✐s s❡❧❡❝t❡❞ r❛♥❞♦♠❧②✳ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✷ ❝♦♠✲
♣❛r❡s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s t❤❛t ❝❛♥ ❜❡ ❛❝❤✐❡✈❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s✳ ❆s ❡①♣❡❝t❡❞✱ t❤❡ ❧♦✇❡r
t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛✱ t❤❡ ❧❡ss ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ❝❛♥ ❜❡ ❝♦♠♣❧❡t❡❞✳ ❲✐t❤ ❞❛t❛s❡t ♦❢
❛❝❝✉r❛❝✐❡s ❤✐❣❤❡r t❤❛♥ 90% ✇❡ ❝❛♥ ❛❝❤✐❡✈❡ ♠♦r❡ t❤❛♥ ✸✵ t❛s❦s ♦♥ ❛✈❡r❛❣❡✳
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❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✷✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ❝♦rr❡❝t❧② ❛❝❤✐❡✈❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s ✉s✐♥❣ ❛rt✐✜❝✐❛❧ ❞❛t❛✳
◗✉❛❧✐t② ♦❢ ❞❛t❛s❡ts ✐♠♣❛❝ts t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s ❜❡❝❛✉s❡ ♠♦r❡
❡✈✐❞❡♥❝❡ s❤♦✉❧❞ ❜❡ ❝♦❧❧❡❝t❡❞ t♦ r❡❛❝❤ t❤❡ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ t❤r❡s❤♦❧❞✳

■♠♣♦rt❛♥t❧②✱ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ♠❛❦❡s ✈❡r② ❢❡✇ ♠✐st❛❦❡s ✇❤❡♥ ✐❞❡♥t✐❢②✐♥❣ t❤❡ ✜rst
t❛s❦✳ ❲❡ r❡♣♦rt❡❞ ♦♥❧② ✾ ❡rr♦♥❡♦✉s ❡st✐♠❛t✐♦♥s ❛❝r♦ss ❛❧❧ s✐♠✉❧❛t❡❞ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✭✺
✐♥ t❤❡ ✼✵✲✽✵ ❣r♦✉♣ ❛♥❞ ✹ ✐♥ t❤❡ ✽✵✲✾✵ ❣r♦✉♣✮✳

✺✳✼ ❉✐s❝✉ss✐♦♥

■♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t❡❞ ❛ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞ ❛❧❧♦✇✐♥❣ r❡❞✉❝✐♥❣ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢
✐t❡r❛t✐♦♥s ♥❡❡❞❡❞ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s✳ ❚❤✐s
♠❡t❤♦❞ ✇❛s ❜❛s❡❞ ♦♥ ❛ss✐❣♥✐♥❣ ❛♥ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✈❛❧✉❡ t♦ ❡❛❝❤ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✳ ❇②
❛s❦✐♥❣ t❤❡ ❛❣❡♥t t♦ ❧♦♦❦ ❢♦r t❤❡ ♠♦st ✉♥❝❡rt❛✐♥ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✱ ✐t ❝❛♥ ❝♦❧❧❡❝t ♠♦r❡
✉s❡❢✉❧ ❞❛t❛ t♦ ❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t❡ ❢❛st❡r ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ❲❡ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ t✇♦ s♦✉r❝❡s
♦❢ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✱ ♦♥❡ ❝♦♠✐♥❣ ❢r♦♠ t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ ♦t❤❡r ❝♦♠✐♥❣ ❢r♦♠ t❤❡ s✐❣♥❛❧
♠♦❞❡❧ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❡❛❝❤ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❲❡ ♣r❡s❡♥t❡❞ t✇♦ ♠❡t❤♦❞s t♦ ♠❡❛s✉r❡
t❤✐s ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳ ❚❤❡ ✜rst ♠❡t❤♦❞ ♠❡❛s✉r❡s t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧s
❜❡t✇❡❡♥ ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❚❤❡ s❡❝♦♥❞ ♠❡t❤♦❞ ♠❡❛s✉r❡s ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣
s♣❛❝❡ ❜② ♠❛❦✐♥❣ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♦♥ ❢✉t✉r❡ ♦❜s❡r✈❡❞ s✐❣♥❛❧s✳

❲❡ ✇❛♥t t♦ ❛♣♣❧② t❤✐s ❛❧❣♦r✐t❤♠ t♦ ❛ ♠♦r❡ ❝♦♥❝r❡t❡ s❝❡♥❛r✐♦ ✇✐t❤ r❡❛❧ ✉s❡rs✳
■♥ ♥❡①t ❝❤❛♣t❡r✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ❛ ❜r❛✐♥ ❝♦♠♣✉t❡r ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❝❡♥❛r✐♦ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ t❤❡
r❡❛❝❤✐♥❣ t❛s❦ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s s❡❝t✐♦♥✳ ❇✉t ✐♥st❡❛❞ ♦❢ ✉s✐♥❣ ❛rt✐✜❝✐❛❧ ❞❛t❛✱ ✇❡ ✇✐❧❧



✶✹✵ ❈❤❛♣t❡r ✺✳ P❧❛♥♥✐♥❣ ✉♣♦♥ ❯♥❝❡rt❛✐♥t②

✐♥✈❡st✐❣❛t❡ ❤♦✇ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ s❝❛❧❡s t♦ t❤❡ ✉s❡ ♦❢ ❜r❛✐♥ s✐❣♥❛❧s✱ ✜rst ✐♥ s✐♠✉❧❛t✐♦♥
❛♥❞ t❤❡♥ ❞✉r✐♥❣ ♦♥❧✐♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✇✐t❤ r❡❛❧ s✉❜❥❡❝ts✳



❈❤❛♣t❡r ✻

❆♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ t♦ ❇r❛✐♥ ❈♦♠♣✉t❡r

■♥t❡r❛❝t✐♦♥

❈♦♥t❡♥ts

✻✳✶ ❊①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡t✉♣ ❛♥❞ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✹✷

✻✳✶✳✶ ❚❤❡ ✈✐s✉❛❧ ♥❛✈✐❣❛t✐♦♥ t❛s❦ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✹✷

✻✳✶✳✷ ❚❤❡ ❜r❛✐♥ s✐❣♥❛❧s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✹✷

✻✳✶✳✸ ❚❤❡ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✹✹

✻✳✷ ❯s✐♥❣ ♣r❡✲r❡❝♦r❞❡❞ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✹✺

✻✳✷✳✶ ❉❛t❛s❡ts ❛♥❞ s❝❡♥❛r✐♦ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✹✺
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✻✳✷✳✹ ❚✐♠❡ t♦ ✜rst t❛s❦ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✹✽

✻✳✷✳✺ ❈✉♠✉❧❛t✐✈❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✹✾

✻✳✷✳✻ ▲❛st ✶✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✺✵

✻✳✸ ❲❤② ❛r❡ ✇❡ ❝❤❡❛t✐♥❣ ✇✐t❤ ♣r❡✲r❡❝♦r❞❡r ❊❊● s❛♠♣❧❡s❄ ✳ ✳ ✳ ✶✺✶
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✻✳✹✳✶ ❉✐✛❡r❡♥❝❡ ♦❢ ♣♦✇❡r ❜❡t✇❡❡♥ ❝♦rr❡❝t ❛♥❞ ✐♥❝♦rr❡❝t s✐❣♥❛❧s ✳ ✳ ✶✺✹
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✻✳✹✳✸ ❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ✇✐t❤ ❛♥❞ ✇✐t❤♦✉t t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✺✼

✻✳✺ ❊①♣❡r✐♠❡♥ts ✇✐t❤ r❡❛❧ ✉s❡rs ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✳ ✶✻✵
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❲❡ ♣r❡s❡♥t❡❞ ❛♥ ❛❧❣♦r✐t❤♠ t❤❛t ❡①♣❧♦✐ts t❛s❦ ❝♦♥str❛✐♥ts t♦ s♦❧✈❡ s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧②
❛ t❛s❦ ✉♥❞❡r ❤✉♠❛♥ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ❧❡❛r♥ t❤❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣s ♦❢ t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦
s✐❣♥❛❧s✳ ❲❡ ❞❡t❛✐❧❡❞ ❛♥ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❡❛s✉r❡ t❤❛♥ ❛❧❧♦✇ ♦✉r ❛❣❡♥t t♦ s♦❧✈❡ t❤✐s
♣r♦❜❧❡♠ ♠♦r❡ ❡✣❝✐❡♥t❧② ❛♥❞ s❤♦✇♥ t❤❛t ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❝❛♥ tr❛♥s✐t✐♦♥ ❢r♦♠ t❛s❦
t♦ t❛s❦ ✐♥ ❛ s♠♦♦t❤ ✇❛②✳ ❖✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❤❛s ✐♠♣♦rt❛♥t ♣r❛❝t✐❝❛❧ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ s✐♥❝❡
t❤❡ ✉s❡r ❝❛♥ st❛rt ❝♦♥tr♦❧❧✐♥❣ ❛ ❞❡✈✐❝❡ ❢r♦♠ s❝r❛t❝❤✱ ✇✐t❤♦✉t t❤❡ ♥❡❡❞ ♦❢ ❛♥ ❡①♣❡rt
❞❡✜♥✐♥❣ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ s✐❣♥❛❧s ♦r ❝❛rr②✐♥❣ ♦✉t ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣❤❛s❡✳

❚❤❡ ✇♦r❦ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r ✐s t❤❡ r❡s✉❧t ♦❢ ❛ ❝♦❧❧❛❜♦r❛t✐♦♥ ✇✐t❤ ■ñ❛❦✐ ■t✉rr❛t❡ ❛♥❞ ▲✉✐s

▼♦♥t❡s❛♥♦✳ ❈♦❞❡ ✐s ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ ♦♥❧✐♥❡ ✉♥❞❡r t❤❡ ❣✐t❤✉❜ ❛❝❝♦✉♥t ❤tt♣s✿✴✴❣✐t❤✉❜✳❝♦♠✴❥❣r✐③♦✉✴ ✐♥

t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ r❡♣♦s✐t♦r✐❡s✿ ❧❢✉✐✱ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts❴t❤❡s✐s✱ ❛♥❞ ❞❛t❛s❡ts✳

https://github.com/jgrizou/
https://github.com/jgrizou/lfui.git
https://github.com/jgrizou/experiments_thesis.git
https://github.com/jgrizou/datasets.git


✶✹✷ ❈❤❛♣t❡r ✻✳ ❆♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ t♦ ❇r❛✐♥ ❈♦♠♣✉t❡r ■♥t❡r❛❝t✐♦♥

■♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r✱ ✇❡ ❡①♣❧♦r❡ t❤❡ ✉s❡ ♦❢ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✐♥ ❜r❛✐♥ ❝♦♠♣✉t❡r ✐♥t❡r✲
❛❝t✐♦♥ s❝❡♥❛r✐♦✳ ❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞ r❡❛❝❤✐♥❣ t❛s❦ s❝❡♥❛r✐♦ ❛s ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥
❝❤❛♣t❡r ✺✳✹✳ ❆❢t❡r ❜r✐❡✢② ♣r❡s❡♥t✐♥❣ t❤❡ r❡❧❛t❡❞ ✇♦r❦✱ ✇❡ ✐♥tr♦❞✉❝❡ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥✲
t❛❧ s❡t✉♣ ❛♥❞ t❤❡ ❊rr♦r✲r❡❧❛t❡❞ ♣♦t❡♥t✐❛❧ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ✇❡ ✇✐❧❧ ✉s❡✳ ❚❤❡♥✱ ✇❡ ✜rst
t❡st ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✇✐t❤ ❛ ❞❛t❛❜❛s❡ ♦❢ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ ❝♦♠♣❛r❡ t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡
♦❢ ♦✉r ♠❡t❤♦❞ ✇✐t❤ ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡ ♠❡t❤♦❞ ✭t❤❛t ✜rst ❝♦❧❧❡❝ts s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧
♣❛✐rs ❞✉r✐♥❣ ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣❡r✐♦❞ ❛♥❞ tr❛✐♥s ❛ ✉♥✐q✉❡ ❝❧❛ss✐✜❡r✮✳ ❲❡ ✇✐❧❧ ❤✐❣❤❧✐❣❤t
♦♥❡ r✉♥ ♦❢ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✐♥ ❞❡t❛✐❧✳

❍♦✇❡✈❡r✱ ✇❡ ♣♦✐♥t ♦✉t ❛ ♠❛✐♥ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡ ❛♥❞ ♦✉r
s❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞ ✐♥ t❤❛t t❤❡ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ♣r♦♣❡rt✐❡s ❝❛♥ ❜❡ ❛✛❡❝t❡❞ ❜② t❤❡
❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t✳ ❆s ♦✉r ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞ ❝❛♥♥♦t ❣✉❛r❛♥t❡❡ t❤❡ s❛♠❡
❛❣❡♥t ❜❡❤❛✈✐♦r t❤❛♥ ❞✉r✐♥❣ ❛ t②♣✐❝❛❧ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣❤❛s❡✱ t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s
❣❡♥❡r❛t❡❞ ❜② t❤❡ ✉s❡rs ❝❛♥ ❜❡ ✐♠♣❛❝t❡❞✳ ❚♦ ❛❞❞r❡ss t❤✐s ♣r♦❜❧❡♠✱ ✇❡ ✐♥tr♦❞✉❝❡ ❛
♣r✐♦r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❊rr♦r✲r❡❧❛t❡❞ ♣♦t❡♥t✐❛❧ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ✉s❡❞✱ ♥❛♠❡❧② t❤❛t t❤❡
s✐❣♥❛❧ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ t♦ ❛♥ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ♠❡❛♥✐♥❣ ❛r❡ ♠♦r❡ ✏♣♦✇❡r❢✉❧✑ t❤❛♥ t❤❡ ♦♥❡
❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑✳ ❲❡ ✇✐❧❧ ❡①♣❧♦✐t t❤✐s ♣r♦♣❡rt②✱ ✐♥ ❛❞❞✐t✐♦♥ t♦ ♦✉r ✐♥✲
t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♠❡t❤♦❞✱ ❛♥❞ s❤♦✇ t❤❛t ✇❡ ❝❛♥ ❛❝❤✐❡✈❡ ❜❡tt❡r ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s✳

❋✐♥❛❧❧②✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t r❡s✉❧ts ✇❤❡r❡ r❡❛❧ ✉s❡rs t❡❛❝❤ ♦✉r ❛rt✐✜❝✐❛❧ ❛❣❡♥t ❜② ❛ss❡ss✐♥❣
❛❣❡♥t✬s ❛❝t✐♦♥s ✐♥ t❤❡✐r ♠✐♥❞✱ ❛♥❞ ✇✐t❤♦✉t ❝❛❧✐❜r❛t✐♥❣ t❤❡ s②st❡♠ ❜❡❢♦r❡❤❛♥❞✳

❚❤❡ r❡s✉❧ts ✇✐t❤ r❡❛❧ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ❛❧❧♦✇ ✉s t♦ ❡♥✈✐s✐♦♥ t❤❛t s✉❝❤ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❝♦✉❧❞
❤❛✈❡ ♣r❛❝t✐❝❛❧ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥s ✐♥ t❤❡ r❡❛❧ ✇♦r❞✳ ❇② r❡♠♦✈✐♥❣ t❤❡ ♥❡❡❞ ♦❢ ❛♥ ❡①♣❡rt t♦
❝♦❧❧❡❝t ❛♥❞ ❝❛❧✐❜r❛t❡ t❤❡ s②st❡♠✱ t❤❡ ✉s❡ ♦❢ ❜r❛✐♥ ❝♦♠♣✉t❡r ✐♥t❡r❢❛❝❡s ♠❛② ❜❡❝♦♠❡
♠♦r❡ ♣r❛❝t✐❝❛❧ ❛❧❧♦✇✐♥❣ t❤❡✐r ✉s❡rs t♦ ❣♦ ♦✉t ♦❢ t❤❡ ❧❛❜s✳

✻✳✶ ❊①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡t✉♣ ❛♥❞ ❊❊● s✐❣♥❛❧s

■♥ t❤✐s s❡❝t✐♦♥✱ ✇❡ ✐♥tr♦❞✉❝❡ t❤❡ ❇❈■ ✈✐s✉❛❧ ♥❛✈✐❣❛t✐♦♥ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡t✉♣ ❛s ✇❡❧❧
❛s t❤❡ ❜r❛✐♥ s✐❣♥❛❧s ❡♥❝♦❞✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✇❡ r❡❝♦r❞ ❢r♦♠ t❤❡
s✉❜❥❡❝ts✬ ❜r❛✐♥✳

✻✳✶✳✶ ❚❤❡ ✈✐s✉❛❧ ♥❛✈✐❣❛t✐♦♥ t❛s❦

❚❤❡ s❡t✉♣ ♦❢ ♦✉r ♦♥❧✐♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✐s s❤♦✇♥ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✳ ❆ ❤✉♠❛♥ s✉❜❥❡❝t ✐s
❡q✉✐♣♣❡❞ ✇✐t❤ ❛♥ ❊❊● ❝❛♣ ❛♥❞ ✐s ❢❛❝✐♥❣ ❛ s❝r❡❡♥ ❞✐s♣❧❛②✐♥❣ ❛ t✇♦ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧
❣r✐❞✳ ❚❤❡ ❣r✐❞ ✐s ❝♦♠♣♦s❡❞ ♦❢ ✷✺ ❞✐s❝r❡t❡ st❛t❡s✱ ✺ r♦✇s ❛♥❞ ✺ ❝♦❧✉♠♥s✳ ■♥ ❣r❡❡♥ ✐s
❞✐s♣❧❛②❡❞ ❛♥ ❛❣❡♥t t❤❛t ✐s ❛❜❧❡ t♦ ♠♦✈❡ ✐♥ t❤❡ ❢♦✉r ❝❛r❞✐♥❛❧ ❞✐r❡❝t✐♦♥ ✭◆✴❙✴❊✴❲✮✳
■♥ r❡❞ ✐s t❤❡ t❛r❣❡t t❤❡ ✉s❡r s❡❧❡❝t❡❞✳ ❚❤❡ ✉s❡r ✇✐❧❧ ♠❡♥t❛❧❧② ❛ss❡ss ❡❛❝❤ ❛❣❡♥t✬s
❛❝t✐♦♥ ❛ ❜❡✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑ ♦r ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡ t❛r❣❡t ❧♦❝❛t✐♦♥✳

✻✳✶✳✷ ❚❤❡ ❜r❛✐♥ s✐❣♥❛❧s

❲❡ ❛r❡ ✐♥t❡r❡st❡❞ ❜② ❡rr♦r✲r❡❧❛t❡❞ ♣♦t❡♥t✐❛❧s ✭❊rrPs✮ ✐♥ t❤❡ s✉❜❥❡❝t✬s ❜r❛✐♥ ❛❝t✐✈✲
✐t②✳ ❚❤❡s❡ ♣♦t❡♥t✐❛❧s ❛r❡ ❛ s♣❡❝✐✜❝ ❦✐♥❞ ♦❢ ❡✈❡♥t✲r❡❧❛t❡❞ ♣♦t❡♥t✐❛❧ ✭❊❘P✮ ❣❡♥❡r✲
❛t❡❞ ✐♥ t❤❡ ✉s❡r✬s ❜r❛✐♥ ❛❢t❡r s✴❤❡ ❛ss❡ss❡s ❛❝t✐♦♥s ♣❡r❢♦r♠❡❞ ❜② ❛♥ ❡①t❡r♥❛❧ ❛❣❡♥t



✻✳✶✳ ❊①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡t✉♣ ❛♥❞ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ✶✹✸

The participant 

wearing the EEG cap 

The acquisition unit 

and the computer 

running the algorthim

Display of the grid world 

and the agent (green) 

❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✿ ❚❤❡ ❇❈■ s❡t✉♣ ❢♦r ♦♥❧✐♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✳ ❖♥ t❤❡ s❝r❡❡♥ ✐s ❞✐s♣❧❛②❡❞ t❤❡ ❣r✐❞
✇♦r❧❞ ✇✐t❤ t❤❡ ❛❣❡♥t ✐♥ ❣r❡❡♥✳ ❲❡ ❞✐s♣❧❛②❡❞ t❤❡ ✐♥t❡♥❞❡❞ t❛r❣❡t ✐♥ r❡❞✱ ✇❤✐❝❤ ✇❛s
s❡❧❡❝t❡❞ r❛♥❞♦♠❧②✳ ❚❤❡ ♣✉r♣♦s❡ ♦❢ t❤✐s r❡❞ sq✉❛r❡ ✐s t♦ ❤❡❧♣ t❤❡ ✉s❡r r❡♠❡♠❜❡r✐♥❣
t❤❡ t❛r❣❡t ❛♥❞ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✐s ❛t ♥♦ ♣♦✐♥t ❛✇❛r❡ ♦❢ t❤❡ ♣♦s✐t✐♦♥ ♦❢ t❤✐s r❡❞ sq✉❛r❡✳

❬❈❤❛✈❛rr✐❛❣❛ ✷✵✶✵❪✳ ❈♦rr❡❝t ❛♥❞ ❡rr♦♥❡♦✉s ❛ss❡ss♠❡♥ts ✇✐❧❧ ❡❧✐❝✐t ❞✐✛❡r❡♥t ❜r❛✐♥ s✐❣✲
♥❛❧s✳ ❆s s❤♦✇♥ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✷✱ t❤❡ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❧❛❜❡❧s ❤❛✈❡
s❧✐❣❤t❧② ❤✐❣❤❡r ❛♠♣❧✐t✉❞❡ t❤❛♥ t❤❡ ♦♥❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❧❛❜❡❧s✱ ❡s♣❡❝✐❛❧❧② ❛t
❛r♦✉♥❞ ✸✺✵♠s✱ ❜✉t ❧♦✇❡r ❛♠♣❧✐t✉❞❡ ❡❧s❡✇❤❡r❡✱ ❛r♦✉♥❞ ✻✵✵♠s✳

P❛st ❛♣♣r♦❛❝❤❡s ❤❛✈❡ ❛❧r❡❛❞② ❞❡♠♦♥str❛t❡❞ t❤❛t t❤❡s❡ s✐❣♥❛❧s ❝❛♥ ❜❡ ❝❧❛ss✐✲
✜❡❞ ♦♥❧✐♥❡ ✇✐t❤ ❛❝❝✉r❛❝✐❡s ♦❢ ❛r♦✉♥❞ ✽✵✪ ❛♥❞ tr❛♥s❧❛t❡❞ ✐♥t♦ ❜✐♥❛r② ❢❡❡❞❜❛❝❦✱
t❤❛♥❦s t♦ ❛ ♣r✐♦r ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ s❡ss✐♦♥ t❤❛t ❧❛sts ❢♦r ✸✵✲✹✵ ♠✐♥✉t❡s ❬❈❤❛✈❛rr✐❛❣❛ ✷✵✶✵✱
■t✉rr❛t❡ ✷✵✶✸❜❪✳

❉✐✛❡r❡♥❝❡ ✇✐t❤ P✸✵✵ s♣❡❧❧❡r ■♥ t❤❡ r❡❧❛t❡❞ ✇♦r❦ ❝❤❛♣t❡r✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t❡❞ t❤❡
✇♦r❦ ♦❢ ❑✐♥❞❡r♠❛♥s ❡t ❛❧✳ ✇❤✐❝❤ ❛❧s♦ ❛❝❤✐❡✈❡ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❢r❡❡ ❇❈■ ❜✉t ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡
s♣❡❧❧❡r ♣❛r❛❞✐❣♠ ✉s✐♥❣ P✸✵✵ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ✭s❡❝t✐♦♥ ✷✳✺✳✶✮✳ ❲❡ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ❛♥ ✐♠♣♦rt❛♥t
❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ ♦✉r r❡s♣❡❝t✐✈❡ ✇♦r❦ ✐♥ t❤❛t t❤❡ s♣❡❧❧❡r t❛s❦ ❡♥s✉r❡ t❤❛t ♦♥❡ s✐❣♥❛❧
♦✉t ♦❢ ✻ ✐s ❡♥❝♦❞❡s ❛ P✸✵✵ s✐❣♥❛❧✳ ❚❤✐s ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❧❧♦✇s t❤❡✐r ❊▼ ❛❧❣♦r✐t❤♠ t♦
❛ttr✐❜✉t❡ t❤❡ ❝❧❛ss ♦❢ ❡❛❝❤ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ❝❧✉st❡r✳ ❋♦❧❧♦✇✐♥❣ ♦✉r ❛♣♣r♦❛❝❤ ✇❡ ❞♦ ♥♦t ♥❡❡❞
❞♦ ❣✉❛r❛♥t❡❡ s✉❝❤ r❛t✐♦✱ ✇❤✐❝❤ ♠❛❦❡s ♦✉r ❛♣♣r♦❛❝❤ ❛♣♣❧✐❝❛❜❧❡ t♦ ❛ ❜r♦❛❞❡r ✈❛r✐❡t②
♦❢ t❛s❦✳

■♥ ❛❞❞✐t✐♦♥ t❤❡ ♥❛t✉r❡ ♦❢ t❤❡ ❜r❛✐♥ s✐❣♥❛❧s ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ✐♥ ♦✉r r❡s♣❡❝t✐✈❡ ✇♦r❦
❞✐✛❡rs✱ t❤❡② ✉s❡ P✸✵✵ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ ✇❡ ✉s❡ ❊rrP s✐❣♥❛❧s✳ ❚❤❡ P✸✵✵ ❛♥❞ t❤❡ ❊rrP ❜♦t❤
❝♦♠❡ ❢r♦♠ t❤❡ s❛♠❡ ❢❛♠✐❧② ♦❢ ❊❊● s✐❣♥❛❧✱ ❝❛❧❧❡❞ ❡✈❡♥t✲r❡❧❛t❡❞ ♣♦t❡♥t✐❛❧s ✭❊❘P✮
❬❈❤❛✈❛rr✐❛❣❛ ✷✵✶✹❪✳ ❇♦t❤ ❛r❡ ❣❡♥❡r❛t❡❞ ❛s ❛ r❡❛❝t✐♦♥ t♦ ✐♥t❡r♥❛❧ ♦r ❡①t❡r♥❛❧ ❡✈❡♥ts✳
❚❤❡ ♠❛✐♥ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ✐s t❤❛t P✸✵✵ ❝❛♥ ❜❡ ❣❡♥❡r❛t❡❞ ❛s ♠❛♥② t✐♠❡s ❛s ♥❡❡❞❡❞✱ ✐✳❡✳ ❡❛❝❤



✶✹✹ ❈❤❛♣t❡r ✻✳ ❆♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ t♦ ❇r❛✐♥ ❈♦♠♣✉t❡r ■♥t❡r❛❝t✐♦♥
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❋✐❣✉r❡ ✻✳✷✿ ▲♦✇✲♣❛ss ✜❧t❡r❡❞ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❧❛❜❡❧s ✭❧❡❢t✮ ❛♥❞
t♦ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❧❛❜❡❧s ✭r✐❣❤t✮✳ ❚❤❡ s✐❣♥❛❧s ❢♦r ❡❛❝❤ ❝❧❛ss ❤❛✈❡ s❧✐❣❤t❧② ❞✐✛❡r❡♥t ❛♠♣❧✐✲
t✉❞❡s✱ ❡s♣❡❝✐❛❧❧② ❛t ❛r♦✉♥❞ ✸✵✵♠s✳

t✐♠❡ t❤❡ ❝♦rr❡❝t r♦✇ ♦r ❝♦❧✉♠♥ ✐s ✢❛s❤❡❞ ❛ P✸✵✵ ✐s tr✐❣❣❡r❡❞ ✐♥ t❤❡ s✉❜❥❡❝t✬s ❜r❛✐♥✳
❚❤❡r❡❢♦r❡ ✐t ✐s ♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ❛✈❡r❛❣❡✱ ✐♥❝r❡❛s✐♥❣ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♥♦✐s❡ r❛t✐♦✳ ❲❤❡r❡❛s t❤❡
❊rrP ❝❛♥♥♦t ❜❡ ❣❡♥❡r❛t❡❞ ♦♥ ❞❡♠❛♥❞✱ ♦♥❝❡ t❤❡ ❛❣❡♥t ♣❡r❢♦r♠❡❞ ❛♥ ✉♥❡①♣❡❝t❡❞✱
❡rr♦♥❡♦✉s✱ ❛❝t✐♦♥ t❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ ♣♦t❡♥t✐❛❧ ♠✉st ❜❡ ❞❡t❡❝t❡❞ ✇❤❡♥ ✐t ❛♣♣❡❛rs✱ ✐t
✐s ❛ s✐♥❣❧❡ tr✐❛❧ ❞❡t❡❝t✐♦♥✳ ❍❡♥❝❡ t❤❡ ❊rrP ❛r❡ ❤❛r❞❡r t♦ ✉s❡ ✐♥ ♦♥❧✐♥❡ ✐♥t❡r❛❝t✐✈❡
s❝❡♥❛r✐♦s✳

❇✉✐❧❞✐♥❣ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ ✈❡❝t♦r ❆❢t❡r ❡✈❡r② ❛❣❡♥t✬s ❛❝t✐♦♥✱ t❤❡ ❜r❛✐♥ s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠
t❤❡ ✉s❡r ❛r❡ r❡❝♦r❞❡❞ ✈✐❛ ❛ ❝♦♠♣✉t❡r ✉s✐♥❣ ❛ ❣t❡❝ s②st❡♠✳ ❚♦ ❜✉✐❧❞ ♦✉r ❢❡❛t✉r❡
✈❡❝t♦r ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r t✇♦ ❢r♦♥t♦✲❝❡♥tr❛❧ ❝❤❛♥♥❡❧s ✭❋❈③ ❛♥❞ ❈③✮ ✐♥ ❛ t✐♠❡ ✇✐♥❞♦✇ ♦❢
[200, 700] ♠s ✭✵ ♠s ❜❡✐♥❣ t❤❡ ❛❝t✐♦♥ ♦♥s❡t ♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t✮ ❛♥❞ ❞♦✇♥s❛♠♣❧❡❞ t❤❡ s✐❣♥❛❧
t♦ 32 ❍③✳ ❊❛❝❤ ❡❧❡♠❡♥t ♦❢ t❤❡ ❢❡❛t✉r❡ ✈❡❝t♦r ✐s t❤❡ ✈❛❧✉❡ ✐♥ ♠✐❝r♦✈♦❧ts ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧
❛t t❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ t✐♠❡✳

✻✳✶✳✸ ❚❤❡ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧

❋♦❧❧♦✇✐♥❣ t❤❡ ❧✐t❡r❛t✉r❡ ❬▲♦tt❡ ✷✵✵✼✱ ❇❧❛♥❦❡rt③ ✷✵✶✵❪✱ ✇❡ r❡❧② ♦♥ ●❛✉ss✐❛♥ ❝❧❛ss✐✜❡rs
❛♥❞ ♠♦❞❡❧ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ✉s✐♥❣ ✐♥❞❡♣❡♥❞❡♥t ♠✉❧t✐✈❛r✐❛t❡ ♥♦r♠❛❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s ❢♦r ❡❛❝❤
❝❧❛ss✱ N (µc,Σc),N (µw,Σw)✳ ❲✐t❤ θ t❤❡ s❡t ♦❢ ♣❛r❛♠❡t❡rs {µc,Σc, µw,Σw}✳ ●✐✈❡♥
t❤❡ ❤✐❣❤ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧✐t② ♦❢ ♦✉r ❞❛t❛s❡ts ✇❡ ❛❧s♦ ♥❡❡❞ t♦ r❡❣✉❧❛r✐③❡✳ ❋♦r t❤✐s ✇❡ ❛♣♣❧②
s❤r✐♥❦❛❣❡ t♦ t❤❡ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡ ♠❛tr✐① ✭λ = 0.5✮ ❛♥❞ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ✈❛❧✉❡ ♦❢ t❤❡ ♠❛r❣✐♥❛❧
♣❞❢ ❢✉♥❝t✐♦♥ ✉s✐♥❣ ❛ ♥♦♥✐♥❢♦r♠❛t✐✈❡ ✭❏❡✛r❡②✬s✮ ♣r✐♦r ❬❬●❡❧♠❛♥ ✷✵✵✸❪✱ ♣✽✽❪✿

p(e|l, θ) = tn−d(e|µl,
Σl(n+ 1)

n(n− d)
) ✭✻✳✶✮



✻✳✷✳ ❯s✐♥❣ ♣r❡✲r❡❝♦r❞❡❞ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ✶✹✺

✇❤❡r❡ θ r❡♣r❡s❡♥ts t❤❡ ▼▲ ❡st✐♠❛t❡s ✭♠❡❛♥ µl ❛♥❞ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡ Σl ❢♦r ❡❛❝❤ ❝❧❛ss
l✮ r❡q✉✐r❡❞ t♦ ❡st✐♠❛t❡ t❤❡ ♠❛r❣✐♥❛❧ ✉♥❞❡r t❤❡ ❏❡✛r❡②s ♣r✐♦r✱ n ✐s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢
s✐❣♥❛❧s✱ ❛♥❞ d ✐s t❤❡ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧✐t② ♦❢ ❛ s✐❣♥❛❧ ❢❡❛t✉r❡ ✈❡❝t♦r✳

❋✐♥❛❧❧② t♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ❛ ❧❛❜❡❧ ❣✐✈❡♥ ❛ s✐❣♥❛❧✱ ✇❡ ✉s❡ t❤❡ ❜❛②❡s
r✉❧❡s ❛s ❢♦❧❧♦✇s✿

p(l = li|e, θ) =
p(e|l = li, θ)p(l = li)

∑

k=1,...,L p(e|l = lk, θ)p(l = lk)

=
p(e|l = li, θ)

∑

k=1,...,L p(e|l = lk)

❆s ✇❡ ❞♦ ♥♦t ❤❛✈❡ ❛ ♣r✐♦r✐ ❦♥♦✇❧❡❞❣❡ ♦♥ t❤❡ ✉s❡r ✐♥t❡♥❞❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣✱ ✇❡ ❛ss✉♠❡ ❛❧❧
❧❛❜❡❧s ❛r❡ ❡q✉✐♣r♦❜❛❜❧❡s✱ ✐✳❡✳ ∀k, p(l = lk) =

1
L
✳

✻✳✷ ❯s✐♥❣ ♣r❡✲r❡❝♦r❞❡❞ ❊❊● s✐❣♥❛❧s

❇❡❢♦r❡ tr②✐♥❣ ♦✉t ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✇✐t❤ r❡❛❧ s✉❜❥❡❝ts✱ ✇❡ t❡st t❤❡ ❢❡❛s✐❜✐❧✐t② ♦❢ ♦✉r
♠❡t❤♦❞ ✉s✐♥❣ ♣r❡✲r❡❝♦r❞❡❞ ❊rrP ❞❛t❛s❡ts✳ ❚❤❡ ♦❜❥❡❝t✐✈❡ ♦❢ t❤✐s ❛♥❛❧②s✐s ✐s t♦ st✉❞②
t❤❡ s❝❛❧❛❜✐❧✐t② ♦❢ ♦✉r ♠❡t❤♦❞ t♦ ❊❊● ❞❛t❛✱ ✇❤✐❝❤ ♠❛② ❤❛✈❡ ❞✐✛❡r❡♥t ♣r♦♣❡rt✐❡s t❤❛♥
♦✉r ❛rt✐✜❝✐❛❧ ❞❛t❛s❡t✳ ❲❡ ✇✐❧❧ s❡❡ t❤❛t ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ♠❛✐♥t❛✐♥s ❣♦♦❞ ♣r♦♣❡rt✐❡s ✇✐t❤
❊❊● s✐❣♥❛❧s✳

✻✳✷✳✶ ❉❛t❛s❡ts ❛♥❞ s❝❡♥❛r✐♦

❊❊● ❞❛t❛s❡ts ❚❤❡ ❊rrPs ❊❊● ❞❛t❛ ✇❡r❡ r❡❝♦r❞❡❞ ✐♥ ❛ ♣r❡✈✐♦✉s st✉❞②
❬■t✉rr❛t❡ ✷✵✶✸❜❪ ✇❤❡r❡ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts ♠♦♥✐t♦r❡❞ ♦♥ ❛ s❝r❡❡♥ t❤❡ ❡①❡❝✉t✐♦♥ ♦❢ ❛ t❛s❦
✇❤❡r❡ ❛ ✈✐rt✉❛❧ ❞❡✈✐❝❡ ❤❛❞ t♦ r❡❛❝❤ ❛ ❣✐✈❡♥ ❣♦❛❧✳ ❚❤❡ ♠♦t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❞❡✈✐❝❡ ❝♦✉❧❞
❜❡ ❝♦rr❡❝t ✭t♦✇❛r❞s t❤❡ ❣♦❛❧✮ ♦r ❡rr♦♥❡♦✉s ✭❛✇❛② ❢r♦♠ t❤❡ ❣♦❛❧✮✳ ❚❤❡ s✉❜❥❡❝ts ✇❡r❡
❛s❦❡❞ t♦ ♠❡♥t❛❧❧② ❛ss❡ss t❤❡ ❞❡✈✐❝❡✬s ♠♦✈❡♠❡♥ts ❛s ❡rr♦♥❡♦✉s ♦r ♥♦♥✲❡rr♦♥❡♦✉s✳
❚❤❡ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ✇❡r❡ r❡❝♦r❞❡❞ ✇✐t❤ ❛ ❣t❡❝ s②st❡♠ ✇✐t❤ ✸✷ ❡❧❡❝tr♦❞❡s ❞✐str✐❜✉t❡❞
❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ❛♥ ❡①t❡♥❞❡❞ ✶✵✴✷✵ ✐♥t❡r♥❛t✐♦♥❛❧ s②st❡♠ ✇✐t❤ t❤❡ ❣r♦✉♥❞ ♦♥ ❋P③ ❛♥❞
t❤❡ r❡❢❡r❡♥❝❡ ♦♥ t❤❡ ❧❡❢t ❡❛r❧♦❜❡✳ ❚❤❡ ❊rrP ❢❡❛t✉r❡s ✇❡r❡ ❡①tr❛❝t❡❞ ❢r♦♠ t✇♦ ❢r♦♥t♦✲
❝❡♥tr❛❧ ❝❤❛♥♥❡❧s ✭❋❈③ ❛♥❞ ❈③✮ ✇✐t❤✐♥ ❛ t✐♠❡ ✇✐♥❞♦✇ ♦❢ [200, 700] ♠s ✭✵ ♠s ❜❡✐♥❣
t❤❡ ❛❝t✐♦♥ ♦♥s❡t ♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t✮ ❛♥❞ ❞♦✇♥s❛♠♣❧❡❞ t♦ 32 ❍③✳ ❚❤✐s ❧❡❛❞❡❞ t♦ ❛ ✈❡❝t♦r
♦❢ 34 ❢❡❛t✉r❡s✳

❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ✇✐t❤ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞s ■♥ ♦r❞❡r t♦ s❤♦✇ t❤❡ ❜❡♥❡✜t ♦❢ ❧❡❛r♥✲
✐♥❣ ✇✐t❤♦✉t ❡①♣❧✐❝✐t ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥✱ ✇❡ ❝♦♠♣❛r❡ ♦✉r ♠❡t❤♦❞ ✇✐t❤ ❛ t②♣✐❝❛❧ s✉♣❡r✈✐s❡❞
❇❈■ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡✳ ❙✉❝❤ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡ r❡q✉✐r❡s ❛♥ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❡r
t♦ r❡❝♦r❞ ❡♥♦✉❣❤ ❧❛❜❡❧❡❞ ❞❛t❛ ❢r♦♠ t❤❡ ✉s❡r✳ ❋♦❧❧♦✇✐♥❣ t❤❡ ❧✐t❡r❛t✉r❡ ♦♥ ❊rrPs
❬❈❤❛✈❛rr✐❛❣❛ ✷✵✶✵✱ ■t✉rr❛t❡ ✷✵✶✸❜❪ ♦✉r tr❛✐♥✐♥❣ ❞❛t❛ ✇✐❧❧ ❝♦♥s✐st ♦❢ ✽✵ ♣❡r❝❡♥t ♦❢
♣♦s✐t✐✈❡ ❡①❛♠♣❧❡s ✭❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❛ ❝♦rr❡❝t ❢❡❡❞❜❛❝❦✮ ❛♥❞ ✷✵ ♣❡r❝❡♥t ♦❢ ♥❡❣❛t✐✈❡ ❡①✲
❛♠♣❧❡s ✭❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❛♥ ✐♥❝♦rr❡❝t ❢❡❡❞❜❛❝❦✮✳ ❊rrPs s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ❣❡♥❡r❛t❡❞ ❜② ❛ ✉s❡r
✇❤❡♥ ❤❡ ♦❜s❡r✈❡s ✉♥❡①♣❡❝t❡❞ ❛❣❡♥t✬s ❜❡❤❛✈✐♦rs✱ ✇❤✐❝❤ ❡①♣❧❛✐♥s ✇❤②✱ ❞✉r✐♥❣ t❤❡
❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣❤❛s❡ ♦❢ t❤❡✐r s②st❡♠✱ r❡s❡❛r❝❤❡rs ✉s❡s ✽✵ ♣❡r❝❡♥t ♦❢ t❤❡ t✐♠❡ ❛ ❝♦rr❡❝t



✶✹✻ ❈❤❛♣t❡r ✻✳ ❆♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ t♦ ❇r❛✐♥ ❈♦♠♣✉t❡r ■♥t❡r❛❝t✐♦♥

❛❝t✐♦♥ ✭✐✳❡✳ ♠♦✈✐♥❣ t♦✇❛r❞s t❤❡ ❣♦❛❧✮✱ ❛♥❞ ♦♥❧② ✷✵ ♣❡r❝❡♥t ♦❢ t❤❡ t✐♠❡ ❛♥ ✐♥❝♦rr❡❝t
❛❝t✐♦♥✱ ✇❤✐❝❤ ✐s t❤❡r❡❢♦r❡ ✉♥❡①♣❡❝t❡❞✳ ❖✉r ♣r♦♣♦s❡❞ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✐s ❝♦♠♣❛r❡❞ ✇✐t❤
❞✐✛❡r❡♥t ✭❜✉t st❛♥❞❛r❞✮ s✐③❡s ♦❢ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❞❛t❛s❡ts✿ ✷✵✵✱ ✸✵✵ ❛♥❞ ✹✵✵ ❡①❛♠♣❧❡s✳

✻✳✷✳✷ ❖♥❡ ❡①❛♠♣❧❡ ❞❡t❛✐❧❡❞

❲❡ ✉s❡ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✼ t♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ♦❢ ❡❛❝❤ t❛s❦ ✉s✐♥❣ ❛ ✶✵ ❢♦❧❞ ❝r♦ss✲
✈❛❧✐❞❛t✐♦♥ t♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐①✳

❋✐❣✉r❡ ✻✳✸ s❤♦✇s ♦♥❡ ♣❛rt✐❝✉❧❛r r✉♥ ♦❢ ✺✵✵ st❡♣s ❝♦♠♣❛r✐♥❣ ♦✉r s❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥
♠❡t❤♦❞ ✇✐t❤ ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡ ♦❢ ✹✵✵ st❡♣s✳ ❚❤❡ t✇♦ ✐♥❞❡♣❡♥❞❡♥t r✉♥s ✉s❡
❛ r❡❛❧ ❊❊● ❞❛t❛s❡t ✇✐t❤ 80% t❡♥✲❢♦❧❞ ❝r♦ss✲✈❛❧✐❞❛t✐♦♥ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ❛❝❝✉r❛❝②✳ ❆s
♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✐s ♦♣❡r❛t✐♦♥❛❧ ❢r♦♠ t❤❡ ✜rst st❡♣✱ ✐t ❝❛♥ ❡st✐♠❛t❡ t❤❡ r❡❛❧ t❛s❦ ✇❤❡♥
s✉✣❝✐❡♥t ❡✈✐❞❡♥❝❡s ❤❛✈❡ ❜❡❡♥ ❝♦❧❧❡❝t❡❞✳ ❖♥ t❤❡ ♦t❤❡r ❤❛♥❞✱ ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❛♣♣r♦❛❝❤
❝♦❧❧❡❝ts s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs ❢♦r ❛ ✜①❡❞ ♥✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s✱ ❛♥❞ ✉s❡ t❤❡ r❡s✉❧t✐♥❣ ❝❧❛ss✐✜❡r
✇✐t❤♦✉t ✉♣❞❛t✐♥❣ ✐t✳ ❚❤✐s ♣r♦✈♦❦❡s t❤❛t✱ ❞✉r✐♥❣ t❤❡ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣❤❛s❡✱ ♥♦ t❛s❦s ❝❛♥
❜❡ ❧❡❛r♥❡❞✱ s✉❜st❛♥t✐❛❧❧② ❞❡❧❛②✐♥❣ t❤❡ ✉s❡r✬s ♦♥❧✐♥❡ ♦♣❡r❛t✐♦♥✳

❖❢ ✐♠♣♦rt❛♥t ✐♥t❡r❡st ✐s t❤❡ ❛❜✐❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠ t♦ ❡✈❛❧✉❛t❡ ✇❤❡♥ s✉✣❝✐❡♥t
❡✈✐❞❡♥❝❡ ❤❛s ❜❡❡♥ ❝♦❧❧❡❝t❡❞✳ ❚❤❡ ❞❛t❛s❡t ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ✐s ♦❢ r❡❧❛t✐✈❡❧② ❣♦♦❞ q✉❛❧✐t②✱
❛♥❞ ✇❡ ❞♦ ♥♦t ♥❡❡❞ ✹✵✵ st❡♣s t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ✜rst t❛s❦✳ ❲❤❡♥ ❞♦✐♥❣ ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥
♣r♦❝❡❞✉r❡✱ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❡r ❝❛♥♥♦t ❦♥♦✇ ✐♥ ❛❞✈❛♥❝❡ t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ ❡❛❝❤ ♣❛rt✐❝✉❧❛r
s✉❜❥❡❝t✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ❤❡ ♠✉st r✉♥ ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❢♦r ❧♦♥❣ ❡♥♦✉❣❤ s♦ ❛s t♦ ❤❛✈❡ ❡♥♦✉❣❤
❡①❛♠♣❧❡s t♦ ❛❞❛♣t t♦ ❞✐✛❡r❡♥❝❡s ✐♥ s✐❣♥❛❧s✬ q✉❛❧✐t②✳

❋✐❣✉r❡ ✻✳✸✿ ❚✐♠❡❧✐♥❡ ♦❢ ♦♥❡ r✉♥ ✉s✐♥❣ ❛♥ ❊❊● ❞❛t❛s❡t ♦❢ 80 ♣❡r❝❡♥t t❡♥✲❢♦❧❞ ❝r♦ss✲
✈❛❧✐❞❛t✐♦♥ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ❛❝❝✉r❛❝②✳ ❙❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ✭t♦♣✮ ✈❡rs✉s ✹✵✵ st❡♣s ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥
✭❜♦tt♦♠✮✳ ●r❡❡♥ ✭✜❧❧❡❞✮ ❛♥❞ r❡❞ ✭❞❛s❤❡❞✮ ❜❛rs r❡♣r❡s❡♥t r❡s♣❡❝t✐✈❡❧② ❝♦rr❡❝t ❛♥❞
✐♥❝♦rr❡❝t t❛s❦ ❛❝❤✐❡✈❡♠❡♥ts✳ ❚❤❡ ♣r♦♣♦s❡❞ s❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞ ❛❧❧♦✇s r❡❛❝❤✐♥❣
❛ ✜rst t❛s❦ ❢❛st❡r t❤❛♥ ✐t t❛❦❡s t♦ r✉♥ ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡✳

❋✐❣✉r❡ ✻✳✹ s❤♦✇s t❤❡ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ r❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ ♦✉r s❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥
♠❡t❤♦❞ ❛♥❞ ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡ ♦❢ ✹✵✵ st❡♣s✳ ❆s ♦✉r ♠❡t❤♦❞ ❛ss✐❣♥s ❞✐✛❡r❡♥t ❧❛✲



✻✳✷✳ ❯s✐♥❣ ♣r❡✲r❡❝♦r❞❡❞ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ✶✹✼

❜❡❧s t♦ ❡❛❝❤ ♥❡✇ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧✱ t❤❡ r❡s✉❧t✐♥❣ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❤❛✈❡ ❞✐✛❡r❡♥t ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s✱
✇❤✐❝❤ ❤❡❧♣s ✐❞❡♥t✐❢②✐♥❣ t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦✳ ❖♥❝❡ ❛ t❛s❦ ✐s ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✭❡✳❣✳ st❡♣ ✽✺ ❛♥❞
✶✸✹✮✱ ❛s ❡①♣❧❛✐♥❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✹✳✹✳✹✱ t❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ ❧❛❜❡❧s ❛r❡ t❛❦❡♥ ❛s ❣r♦✉♥❞
tr✉t❤✱ ❛♥❞ ❛❧❧ ❝❧❛ss✐✜❡rs ✇✐❧❧ ❜❡ t❤❡ s❛♠❡ ❢♦r ♦♥❡ ✐t❡r❛t✐♦♥✳ ❆s ❛ ❝♦♥s❡q✉❡♥❝❡✱ ❛❧❧
❝❧❛ss✐✜❡rs ❤❛✈❡ t❤❡ s❛♠❡ ❛❝❝✉r❛❝✐❡s ❡❛❝❤ t✐♠❡ ❛ t❛s❦ ✐s ❝♦♠♣❧❡t❡❞ ✭❡✳❣✳ st❡♣ ✽✺ ❛♥❞
✶✸✹✮✳ ❆s t❤❡ ❛❣❡♥t st❛rts ❡①♣❧♦r✐♥❣ ❛❣❛✐♥ t♦ ❡st✐♠❛t❡ t❤❡ ♥❡✇ t❛s❦s✱ ❛❧❧ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs
❡①❝❡♣t t❤❡ tr✉❡ ♦♥❡ ✇✐❧❧ st❛rt t♦ ❤❛✈❡ ✇♦rs❡ ❛❝❝✉r❛❝✐❡s ❛❣❛✐♥✳
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❋✐❣✉r❡ ✻✳✹✿ ❊✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ r❛t❡s ♦❢ ❛❧❧ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❢♦r ♦♥❡ r✉♥ ✉s✐♥❣
❊❊● ❞❛t❛✳ ❙❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ✭t♦♣✮ ✈❡rs✉s ✹✵✵ st❡♣s ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ✭❜♦tt♦♠✮✳ ❖♥ t♦♣✱ t❤❡
r❡❞ ❧✐♥❡ r❡♣r❡s❡♥ts t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ t♦ t❤❡ s✉❝❝❡ss✐✈❡ t❛s❦ t❛✉❣❤t ❜② t❤❡
✉s❡r✱ t❤❡ ❞❛s❤❡❞ ❜❧✉❡ ❧✐♥❡s r❡♣r❡s❡♥t t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs ♦❢ ❛❧❧ ♦t❤❡r t❛s❦s✳ ❖✉r ♠❡t❤♦❞
✉♣❞❛t❡s ✷✺ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❡✈❡r② st❡♣s✳

❇❡❢♦r❡ t❤❡ st❡♣ ✷✵✵✱ ✇❡ ♦❜s❡r✈❡ ❛ str♦♥❣ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ ❡✈❡r② ❝❧❛ss✐✜❡r ✭s❡❡ ❋✐❣✲
✉r❡ ✻✳✹ t♦♣✮✱ ❞✉r✐♥❣ t❤✐s ♣❤❛s❡ t❤❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❞♦❡s ♥♦t ❤❛✈❡ ❡♥♦✉❣❤ ❞❛t❛ t♦ ❝r❡❛t❡ ❛
❣♦♦❞ ❝❧❛ss✐✜❡r ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛ ❛♥❞ r❡❧② ♠❛✐♥❧② ♦♥ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡t✐❝ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss t♦ ❞✐❢✲
❢❡r❡♥t✐❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡ ❛t st❡♣ ✶✸✵✱ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣
t♦ t❤❡ tr✉❡ t❛s❦ ✐s ♦❢ ❜❡tt❡r q✉❛❧✐t② t❤❛♥ ❛❧❧ t❤❡ ♦t❤❡r ♦♥❡s✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ✈✐❛ t❤❡ ❡st✐✲
♠❛t✐♦♥ ♦❢ ✐ts ❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐①✱ ✐ts ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ❛r❡ ♠♦r❡ tr✉st❡❞ t❤❛♥ t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s
❢r♦♠ t❤❡ ♦t❤❡r ❤②♣♦t❤❡s✐s✳

❍♦✇❡✈❡r ❛❢t❡r st❡♣ ✷✵✵✱ t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ ❝❧❛ss✐✜❡r q✉❛❧✐t✐❡s ✐s ✈❡r② s♠❛❧❧✳
■♥❞❡❡❞✱ ✺ t❛s❦s ❤❛✈❡ ❛❧r❡❛❞② ❜❡❡♥ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ❛♥❞ t❤❡② ♥♦✇ s❤❛r❡ ♠♦st ♦❢ t❤❡✐r
s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs ✭❞✉❡ t♦ t❤❡ ♣r♦♣❛❣❛t✐♦♥ ♦❢ ❧❛❜❡❧ ❛❢t❡r ❡❛❝❤ t❛s❦ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ s❡❡♥
✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✹✳✹✳✹✮✳ ❋r♦♠ ✐t❡r❛t✐♦♥ ✷✵✵✱ t❤❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❜❡❤❛✈❡s s✐♠✐❧❛r❧② ✐❢ ❛ ❝❛❧✐❜r❛t❡❞
❝❧❛ss✐✜❡r ❝♦♠♠♦♥ t♦ ❛❧❧ ❤②♣♦t❤❡s❡s ✇❛s ♣r♦✈✐❞❡❞✳ ■♥❞❡❡❞✱ ❛❧❧ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❛r❡ s✐♠✐❧❛r
❛♥❞ ♠❛❦❡ s✐♠✐❧❛r ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s✳

■♥t❡r❡st✐♥❣❧②✱ t❤❡s❡ t✇♦ ♠♦❞❡s ❛r❡ ❝❛♣t✉r❡❞ ❜② t❤❡ s❛♠❡ ❡q✉❛t✐♦♥ ✭s❡❡ ❊q✉❛✲
t✐♦♥ ✹✳✺✮✱ ✇❤✐❝❤ ❝♦♠♣❛r❡s ♣r❡❞✐❝t❡❞ ❛♥❞ ❡①♣❡❝t❡❞ ❧❛❜❡❧s ✇❤✐❧❡ t❛❦✐♥❣ ✐♥t♦ ❛❝❝♦✉♥t



✶✹✽ ❈❤❛♣t❡r ✻✳ ❆♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ t♦ ❇r❛✐♥ ❈♦♠♣✉t❡r ■♥t❡r❛❝t✐♦♥

t❤❡ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ✐♥ t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs ✉s✐♥❣ t❤❡✐r r❡s♣❡❝t✐✈❡ ❡st✐♠❛t❡❞
❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐①✳

✻✳✷✳✸ P❧❛♥♥✐♥❣

❋✐❣✉r❡ ✻✳✺ ❝♦♠♣❛r❡s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s ✭✇✐t❤ ♠❛①✐♠✉♠ ✈❛❧✉❡s ♦❢ ✺✵✵ st❡♣s✮ ♥❡❡❞❡❞
t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✇❤❡♥ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ s❝r❛t❝❤ ✇✐t❤ ❞✐✛❡r❡♥t ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤✲
♦❞s✳ ❖✉r ♣r♦♣♦s❡❞ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞ ❣✉✐❞❡ t❤❡ ❛❣❡♥t t♦✇❛r❞s st❛t❡s t❤❛t ♠❛①✐♠✐③❡
❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t✐♦♥ ❛♠♦♥❣ ❤②♣♦t❤❡s❡s✱ ✇❤✐❝❤ ♦✉t♣❡r❢♦r♠s t❤❡ ♦t❤❡r ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥
♠❡t❤♦❞s✳ ●✐✈❡♥ t❤❡s❡ r❡s✉❧ts✱ t❤❡ r❡♠❛✐♥❞❡r ♦❢ t❤✐s s❡❝t✐♦♥ ✇✐❧❧ ♦♥❧② ❝♦♥s✐❞❡r ♦✉r
♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞✳
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❋✐❣✉r❡ ✻✳✺✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s t♦ ❝♦♠♣❧❡t❡ ✜rst t❛s❦ ✉s✐♥❣ ❊❊● ❞❛t❛ ♦❢ ❞✐✛❡r❡♥t
q✉❛❧✐t②✳ ❚❤❡ ❊❊● ❞❛t❛ ❤❛✈❡ s✐♠✐❧❛r ♣r♦♣❡rt✐❡s t❤❛♥ ♦✉r ✸✵ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ s✐♠✉❧❛t❡❞
❞❛t❛ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✵✳ ❖✉r ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞✱ ❜❛s❡❞ ♦♥ ❜♦t❤ t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ s✐❣♥❛❧
t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✱ ✐s ♠♦r❡ ❡✣❝✐❡♥t t❤❛t ❝❤♦♦s✐♥❣ ❛❝t✐♦♥ r❛♥❞♦♠❧②✱
❣r❡❡❞✐❧②✱ ♦r ♦♥❧② ❜❛s❡❞ ♦♥ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ t❤❡ t❛s❦✳

✻✳✷✳✹ ❚✐♠❡ t♦ ✜rst t❛s❦

❋✐❣✉r❡ ✻✳✻ s❤♦✇s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ✐t❡r❛t✐♦♥s ♥❡❡❞❡❞ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ✜rst t❛s❦ ❛♥❞
❝♦♠♣❛r❡s t❤❡ r❡s✉❧ts ❜❡t✇❡❡♥ ♦✉r s❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞ ❛♥❞ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣❡r✐♦❞s ♦❢
✷✵✵✱ ✸✵✵✱ ❛♥❞ ✹✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s✳ ❚❤❡ ♣❡r❝❡♥t❛❣❡ ♦❢ t✐♠❡ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✇❛s ❝♦rr❡❝t❧②
✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✐s s❤♦✇♥ ♦♥ t♦♣ ♦❢ ❡❛❝❤ ❜♦① ♣❧♦t✳ ❋♦r ♦✉r s❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞✱ t❤❡
❧❡❛r♥✐♥❣ t✐♠❡ ✐s str♦♥❣❧② ❝♦rr❡❧❛t❡❞ ✇✐t❤ t❤❡ ❞❛t❛s❡t q✉❛❧✐t②✳ ❚❤✐s ✐s ❛♥ ✐♠♣♦rt❛♥t
♣r♦♣❡rt✐❡s✱ ✐t ♠❡❛♥s ♦✉r ♠❡t❤♦❞ ✐s ❛❜❧❡ t♦ ❛❞❛♣t ♦♥❧✐♥❡ t♦ t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛
✐t r❡❝❡✐✈❡s✳ ❋♦r ❞❛t❛s❡ts ♦❢ ♠♦r❡ t❤❛♥ ✽✵ ♣❡r❝❡♥t ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ❛❝❝✉r❛❝②✱ ✇❡ ❝❛♥
❝♦♠♣❧❡t❡ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✐♥ ❧❡ss t❤❛♥ ✶✺✵ st❡♣s ♦♥ ❛✈❡r❛❣❡ ❛♥❞ ✇✐t❤♦✉t ♠✐st❛❦❡✳

❈♦♠♣❛r❡❞ t♦ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞s✱ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❛❧❧♦✇s ❝♦♠♣❧❡t✐♥❣ t❤❡
✜rst t❛s❦ ✇✐t❤♦✉t ❡rr♦rs✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞s✱ ✇❤✐❝❤ ❞♦ ♥♦t ✉♣❞❛t❡
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❋✐❣✉r❡ ✻✳✻✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s t♦ ❝♦♠♣❧❡t❡ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✉s✐♥❣ ❊❊● ❞❛t❛✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t
♣❧❛♥s ✐ts ❛❝t✐♦♥ ❜❛s❡❞ ♦♥ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❡❛s✉r❡✳ ❚❤❡ ♣❡r❝❡♥t❛❣❡ ♦❢ t✐♠❡ t❤❡ ✜rst
t❛s❦ ✇❛s ❝♦rr❡❝t❧② ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✐s s❤♦✇♥ ♦♥ t♦♣ ♦❢ ❡❛❝❤ ❜♦① ♣❧♦t✳ ❋♦r ♦✉r s❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥
♠❡t❤♦❞✱ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ t✐♠❡ ✐s str♦♥❣❧② ❝♦rr❡❧❛t❡❞ ✇✐t❤ t❤❡ ❞❛t❛s❡t q✉❛❧✐t②✳ ❈♦♥tr❛r②
t♦ t❤❡ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❛♣♣r♦❛❝❤❡s✱ ✇❡ ❞♦ ♥♦t ♠❛❦❡ ♠✐st❛❦❡s ✇✐t❤ ❧♦✇ q✉❛❧✐t② ❞❛t❛s❡ts✳

t❤❡✐r ❝❧❛ss✐✜❡r ♦♥❝❡ ❝❛❧✐❜r❛t❡❞✱ ✐❞❡♥t✐❢② ♠♦r❡ t❛s❦s ✐♥❝♦rr❡❝t❧②✳ ■♥ ❛❞❞✐t✐♦♥✱ t❤❡ t✐♠❡
t♦ ❝♦♠♣❧❡t❡ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✐s ❧❡ss ❝♦rr❡❧❛t❡❞ ✇✐t❤ t❤❡ ❞❛t❛s❡ts q✉❛❧✐t② ❢♦r t❤❡ ❝❛❧✐❜r❛✲
t✐♦♥ ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞s t❤❛♥ ❢♦r ♦✉r s❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡✳ ❚r❛✐♥✐♥❣ ♦♥❡ ❝❧❛ss✐✜❡r
♣❡r t❛s❦ ♠❛❦❡s ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ♠♦r❡ r♦❜✉st✳ ❲❡ ✇✐❧❧ ♣r♦♣♦s❡ s❡✈❡r❛❧ ❡①♣❧❛♥❛t✐♦♥s ♦❢
t❤❡ ❜❛❞ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ♦❢ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞s ✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✻✳✸✳
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Self−calibration

❋✐❣✉r❡ ✻✳✼✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ❝♦rr❡❝t❧② ❛❝❤✐❡✈❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s ✇✐t❤ ❊❊● ❞❛t❛✳ ❈❛❧✐❜r❛✲
t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞s r❡❛❝❤ ❢❡✇❡r t❛r❣❡ts ❜❡❝❛✉s❡ ♠♦st ♦❢ t❤❡ t✐♠❡ ✐s s♣❡♥t ❢♦r ❝❛❧✐❜r❛t✐♥❣✳



✶✺✵ ❈❤❛♣t❡r ✻✳ ❆♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ t♦ ❇r❛✐♥ ❈♦♠♣✉t❡r ■♥t❡r❛❝t✐♦♥

❚❤❡ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞s ❝❛♥♥♦t ❝♦♠♣❧❡t❡ ❛ s✐❣♥✐✜❝❛♥t ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s
❜❡❝❛✉s❡ ♠♦st ♦❢ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ t✐♠❡ ✐s s♣❡♥t ♦♥ ❝❛❧✐❜r❛t✐♥❣ t❤❡ s②st❡♠✳ ❆ ❝❛❧✐✲
❜r❛t✐♦♥ ♦❢ ✷✵✵ st❡♣s ❛❧❧♦✇ t♦ r❡❛❝❤ ❛s ♠❛♥② t❛r❣❡t ❝♦rr❡❝t❧② t❤❛♥ t❤❡ s❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥
♠❡t❤♦❞✱ ❜✉t ✐t ❛❧s♦ ♣r♦❞✉❝❡s ♠❛♥② ✇r♦♥❣ ❡st✐♠❛t✐♦♥✱ s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✽✳ ❋♦r ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥
❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞s✱ t❤❡ ❧❡ss t✐♠❡ s♣❡♥t ♦♥ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ t❤❡ ♣♦♦r❡r t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r✱ ✇❤✐❝❤
✐♠♣❧✐❡s ♠♦r❡ ♠✐st❛❦❡s✳
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Self−calibration

❋✐❣✉r❡ ✻✳✽✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ✐♥❝♦rr❡❝t❧② ❛❝❤✐❡✈❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s ✇✐t❤ ❊❊● ❞❛t❛✳
❈❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞s✱ ✇❤✐❝❤ ❞♦ ♥♦t ✉♣❞❛t❡ t❤❡✐r ♠♦❞❡❧s✱ ♠❛❦❡ ♠♦r❡ ❡rr♦rs✳

✻✳✷✳✻ ▲❛st ✶✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s

❋✐❣✉r❡ ✻✳✾ ❝♦♠♣❛r❡s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ❛❝❤✐❡✈❡❞ ❞✉r✐♥❣ t❤❡ ❧❛st ✶✵✵ st❡♣s ✇✐t❤
❊❊● ❞❛t❛✳ ❉✉r✐♥❣ t❤❡ ❧❛st ✶✵✵ st❡♣s✱ ❛❧❧ ♠❡t❤♦❞s ❛r❡ ❛❝t✐✈❡ ❛t t❤❡✐r ❢✉❧❧ ♣♦t❡♥t✐❛❧
❜❡❝❛✉s❡ ♥♦ t✐♠❡ ✐s ❧♦st ✐♥ ❝❛❧✐❜r❛t✐♥❣ t❤❡ s②st❡♠✳ ❲✐t❤ ❞❛t❛s❡t ✐♥ t❤❡ r❛♥❣❡ ♦❢ ✽✵✲
✾✵✪✱ ❛❧❧ ♠❡t❤♦❞s ❛❝❤✐❡✈❡ ❛♥ ❛✈❡r❛❣❡ s✉❝❝❡ss r❛t❡ ♦❢ ♦♥❡ t❛s❦ ❡✈❡r② ✷✵ st❡♣s✳ ❍♦✇❡✈❡r
❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞s✱ ✇❤✐❝❤ ❞♦ ♥♦t ✉♣❞❛t❡ t❤❡✐r ❝❧❛ss✐✜❡rs ♦♥❝❡ ❝❛❧✐❜r❛t❡❞✱
♠❛❦❡ ♠♦r❡ ♠✐st❛❦❡s ✭s❡❡ ✜❣✉r❡ ✻✳✶✵✮✳ ❲❤✐❧❡ ♦✉r ♠❡t❤♦❞ ❛❝❤✐❡✈❡ s❧✐❣❤t❧② ❧❡ss t❛s❦
❞✉r✐♥❣ t❤❡ ❧❛st ✶✵✵ st❡♣s✱ ✐t ♠❛❦❡s ❧❡ss ♠✐st❛❦❡s✱ ✇❤✐❝❤ s❡❡♠s t♦ ✐♥❞✐❝❛t❡ ♦✉r ♠❡t❤♦❞
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Self−calibration

❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✵✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ✐♥❝♦rr❡❝t❧② ❛❝❤✐❡✈❡❞ ❞✉r✐♥❣ t❤❡ ❧❛st ✶✵✵ st❡♣s ✉s✐♥❣
❊❊● ❞❛t❛✳ ❈❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞s✱ ✇❤✐❝❤ ❞♦ ♥♦t ✉♣❞❛t❡ t❤❡✐r ❝❧❛ss✐✜❡rs ♦♥❝❡
❝❛❧✐❜r❛t❡❞✱ ♠❛❦❡ ♠♦r❡ ❡rr♦rs✳

✻✳✸ ❲❤② ❛r❡ ✇❡ ❝❤❡❛t✐♥❣ ✇✐t❤ ♣r❡✲r❡❝♦r❞❡r ❊❊● s❛♠✲

♣❧❡s❄

❋♦r t❤✐s ❇❈■ s❝❡♥❛r✐♦✱ ✇❡ ❝❛♥ ✐❞❡♥t✐❢② t✇♦ ♠❛✐♥ ❞✐✛❡r❡♥❝❡s ❜❡t✇❡❡♥ ♦✉r s❡❧❢✲
❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞ ❛♥❞ t❤❡ ✉s✉❛❧ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❜❛s❡❞ ❛♣♣r♦❛❝❤❡s✿

✶✳ ❖♥❧✐♥❡ ✉♣❞❛t❡ ♦❢ ♠✉❧t✐♣❧❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs✳ ❖✉r ♠❡t❤♦❞ ✐♥t❡❣r❛t❡s ♥❡✇ ❞❛t❛
❛t ❡❛❝❤ ♥❡✇ st❡♣✱ ❛♥❞ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❝❛♥ ❞✐✛❡r ❜❡t✇❡❡♥ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ❋♦r
✐♥❝♦rr❡❝t t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ t❤❡ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐r ❛❞❞❡❞ t♦ t❤❡ tr❛✐♥✐♥❣ ❞❛t❛s❡ts
❝❛♥ ❜❡ ✐♥❝♦rr❡❝t ❛♥❞ ❞❡❝r❡❛s❡ t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ t❤❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ❝❧❛ss✐✜❡r✳ ❚❤✐s
❞②♥❛♠✐❝ ❝❛♥ ❜❡ ♦❜s❡r✈❡❞ ✐♥ ✜❣✉r❡ ✻✳✹✱ ✇❤❡r❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ✐♥❝♦rr❡❝t
t❛s❦s ✭✐♥ ❜❧✉❡✮ ❤❛✈❡ ❧♦✇❡r ❡st✐♠❛t❡❞ ❛❝❝✉r❛❝② t❤❛♥ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦
t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦ ✭✐♥ r❡❞✮✳ ❆s ❛ r❡s✉❧t✱ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ♠❛❦❡s ❞✐✛❡r❡♥t ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s
❛♥❞ ✉♣❞❛t❡s ❢♦r ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳

✷✳ P♦s✐t✐✈❡✴◆❡❣❛t✐✈❡ ♣❡r❝❡♥t r❛t✐♦ ♦❢ tr❛✐♥✐♥❣ ❡①❛♠♣❧❡s✳ ❋♦❧❧♦✇✐♥❣ t❤❡
❧✐t❡r❛t✉r❡ ❬❈❤❛✈❛rr✐❛❣❛ ✷✵✶✵✱ ■t✉rr❛t❡ ✷✵✶✸❜❪✱ t❤❡ tr❛✐♥✐♥❣ ❞❛t❛s❡t ❢♦r ❝❛❧✐❜r❛✲
t✐♦♥ ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞s ✇❛s ❝♦♠♣♦s❡❞ ♦❢ ✽✵ ♣❡r❝❡♥t ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣
✏❝♦rr❡❝t✑✱ ❛♥❞ ♦♥❧② ✷✵ ♣❡r❝❡♥t ♦❢ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❚❤❡ r❛t✐♦ ♦❜t❛✐♥❡❞ ❞✉r✐♥❣ t❤❡
s❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✐s ♠♦r❡ ❜❛❧❛♥❝❡❞ ✭❛r♦✉♥❞ ✺✵✴✺✵✱ s❡❡ ❚❛❜❧❡ ✻✳✶✮✱
r❡s✉❧t✐♥❣ ✐♥ ❝❧❛ss✐✜❡rs ✇✐t❤ ❜❡tt❡r ♣r♦♣❡rt✐❡s✳ ❇✉t✱ ❞✉r✐♥❣ ♦♥❧✐♥❡ r❡❛❧ ✇♦r❧❞
❡①♣❡r✐♠❡♥ts✱ ❛ ✺✵✴✺✵ ♣❡r❝❡♥t r❛t✐♦ ♠❛② ❧❡❛❞ t♦ ♣r❛❝t✐❝❛❧ ♣r♦❜❧❡♠s ❛♥❞ s❤♦✉❧❞
❜❡ st✉❞✐❡❞ ✐♥ ♠♦r❡ ❞❡t❛✐❧s✳

❚❤✐s ❧❛tt❡r ❛s♣❡❝t ❝♦♥❝❡r♥✐♥❣ t❤❡ ♣♦s✐t✐✈❡✴♥❡❣❛t✐✈❡ r❛t✐♦ ♦❢ tr❛✐♥✐♥❣ ❡①❛♠♣❧❡ ✐s
✉s✉❛❧❧② r❡q✉✐r❡❞ ❞✉❡ t♦ t❤❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧ ✇❡ s❡❡❦ ❢♦r ✐♥ t❤❡ s✉❜❥❡❝ts✬ ❜r❛✐♥✳
■♥❞❡❡❞ ❊rrP s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ♠♦r❡ ♣♦✇❡r❢✉❧ ✇❤❡♥ tr✐❣❣❡r❡❞ ❜② ♥♦♥✲❡①♣❡❝t❡❞ ♠♦✈❡♠❡♥t ♦❢
t❤❡ ❛❣❡♥t✱ r❛t❤❡r t❤❛♥ ❜❡✐♥❣ ❛ ✈♦❧✉♥t❛r② ❡rr♦♥❡♦✉s ❛ss❡ss♠❡♥t✳ ■♥ ♦t❤❡r ✇♦r❞s✱ ❢♦r
t❤❡ ❊rrP s✐❣♥❛❧ t♦ ❜❡ ♦❜s❡r✈❛❜❧❡ ❛♥❞ ♦❢ ❣♦♦❞ ✐♥t❡♥s✐t②✱ t❤❡ ✉s❡r s❤♦✉❧❞ ♥♦t ❡①♣❡❝t



✶✺✷ ❈❤❛♣t❡r ✻✳ ❆♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ t♦ ❇r❛✐♥ ❈♦♠♣✉t❡r ■♥t❡r❛❝t✐♦♥

❉❛t❛s❡t ❆❝❝✉r❛❝✐❡s ❙❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❈❛❧✐❜r❛t✐♦♥
✺✵✲✻✵ ✵✳✹✽ ✭✵✳✵✷✮ ✵✳✽ ✭✵✮
✻✵✲✼✵ ✵✳✺✵ ✭✵✳✵✸✮ ✵✳✽ ✭✵✮
✼✵✲✽✵ ✵✳✺✸ ✭✵✳✵✸✮ ✵✳✽ ✭✵✮
✽✵✲✾✵ ✵✳✺✼ ✭✵✳✵✸✮ ✵✳✽ ✭✵✮
✾✵✲✶✵✵ ✵✳✺✾ ✭✵✳✵✶✮ ✵✳✽ ✭✵✮

❚❛❜❧❡ ✻✳✶✿ ▼❡❛♥ r❛t✐♦ ♦❢ ♣♦s✐t✐✈❡ ❡①❛♠♣❧❡s ✐♥ t❤❡ tr❛✐♥✐♥❣ ❞❛t❛s❡ts ✭st❛♥❞❛r❞ ❞❡✈✐✲
❛t✐♦♥ s❤♦✇♥ ✐♥ ♣❛r❡♥t❤❡s✐s✮✳ ❈❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡s ❢♦r ❝r❡❛t✐♥❣ ❛ ✉s❛❜❧❡ ❞❛t❛s❡t ♦❢
❊rrP s✐❣♥❛❧s ✉s✉❛❧❧② ❛❝❝♦✉♥t ❢♦r ❛♥ ✽✵ ♣❡r❝❡♥t r❛t✐♦ ♦❢ ♣♦s✐t✐✈❡ ❡①❛♠♣❧❡s✳ ❍♦✇❡✈❡r✱
✇❤❡♥ t❤❡ t❛s❦ ✐s ✉♥❦♥♦✇♥✱ ✐t ✐s ✐♠♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ❣✉❛r❛♥t❡❡ s✉❝❤ r❛t✐♦✳ ■♥ ♣r❛❝t✐❝❡✱ ✉s✲
✐♥❣ ♦✉r s❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞✱ ❛♥ ❛❣❡♥t ✇✐❧❧ ❝♦❧❧❡❝t ❛s ♠❛♥② ♣♦s✐t✐✈❡ t❤❛♥ ♥❡❣❛t✐✈❡
❡①❛♠♣❧❡s✳ ❚❤✐s ✐s ❧✐❦❡❧② t♦ ✐♠♣❛❝t t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❊rrP s✐❣♥❛❧s r❡❝❡✐✈❡❞ ❢r♦♠ t❤❡
❤✉♠❛♥ ❜r❛✐♥ ❞✉r✐♥❣ ♦♥❧✐♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✳

t❤❡ ❛❣❡♥t t♦ ♠❛❦❡ ❛ ♠✐st❛❦❡✳ ❚❤✐s ❡①♣❧❛✐♥s ✇❤②✱ ❞✉r✐♥❣ t❤❡ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣❤❛s❡ ♦❢ t❤❡✐r
s②st❡♠✱ r❡s❡❛r❝❤❡rs ✉s❡s ✽✵ ♣❡r❝❡♥t ♦❢ t❤❡ t✐♠❡ ❛ ❝♦rr❡❝t ❛❝t✐♦♥ ✭✐✳❡✳ ♠♦✈✐♥❣ t♦✇❛r❞s
t❤❡ ❣♦❛❧✮✱ ❛♥❞ ♦♥❧② ✷✵ ♣❡r❝❡♥t ♦❢ t❤❡ t✐♠❡ ❛♥ ✐♥❝♦rr❡❝t ❛❝t✐♦♥✱ ✇❤✐❝❤ ✐s t❤❡r❡❢♦r❡
✉♥❡①♣❡❝t❡❞ ❬❈❤❛✈❛rr✐❛❣❛ ✷✵✶✹❪✳ ❚❤✐s ✐s ♣♦ss✐❜❧❡ ❞✉r✐♥❣ ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣❡r✐♦❞ ❜❡❝❛✉s❡
❜♦t❤ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✐♥❢♦r♠s ❜♦t❤ t❤❡ ✉s❡r t❤❡ ❛❣❡♥t ♦❢ t❤❡ t❛s❦ t♦ ❝♦♥s✐❞❡r✳ ❆s t❤❡
❛❣❡♥t ❦♥♦✇s t❤❡ t❛s❦✱ ✐t ❝❛♥ ♣❧❛♥ ✐ts ❛❝t✐♦♥ t♦ ♠❛✐♥t❛✐♥ ❛♥ ✽✵✴✷✵ ♣❡r❝❡♥t ♠❡❛♥✐♥❣
r❛t✐♦✳

❍♦✇❡✈❡r✱ ✐♥ ♦✉r ❧❡❛r♥✐♥❣ s❝❡♥❛r✐♦✱ t❤❡ ❛❣❡♥t ✐s ♥♦t ❛✇❛r❡ ♦❢ t❤❡ t❛s❦ t❤❡ ✉s❡r
❤❛s ✐♥ ♠✐♥❞✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ ✐t ✐s ✐♠♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ❣✉❛r❛♥t❡❡ ❛♥ ✽✵✴✷✵ ♣❡r❝❡♥t r❛t✐♦ ♦❢
♣♦s✐t✐✈❡✴♥❡❣❛t✐✈❡ ❡①❛♠♣❧❡s✳ ■♥ ♣r❛❝t✐❝❡✱ ✉s✐♥❣ ♦✉r ❛♣♣r♦❛❝❤✱ t❤❡ ❛❣❡♥t ❛❝q✉✐r❡s ❛s
♠❛♥② s✐❣♥❛❧s ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛s ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ tr✉❡
✐♥t❡♥❞❡❞ t❛s❦✱ s❡❡ ❚❛❜❧❡ ✻✳✶✳

❆t ❛ ❣❧❛♥❝❡✱ ♦✉r ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ r❛t✐♦ ♦❢ ♣♦s✐t✐✈❡✴♥❡❣❛t✐✈❡ s✐❣♥❛❧s ❝❛♥ ❡①♣❧❛✐♥
t❤❡ r❡s✉❧ts ♦❢ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✻✱ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✽✱ ❛♥❞ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✵✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❜❛s❡❞
♠❡t❤♦❞s✱ ✇❤✐❧❡ ✉s✐♥❣ t❤❡ s❛♠❡ ✉♣❞❛t❡ ❡q✉❛t✐♦♥✱ ♠❛❦❡ ♠♦r❡ ♠✐st❛❦❡s t❤❛♥ ♦✉r
s❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞✳ ❆♣❛rt ❢r♦♠ t❤❡ ❢❛❝t t❤❛t ♦✉r ♠❡t❤♦❞ tr❛✐♥s ♦♥❡ ❝❧❛ss✐✜❡r
♣❡r ❝❧❛ss✱ ❝❛❧✐❜r❛t✐♥❣ ✉s✐♥❣ ✹✵✵ ❡①❛♠♣❧❡s s❤♦✉❧❞ ♣r♦❞✉❝❡ s✐♠✐❧❛r r❡s✉❧ts t❤❛♥ ♦✉r
s❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❛♣♣r♦❛❝❤✳ ❇✉t ❛❢t❡r ✹✵✵ st❡♣s✱ t❤❡ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞ ♦♥❧②
♦❜s❡r✈❡❞ ✽✵ s✐❣♥❛❧s ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❝❧❛ss✱ ✇❤✐❧❡ t❤❡ s❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥
♠❡t❤♦❞ ♦❜s❡r✈❡❞ ✷✵✵ s✐❣♥❛❧s✳ ❆s t❤❡ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ r❡♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ ❛ ✸✹ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧
s♣❛❝❡✱ ✽✵ s❛♠♣❧❡s ♠❛② ♥♦t ❜❡ ❡♥♦✉❣❤ t♦ ❜✉✐❧❞ ❛ ❣♦♦❞ ♠♦❞❡❧✱ ❡s♣❡❝✐❛❧❧② ❢♦r ❧♦✇
q✉❛❧✐t② ❞❛t❛s❡ts✳

❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✶ s❤♦✇s t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ♣❡r❝❡✐✈❡❞ ❛❝❝✉r❛❝② ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs
✭✐✳❡✳ ✇❤❡♥ ❡st✐♠❛t✐♥❣ t❤❡✐r q✉❛❧✐t② ♦♥ t❤❡✐r tr❛✐♥✐♥❣ ❞❛t❛✮ ✈❡rs✉s t❤❡ ❛❝t✉❛❧ ❛❝❝✉r❛❝②
♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs ✭✐✳❡✳ ✇❤❡♥ ❡st✐♠❛t✐♥❣ t❤❡✐r q✉❛❧✐t② ♦♥ t❤❡ r❡♠❛✐♥✐♥❣ ❞❛t❛ ✐♥ ♦✉r
❜✐❣❣❡r ❞❛t❛s❡t✮✳ ❋♦r ❞❛t❛s❡t ♦❢ ❣♦♦❞ q✉❛❧✐t②✱ ♦✉r ♠❡t❤♦❞ ❣❡♥❡r❛t❡s ❝❧❛ss✐✜❡rs t❤❛t
❛r❡ ✉♥❞❡r✲❝♦♥✜❞❡♥t ✇❤✐❧❡ t❤❡ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞ t❡♥❞s t♦ ♣r♦❞✉❝❡ ♦✈❡r✲❝♦♥✜❞❡♥t
❝❧❛ss✐✜❡rs✳ ❚❤✐s ♦✈❡r✲❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ✐s ❧✐❦❡❧② t♦ ❡①♣❧❛✐♥ t❤❡ ❤✐❣❤❡r ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❡st✐♠❛t✐♦♥



✻✳✸✳ ❲❤② ❛r❡ ✇❡ ❝❤❡❛t✐♥❣ ✇✐t❤ ♣r❡✲r❡❝♦r❞❡r ❊❊● s❛♠♣❧❡s❄ ✶✺✸

❡rr♦rs ✇❤❡♥ r❡❧②✐♥❣ ♦♥ ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡✱ ✈❡rs✉s t❤❡ ✈❡r② ❧♦✇ ❡rr♦r r❛t❡ ♦❜✲
s❡r✈❡❞ ✇✐t❤ ♦✉r s❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞ ✇❤✐❝❤ t❡♥❞ t♦ ✉♥❞❡r✲❡st✐♠❛t❡ t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢
✐ts ❝❧❛ss✐✜❡rs✳
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Calibration 400

Calibration 300

Calibration 200

Self−calibration

❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✶✿ ❉✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ ✏tr✉❡ ❛❝❝✉r❛❝②✑ ❛♥❞ ❡st✐♠❛t❡❞ ❛❝❝✉r❛❝②✳ ✏❚r✉❡ ❛❝✲
❝✉r❛❝②✑ ✐s t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ♦♥ t❤❡ ✉♥✉s❡❞ ❞❛t❛✳ ❊st✐♠❛t❡❞ ❛❝❝✉r❛❝②
✐s t❤❡ ✶✵ ❢♦❧❞ ❝r♦ss ✈❛❧✐❞❛t✐♦♥ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ♦♥ t❤❡ tr❛✐♥✐♥❣ ❞❛t❛✳
❆ ♥❡❣❛t✐✈❡✭♣♦s✐t✐✈❡✮ ✈❛❧✉❡ ✐♥❞✐❝❛t❡s t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ✐s ♦✈❡r✭✉♥❞❡r✮✲❡st✐♠❛t✐♥❣ ✐ts ♣❡r✲
❢♦r♠❛♥❝❡✳ ❈❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞s t❡♥❞ t♦ ♣r♦❞✉❝❡ ♦✈❡r✲❝♦♥✜❞❡♥t ❝❧❛ss✐✜❡rs✱ ❝❡rt❛✐♥❧②
❞✉❡ t♦ t❤❡ ❜✐❛s❡❞ ♣♦s✐t✐✈❡ t♦ ♥❡❣❛t✐✈❡ tr❛✐♥✐♥❣ ❡①❛♠♣❧❡ r❛t✐♦✱ s❡❡ t❛❜❧❡ ✻✳✶✳

❲❤✐❧❡ t❤✐s ❝♦♥❝❧✉s✐♦♥ s❡❡♠s s❛t✐s❢②✐♥❣ ❛♥❞ ✐s ❧✐❦❡❧② t♦ ❡①♣❧❛✐♥ t❤❡ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥
♠❛❞❡ ✐♥ t❤❡ ♣r❡✈✐♦✉s s❡❝t✐♦♥✱ ✇❡ r❡♠✐♥❞ ❤❡r❡ t❤❛t t❤❡ ❞❛t❛ ✉s❡❞ ✐♥ ♦✉r s✐♠✉❧❛t❡❞
❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✇❡r❡ ❝♦❧❧❡❝t❡❞ ✉s✐♥❣ ❛♥ ✽✵✴✷✵ ♣❡r❝❡♥t r❛t✐♦ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❛♥❞
✐♥❝♦rr❡❝t s✐❣♥❛❧ s❛♠♣❧❡s✳ ❲✐❧❧ t❤❡ ❜r❛✐♥ s✐❣♥❛❧s ❝♦♥s❡r✈❡ s✐♠✐❧❛r ♣r♦♣❡rt✐❡s ✇❤❡♥
✉s✐♥❣ ♦✉r s❡❧❢✲❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞ ♦♥❧✐♥❡❄ ❚❤✐s ✐s ✉♥❧✐❦❡❧② ❞✉❡ t♦ t❤❡ ✺✵✴✺✵ ♣❡r❝❡♥t
r❛t✐♦ ♦❢ s✐❣♥❛❧s✬ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❜s❡r✈❡❞ ✉s✐♥❣ ♦✉r ♠❡t❤♦❞✳

❚❤❡ ✇♦r❦ ♦❢ ❈❤❛✈❛rr✐❛❣❛ ❡t ❛❧✳ ❛♥❞ ■t✉rr❛t❡ ❡t ❛❧✳ s❤♦✇s t❤❛t ❤✐❣❤ ✈❛r✐❛❜✐❧✐t② ✐♥
t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ♣r♦♣❡rt✐❡s ❛r❡ ♦❜s❡r✈❡❞ ✇❤❡♥ ✈❛r②✐♥❣ t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣
♣r♦t♦❝♦❧ ❬❈❤❛✈❛rr✐❛❣❛ ✷✵✶✵✱ ■t✉rr❛t❡ ✷✵✶✸❜❪✳ ■♥❞❡❡❞ ❊rrP s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ❡❧✐❝✐t❡❞ ♠♦r❡
❢r♦♠ ♥♦♥✲❡①♣❡❝t❡❞ ♠♦✈❡♠❡♥ts ♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t t❤❛♥ t❤❡② ❛r❡ ✈♦❧✉♥t❛r② ❡rr♦♥❡♦✉s ❛s✲
s❡ss♠❡♥t✳ ■♥ ♦t❤❡r ✇♦r❞s✱ ❢♦r t❤❡ ❊rrP s✐❣♥❛❧ t♦ ❜❡ ♦❜s❡r✈❛❜❧❡ ❛♥❞ ♦❢ ❣♦♦❞ ✐♥t❡♥s✐t②✱
t❤❡ ✉s❡r s❤♦✉❧❞ ♥♦t ❡①♣❡❝t t❤❡ ❛❣❡♥t t♦ ♠❛❦❡ ❛ ♠✐st❛❦❡✳ ❲✐t❤ ❛ ✺✵✴✺✵ ♣❡r❝❡♥t r❛t✐♦✱
t❤❡ s✉❜❥❡❝t ✐s ✉♥❧✐❦❡❧② t♦ ❜❡ s✉r♣r✐s❡❞ ❛♥❞ ♠❛② ♣r♦❞✉❝❡ s✐❣♥❛❧ ♦❢ ❧♦✇❡r q✉❛❧✐t②✳

❉✉r✐♥❣ ♦✉r ✜rst ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✇✐t❤ r❡❛❧ s✉❜❥❡❝ts✱ ✇❡ ♦❜s❡r✈❡❞ t❤❛t t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢
t❤❡ r❡❝❡✐✈❡❞ ❞❛t❛ ✇❡r❡ ✈❡r② ♣♦♦r✱ ❡✈❡♥ ❢♦r s✉❜❥❡❝ts t❤❛t ✇❡r❡ ❤✐❣❤❧② tr❛✐♥❡❞ t♦ t❤❡
❜r❛✐♥ ❛ss❡ss♠❡♥t t❛s❦✳ ❚❤❡ ♠❛✐♥ ❝❛✉s❡ ✇❛s t❤❛t t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ✇❛s
✈❡r② ❝♦♥❢✉s✐♥❣ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡ ❣♦❛❧ st❛t❡✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t s❡❡♠s t♦ ❛❝t r❛♥❞♦♠❧②✱
✇✐t❤♦✉t tr②✐♥❣ t♦ ♠♦✈❡ t♦✇❛r❞ t❤❡ t❛r❣❡t✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ s✉❜❥❡❝ts ❤❛❞ ❛ ❧♦t ♦❢ ❞✐✣❝✉❧t②
t♦ ❣❡♥❡r❛t❡❞ ❊rrP s✐❣♥❛❧s ♦❢ ❣♦♦❞ q✉❛❧✐t②✱ ✇❤✐❝❤ ♠❛❦❡s t❤❡ ♣r♦❝❡ss ❧♦♥❣❡r✱ ❞♦ ♥♦t



✶✺✹ ❈❤❛♣t❡r ✻✳ ❆♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ t♦ ❇r❛✐♥ ❈♦♠♣✉t❡r ■♥t❡r❛❝t✐♦♥

✐♠♣r♦✈❡ t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ❛♥❞ ❢✉rt❤❡r r❡❞✉❝❡s t❤❡ ❡♥❣❛❣❡♠❡♥t ♦❢ t❤❡ ✉s❡rs
✐♥ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ t❛s❦✳ ❙t✉❞②✐♥❣ ✐♥ ♠♦r❡ ❞❡t❛✐❧s t❤❡ ✐♠♣❛❝t ♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ❜❡❤❛✈✐♦r ♦♥
t❤❡ ❊rrP s✐❣♥❛❧s ✐s ♥♦t ❛♥ ♦❜❥❡❝t✐✈❡ ♦❢ t❤✐s t❤❡s✐s✳ ❲❡ ❛❝❦♥♦✇❧❡❞❣❡ t❤❛t ❛ t❤♦r♦✉❣❤
❛♥❛❧②s✐s ✐s r❡q✉✐r❡❞ t♦ ♣r♦✈✐❞❡ ✜r♠❡r ❝♦♥❝❧✉s✐♦♥✳

❈♦♥s❡q✉❡♥t❧②✱ ✇❤✐❧❡ s♦♠❡ s✉❜❥❡❝ts s✉❝❝❡❡❞❡❞ ✐♥ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ t❛s❦✱ ✇❡ ♦❜s❡r✈❡❞
❛ r❡❧❛t✐✈❡❧② ❤✐❣❤ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❡rr♦rs ❛♥❞ ❧♦♥❣ t❡❛❝❤✐♥❣ t✐♠❡✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ✐♥ ♦r❞❡r t♦
✐♠♣r♦✈❡ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ t✐♠❡ ❛♥❞ t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t✱ ✇❡ ❞❡❝✐❞❡❞ t♦ ✐♥❝❧✉❞❡ ❛♥ ❛
♣r✐♦r✐ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ✐♥ t❤❡ s②st❡♠✳ ❚❤✐s ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ r❡❧❛t❡s t♦ t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ✐♥ ♣♦✇❡r
✭s✉♠ ♦❢ t❤❡ ❊❊● ❢❡❛t✉r❡ sq✉❛r❡❞✮ ❜❡t✇❡❡♥ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞
✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❚❤❡ s✐❣♥❛❧s r❡❧❛t❡❞ t♦ t❤❡ ✉♥❡①♣❡❝t❡❞✱ ❡rr♦♥❡♦✉s ❛❝t✐♦♥✱ ❛r❡✱ ♦♥ ❛✈❡r❛❣❡✱
♠♦r❡ ♣♦✇❡r❢✉❧✳ ❇✉t t❤✐s ♣r♦♣❡rt② ❛❧♦♥❡ ✐s ♥♦t ❡♥♦✉❣❤ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞
✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ s✐❣♥❛❧s✳ ■♥ ♥❡①t s❡❝t✐♦♥✱ ✇❡ st✉❞② ✐♥ ♠♦r❡ ❞❡t❛✐❧ t❤❡ ♣♦✇❡r ❝♦♠♣♦♥❡♥t
♦❢ ❊rrP s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ ♣r❡s❡♥t ❤♦✇ ✐t ❝❛♥ ❜❡ ❡①♣❧♦✐t❡❞ ✐♥ ♦✉r s②st❡♠✳
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■♥ t❤✐s s❡❝t✐♦♥✱ ✇❡ ❞❡t❛✐❧ ❤♦✇ ✇❡ ❝❛♥ ❡①♣❧♦✐t t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ♦❢ ♣♦✇❡r ❜❡t✇❡❡♥ ♣♦s✲
✐t✐✈❡ ❛♥❞ ♥❡❣❛t✐✈❡ ❊rrP s✐❣♥❛❧s✳ P♦s✐t✐✈❡ ❊rrP s✐❣♥❛❧s ❛r❡ s❧✐❣❤t❧② ♠♦r❡ ♣♦✇❡r❢✉❧
t❤❛t ♥❡❣❛t✐✈❡ ❊rrPs✳ ❍❡♥❝❡✱ ♠❡❛s✉r✐♥❣ t❤❡ ♣♦✇❡r ♦❢ ❛ s✐❣♥❛❧ ♣r♦✈✐❞❡s ❛♥ ❛❜s♦❧✉t❡
✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ ❛ ❣✐✈❡♥ s✐❣♥❛❧✳ ❲❤✐❧❡ t❤✐s ♣r♦♣❡rt② ✐s ♥♦t ❡♥♦✉❣❤
t♦ ❝❧❛ss✐❢② ✇✐t❤ ❣♦♦❞ ❛❝❝✉r❛❝② ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ s✐❣♥❛❧s✱ ✇❡ ✇✐❧❧ s❡❡ t❤❛t
✐t ❛❧❧♦✇s t♦ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ s②♠♠❡tr✐❝ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ ✇❤✐❝❤ ✐♠♣r♦✈❡s t❤❡ ♣❡r✲
❢♦r♠❛♥❝❡s ♦❢ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❛s ✇❡❧❧ ❛s t❤❡ ♣❡r❝❡✐✈❡❞ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ❛t r✉♥
t✐♠❡✳

✻✳✹✳✶ ❉✐✛❡r❡♥❝❡ ♦❢ ♣♦✇❡r ❜❡t✇❡❡♥ ❝♦rr❡❝t ❛♥❞ ✐♥❝♦rr❡❝t s✐❣♥❛❧s

❆s s❤♦✇♥ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✷✱ t❤❡ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❧❛❜❡❧s ❤❛✈❡ s❧✐❣❤t❧②
♠♦r❡ ❛♠♣❧✐t✉❞❡ t❤❛♥ t❤❡ ♦♥❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❧❛❜❡❧s✱ ❡s♣❡❝✐❛❧❧② ❛r♦✉♥❞ ✸✵✵♠s✳
❚♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❝♦♥t❛✐♥❡❞ ✐♥ ♦✉r s✐❣♥❛❧ ✇❡ s✐♠♣❧② ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡
s✉♠ ♦❢ t❤❡ sq✉❛r❡ ♦❢ ❡❛❝❤ ❢❡❛t✉r❡ r❡♣r❡s❡♥t✐♥❣ ♦✉r s✐❣♥❛❧✳ ❚❤✐s s✐♠♣❧❡ ❛♣♣r♦①✐♠❛t✐♦♥
❛❧❧♦✇s t♦ ❝❛♣t✉r❡ t❤❡ s❧✐❣❤t ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ✐♥ ♣♦✇❡r ❜❡t✇❡❡♥ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ✏❝♦rr❡❝t✑
s✐❣♥❛❧s ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✷✮✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤✐s ✐s ♥♦t ❡♥♦✉❣❤ t♦ ❝❧❛ss✐❢② ❛ s✐♥❣❧❡ s✐❣♥❛❧ ✇✐t❤
♠♦r❡ t❤❛♥ ✻✵ ♣❡r❝❡♥t ❛❝❝✉r❛❝②✳ ❇✉t ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ❛ ❣r♦✉♣ ♦❢ ♣♦✐♥t ✇❡ ❝❛♥ ♦❜s❡r✈❡
t❤❛t t❤❡ ♠❡❛♥ ♦❢ ♣♦✇❡r ♦❢ t❤❡ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❝❧❛ss ✐s ❤✐❣❤❡r t❤❛t t❤❡ ♠❡❛♥ ♣♦✇❡r ♦❢
t❤❡ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❝❧❛ss✳ ❲❡ ✇✐❧❧ ❡①♣❧♦✐t t❤✐s ♣r♦♣❡rt② ❛s ❛♥ ❛ ♣r✐♦r✐ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ♦❢ ✇❤✐❝❤
❣r♦✉♣ ♦❢ ♣♦✐♥t s❤♦✉❧❞ ♠❡❛♥s ✏❝♦rr❡❝t✑ ♦r ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳
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❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✷✿ ❇♦① ♣❧♦t ♦❢ t❤❡ ♣♦✇❡r ♦❢ ❊rrP s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ ♦♥❡ ♦❢ ♦✉r ❊❊● ❞❛t❛s❡ts✳
❆ ❝❧❛ss✐✜❡r tr❛✐♥❡❞ ♦♥ t❤✐s ❞❛t❛s❡t r❡❛❝❤❡s ❛ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ r❛t❡ ♦❢ ✽✸ ♣❡r❝❡♥t✳ ❚❤❡
♠❡❛♥ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❢r♦♠ t❤❡ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ s✐❣♥❛❧s ✐s ❤✐❣❤❡r t❤❛♥ ❢♦r t❤❡ ✏❝♦rr❡❝t✑
♦♥❡s✳

❚♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ❛✈❡r❛❣❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❢r♦♠ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ❤❛✈✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑
❧❛❜❡❧s✱ ✇❡ s✐♠♣❧② ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ✇❡✐❣❤t❡❞ ♠❡❛♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s✬ ♣♦✇❡r✱ ✇✐t❤ ✇❡✐❣❤ts
t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛t ❡❛❝❤ s✐❣♥❛❧ ❜❡✐♥❣ ✐s ♦❢ ❧❛❜❡❧ ✏❝♦rr❡❝t✑✳

powerCorrect(ξt) =

∑M
i=1 p(l

c = “correct”|ei, θ) eTi ei
∑M

i=1 p(l
c = “correct”|ei, θ)

✭✻✳✷✮

✇✐t❤ θ r❡♣r❡s❡♥t✐♥❣ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r tr❛✐♥❡❞ ♦♥ t❤❡ ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs ❛ss♦❝✐❛t❡❞
t♦ t❤❡ t❛s❦ ξt✳

❙✐♠✐❧❛r❧②✱ ❢♦r t❤❡ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❧❛❜❡❧s✱ ✇❡ s✐♠♣❧② ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ✇❡✐❣❤t❡❞ ♠❡❛♥ ♦❢ t❤❡
s✐❣♥❛❧s✬ ♣♦✇❡r✱ ✇✐t❤ ✇❡✐❣❤ts t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛t ❡❛❝❤ s✐❣♥❛❧ ✐s ♦❢ ❧❛❜❡❧ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳

powerIncorrect(ξt) =

∑M
i=1 p(l

c = “incorrect”|ei, θ) eTi ei
∑M

i=1 p(l
c = “incorrect”|ei, θ)

✭✻✳✸✮

✇✐t❤ θ r❡♣r❡s❡♥t✐♥❣ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r tr❛✐♥❡❞ ♦♥ t❤❡ ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs ❛ss♦❝✐❛t❡❞
t♦ t❤❡ t❛s❦ ξt✳

❋♦r t❤❡ ❞❛t❛s❡t s❤♦✇♥ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✷✱ powerCorrect = 670 ❛♥❞
powerIncorrect = 1031✳ ◆♦t❡ t❤❛t t❤✐s ✐s ❞✐✛❡r❡♥t ❢r♦♠ t❤❡ ✈❛❧✉❡ s❤♦✇♥ ❜② t❤❡
❣r❛② ❝✐r❝❧❡ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✷✳ ❋♦r ♦✉r ❡st✐♠❛t❡ ✇❡ ✉s❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ❡❛❝❤ s✐❣♥❛❧
♦❢ ❜❡✐♥❣ ♦❢ ♦♥❡ ❧❛❜❡❧ ❛s ♣r❡❞✐❝t❡❞ ❜② ♦✉r ❝❧❛ss✐✜❡r ❛♥❞ ♥♦t t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ❢r♦♠ t❤❡
tr❛✐♥✐♥❣ ❞❛t❛✳

❋✐♥❛❧❧②✱ ✇❡ ♥♦t❡ t❤❛t ✐t ✐s ✐♠♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ❞❡✜♥❡ ❛♥ ❛❜s♦❧✉t❡ t❤r❡s❤♦❧❞ t❤❛t ❞✐✛❡r✲
❡♥t✐❛t❡s ❜❡t✇❡❡♥ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ s✐❣♥❛❧s ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✷✮✳



✶✺✻ ❈❤❛♣t❡r ✻✳ ❆♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ t♦ ❇r❛✐♥ ❈♦♠♣✉t❡r ■♥t❡r❛❝t✐♦♥

✻✳✹✳✷ ❍♦✇ t♦ ✉s❡ t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥❄

❆s ❢♦r t❤❡ ❝❛s❡ ♦❢ ❦♥♦✇♥ s✐❣♥❛❧s ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✹✳✹✳✺✱ ✇❡ ❞❡✜♥❡ ❛ s♣❡❝✐✜❝
❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❢✉♥❝t✐♦♥ ❢♦r t❤❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ♣r♦✈✐❞❡❞ ❜② t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✱ ❛♥❞
❝♦♠❜✐♥❡ ✐t ✇✐t❤ t❤❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❢r♦♠ ♦✉r ✐♥✐t✐❛❧ ❛❧❣♦r✐t❤♠✳ ❲❡ ❞❡✜♥❡ t❤✐s ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞
❛s t❤❡ r❛t✐♦ ♦❢ t❤❡ ♣♦✇❡r ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❝❧❛ss ♦✈❡r t❤❡ ♣♦✇❡r ♦❢ t❤❡
✏❝♦rr❡❝t✑ ❝❧❛ss✿

Lpower(ξt) =
powerIncorrect(ξt)

powerCorrect(ξt)
✭✻✳✹✮

❋♦r ♦✉r ♣r❡✈✐♦✉s ❡①❛♠♣❧❡ ♦❢ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✷✱ t❤✐s r❛t✐♦ ✐s ❡q✉❛❧ t♦ ✶✳✺✹✳ ❆ r❛t✐♦
❛❜♦✈❡ ✶ ✐♥❞✐❝❛t❡s t❤❛t t❤❡ ❧❛❜❡❧s ❛r❡ ♠♦r❡ ❧✐❦❡❧② t♦ ❜❡ ❝♦rr❡❝t❧② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡
s✐❣♥❛❧s✳ ❈♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ t❤❛t ❛ss✐❣♥s ❞✐✛❡r❡♥t ❧❛❜❡❧s ♣❡r t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s
❛♥❞ t❤❡ s♣❡❝✐✜❝ ❝❛s❡ ♦❢ s②♠♠❡tr② ❛s ❞✐s❝✉ss❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✹✳✸✳✸✳ ■♥ s✉❝❤ ❝❛s❡s✱ t✇♦
❤②♣♦t❤❡s❡s ❤❛✈❡ ❛ s②♠♠❡tr✐❝ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛✱ ❛ ❝❧✉st❡r ♦❢ s✐❣♥❛❧ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞
❛s ♠❡❛♥✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❢♦r ♦♥❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✇✐❧❧ ❜❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❛s ❜❡✐♥❣ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣
✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❜② t❤❡ ♦t❤❡r ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❆♥❞ ✈✐❝❡ ❡t ✈❡rs❛✳ ❚❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥
❜r❡❛❦s t❤✐s s②♠♠❡tr②✳ ■♥❞❡❡❞✱ t❤❡ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❝❧✉st❡r s❤♦✉❧❞ ❜❡ ♠♦r❡ ✏♣♦✇❡r❢✉❧✑ t❤❛t
t❤❡ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❝❧✉st❡r✳ ■♥ ♦✉r ❛❜♦✈❡ ❡①❛♠♣❧❡✱ t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❤②♣♦t❤❡s✐s ✇✐❧❧ ❤❛✈❡ ❛
♣♦✇❡r r❛t✐♦ ♦❢ ✶✳✺✹ ❛s t❤❡ ❧❛❜❡❧ ❢♦r ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ✇♦✉❧❞ ❛❝t✉❛❧❧② ❜❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡
✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ s✐❣♥❛❧s✳ ❇✉t ❢♦r t❤❡ s②♠♠❡tr✐❝ ❝❛s❡✱ ✇❤✐❧❡ ♦✉r ♥♦♥✲✐♥❢♦r♠❡❞ ❛❧❣♦r✐t❤♠
❝♦✉❧❞ ♥♦t ♠❛❦❡ t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡✱ ♦✉r ♥❡✇ ♠❡❛s✉r❡ r❡s✉❧ts ✐♥ ❛ ♣♦✇❡r r❛t✐♦ ♦❢ ✵✳✻✺✳
■♥❞❡❡❞✱ ❛s t❤❡ ❧❛❜❡❧s ❛r❡ s✇✐t❝❤❡❞✱ t❤❡ ♣♦✇❡r ♦❢ ❝❧❛ss ✏❝♦rr❡❝t✑ ✇✐❧❧ ❜❡ ❤✐❣❤❡r t❤❛♥
t❤❡ ♦♥❡ ❢r♦♠ ❝❧❛ss ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❋✐♥❛❧❧②✱ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ❛ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✇❤♦s❡ ❧❛❜❡❧s ❛r❡
♠✐①❡❞✱ t❤❡ ♣♦✇❡r r❛t✐♦ ✇✐❧❧ ❜❡ ❛r♦✉♥❞ ✶ ❜❡❝❛✉s❡ s✐❣♥❛❧s ♦❢ ❧♦✇ ❛♥❞ ❤✐❣❤ ♣♦✇❡r ✇✐❧❧
❜❡ ❡q✉❛❧❧② ❞✐str✐❜✉t❡❞ ❜❡t✇❡❡♥ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❝❧❛ss❡s✳

❲❡ ♥♦t❡ t❤❛t✱ ❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ s②♠♠❡tr✐❝ ❝❛s❡s ✐s ❧✐❦❡❧② t♦ ✐♠♣r♦✈❡ t❤❡
♣❡r❝❡✐✈❡❞ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t✱ t❤❡r❡❢♦r❡ ❧✐❦❡❧② t♦ ✐♠♣r♦✈❡ t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s
r❡❝❡✐✈❡ ❢r♦♠ t❤❡ s✉❜❥❡❝ts✳

❚♦ ✐♥❝❧✉❞❡ t❤❡ t❛s❦ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s ❝♦♠♣✉t❡❞ ❛s t❤❡ r❛t✐♦ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ♣♦✇❡r ❝♦♠✲
♣♦♥❡♥t ♦❢ ❡❛❝❤ ❝❧❛ss✱ ✇❡ s✐♠♣❧② ♠✉❧t✐♣❧② t❤❡♠ ✇✐t❤ t❤❡✐r r❡s♣❡❝t✐✈❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s
❝♦♠♣✉t❡❞ ✉s✐♥❣ ♦✉r ✐♥✐t✐❛❧ ❛❧❣♦r✐t❤♠✳ ❚❤❡ ♠❡t❤♦❞ ✐s t❤❡ s❛♠❡ ❛s ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥
❝❤❛♣t❡r ✹✳✹✳✺ ✇❤❡♥ ❜✉tt♦♥s ♦❢ ❦♥♦✇♥ ♠❡❛♥✐♥❣ ✇❤❡r❡ ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ t♦ t❤❡ ✉s❡rs✳

■t ✐s ♦❢ ❝r✉❝✐❛❧ ✐♠♣♦rt❛♥❝❡ t♦ ✉♥❞❡rst❛♥❞ t❤❡ ✉s❡ ♦❢ t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ✐s ♦♥❧②
♣♦ss✐❜❧❡ t❤❛♥❦s t♦ t❤❡ s♣❡❝✐✜❝ ♥❛t✉r❡ ♦❢ t❤❡ ❊rrP ❊❊● s✐❣♥❛❧s✳ ■t ✇♦✉❧❞ ❜❡ ♦❢ ♥♦t
✉s❡✱ ❡✈❡♥ ♠✐s❧❡❛❞✐♥❣✱ ❢♦r t❤❡ ♣r❡✈✐♦✉s❧② ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❛rt✐✜❝✐❛❧ ✷❉ ❞❛t❛s❡ts✳ ❍♦✇❡✈❡r
♦t❤❡r s✐❣♥❛❧s ♠❛② ❤❛✈❡ s✐♠✐❧❛r ♣r♦♣❡rt✐❡s✱ ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✇❤❡♥ ✉s✐♥❣ s♣❡❡❝❤✱ t❤❡ t♦♥❡
♦❢ ✈♦✐❝❡ ♠❛② ❞✐✛❡r ❜❡t✇❡❡♥ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❢❡❡❞❜❛❝❦✳

❇❡❢♦r❡ r✉♥♥✐♥❣ ♦♥❧✐♥❡ ❊❊● ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✇✐t❤ ❤✉♠❛♥ s✉❜❥❡❝ts✱ ✇❡ ✈❡r✐❢② ❤♦✇ t❤❡
♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞ ❜❡❤❛✈❡s ✉s✐♥❣ ♦✉r ♣r❡✲r❡❝♦r❞❡❞ ❞❛t❛s❡ts✳ ■♥ ♥❡①t s❡❝t✐♦♥✱
✇❡ ❝♦♠♣❛r❡ t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ ✉s✐♥❣ ♦♥❧② t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✱ ♦♥❧② ♦✉r
✐♥✐t✐❛❧ ❛❧❣♦r✐t❤♠✱ ♦r t❤❡ ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥ ♦❢ ❜♦t❤✳
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✻✳✹✳✸ ❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ✇✐t❤ ❛♥❞ ✇✐t❤♦✉t t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥

❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ s❛♠❡ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞ s❡tt✐♥❣ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ ♣r❡✈✐♦✉s s❡❝t✐♦♥s ✭❡✳❣✳ s❡❝✲
t✐♦♥ ✻✳✷✮ ✉s✐♥❣ ♣r❡✲r❡❝♦r❞❡r ❊❊● s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ❛ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❢r❛♠❡✳

❚✐♠❡ t♦ ✜rst t❛s❦ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✸ s❤♦✇s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ✐t❡r❛t✐♦♥s ♥❡❡❞❡❞ t♦ r❡❛❝❤
t❤❡ ✜rst t❛r❣❡t ✇✐t❤ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ ♦✉r ❣❡♥❡r❛❧ ♠❡t❤♦❞ ✭♠❛t❝❤✐♥❣✮✱ ✉s✐♥❣ t❤❡
♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ✭♣♦✇❡r✮✱ ♦r t❤❡ ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥ ♦❢ ❜♦t❤ ♠❡t❤♦❞s ✭♣♦✇❡r ♠❛t❝❤✐♥❣✮✳
❚❤❡ ✉s❡ ♦❢ t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛✛❡❝ts t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ❢♦r t❤❡ ❧♦✇ q✉❛❧✐t② ❞❛t❛s❡ts
✭✉♥❞❡r ✻✵ ♣❡r❝❡♥t ♦❢ ❛❝❝✉r❛❝②✮✳ ❋♦r ❞❛t❛s❡ts ♦❢ ❧♦✇ q✉❛❧✐t②✱ ✇❤✐❧❡ t❤❡ t✐♠❡ t♦ ✜rst
t❛r❣❡t s❡❡♠s ♠♦r❡ ❛❞✈❛♥t❛❣❡♦✉s ✇❤❡♥ ✉s✐♥❣ ♦♥❧② t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✱ ♠♦st ♦❢
t❤❡ t❛s❦ ❡st✐♠❛t✐♦♥s ❛r❡ ❡rr♦♥❡♦✉s ✭s❡❡ ❚❛❜❧❡ ✻✳✷✮✱ ✇❤✐❝❤ ♠❛❦❡s t❤❡ ✉s❡ ♦❢ t❤❡
♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❝r✐t✐❝❛❧ ❢♦r ❧♦✇ q✉❛❧✐t② ❞❛t❛✳ ❍♦✇❡✈❡r ❧♦✇ q✉❛❧✐t② ❞❛t❛s❡ts ❛r❡
♥♦t t❤❡ ♠❛✐♥ t❛r❣❡t ♦❢ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠✳ ■♥❞❡❡❞✱ ❢♦r s✉❝❤ ❞❛t❛ ✐t ✇♦✉❧❞ ❜❡ ❜❡tt❡r t♦
❝❤❛♥❣❡ t❤❡ r❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❜r❛✐♥ s✐❣♥❛❧s ♦r t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ✉s❡❞✳ ❋♦r ❞❛t❛s❡ts
♦❢ ❤✐❣❤❡r q✉❛❧✐t② ✭❛❜♦✈❡ ✻✵ ♣❡r❝❡♥t✮✱ t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❧❧♦✇s t♦ s♣❡❡❞ ✉♣ t❤❡
❧❡❛r♥✐♥❣ ❝♦♠♣❛r❡❞ t♦ ♦✉r ✐♥✐t✐❛❧ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✭♠❛t❝❤✐♥❣✮✱ ✇❤✐❝❤ ❞♦❡s ♥♦t r❡❧② ♦♥ ❦♥♦✇♥
✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✳
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power

power matching

❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✸✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s t♦ ❝♦♠♣❧❡t❡ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✉s✐♥❣ ❊❊● ❞❛t❛✳ ❈♦♠♣❛r✐s♦♥
❜❡t✇❡❡♥ ♦✉r ❣❡♥❡r❛❧ ♠❡t❤♦❞ ✭♠❛t❝❤✐♥❣✮✱ ♦r ✉s✐♥❣ t❤❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ t❤❛t ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑
s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ♠♦r❡ ♣♦✇❡r❢✉❧ t❤❛♥ t❤❡ ✏❝♦rr❡❝t✑ s✐❣♥❛❧s ✭♣♦✇❡r✮✱ ♦r ❜♦t❤ ♠❡t❤♦❞s ❝♦♠✲
❜✐♥❡❞ ✭♣♦✇❡r ♠❛t❝❤✐♥❣✮✳ ❚❤❡ ✉s❡ ♦❢ t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛✛❡❝ts t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡
❢♦r t❤❡ ❧♦✇ q✉❛❧✐t② ❞❛t❛s❡t ✭✉♥❞❡r ✻✵ ♣❡r❝❡♥t ♦❢ ❛❝❝✉r❛❝②✮✳ ❋♦r ❞❛t❛s❡ts ♦❢ ❧♦✇
q✉❛❧✐t②✱ ✇❤✐❧❡ t❤❡ t✐♠❡ t♦ ✜st t❛r❣❡t s❡❡♠s ♠♦r❡ ❛❞✈❛♥t❛❣❡♦✉s ✇❤❡♥ ✉s✐♥❣ ♦♥❧② t❤❡
♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✱ ♠♦st ♦❢ t❤❡ t❛s❦ ❡st✐♠❛t✐♦♥s ❛r❡ ❡rr♦♥❡♦✉s ✭s❡❡ ❚❛❜❧❡ ✻✳✷✮✱ ✇❤✐❝❤
♠❛❦❡s t❤❡ ✉s❡ ♦❢ t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❝r✐t✐❝❛❧ ❢♦r ❧♦✇ q✉❛❧✐t② ❞❛t❛✳ ❋♦r ❞❛t❛s❡ts
♦❢ ❤✐❣❤❡r q✉❛❧✐t② ✭❛❜♦✈❡ ✻✵ ♣❡r❝❡♥t✮✱ t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❧❧♦✇s t♦ s♣❡❡❞ ✉♣ t❤❡
❧❡❛r♥✐♥❣ ❝♦♠♣❛r❡❞ t♦ ♦✉r ✐♥✐t✐❛❧ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✭♠❛t❝❤✐♥❣✮✱ ✇❤✐❝❤ ❞♦ ♥♦t r❡❧② ♦♥ ❦♥♦✇♥
✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥✳



✶✺✽ ❈❤❛♣t❡r ✻✳ ❆♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ t♦ ❇r❛✐♥ ❈♦♠♣✉t❡r ■♥t❡r❛❝t✐♦♥

❉❛t❛s❡t ❆❝❝✉r❛❝✐❡s ▼❛t❝❤✐♥❣ P♦✇❡r P♦✇❡r✲▼❛t❝❤✐♥❣
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❚❛❜❧❡ ✻✳✷✿ P❡r❝❡♥t❛❣❡ ♦❢ ❡rr♦♥❡♦✉s ❡st✐♠❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✉s✐♥❣ ❊❊● ❞❛t❛✳
❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ♦✉r ❣❡♥❡r❛❧ ♠❡t❤♦❞ ✭♠❛t❝❤✐♥❣✮✱ ♦r ✉s✐♥❣ t❤❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ t❤❛t
✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ♠♦r❡ ♣♦✇❡r❢✉❧ t❤❛♥ t❤❡ ✏❝♦rr❡❝t✑ s✐❣♥❛❧s ✭♣♦✇❡r✮✱ ♦r ❜♦t❤
♠❡t❤♦❞s ❝♦♠❜✐♥❡❞ ✭♣♦✇❡r ♠❛t❝❤✐♥❣✮✳ ❋♦r ✈❡r② ❧♦✇ q✉❛❧✐t② ❞❛t❛s❡ts ✭✉♥❞❡r ✻✵ ♣❡r✲
❝❡♥t ♦❢ ❛❝❝✉r❛❝②✮✱ t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ✐♥❝r❡❛s❡s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❡rr♦♥❡♦✉s ❡st✐♠❛✲
t✐♦♥✳

◆✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ❛❝❤✐❡✈❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s ❲❡ ❝♦♠♣❛r❡ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ❝♦r✲
r❡❝t❧② ✭❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✹✮ ❛♥❞ ✐♥❝♦rr❡❝t❧② ✭❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✺✮ ❝♦♠♣❧❡t❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s ❜❡t✇❡❡♥
♦✉r ❣❡♥❡r❛❧ ♠❡t❤♦❞ ✭♠❛t❝❤✐♥❣✮✱ ✉s✐♥❣ t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ✭♣♦✇❡r✮✱ ♦r ❜♦t❤ ♠❡t❤✲
♦❞s ❝♦♠❜✐♥❡❞ ✭♣♦✇❡r ♠❛t❝❤✐♥❣✮✳ ❚❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ♠❛❦❡s ♠♦r❡ ♠✐st❛❦❡s ❢♦r
❧♦✇ q✉❛❧✐t② ❞❛t❛s❡t✱ ✇❤✐❝❤ ❛❧s♦ ✐♠♣❛❝ts t❤❡ ♣♦✇❡r ♠❛t❝❤✐♥❣ ♠❡t❤♦❞✳ ❍♦✇❡✈❡r t❤❡s❡
❡rr♦rs ♦❝❝✉r ❢♦r ✈❡r② ❧♦✇ q✉❛❧✐t② ❞❛t❛s❡ts ♦♥❧②✱ ✇❤✐❝❤ ❛r❡ ♥♦t t❤❡ ♠❛✐♥ t❛r❣❡t ♦❢ ♦✉r
❛❧❣♦r✐t❤♠✳ ❋♦r s✐❣♥❛❧s ❛❜♦✈❡ ✻✵ ♣❡r❝❡♥t ♦❢ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ r❛t❡✱ t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥
✐♠♣r♦✈❡s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ✇❡ ❝❛♥ r❡❛❝❤✳
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matching

power

power matching

❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✹✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ❝♦rr❡❝t❧② ❛❝❤✐❡✈❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s ✇✐t❤ ❊❊● ❞❛t❛✳ ❈♦♠✲
♣❛r✐s♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ♦✉r ❣❡♥❡r❛❧ ♠❡t❤♦❞ ✭♠❛t❝❤✐♥❣✮✱ ♦r ✉s✐♥❣ t❤❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ t❤❛t ✏✐♥✲
❝♦rr❡❝t✑ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ♠♦r❡ ♣♦✇❡r❢✉❧ t❤❛♥ t❤❡ ✏❝♦rr❡❝t✑ s✐❣♥❛❧s ✭♣♦✇❡r✮✱ ♦r ❜♦t❤ ♠❡t❤♦❞
❝♦♠❜✐♥❡❞ ✭♣♦✇❡r ♠❛t❝❤✐♥❣✮✳ ❚❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❧♦♥❡ ✐s s✉✣❝✐❡♥t t♦ s♦❧✈❡ ♦✉r
♣r♦❜❧❡♠ ❜✉t ✐s ❧❡ss ❡✣❝✐❡♥t t❤❛♥ t❤❡ ♦t❤❡r ♠❡t❤♦❞s✳
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matching

power

power matching

❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✺✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ✐♥❝♦rr❡❝t❧② ❛❝❤✐❡✈❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s ✇✐t❤ ❊❊● ❞❛t❛✳
❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ♦✉r ❣❡♥❡r❛❧ ♠❡t❤♦❞ ✭♠❛t❝❤✐♥❣✮✱ ♦r ✉s✐♥❣ t❤❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ t❤❛t
✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ♠♦r❡ ♣♦✇❡r❢✉❧ t❤❛♥ t❤❡ ✏❝♦rr❡❝t✑ s✐❣♥❛❧s ✭♣♦✇❡r✮✱ ♦r ❜♦t❤
♠❡t❤♦❞ ❝♦♠❜✐♥❡❞ ✭♣♦✇❡r ♠❛t❝❤✐♥❣✮✳ ❚❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ♠❛❦❡s ♠♦r❡ ♠✐st❛❦❡s
❢♦r ❧♦✇ q✉❛❧✐t② ❞❛t❛s❡t✱ ✇❤✐❝❤ ❛❧s♦ ✐♠♣❛❝ts t❤❡ ♣♦✇❡r ♠❛t❝❤✐♥❣ ♠❡t❤♦❞✳ ❍♦✇❡✈❡r
t❤❡s❡ ❡rr♦rs ♦❝❝✉r ❢♦r ✈❡r② ❧♦✇ q✉❛❧✐t② ❞❛t❛s❡ts ♦♥❧②✱ ✇❤✐❝❤ ❛r❡ ♥♦t t❤❡ ♠❛✐♥ t❛r❣❡t
♦❢ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠✳

❚❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❧♦♥❡ ✐s ♥♦t ❡♥♦✉❣❤ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② ❛ ❤✐❣❤ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s✱
❡✈❡♥ ✐❢ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s t♦ r❡❛❝❤ t❤❡ ✜rst t❛r❣❡t ✐s s✐♠✐❧❛r✳ ❚❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❧✐❡s
✐♥ t❤❡ r❡❛❧❧♦❝❛t✐♦♥ ♦❢ ❧❛❜❡❧s✱ ✇❡ ♣❡r❢♦r♠❡❞ ❛❢t❡r ❛ t❛s❦ ✐s ✐❞❡♥t✐✜❡❞✳ ❆s ❞❡s❝r✐❜❡❞
✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✹✳✹✳✹✱ ♦♥❝❡ ♦♥❡ t❛s❦ ✐s ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✇✐t❤ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡✱ ✇❡ ♣r♦♣❛❣❛t❡ ✐ts ❧❛❜❡❧s
t♦ ❛❧❧ ♦t❤❡r ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ❆s ❛ ❝♦♥s❡q✉❡♥❝❡✱ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ♥❡✇ s✐❣♥❛❧s ✇✐t❤ ❞✐✛❡r❡♥t
❧❛❜❡❧s ♥❡❡❞❡❞ t♦ ♣✉❧❧ ❛♣❛rt t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐♥ t❡r♠s ♦❢ ♣♦✇❡r r❛t✐♦ ✐♥❝r❡❛s❡s✳ ❚❤✐s
♣r♦❜❧❡♠ ❛r✐s❡s ❜❡❝❛✉s❡ t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ✐s ❛ ❣❧♦❜❛❧ ♠❡❛s✉r❡✱ ✇❤✐❝❤ ❞❡♣❡♥❞s ♦♥
❛✈❡r❛❣❡❞ ✈❛❧✉❡s ♦✈❡r ❛❧❧ ❝♦❧❧❡❝t❡❞ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥s✳ ❖✉r ♥♦♥✲✐♥❢♦r♠❡❞ ♠❡t❤♦❞ ✭♠❛t❝❤✲
✐♥❣✮ ❝❧❛ss✐✜❡s ❡❛❝❤ ♥❡✇ s✐❣♥❛❧ ✐♥❞✐✈✐❞✉❛❧❧②✱ ✇❤✐❝❤ s♣❡❡❞s ✉♣ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦❝❡ss✱
❡s♣❡❝✐❛❧❧② ✇❤❡♥ ❛❧❧ ❤②♣♦t❤❡s❡s s❤❛r❡ ❛ s✐♠✐❧❛r ❝❧❛ss✐✜❡r ✭❝❢ ❞✐s❝✉ss✐♦♥ ♦❢ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✹✮✳

❚❤❡ r❡s✉❧ts ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s s❡❝t✐♦♥ ❝♦♥✜r♠ t❤❛t t❤❡ ✉s❡ ♦❢ t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥
✐♠♣r♦✈❡s t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ❛♥❞ r♦❜✉st♥❡ss ♦❢ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠✳ ■♥ ❛❞❞✐t✐♦♥✱ ❜② ❞✐s❛♠✲
❜✐❣✉❛t✐♥❣ ❢❛st❡r t❤❡ t❛s❦ ✇✐t❤ s②♠♠❡tr✐❝ ♣r♦♣❡rt✐❡s✱ t❤❡ ♣❡r❝❡✐✈❡❞ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ ♦✉r
❛❣❡♥t s❤♦✉❧❞ ✐♠♣r♦✈❡✳ ❲❡ ❝❛♥ t❤❡r❡❢♦r❡ ❡①♣❡❝t t♦ r❡❝❡✐✈❡ ❊rrP s✐❣♥❛❧s ♦❢ ❜❡tt❡r
q✉❛❧✐t② ❞✉r✐♥❣ ♦✉r ♦♥❧✐♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✳ ❆t t❤❡ t✐♠❡ ♦❢ ✇r✐t✐♥❣✱ ♦✉r st✉❞② ✇❛s ♥♦t
t❡r♠✐♥❛t❡❞ ❛♥❞ t❤✐s ♣❛rt✐❝✉❧❛r ♣♦✐♥t r❡q✉✐r❡s ❛ ♠♦r❡ ❛ ❞❡t❛✐❧❡❞ ❛♥❛❧②s✐s t♦ q✉❛♥t✐❢②
t❤✐s ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ✐❢ ✐t ❡①✐sts✳



✶✻✵ ❈❤❛♣t❡r ✻✳ ❆♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ t♦ ❇r❛✐♥ ❈♦♠♣✉t❡r ■♥t❡r❛❝t✐♦♥

✻✳✺ ❊①♣❡r✐♠❡♥ts ✇✐t❤ r❡❛❧ ✉s❡rs

❲❡ r❛♥ ♦♥❧✐♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✇✐t❤ ✸ s✉❜❥❡❝ts✳ ❊❛❝❤ s✉❜❥❡❝t ❝♦♥tr♦❧s ❛♥ ❛❣❡♥t ✐♥ ❛
✈✐rt✉❛❧ ✇♦r❧❞✳ ❚❤❡ s❡t✉♣ ♦❢ ♦✉r ♦♥❧✐♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✐s s❤♦✇♥ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✳ ❊❛❝❤
s✉❜❥❡❝t ✇❛s ❛s❦❡❞ t♦ ♠❡♥t❛❧❧② ❛ss❡ss t❤❡ ❛❣❡♥t✬s ❛❝t✐♦♥s ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❛ ❣✐✈❡♥
t❛r❣❡t✳ ❚❤❡ s②st❡♠ ✇❛s ♥♦t ❝❛❧✐❜r❛t❡❞ t♦ ❞❡❝♦❞❡ t❤❡ ✉s❡r ❊❊● s✐❣♥❛❧s ❜❡❢♦r❡❤❛♥❞✳
❖♥❝❡ t❤❡ ❛❣❡♥t ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ❛ t❛s❦✱ ❛♥❞ ✇❤❛t❡✈❡r t❤❡ s✉❝❝❡ss ♦r ❢❛✐❧✉r❡ ♦❢ t❤❡ t❛s❦
✐❞❡♥t✐✜❝❛t✐♦♥✱ t❤❡ ✉s❡r s❡❧❡❝t❡❞ ❛ ♥❡✇ ❣♦❛❧ st❛t❡ r❛♥❞♦♠❧②✱ t❤❡ ❛❣❡♥t r❡s❡t❡❞ t❤❡
t❛s❦ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s✱ ♣r♦♣❛❣❛t❡s t❤❡ ❜❡❧✐❡✈❡❞ ❧❛❜❡❧s✱ ❛♥❞ t❡❛❝❤✐♥❣ st❛rt❡❞ ❛❣❛✐♥✳ ❆t ♥♦
♣♦✐♥t t❤❡ ❛❣❡♥t ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ ❛ ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ✐ts ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡✱ ✐t ❝♦✉❧❞ ♦♥❧② r❡❢❡r t♦ t❤❡
✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ t❤❡ ✉s❡r✳ ❚❤❡r❡ ✇❛s ❛♥ ❛❝t✐♦♥ ❡✈❡r② t❤r❡❡ s❡❝♦♥❞s✳
❊❛❝❤ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ❧❛st❡❞ ✺✵✵ ❛❝t✐♦♥s ♠✐♥✐♠✉♠✱ ❛❢t❡r ✺✵✵ st❡♣s ✇❡ ❦❡♣t r✉♥♥✐♥❣ t❤❡
s②st❡♠ ✉♥t✐❧ ❛ ♥❡①t t❛s❦ ✇❛s r❡❛❝❤❡❞✳

❘❡s✉❧ts

❆s ❞❡♣✐❝t❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✻✱ ♦✉r s②st❡♠ ✇❛s ❛❜❧❡ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② s❡✈❡r❛❧ t❛s❦s ❝♦rr❡❝t❧②✳
❆s ❢♦r ♦✉r s✐♠✉❧❛t❡❞ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✱ t❤❡r❡ ❛r❡ str♦♥❣ ✈❛r✐❛t✐♦♥s ❛♠♦♥❣ s✉❜❥❡❝ts ❜✉t
✇❡ ♥♦t❡ t❤❛t ♦✉r s②st❡♠ ❛❧✇❛②s ✐❞❡♥t✐✜❡❞ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ❝♦rr❡❝t❧② ✭s❡❡ ❚❛❜❧❡ ✻✳✸✮✳
■♠♣♦rt❛♥t❧②✱ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✇❛s ❛❧✇❛②s ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✐♥ ❧❡ss ✐t❡r❛t✐♦♥s t❤❛♥ ❛ ♥♦r♠❛❧
❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡ r❡q✉✐r❡s ✭❜❡t✇❡❡♥ ✸✵✵ ❛♥❞ ✻✵✵ ❡①❛♠♣❧❡s ❞❡♣❡♥❞✐♥❣ ♦♥ t❤❡
✉s❡r ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ❬❈❤❛✈❛rr✐❛❣❛ ✷✵✶✵✱ ■t✉rr❛t❡ ✷✵✶✵❪✮ ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✼✮✳
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❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✻✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ❝♦rr❡❝t❧② ✭❣r❡❡♥ ❞♦t✮ ❛♥❞ ✐♥❝♦rr❡❝t❧② ✭r❡❞ ❝r♦ss❡s✮
❛❝❤✐❡✈❡❞ ✐♥ ✺✵✵✰ st❡♣s ❞✉r✐♥❣ ♦✉r ♦♥❧✐♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✇✐t❤ r❡❛❧ s✉❜❥❡❝ts✳ ❲❡ ❦❡♣t
r✉♥♥✐♥❣ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ❛❢t❡r ✺✵✵ st❡♣s ✉♥t✐❧ t❤❡ s②st❡♠s ✐❞❡♥t✐✜❡❞ t❤❡ ♥❡①t t❛s❦✳
❚❤❡ r❡s✉❧ts ❛r❡ ♣❧♦tt❡❞ ❛❣❛✐♥st t❤❡ ❛ ♣♦st❡r✐♦r✐ ❝♦♠♣✉t❡❞ ✶✵✲❢♦❧❞ ❛❝❝✉r❛❝② ♦❢ ♦✉r
❝❧❛ss✐✜❡r ♦♥ ❡❛❝❤ s✉❜❥❡❝t ❊❊● s✐❣♥❛❧s✳ ❚❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ t❤❡ s②st❡♠ ✐s ❝♦rr❡❧❛t❡❞
✇✐t❤ t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❊❊● s✐❣♥❛❧s✳ ❚❤❡s❡ r❡s✉❧ts ♠❛t❝❤❡s ✇❡❧❧ ✇✐t❤ t❤❡ r❡s✉❧ts
❢r♦♠ s✐♠✉❧❛t❡❞ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✳



✻✳✻✳ ❉✐s❝✉ss✐♦♥ ✶✻✶

❙✉❜❥❡❝t ❈❧❛ss✳ r❛t❡ ❙t❡♣s t♦ ✜rst t❛s❦ ❋✐rst ❝♦rr❡❝t ◆✳ ❝♦rr❡❝t ◆✳ ❡rr♦r
❙✶ ✽✵ ✶✵✶ ❨❡s ✶✻ ✷
❙✷ ✼✸ ✶✸✶ ❨❡s ✾ ✶
❙✸ ✻✹ ✷✻✺ ❨❡s ✸ ✶

❚❛❜❧❡ ✻✳✸✿ ❘❡s✉❧ts ❢r♦♠ ♦✉r ♦♥❧✐♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✳ ❋♦r ❡❛❝❤ s✉❜❥❡❝t✱ ✇❡ ♣r♦✈✐❞❡ t❤❡ ❛
♣♦st❡r✐♦r✐ ❝♦♠♣✉t❡❞ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ r❛t❡ ♦❢ ❝❧❛ss✐✜❡r ♦♥ s✉❜❥❡❝t✬s ❜r❛✐♥ s✐❣♥❛❧s ✭❈❧❛ss✳
r❛t❡✮✱ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s ♥❡❡❞❡❞ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ✜rst t❛s❦✱ ❛♥❞ ✇❤❡t❤❡r ♦r ♥♦t t❤❡
t❛s❦ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✇❛s t❤❡ ❝♦rr❡❝t ♦♥❡✳ ❋✐♥❛❧❧②✱ ✇❡ ❣✐✈❡ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦ t❤❛t ✇❡r❡
❝♦rr❡❝t❧② ❛♥❞ ✐♥❝♦rr❡❝t❧② ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s✳
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❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✼✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s t♦ ❝♦♠♣❧❡t❡ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ❢♦r ❛❧❧ s✉❜❥❡❝ts ✐♥ ♦✉r
♦♥❧✐♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✳ ❚❤❡ r❡s✉❧ts ❛r❡ ♣❧♦tt❡❞ ❛❣❛✐♥st t❤❡ ❛ ♣♦st❡r✐♦r✐ ❝♦♠♣✉t❡❞ ✶✵✲
❢♦❧❞ ❛❝❝✉r❛❝② ♦❢ ♦✉r ❝❧❛ss✐✜❡r ♦♥ ❡❛❝❤ s✉❜❥❡❝t ❊❊● s✐❣♥❛❧s✳ ❚❤❡ r❡❧❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥
❞❛t❛ q✉❛❧✐t② ❛♥❞ t❤❡ t✐♠❡ t♦ ✜rst t❛s❦ ✐s ✐♥ ❧✐♥❡ ✇✐t❤ ♦✉r s✐♠✉❧❛t❡❞ r❡s✉❧ts s❤♦✇♥ ✐♥
❋✐❣✉r❡ ✻✳✶✸✳ ◆♦t❡ t❤❛t t❤❡ ✜rst t❛r❣❡t ✇❛s ❡✈❛❧✉❛t❡❞ ❝♦rr❡❝t❧② ❢♦r ❡✈❡r② s✉❜❥❡❝t✳

✻✳✻ ❉✐s❝✉ss✐♦♥

❘❡s✉❧ts ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r ✇✐t❤ r❡❛❧ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ❛❧❧♦✇ ✉s t♦ ❡♥✈✐s✐♦♥ t❤❛t
t❤❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s ❝♦✉❧❞ ❤❛✈❡ ♣r❛❝t✐❝❛❧ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥s ✐♥ t❤❡ r❡❛❧
✇♦r❞✳ ❇② r❡♠♦✈✐♥❣ t❤❡ ♥❡❡❞ ♦❢ ❛♥ ❡①♣❡rt t♦ ❝♦❧❧❡❝t ❛♥❞ ❝❛❧✐❜r❛t❡ t❤❡ s②st❡♠✱ t❤❡
✉s❡ ♦❢ ❜r❛✐♥ ❝♦♠♣✉t❡r ✐♥t❡r❢❛❝❡s ♠❛② ❜❡❝♦♠❡ ♠♦r❡ ♣r❛❝t✐❝❛❧ ❛❧❧♦✇✐♥❣ t❤❡✐r ✉s❡rs t♦
❣♦ ♦✉t ♦❢ t❤❡ ❧❛❜s✳

❲❤✐❧❡ t❤✐s ✇♦r❦ ♦✛❡rs ❛ ❣♦♦❞ s♦❧✉t✐♦♥ t♦ st❛rt ✐♥t❡r❛❝t✐♥❣ ✇✐t❤ ♠❛❝❤✐♥❡s ✇✐t❤♦✉t
❞❡✜♥✐♥❣ ✐♥ ❛❞✈❛♥❝❡ t❤❡ ♣❛rt✐❝✉❧❛r s✐❣♥❛❧s t❤❛t ✇✐❧❧ ❜❡ ✉s❡❞ ❜② t❤❡ ✉s❡rs✱ ✇❡ ❤❛✈❡
♦♥❧② ❞❡♠♦♥str❛t❡❞ ✐ts ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ♦♥ r❡❧❛t✐✈❡❧② s✐♠♣❧❡ s❝❡♥❛r✐♦s✳ ❊s♣❡❝✐❛❧❧②✱ ✇❡
❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❞✐s❝r❡t❡ st❛t❡s ❛♥❞ ❛❝t✐♦♥s✱ s②♥❝❤r♦♥♦✉s ♣r♦t♦❝♦❧✱ ❛♥❞ ❛ ✜♥✐t❡ s❡t ♦❢ t❛s❦
❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❲❤✐❧❡ t❤❡s❡ ❝♦♥str❛✐♥ts ❤❛✈❡ ♥♦ ✐♠♣❛❝t ♦♥ ♠♦st ❇❈■ s❝❡♥❛r✐♦s✱ t❤❡②



✶✻✷ ❈❤❛♣t❡r ✻✳ ❆♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ t♦ ❇r❛✐♥ ❈♦♠♣✉t❡r ■♥t❡r❛❝t✐♦♥

❛r❡ ❛ ♠♦r❡ ❧✐♠✐t✐♥❣ ❢❛❝t♦r ❢♦r r♦❜♦t✐❝s ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✳ ■♥ t❤❡ ♥❡①t ❝❤❛♣t❡r✱ ✇❡ ❛❞❞r❡ss
s♦♠❡ ♦❢ t❤❡s❡ ❧✐♠✐t❛t✐♦♥s ✐♥ s✐♠♣❧❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✱ ✇❤✐❝❤ ♠❛② ♣r♦✈✐❞❡ ✐❞❡❛s ❢♦r t❤❡
❢✉t✉r❡ ❞❡✈❡❧♦♣♠❡♥ts ♦❢ t❤✐s ✇♦r❦✳



❈❤❛♣t❡r ✼

▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞

❉❡r✐✈❛t✐✈❡s

❈♦♥t❡♥ts
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■♥ t❤❡ ♣r❡✈✐♦✉s ❝❤❛♣t❡rs✱ ✇❡ ❞❡s❝r✐❜❡❞ ❛♥ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❛❧❧♦✇✐♥❣ ❛ r♦❜♦t t♦ ❧❡❛r♥
t❤❡ t❛s❦ ❞❡s✐r❡❞ ❜② ❛ ✉s❡r ✇✐t❤♦✉t ❞❡✜♥✐♥❣ ✐♥ ❛❞✈❛♥❝❡ ❤♦✇ t❤❡ s✐❣♥❛❧s ♦❢ t❤❡ ✉s❡r
♠❛♣s ✇✐t❤ t❤❡✐r ♠❡❛♥✐♥❣s✳ ❲❡ t❡st❡❞ t❤✐s ❛❧❣♦r✐t❤♠ ♦♥ t✇♦ ❞♦♠❛✐♥s✱ ❛ ♣✐❝❦ ❛♥❞
♣❧❛❝❡ s❝❡♥❛r✐♦ ✉s✐♥❣ s♣❡❡❝❤ ❝♦♠♠❛♥❞s✱ ❛♥❞ ❛ ✈✐rt✉❛❧ ❝✉rs♦r ♥❛✈✐❣❛t✐♦♥ t❛s❦ ✉s✐♥❣
❊❊● s✐❣♥❛❧s✳ ❲❡ ❞❡♠♦♥str❛t❡❞ t❤❡ ✉s❡ ♦❢ ♦✉r s②st❡♠ ✐♥ r❡❛❧ t✐♠❡ ❛♥❞ ✇✐t❤ r❡❛❧
s✉❜❥❡❝ts ✉s✐♥❣ t❤❡✐r ❜r❛✐♥ t♦ ❛ss❡ss ❛❣❡♥t✬s ❛❝t✐♦♥s ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❛ ✜♥❛❧ ❞❡s✐r❡❞
♣♦s✐t✐♦♥✳

❆ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s ❛♥❞ ❝♦♥str❛✐♥ts ✇❡r❡ ✉s❡❞✳ ■♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r ✇❡ ✇✐❧❧
❞❡t❛✐❧ ✐♠♣♦rt❛♥t ❧✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❞✐s❝✉ss t❤❡ ♣♦ss✐❜✐❧✐t② t♦ r❡❧❡❛s❡ t❤❡♠ ❛♥❞ ♣r♦✈✐❞❡
s♠❛❧❧ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts t♦ ❞❡♠♦♥str❛t❡ ♦✉r ✐❞❡❛s✳

■♥ s❡❝t✐♦♥ ✼✳✶ ✇❡ ❝♦♠♣❛r❡ t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✸ ❛♥❞ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✼
❞❡✜♥❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✹✳ ❲❡ s❤♦✇ t❤❛t ❝♦rr❡❝t✐♥❣ ❝❧❛ss✐✜❡rs✬ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ❣✐✈❡♥ ♦✉r
❦♥♦✇❧❡❞❣❡ ❛❜♦✉t t❤❡✐r ❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐① ✭❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✼✮ ♠❛❦❡s ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ♠♦r❡
r♦❜✉st t❤❛♥ r❡❧②✐♥❣ ♦♥ t❤❡ r❛✇ ❝❧❛ss✐✜❡rs✬ ♦✉t♣✉ts ✭❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✸✮✳

■♥ s❡❝t✐♦♥ ✼✳✷✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ❛ s♠❛❧❧ st✉❞② ♦♥ ❤♦✇ ❞✐✛❡r❡♥t ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ t❤❡ ✇♦r❧❞
✐♠♣❛❝ts t❤❡ ❡✣❝✐❡♥❝② ♦❢ s❡✈❡r❛❧ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞s✳ ❲❡ s♣❡❝✐✜❝❛❧❧② st✉❞② t❤❡ ✐♠♣❛❝t
♦❢ t❤❡ s✐③❡ ❛♥❞ t❤❡ ♠❛③❡ ❧✐❦❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ ♦✉r ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t✳ ❚❤✐s st✉❞② ✇✐❧❧ ❤✐❣❤❧✐❣❤t
t❤❡ ❢❛❝t t❤❛t ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞ ❛❧❧♦✇s t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ❝♦rr❡❝t
t❛s❦ ✇✐t❤ ❜❡st ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ✐♥ s❡✈❡r❛❧ t②♣❡s ♦❢ ♣r♦❜❧❡♠s✳ ❍♦✇❡✈❡r ✇❡ ✇✐❧❧ s❡❡ t❤❛t✱
❜② ♥♦t ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦♥ t❤❡ t❛s❦ ✐ts❡❧❢ ❞✉r✐♥❣ t❤❡ ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥✱ ❢♦r
s♦♠❡ ♣r♦❜❧❡♠s ♦✉r ♠❡t❤♦❞ ❧❛❝❦s ♦❢ ❡✣❝✐❡♥❝② ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ s♦❧✈✐♥❣ t❤❡ t❛s❦ ❛s
❢❛st ❛s ♣♦ss✐❜❧❡✳

■♥ s❡❝t✐♦♥ ✼✳✸ ✇❡ ✐♥tr♦❞✉❝❡ ❛♥♦t❤❡r ♠❡t❤♦❞ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ✜rst t❛s❦ ❜❛s❡❞ ♦♥
t❤❡ ♦✈❡r❧❛♣ ♦❢ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧s✳ ❲❡ ♣r❡s❡♥t ♦♥❧✐♥❡ r❡s✉❧ts ✇✐t❤ r❡❛❧ s✉❜❥❡❝ts ✐♥ ❛ ❇❈■
s❝❡♥❛r✐♦✱ ❛♥❞ s❤♦✇ t❤❡ ❧✐♠✐t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤✐s ♥❡✇ ♠❡t❤♦❞ t♦ ✐❞❡♥t✐❢②✐♥❣ ❛ s❡q✉❡♥❝❡ ♦❢
♠✉❧t✐♣❧❡ t❛s❦s✶✳

■♥ s❡❝t✐♦♥ ✼✳✹✱ ✇❡ ❛❞❞r❡ss t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s st❛t❡ s♣❛❝❡✱ ❛♥❞ s❤♦✇ t❤❛t
♦✉r ♠❡t❤♦❞ ✐s ♥♦t ✐♠♣❛❝t❡❞ ❜② t❤❡ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s ❛s♣❡❝t ♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠✳ ■♥❞❡❡❞✱ ❛s

❈♦❞❡ ❢♦r ♠♦st ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r ✐s ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ ♦♥❧✐♥❡ ✉♥❞❡r t❤❡ ❣✐t❤✉❜

❛❝❝♦✉♥t ❤tt♣s✿✴✴❣✐t❤✉❜✳❝♦♠✴❥❣r✐③♦✉✴ ✐♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ r❡♣♦s✐t♦r✐❡s✿ ❧❢✉✐✱ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts❴t❤❡s✐s✱

❛♥❞ ❞❛t❛s❡ts✳
✶❚❤❡ ✇♦r❦ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✼✳✸ ❤❛s ❜❡❡♥ ♣✉❜❧✐s❤❡❞ ✐♥ ❬●r✐③♦✉ ✷✵✶✹❜❪✳ ■t ✐s t❤❡ r❡s✉❧t ♦❢ ❛

❝♦❧❧❛❜♦r❛t✐♦♥ ✇✐t❤ ■ñ❛❦✐ ■t✉rr❛t❡ ❛♥❞ ▲✉✐s ▼♦♥t❡s❛♥♦✳

https://github.com/jgrizou/
https://github.com/jgrizou/lfui.git
https://github.com/jgrizou/experiments_thesis.git
https://github.com/jgrizou/datasets.git


✼✳✶✳ ❲❤② s❤♦✉❧❞ ✇❡ t❡♠♣❡r❛t❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs✬ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ✶✻✺

♦✉r ♠❡t❤♦❞ ♦♥❧② r❡q✉✐r❡s t♦ ❦♥♦✇♥ t❤❡ ♦♣t✐♠❛❧ ♣♦❧✐❝② ❢♦r ❡❛❝❤ t❛s❦✱ ✇❡ ❝❛♥ r❡❧② ♦♥
❛♥② ❛❧❣♦r✐t❤♠ t❤❛t ❝♦♠♣✉t❡s ❛ ♣♦❧✐❝② ❢♦r ❝♦♥t✐♥✉♦✉s st❛t❡s ❣✐✈❡♥ ❛ ♣r❡✲❞❡✜♥❡❞ t❛s❦✳

■♥ s❡❝t✐♦♥ ✼✳✺✱ ✇❡ r❡❧❡❛s❡ t❤❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ t❤❛t ❛ ✜♥✐t❡ s❡t ♦❢ t❛s❦s ✐s ❛✈❛✐❧❛❜❧❡
❛♥❞ r❡❧② ♦♥ ❛ ♣❛rt✐❝❧❡ ✜❧t❡r ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞ t♦ ❞②♥❛♠✐❝❛❧❧② ✉♣❞❛t❡ ❛ ✜♥✐t❡ s✉❜s❡t ♦❢
❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❲❡ s❤♦✇ t❤❛t s❛♠♣❧✐♥❣ ❛❝t✐✈❡❧② ♥❡✇ t❛s❦s✱ ❛s ✇❡❧❧ ❛s s❡❧❡❝t✐♥❣ ❛❝t✐✈❡❧②
t❤❡ ♥❡①t ✈✐s✐t❡❞ st❛t❡s✱ s✐❣♥✐✜❝❛♥t❧② ✐♠♣r♦✈❡s t❤❡ ✜♥❛❧ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ ♦✉r ♠❡t❤♦❞✳

■♥ s❡❝t✐♦♥ ✼✳✻✱ ✇❡ r❡❧❡❛s❡ t❤❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ t❤❛t t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ✐s ❦♥♦✇♥ ❛♥❞
❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ ❛❣❡♥t ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ ❛ ✜♥✐t❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❤②♣♦t❤❡t✐❝ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳
❲❡ ✐❧❧✉str❛t❡❞ t❤✐s ♣r♦❜❧❡♠ ✐♥ ❛ s✐♠♣❧❡ ❧✐♥❡ ✇♦r❧❞ s❝❡♥❛r✐♦✳ ❲❡ ♣r❡s❡♥t r❡s✉❧ts ❢r♦♠
s✐♠✉❧❛t❡❞ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts t❤❛t ❞❡♠♦♥str❛t❡ t❤❡ ❛❜✐❧✐t② ♦❢ ♦✉r ♠❡t❤♦❞ t♦ ♥♦t ♦♥❧② ❧❡❛r♥
t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣✱ ❜✉t ❛❧s♦ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧ ✉s❡❞
❜② t❤❡ t❡❛❝❤❡r✳

■♥ s❡❝t✐♦♥ ✼✳✼✱ ✇❡ ♣r♦♣♦s❡ ❛ ♠✐♥✐♠❛❧✐st ♣r♦♦❢ ❢♦r ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠✳ ❲❡ s♣♦t❧✐❣❤t
t❤❡ ✐♠♣♦rt❛♥❝❡ ♦❢ ✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣ t❤❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠✱ ❛♥❞ t♦ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦
❤❛✈❡ s♦♠❡ ❝❡rt✐t✉❞❡ ❛❜♦✉t ✐ts ❝♦♥✈❡r❣❡♥❝❡ ❛♥❞ ❛❝❝✉r❛❝② ♣r♦♣❡rt✐❡s✳

✼✳✶ ❲❤② s❤♦✉❧❞ ✇❡ t❡♠♣❡r❛t❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs✬ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s

❲❡ ❝♦♠♣❛r❡ t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✸ ❛♥❞ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✼ ❞❡✜♥❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✹✳
❚❤❡ ♠❛✐♥ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡s❡ t✇♦ ❡q✉❛t✐♦♥s ✐s t❤❛t t❤❡ s❡❝♦♥❞ ✭❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✼✮
✐s ❛❞❞✐♥❣ ❛♥♦t❤❡r ❧❛②❡r ♦❢ ✈❡r✐✜❝❛t✐♦♥✱ ✇❡ t❡♠♣❡r❛t❡ t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✲
✜❡rs ❣✐✈❡♥ ♦✉r ❦♥♦✇❧❡❞❣❡ ❛❜♦✉t t❤❡✐r q✉❛❧✐t②✱ ✇❤✐❝❤ ✇❡ ♠❡❛s✉r❡ ❜② ❝♦♠♣✉t✐♥❣ t❤❡
❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐① ✈✐❛ ❛ ❝r♦ss✲✈❛❧✐❞❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡✳

✼✳✶✳✶ ❆rt✐✜❝✐❛❧ ❞❛t❛

❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ s❛♠❡ s❡tt✐♥❣ ❛s ❢♦r t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✻✳✷ ❛♥❞
✉s❡❞ ♦✉r t✇♦ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ ❞❛t❛s❡ts ♦❢ ❞✐✛❡r❡♥t q✉❛❧✐t✐❡s ❛s ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✺✳✹✳✷✳
❲❡ r❛♥ ✺✵✵ s✐♠✉❧❛t✐♦♥s ❢♦r ❡❛❝❤ ♠❡t❤♦❞✳ ❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r ♦♥❧② t❤❡ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞
❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✺✳

❚✐♠❡ t♦ ✜rst t❛s❦ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✶ ❝♦♠♣❛r❡s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ✐t❡r❛t✐♦♥s ♥❡❡❞❡❞ t♦ r❡❛❝❤
t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✇✐t❤ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡✳ ❲❡ ❝❛❧❧ t❤❡ ♠❡t❤♦❞ ✉s✐♥❣ ❡q✉❛t✐♦♥ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✸ ✏s✐♠✲
♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✑ ❛♥❞ ✇❡ ❝❛❧❧ ✏♠❛t❝❤✐♥❣✑ t❤❡ ♠❡t❤♦❞ ✉s✐♥❣ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✼ ✇❤✐❝❤ ❝♦rr❡❝ts
t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs✬ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s✳ ❚❤❡r❡ ❛r❡ str♦♥❣ ❞✐✛❡r❡♥❝❡s ❜❡t✇❡❡♥ ♦✉r ♠❡t❤♦❞s ❡s♣❡✲
❝✐❛❧❧② ❢♦r ❧♦✇ q✉❛❧✐t② ❞❛t❛s❡ts✳ ❋♦r ❡①tr❡♠❡❧② ♦✈❡r❧❛♣♣✐♥❣ ❞❛t❛ ✭✺✵✴✻✵✪ ❛❝❝✉r❛❝②✮✱
t❤❡ ✏♠❛t❝❤✐♥❣✑ ♠❡t❤♦❞ ✐s ♥❡✈❡r ❝♦♥✜❞❡♥t ❛❜♦✉t ❛ t❛s❦ ✇❤✐❧❡ t❤❡ ✏s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✑
♠❡t❤♦❞ s❤♦✇ ❤✉❣❡ ✈❛r✐❛❜✐❧✐t② ❛♥❞ s♦♠❡t✐♠❡ ♦✉t♣✉ts ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ❛❢t❡r ✈❡r② ❢❡✇ t✐♠❡
st❡♣s✳

❚❤✐s ♦✈❡r ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ♦❢ t❤❡ ✏s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✑ ♠❡t❤♦❞ r❡✢❡❝ts ✐♥ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢
✜rst t❛s❦s t❤❛t ✇❡r❡ ❡rr♦♥❡♦✉s❧② ✐❞❡♥t✐✜❡❞✳ ❆s s❤♦✇♥ ✐♥ ❚❛❜❧❡ ✼✳✶✱ t❤❡ ❧♦✇❡r t❤❡
q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛✱ t❤❡ ❤✐❣❤❡r ✐s t❤❡ ♣❡r❝❡♥t❛❣❡ ♦❢ ❡rr♦♥❡♦✉s❧② ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✜rst t❛s❦✳
❋♦r ❡①tr❡♠❡❧② ♦✈❡r❧❛♣♣✐♥❣ ❞❛t❛ ✭✺✵✴✻✵✪ ❛❝❝✉r❛❝②✮✱ t❤✐s ♣❡r❝❡♥t❛❣❡ ❣♦❡s ✉♣ t♦ ✷✵
♣❡r❝❡♥t✳ ❲❤✐❧❡ t❤❡ ✏♠❛t❝❤✐♥❣✑ ♠❡t❤♦❞ ♠❛② s❡❡♠s t♦♦ ❝♦♥s❡r✈❛t✐✈❡✱ ✐t ✐s ♣❛rt✐❝✉❧❛r❧②
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matching

simple matching

❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s t♦ ❝♦♠♣❧❡t❡ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✉s✐♥❣ ✷❉ ❛rt✐✜❝✐❛❧ ❞❛t❛s❡ts✳
❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✸ ✭s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✮ ❛♥❞ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✼ ✭♠❛t❝❤✐♥❣✮✱
✇❤❡r❡ t❤❡ ❧❛tt❡r ❝♦rr❡❝ts t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❣✐✈❡♥ t❤❡ ❡st✐♠❛t✐♦♥ ♦❢
t❤❡✐r ❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐①✳

✐♠♣♦rt❛♥t t♦ ♥♦t ♠❛❦❡ ♠✐st❛❦❡s ✇❤❡♥ ❡st✐♠❛t✐♥❣ t❤❡ ✜rst t❛s❦✳ ■♥❞❡❡❞ ♦♥❝❡ ❛ ✜rst
t❛s❦ ✐s ✐❞❡♥t✐✜❡❞✱ ✐ts ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ❧❛❜❡❧s ❛r❡ t❛❦❡♥ ❛s ❣r♦✉♥❞ tr✉t❤✳ ❆ ❢❛❧s❡ ❡st✐♠❛t✐♦♥
♦❢ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✇✐❧❧ ❢❛❧s✐❢② t❤❡ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs ❢♦r t❤❡ r❡♠❛✐♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳

❉❛t❛s❡t ❆❝❝✉r❛❝✐❡s ❙✐♠♣❧❡ ▼❛t❝❤✐♥❣ ▼❛t❝❤✐♥❣
✺✵✲✻✵ ✵✳✷✶ ✵
✻✵✲✼✵ ✵✳✶✻ ✵
✼✵✲✽✵ ✵✳✵✸ ✵
✽✵✲✾✵ ✵✳✵✷ ✵
✾✵✲✶✵✵ ✵✳✵✶ ✵

❚❛❜❧❡ ✼✳✶✿ P❡r❝❡♥t❛❣❡ ♦❢ t✐♠❡ t❤❡ ❡st✐♠❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✇❛s ❡rr♦♥❡♦✉s ✉s✐♥❣
✷❉ ❛rt✐✜❝✐❛❧ ❞❛t❛s❡ts✳ ❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✸ ✭s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✮ ❛♥❞
❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✼ ✭♠❛t❝❤✐♥❣✮✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❧❛tt❡r ❝♦rr❡❝ts t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs
❣✐✈❡♥ t❤❡ ❡st✐♠❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡✐r ❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐①✳ ❖♥❧② t❤❡ ✏♠❛t❝❤✐♥❣✑ ♠❡t❤♦❞✱ ✇❤✐❝❤
t❡♠♣❡r❛t❡s t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs✱ ❞♦❡s ♥♦t ♠❛❦❡ ♠✐st❛❦❡s ✇❤❡♥ ❡st✐♠❛t✐♥❣
t❤❡ ✜rst t❛s❦✳

◆✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ❛❝❤✐❡✈❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s ❲❡ ❝♦♠♣❛r❡ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s
❝♦rr❡❝t❧② ✭❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✮ ❛♥❞ ✐♥❝♦rr❡❝t❧② ✭❋✐❣✉r❡ ✼✳✸✮ ❛❝❤✐❡✈❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s ❜❡t✇❡❡♥ ♦✉r
t✇♦ ♠❡t❤♦❞s✳ ❲❤✐❧❡ t❤❡ ✏s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✑ ♠❡t❤♦❞ ❛❧❧♦✇s t♦ r❡❛❝❤ ♠♦r❡ t❛r❣❡ts
❝♦rr❡❝t❧②✱ ✐t ❛❧s♦ ♠❛❦❡s ♠♦r❡ ♠✐st❛❦❡s ❢♦r ❧♦✇ q✉❛❧✐t② ❞❛t❛s❡ts✳ ❚❤❡ ✏♠❛t❝❤✐♥❣✑
♠❡t❤♦❞ ✐s ♠♦r❡ ❝♦♥s❡r✈❛t✐✈❡ ❛♥❞ ❞♦❡s ♥♦t ♠❛❦❡ ♠✐st❛❦❡s ❢♦r ❛❧❧ ❝❧❛ss✐✜❡r q✉❛❧✐t②✱
❛t t❤❡ ❝♦st ♦❢ r❡❛❝❤✐♥❣ ❢❡✇❡r t❛r❣❡ts✳



✼✳✶✳ ❲❤② s❤♦✉❧❞ ✇❡ t❡♠♣❡r❛t❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs✬ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ✶✻✼
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matching

simple matching

❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ❝♦rr❡❝t❧② ❛❝❤✐❡✈❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s ✉s✐♥❣ ✷ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ ❛r✲
t✐✜❝✐❛❧ ❞❛t❛✳ ❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✸ ✭s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✮ ❛♥❞ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✼
✭♠❛t❝❤✐♥❣✮✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❧❛tt❡r ❝♦rr❡❝ts t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❣✐✈❡♥ t❤❡ ❡s✲
t✐♠❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡✐r ❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐①✳ ❚❤❡ ✏s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✑ ♠❡t❤♦❞ ❛❧❧♦✇s t♦ r❡❛❝❤
♠♦r❡ t❛s❦s ❝♦rr❡❝t❧② ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s ❢♦r ❛❧❧ ❞❛t❛s❡t q✉❛❧✐t②✳
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matching
simple matching

❋✐❣✉r❡ ✼✳✸✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ✐♥❝♦rr❡❝t❧② ❛❝❤✐❡✈❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s ✉s✐♥❣ ✷ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ ❛r✲
t✐✜❝✐❛❧ ❞❛t❛✳ ❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✸ ✭s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✮ ❛♥❞ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✼
✭♠❛t❝❤✐♥❣✮✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❧❛tt❡r ❝♦rr❡❝ts t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❣✐✈❡♥ t❤❡ ❡s✲
t✐♠❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡✐r ❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐①✳ ❚❤❡ ✏s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✑ ♠❡t❤♦❞ st❛rts ♠❛❦✐♥❣
❡rr♦rs ❢♦r ❞❛t❛s❡t ✇✐t❤ ❛❝❝✉r❛❝✐❡s ❧♦✇❡r t❤❛♥ ✽✵ ♣❡r❝❡♥t✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ t❤❡ ✏♠❛t❝❤✐♥❣✑
♠❡t❤♦❞ ✐s ♠♦r❡ ❝♦♥s❡r✈❛t✐✈❡ ❛♥❞ ❞♦❡s ♥♦t ♠❛❦❡ ♠✐st❛❦❡s✳



✶✻✽ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s

❚❤❡s❡ r❡s✉❧ts ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ♦♥❧② ❧♦✇ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ ❞❛t❛s❡t ✭✷❉✮✱ ✇❤✐❝❤ ✇❡r❡ ❣❡♥❡r❛t❡❞
❢r♦♠ ●❛✉ss✐❛♥ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♠❛t❝❤✐♥❣ ♣❡r❢❡❝t❧② ✇✐t❤ t❤❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ ♠❛❞❡ ❜② ♦✉r
❝❧❛ss✐✜❡rs✳ ❲❡ ♥♦✇ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡ ❤♦✇ t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ❛r❡ ❛✛❡❝t❡❞ ❜② ♠♦r❡ ❝♦♠♣❧❡①
s✐❣♥❛❧s✱ s✉❝❤ ❛s t❤❡ ❊❊● ❞❛t❛s❡ts ✉s❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✻✱ ✇❤✐❝❤ ❛r❡ ✸✹ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ ✇✐t❤
❞❛t❛ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s t❤❛t ❞♦ ♥♦t ♥❡❝❡ss❛r✐❧② ❢♦❧❧♦✇ t❤❡ ●❛✉ss✐❛♥ ❛ss✉♠♣t✐♦♥✳

✼✳✶✳✷ ❊❊● ❞❛t❛

❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ s❛♠❡ s❡tt✐♥❣ ❛s ❢♦r t❤❡ ♣r❡✈✐♦✉s s✉❜s❡❝t✐♦♥ ❛♥❞ ✉s❡ t❤❡ ❊❊●
❞❛t❛s❡ts ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✻✳ ❲❡ r❛♥ ✺✵✵ s✐♠✉❧❛t✐♦♥s ❢♦r ❡❛❝❤ ♠❡t❤♦❞✳ ❲❡
❝♦♥s✐❞❡r ♦♥❧② t❤❡ ❛❝t✐✈❡ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞ ✉s❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✺✳

❚✐♠❡ t♦ ✜rst t❛s❦ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✹ ❝♦♠♣❛r❡s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ✐t❡r❛t✐♦♥s ♥❡❡❞❡❞ t♦ r❡❛❝❤
t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✇✐t❤ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡✳ ❚❤❡r❡ ❛r❡ str♦♥❣ ❞✐✛❡r❡♥❝❡s ❜❡t✇❡❡♥ ♠❡t❤♦❞s ❡s✲
♣❡❝✐❛❧❧② ❢♦r ❧♦✇ q✉❛❧✐t② ❞❛t❛s❡ts✳ ❚❤❡ ✏s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✑ ♠❡t❤♦❞ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ❛r❡
♥♦t ❝♦rr❡❧❛t❡❞ ✇✐t❤ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs✬ q✉❛❧✐t②✱ ✇❤✐❝❤ r❡✢❡❝ts t❤❡ ♦✈❡r❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ♦❢ t❤✐s
♠❡t❤♦❞✳
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matching
simple matching

❋✐❣✉r❡ ✼✳✹✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s t♦ ❝♦♠♣❧❡t❡ ✜rst t❛s❦ ✇✐t❤ ♦✉r ♣r❡✲r❡❝♦r❞❡❞ ❊❊● ❞❛t❛✳
❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✸ ✭s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✮ ❛♥❞ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✼ ✭♠❛t❝❤✐♥❣✮✱
✇❤❡r❡ t❤❡ ❧❛tt❡r ❝♦rr❡❝ts t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❣✐✈❡♥ t❤❡ ❡st✐♠❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡✐r
❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐①✳ ❚❤❡ ✏s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✑ ♠❡t❤♦❞ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ❛r❡ ♥♦t ❝♦rr❡❧❛t❡❞
✇✐t❤ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs✬ q✉❛❧✐t②✱ ✇❤✐❝❤ r❡✢❡❝ts t❤❡ ♦✈❡r❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ♦❢ t❤✐s ♠❡t❤♦❞✳

❚❤❡ ♦✈❡r ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ♦❢ t❤❡ ✏s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✑ ♠❡t❤♦❞ ✐s r❡✢❡❝t❡❞ ❜② t❤❡ ♥✉♠❜❡r
♦❢ ✜rst t❛s❦s t❤❛t ✇❡r❡ ❡rr♦♥❡♦✉s❧② ✐❞❡♥t✐✜❡❞✳ ❆s s❤♦✇♥ ✐♥ ❚❛❜❧❡ ✼✳✷✱ t❤❡ ❧♦✇❡r
t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛✱ t❤❡ ❤✐❣❤❡r t❤❡ ♣❡r❝❡♥t❛❣❡ ♦❢ ❡rr♦♥❡♦✉s❧② ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✜rst
t❛s❦s✳ ■♥ ❛❧❧ ❝❛s❡s✱ t❤✐s ♣❡r❝❡♥t❛❣❡ ✇❛s ❛❜♦✈❡ ✺✵ ♣❡r❝❡♥t ✇❤✐❝❤ ♠❛❦❡s t❤❡ ✉s❡ ♦❢ t❤❡



✼✳✶✳ ❲❤② s❤♦✉❧❞ ✇❡ t❡♠♣❡r❛t❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs✬ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ✶✻✾

✏s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✑ ♠❡t❤♦❞ ✐♠♣♦ss✐❜❧❡ ❢♦r ♣r❛❝t✐❝❛❧ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✳ ❖♥ t❤❡ ❝♦♥tr❛r②✱
t❤❡ ✏♠❛t❝❤✐♥❣✑ ♠❡t❤♦❞ ❞♦❡s ♥♦t ♠❛❦❡ ❛♥② ♠✐st❛❦❡ ✇❤❡♥ ❡st✐♠❛t✐♥❣ t❤❡ ✜rst t❛s❦✳

❉❛t❛s❡t ❆❝❝✉r❛❝✐❡s ❙✐♠♣❧❡ ▼❛t❝❤✐♥❣ ▼❛t❝❤✐♥❣
✺✵✲✻✵ ✵✳✽✶ ✵
✻✵✲✼✵ ✵✳✽✵ ✵
✼✵✲✽✵ ✵✳✻✻ ✵
✽✵✲✾✵ ✵✳✺✸ ✵
✾✵✲✶✵✵ ✵✳✻✵ ✵

❚❛❜❧❡ ✼✳✷✿ P❡r❝❡♥t❛❣❡ ♦❢ t✐♠❡ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ❡st✐♠❛t✐♦♥ ✇❛s ❡rr♦♥❡♦✉s ✉s✐♥❣ ♦✉r
♣r❡✲r❡❝♦r❞❡❞ ❊❊● ❞❛t❛✳ ❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✸ ✭s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✮ ❛♥❞
❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✼ ✭♠❛t❝❤✐♥❣✮✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❧❛tt❡r ❝♦rr❡❝ts t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs
❣✐✈❡♥ t❤❡ ❡st✐♠❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡✐r ❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐①✳ ❖♥❧② t❤❡ ✏♠❛t❝❤✐♥❣✑ ♠❡t❤♦❞✱ t❤❛t
t❡♠♣❡r❛t❡s t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❞♦❡s ♥♦t ♠❛❦❡ ♠✐st❛❦❡s ✇❤❡♥ ❡st✐♠❛t✐♥❣
t❤❡ ✜rst t❛s❦✳

◆✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ❛❝❤✐❡✈❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s ❲❡ ❝♦♠♣❛r❡ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦
❝♦rr❡❝t❧② ✭❋✐❣✉r❡ ✼✳✺✮ ❛♥❞ ✐♥❝♦rr❡❝t❧② ✭❋✐❣✉r❡ ✼✳✻✮ r❡❛❝❤❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s✳ ❲❤✐❧❡ t❤❡
t✇♦ ♠❡t❤♦❞s ❛❧❧♦✇ t♦ r❡❛❝❤ ❛ s✐♠✐❧❛r ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛r❣❡ts ❝♦rr❡❝t❧②✳ ❚❤❡ ✏s✐♠♣❧❡
♠❛t❝❤✐♥❣✑ ♠❡t❤♦❞ ❛❧s♦ ♠❛❦❡s ❛ ♠❛♥② ♠✐st❛❦❡s ❢♦r ❛❧❧ ❞❛t❛s❡ts✳ ❚❤❡ ✏♠❛t❝❤✐♥❣✑
♠❡t❤♦❞ ♠❛❦❡s ♦♥❧② ❢❡✇ ♠✐st❛❦❡s ❢♦r ❛❧❧ ❝❧❛ss✐✜❡rs✬ q✉❛❧✐t②✳
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matching
simple matching

❋✐❣✉r❡ ✼✳✺✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ❝♦rr❡❝t❧② ❛❝❤✐❡✈❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s ✉s✐♥❣ ♦✉r ♣r❡✲r❡❝♦r❞❡❞
❊❊● ❞❛t❛✳ ❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✸ ✭s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✮ ❛♥❞ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✼
✭♠❛t❝❤✐♥❣✮✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❧❛tt❡r ❝♦rr❡❝ts t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❣✐✈❡♥ t❤❡
❡st✐♠❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡✐r ❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐①✳ ❇♦t❤ ♠❡t❤♦❞s r❡❛❝❤ ❛ s✐♠✐❧❛r ♥✉♠❜❡r ♦❢
t❛r❣❡ts ❝♦rr❡❝t❧② ✇❤❡♥ ✉s✐♥❣ ❊❊● ❞❛t❛s❡ts✳ ❚❤❡ ✏s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✑ ♠❡t❤♦❞ s❤♦✇s
♠♦r❡ ✈❛r✐❛❜✐❧✐t②✳
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matching
simple matching

❋✐❣✉r❡ ✼✳✻✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ✐♥❝♦rr❡❝t❧② ❛❝❤✐❡✈❡❞ ✐♥ ✺✵✵ st❡♣s ✇✐t❤ ♦✉r ♣r❡✲r❡❝♦r❞❡❞
❊❊● ❞❛t❛✳ ❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✸ ✭s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✮ ❛♥❞ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✼
✭♠❛t❝❤✐♥❣✮✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❧❛tt❡r ❝♦rr❡❝ts t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❣✐✈❡♥ t❤❡
❡st✐♠❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡✐r ❝♦♥❢✉s✐♦♥ ♠❛tr✐①✳ ❚❤❡ ✏s✐♠♣❧❡ ♠❛t❝❤✐♥❣✑ ✐s ♥♦t r❡❧✐❛❜❧❡ ❢♦r ❊❊●
❞❛t❛✳



✼✳✶✳ ❲❤② s❤♦✉❧❞ ✇❡ t❡♠♣❡r❛t❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs✬ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ✶✼✶

✼✳✶✳✸ ❉✐s❝✉ss✐♦♥

❚❤❡ r❡s✉❧ts ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s s❡❝t✐♦♥ ❝♦♥✜r♠ t❤❛t t❛❦✐♥❣ ✐♥t♦ ❛❝❝♦✉♥t t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②
❛❜♦✉t t❤❡ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs ♠❛❦❡s t❤❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ♠♦r❡ r♦❜✉st✳ ❍♦✇❡✈❡r✱
✐❢ ✇❡ ❦♥❡✇ t❤❡ ❞❛t❛ ✇✐❧❧ ❜❡ ♦❢ ❣♦♦❞ ❡♥♦✉❣❤ q✉❛❧✐t②✱ ✐t ✐s ♥♦t ♥❡❝❡ss❛r② t♦ ❝♦rr❡❝t t❤❡
❝❧❛ss✐✜❡rs✬ ♦✉t♣✉ts ✭❛s ✇❡ ❞✐❞ ❢♦r t❤❡ s♣❡❡❝❤ ❞❛t❛s❡t ✉s❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✹✮✱ ✇❤✐❝❤ ❞✐✈✐❞❡s
t❤❡ ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧ ❝♦st ❜② ❛ ❢❛❝t♦r ♦❢ ✶✵ ✭❢♦r ❛ ✶✵ ❢♦❧❞ ❝r♦ss✲✈❛❧✐❞❛t✐♦♥✮✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ ❛s
s♦♦♥ ❛s ✇❡ ❤❛✈❡ t♦ ❞❡❛❧ ✇✐t❤ s✐❣♥❛❧s ♦❢ ✈❛r✐♦✉s q✉❛❧✐t✐❡s ❛♥❞ ✇✐t❤ ❞✐✛❡r❡♥t ♣r♦♣❡rt✐❡s
✭❧✐❦❡ ❢♦r ❇❈■ ❞❛t❛ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✻✮✱ ✐t ✐s ❜❡tt❡r t♦ ✐♥❝❧✉❞❡ ❛ ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✐♥ ♦✉r ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ✉♣❞❛t❡ r✉❧❡✳



✶✼✷ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s

✼✳✷ ❲♦r❧❞ ♣r♦♣❡rt✐❡s

❍♦✇ t❤❡ ✇♦r❧❞ ♣r♦♣❡rt✐❡s ✭s②♠♠❡tr✐❡s✱ s✐③❡✱ ✳ ✳ ✳ ✮ ❛✛❡❝t t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦♣❡rt✐❡s❄

❆s ❞✐s❝✉ss❡❞ ✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✹✳✸✳✸✱ t❤❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ t❤❡ ✇♦r❧❞ ❝❛♥ ❛✛❡❝t t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣
♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡ s♦♠❡ ✇♦r❧❞s ❤❛✈❡ s②♠♠❡tr✐❝ ♣r♦♣❡rt✐❡s✱ ✇❤✐❝❤ ♠❛❦❡s
s♦♠❡ t❛s❦s ✐♠♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡✳

■♥ t❤✐s s❡❝t✐♦♥✱ ✇❡ ❝♦♠♣❛r❡ ❤♦✇ ✈❛r✐♦✉s ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞s ♣❡r❢♦r♠ ♦♥ t✇♦ ❞✐❢✲
❢❡r❡♥t ✇♦r❧❞s✱ ♥❛♠❡❧② t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ s❝❡♥❛r✐♦ ❛♥❞ t❤❡ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞✳ ❲❡ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡
t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ✉s✐♥❣ ❛ r❛♥❞♦♠ str❛t❡❣②✱ s❡✈❡r❛❧ ε✲❣r❡❡❞② ♠❡t❤♦❞s✱ ❛
str❛t❡❣② ❜❛s❡❞ ♦♥ t❤❡ t❛s❦ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✭✇❤❡r❡ ✇❡ ❞♦ ♥♦t t❛❦❡ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣
♠❛♣♣✐♥❣ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✐♥ t♦ ❛❝❝♦✉♥t✮✱ ❛♥❞ ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞ ❞❡s❝r✐❜❡❞
✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✺✳ ❲❡ ✇✐❧❧ s❡❡ t❤❛t t❤❡ s✐③❡ ♦❢ t❤❡ ✇♦r❧❞s ❛♥❞ t❤❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ ♦♣t✐♠❛❧
♣♦❧✐❝✐❡s ✐♠♣❛❝t t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ t❤❡s❡ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞s✳

✼✳✷✳✶ ❍②♣♦t❤❡s✐s ❛♥❞ ✇♦r❧❞ ♣r♦♣❡rt✐❡s

❲❡ ❤②♣♦t❤❡s✐③❡❞ t❤❛t ❞✐✛❡r❡♥❝❡s ✐♥ t❤❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ ❡❛❝❤ ✇♦r❧❞ ✇✐❧❧ ✐♠♣❛❝t t❤❡
♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ♦❢ s❡✈❡r❛❧ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞s✱ ❡s♣❡❝✐❛❧❧② t❤❡ r❛♥❞♦♠ ♠❡t❤♦❞ ❛♥❞ t❤❡
❡✲❣r❡❡❞② ♠❡t❤♦❞s t❤❛t ❛r❡ ❜❧✐♥❞ t♦ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♣r♦♣❡rt✐❡s✳

■♥ t❤❡ ❝♦♠✐♥❣ ❛♥❛❧②s✐s✱ ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r t❤r❡❡ ❞✐✛❡r❡♥t ✇♦r❧❞ ✐♥st❛♥❝❡s✱ ❛ ✺ ❜② ✺ ❣r✐❞
✇♦r❧❞✱ ❛ ✷✺ ❜② ✷✺ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞ ❛♥❞ t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ ✇♦r❧❞ ♦❢ ❝❤❛♣t❡r ✹✳ ■♥ t❤❡
❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ✇❡ ♣r❡s❡♥t t❤❡ ♠❛✐♥ ❞✐✛❡r❡♥❝❡s ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡s❡ ✇♦r❧❞s✳

❋✐rst t❡st✐♥❣ ♦✉r ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞ ♦♥ ❛ ✺①✺ ❛♥❞ ✷✺①✷✺ ❛❧❧♦✇s t♦ t❡st ❤♦✇ t❤❡ s✐③❡
♦❢ t❤❡ ✇♦r❧❞ ✐♥✢✉❡♥❝❡s t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ❛♥❞ t♦ ✈❡r✐❢② t❤❛t ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❡❛s✉r❡
✐s r♦❜✉st t♦ s✉❝❤ ❝❤❛♥❣❡✳ ❚❤❡ ♠❛✐♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐s t❤❛t t❤❡ r❛♥❞♦♠ ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥
♠❡t❤♦❞ ✇✐❧❧ ♥♦t s❝❛❧❡ ✇❡❧❧ t♦ t❤✐s ❝❤❛♥❣❡ ✐♥ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧✐t②✳ ■♥❞❡❡❞✱ ✐♥ ❛ ✺①✺ ❣r✐❞✱
t❛❦✐♥❣ r❛♥❞♦♠ ❛❝t✐♦♥s ❛❧❧♦✇s t♦ ❡①♣❧♦r❡ t❤❡ st❛t❡ s♣❛❝❡ q✉✐t❡ ✉♥✐❢♦r♠❧② ✐♥ ❛ s♠❛❧❧
♥✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s✱ ❤♦✇❡✈❡r ✐♥ ❛ ✷✺①✷✺ ❣r✐❞ ✭✻✷✺ st❛t❡s✮ t❤❡ r♦❜♦t ✐s ✉♥❧✐❦❡❧② t♦ ✈✐s✐t
✉s❡❢✉❧ st❛t❡s ❣✐✈❡♥ ❛ ❧✐♠✐t❡❞ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ✐t❡r❛t✐♦♥s✳

❲❡ ❝❤♦♦s❡ t♦ ✉s❡ ❛ ✷✺①✷✺ ❣r✐❞ ❜❡❝❛✉s❡ t❤❡ r❡s✉❧t✐♥❣ ♥✉♠❜❡r ♦❢ st❛t❡s ✭✻✷✺✮ ✐s
❛❧♠♦st ❡q✉❛❧ t♦ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ st❛t❡s ♦❢ t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ s❝❡♥❛r✐♦ ✭✻✷✹✮✱ ✇❤✐❝❤
❛❧❧♦✇s r❡♠♦✈✐♥❣ t❤❡ s✐③❡ ❡✛❡❝ts ✇❤❡♥ ❝♦♠♣❛r✐♥❣ t❤♦s❡ t✇♦ s❝❡♥❛r✐♦s✳ ❇② ❝♦♠♣❛r✐♥❣
t❤❡ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞ ❛♥❞ t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ s❝❡♥❛r✐♦✱ ✇❡ ❛✐♠ ❛t ✐♥✈❡st✐❣❛t✐♥❣ ❤♦✇ t❤❡
♠❛③❡ ❧✐❦❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ ✇♦r❧❞ ❝♦♠♣❛r❡s ✇✐t❤ t❤❡ ♠♦r❡ s✐♠♣❧❡
str✉❝t✉r❡ ♦❢ t❤❡ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞✳ ❋♦r t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ s❝❡♥❛r✐♦✱ t♦ r❡❛❝❤ t❤❡ ❝♦rr❡❝t
❝✉❜❡s✬ ❝♦♥✜❣✉r❛t✐♦♥ t❤❡ r♦❜♦t ♠✉st ❛❝❤✐❡✈❡ ❛ ✈❡r② s♣❡❝✐✜❝ s❡q✉❡♥❝❡ ♦❢ ❛❝t✐♦♥ ✐♥ t❤❡
❝♦rr❡❝t ♦r❞❡r✳ ❆s ❢♦r ❛ ♠❛③❡✱ ♦♥❧② ♦♥❡ ❝♦rr❡❝t ♣❛t❤ ❝❛♥ ❜❡ ❢♦❧❧♦✇❡❞✱ ❤♦✇❡✈❡r ❢♦r t❤❡
❣r✐❞ ✇♦r❧❞ ❛ ♠✉❧t✐t✉❞❡ ♦❢ ♣❛t❤s ❝❛♥ ❜❡ ❝❤♦s❡♥✳



✼✳✷✳ ❲♦r❧❞ ♣r♦♣❡rt✐❡s ✶✼✸

✼✳✷✳✷ ▼❡t❤♦❞

❲❡ ✉s❡❞ t❤❡ s❛♠❡ ❝♦♥❞✐t✐♦♥s ❛s ✉s❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✺✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣
✐♥str✉❝t✐♦♥s ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❢r❛♠❡ ❜✉t ✇❡ ✉s❡ ♦♥❧② t✇♦ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ s✐❣♥❛❧s
♦❢ ✈❡r② ❣♦♦❞ q✉❛❧✐t② ✭✐✳❡✳ ❜❡t✇❡❡♥ ✾✵ ❛♥❞ ✶✵✵ ♣❡r❝❡♥t ♦❢ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ r❛t❡✮✳

❲❡ s✐♠✉❧❛t❡❞ ✺✵ r✉♥s ♦❢ ✶✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s ❢♦r ❡❛❝❤ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞s ❛♥❞ ❡❛❝❤ ✇♦r❧❞
❝♦♥s✐❞❡r❡❞✳ ❚❤❡r❡ ✇❡r❡ ✶✵ st❡♣s ♦❢ ✐♥✐t✐❛❧✐③❛t✐♦♥ ❜❡❢♦r❡ t❤❡ ❛❣❡♥t st❛rts ❝♦♠♣✉t✐♥❣
t❤❡ ✜rst ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞✳ ❉✉r✐♥❣ t❤❡ ✜rst ✶✵ st❡♣s✱ t❤❡ ❛❣❡♥t ✇❛s ❛❝t✐♥❣ r❛♥❞♦♠❧② ❢♦r ❛❧❧
♠❡t❤♦❞s✳

✼✳✷✳✸ ❘❡s✉❧ts

■♥ t❤✐s s✉❜s❡❝t✐♦♥✱ ✇❡ ❛♥❛❧②③❡ t❤❡ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✼ ✇❤✐❝❤ ❞✐s♣❧❛②s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ✐t❡r❛t✐♦♥s
♥❡❡❞❡❞ t♦ r❡❛❝❤ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✇✐t❤ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡✳ ❲❡ ✜rst ❝♦♠♠❡♥t t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡
❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ✺①✺ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞ ❛♥❞ t❤❡ ✷✺①✷✺ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞✱ ❛♥❞ t❤❡♥ ❝♦♠♣❛r❡ t❤❡ ❣r✐❞
✇♦r❧❞ ❛♥❞ t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ s❝❡♥❛r✐♦✳
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Random

ε−greedy 0.5

ε−greedy 0.1

Greedy

Uncertainty task

Uncertainty signal

❋✐❣✉r❡ ✼✳✼✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s ♥❡❡❞❡❞ t♦ r❡❛❝❤ t❤❡ ✜rst t❛r❣❡t st❛t❡ ✇✐t❤ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡✳
❲❤❡♥ t❤❡ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ✇♦r❧❞ ✐♥❝r❡❛s❡✱ s❡❧❡❝t✐♥❣ ❛❝t✐♦♥s r❛♥❞♦♠❧② ❞♦❡s
♥♦t ❛❧❧♦✇ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② ❛♥② t❛s❦ ✐♥ ✶✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s✳ ❖✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞
✭✉♥❝❡rt❛✐♥t② s✐❣♥❛❧✮✱ ✐s t❤❡ ♠♦st ❡✣❝✐❡♥t ❛t r❡❛❝❤✐♥❣ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✐♥ t❤❡ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞
s❝❡♥❛r✐♦s ❜✉t s❡❡♠s ♦✉t♣❡r❢♦r♠❡❞ ❜② ❛ s✐♠♣❧❡ ❣r❡❡❞② ❛♣♣r♦❛❝❤ ✐♥ t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡
s❝❡♥❛r✐♦✳

❚❤❡r❡ ❛r❡ s❡✈❡r❛❧ ❛s♣❡❝ts t♦ ❦❡❡♣ ✐♥ ♠✐♥❞ ✇❤❡♥ ❛♥❛❧②③✐♥❣ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✼✳ ❋✐rst✱ ✐t
❞✐s♣❧❛②s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s ♥❡❡❞❡❞ t♦ r❡❛❝❤ t❤❡ t❛r❣❡t st❛t❡ ✇❤✐❧❡ ❜❡✐♥❣ ❝♦♥✜❞❡♥t
t❤✐s st❛t❡ ✐s t❤❡ ❝♦rr❡❝t ♦♥❡✳ ❇✉t t❤❡ ❛❣❡♥t ❝❛♥ ❜❡❝♦♠❡ ❝♦♥✜❞❡♥t ♦♥❡ t❛s❦ ✐s t❤❡
❝♦rr❡❝t ♦♥❡ ✇❤✐❧❡ ❜❡✐♥❣ ✐♥ ❛ st❛t❡ ✏❢❛r ❛✇❛②✑ ❢r♦♠ t❤❡ t❛r❣❡t st❛t❡✳ ❚❤✐s ❢❛❝t ✇✐❧❧
♣❧❛② ❛♥ ✐♠♣♦rt❛♥t r♦❧❡ ✐♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ❞✐s❝✉ss✐♦♥✳

❆❧s♦✱ ✇❤❡♥ ❛ ♠❡t❤♦❞ ✇❛s ♥♦t ❛❜❧❡ t♦ r❡❛❝❤ ❛ t❛s❦ ✇✐t❤ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ✐♥ ✶✵✵ st❡♣s ✇❡
❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❛ ✈❛❧✉❡ ♦❢ ✶✵✵✳ ❚❤✐s ✐s ✈❡r② ♦♣t✐♠✐st✐❝✱ ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡ t❤❡ r❛♥❞♦♠ ♠❡t❤♦❞



✶✼✹ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s

✐s ❧✐❦❡❧② t♦ ♥❡❡❞ ♠♦r❡ t❤❛♥ ✶✵✵ st❡♣s ❢♦r ✇♦r❧❞s ✇✐t❤ ♠❛♥② st❛t❡s✳ ❲❡ r❡♣♦rt t❤❡
♥✉♠❜❡r ♦❢ r✉♥s t❤❛♥ r❡❛❝❤❡❞ ❛ ✜rst t❛r❣❡t ✐♥ ❧❡ss t❤❛♥ ✶✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s ✐♥ ❚❛❜❧❡ ✼✳✸✳
❚❤❡s❡ r❡s✉❧ts ✐♥❞✐❝❛t❡ t❤❛t ♦♥❧② ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞ ✇❛s ❛❜❧❡ t♦ ❛❧✇❛②s
✐❞❡♥t✐❢② ❛ t❛s❦ ✐♥ ❧❡ss t❤❛♥ ✶✵✵ st❡♣s✳

P❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞s ●r✐❞✇♦r❧❞ ✺①✺ ●r✐❞✇♦r❧❞ ✷✺①✷✺ P✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡
❘❛♥❞♦♠ ✹✼ ✵ ✶

ε✲❣r❡❡❞② ✵✳✺ ✺✵ ✶✸ ✷✼
ε✲❣r❡❡❞② ✵✳✶ ✹✻ ✹✽ ✹✽

●r❡❡❞② ✹✶ ✹✸ ✹✼
❯♥❝❡rt❛✐♥t② t❛s❦ ✹✺ ✹✷ ✹✽
❯♥❝❡rt❛✐♥t② s✐❣♥❛❧ ✺✵ ✺✵ ✺✵

❚❛❜❧❡ ✼✳✸✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✇❤❡r❡ t❤❡ ❛❣❡♥t r❡❛❝❤❡❞ ❛t ❧❡❛st ♦♥❡ t❛r❣❡t ✇✐t❤
❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ✐♥ ✶✵✵ st❡♣s✳

❋✐♥❛❧❧②✱ ♦✉r ♣❧♦ts ✐♥❝❧✉❞❡ ❝♦rr❡❝t❧② ❛♥❞ ✇r♦♥❣❧② ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✜rst t❛r❣❡ts✱ ❜✉t ♦♥❧②
❛ ❤❛♥❞❢✉❧ ♦❢ t❛s❦s ✇❡r❡ ✐♥❝♦rr❡❝t❧② ✐❞❡♥t✐✜❡❞✳ ❲❡ r❡♣♦rt ♦♥❧② ✶✷ ❡rr♦♥❡♦✉s ✜rst t❛s❦
❡st✐♠❛t✐♦♥s ❛❝r♦ss ❛❧❧ ✾✵✵ r✉♥s ♦❢ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ❛♥❞ ❝♦♥❞✐t✐♦♥s✳ ❋♦r t❤❡ ✺①✺ ❣r✐❞
✇♦r❧❞✱ ✶ ❡rr♦r ❢♦r t❤❡ r❛♥❞♦♠ ♠❡t❤♦❞✱ ✶ ❢♦r ✏✉♥❝❡rt❛✐♥t② t❛s❦✑ ❛♥❞ ✶ ❢♦r ✏✉♥❝❡rt❛✐♥t②
s✐❣♥❛❧✑✳ ❋♦r t❤❡ ✷✺①✷✺ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞✱ ✶ ❡rr♦r ❢♦r t❤❡ ❣r❡❡❞② ♠❡t❤♦❞✳ ❋♦r t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞
♣❧❛❝❡ s❝❡♥❛r✐♦✱ ✶ ❢♦r ε✲❣r❡❡❞② ✵✳✺✱ ✷ ❢♦r ε✲❣r❡❡❞② ✵✳✶✱ ✷ ❢♦r ❣r❡❡❞②✱ ✶ ❢♦r ✏✉♥❝❡rt❛✐♥t②
t❛s❦✑ ❛♥❞ ✷ ❢♦r ✏✉♥❝❡rt❛✐♥t② s✐❣♥❛❧✑✳

❲♦r❧❞ s✐③❡ ❡✛❡❝ts ❆s ❡①♣❡❝t❡❞ s❡❧❡❝t✐♥❣ ❛❝t✐♦♥s r❛♥❞♦♠❧② ❢❛✐❧s ❛t ✐❞❡♥t✐❢②✐♥❣ ❛
t❛s❦ ✇❤❡♥ t❤❡ st❛t❡ s♣❛❝❡ ❣r♦✇s✳ ❚❤❡ ✜rst ♦❜✈✐♦✉s ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥ ✐s t❤❛t ❛❧❧ ♠❡t❤♦❞s
r❡q✉✐r❡ ♠♦r❡ ✐t❡r❛t✐♦♥s ✇❤❡♥ t❤❡ s✐③❡ ♦❢ t❤❡ ✇♦r❧❞ ✐♥❝r❡❛s❡❞✳ ■♥ ❛ ✺①✺ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞✱
❛ r❛♥❞♦♠ str❛t❡❣② ❛❧❧♦✇s t♦ ✈✐s✐t ❛ ❣♦♦❞ ♣❡r❝❡♥t❛❣❡ ♦❢ t❤❡ st❛t❡s t❤❛t ♠❛❦❡s ✐t
♣r♦❜❛❜❧❡ t❤❛t t❤❡ ❛❣❡♥t ❝♦❧❧❡❝t❡❞ ✉s❡❢✉❧ ❡✈✐❞❡♥❝❡s✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ ✐♥ ❛ ❜✐❣❣❡r ✇♦r❧❞✱ ✐t ✐s
✐♠♣♦rt❛♥t t♦ t❛r❣❡t ✉s❡❢✉❧ st❛t❡s✳

❲❡ ♥♦t❡ t❤❛t ✐♥ ♦✉r r❡s✉❧ts ♦❢ ❝❤❛♣t❡r ✺ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✵✱ t❤❡ ❣r❡❡❞② ♠❡t❤♦❞ ♣❡r✲
❢♦r♠❡❞ ✇♦rst t❤❛♥ r❛♥❞♦♠✳ ❚❤❡ ♦♥❧② ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❧✐❡s ✐♥ t❤❡ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧✐t② ♦❢ t❤❡
❞❛t❛s❡t✳ ■♥ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ♦❢ t❤✐s s❡❝t✐♦♥✱ t❤❡ s✐❣♥❛❧ ❛r❡ ✷ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ ❛♥❞ ♦❢ ❣♦♦❞
q✉❛❧✐t②✱ ✐♥ ❛❞❞✐t✐♦♥✱ t❤❡ ❛❣❡♥t st❛rts ❜② ✶✵ r❛♥❞♦♠ ♠♦✈❡♠❡♥ts ❜❡❢♦r❡ st❛rt✐♥❣ ✉♣✲
❞❛t✐♥❣ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ❛❢t❡r ✶✵ st❡♣s✱ t❤❡ ❛❣❡♥t ❤❛s ❛❧r❡❛❞② ❡♥♦✉❣❤ ❞❛t❛ t♦
❜✉✐❧❞ ❛ ❣♦♦❞ ♠♦❞❡❧✳ ■♥ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ♦❢ ❝❤❛♣t❡r ✺ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✷✵✱ t❤❡ ❛❣❡♥t ✉s❡❞
✸✵ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ ❞❛t❛ ❛♥❞ ♣❡r❢♦r♠❡❞ ✹✷ st❡♣s ♦❢ r❛♥❞♦♠ ✐♥✐t✐❛❧✐③❛t✐♦♥✱ ✇❤✐❝❤ ♠❛②
❡①♣❧❛✐♥s t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ♦❜s❡r✈❡❞✳ ❚❤❡ ❡✛❡❝t ♦❢ t❤❡ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧✐t② ❛♥❞ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡
❞❛t❛s❡ts r❡♠❛✐♥s t♦ ❜❡ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡❞ ✐♥ ♠♦r❡ ❞❡t❛✐❧s✳

▼❛③❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ❡✛❡❝ts ❲❤❡♥ ❝♦♠♣❛r✐♥❣ t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦♥ t❤❡ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞
✈❡rs✉s t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ ✇♦r❧❞ ♦♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✼✱ ✇❡ ♦❜s❡r✈❡ t❤❛t ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t②
❜❛s❡❞ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞ ✐s ♥♦t t❤❡ ♠♦st ❡✣❝✐❡♥t ♠❡t❤♦❞ ✐♥ t❤❡ ♣✐❝❦ ♣❧❛❝❡ ✇♦r❞✱ ❛♥❞
❛ ✈❡r② s✐♠♣❧❡ ♠❡t❤♦❞ s✉❝❤ ❛s ❛❝t✐♥❣ ❣r❡❡❞✐❧② ♣❡r❢♦r♠s ❜❡tt❡r✳ ❚❤✐s r❡s✉❧t ✐s ✐♥ ❧✐♥❡



✼✳✷✳ ❲♦r❧❞ ♣r♦♣❡rt✐❡s ✶✼✺

✇✐t❤ t❤❡ r❡s✉❧ts ❢r♦♠ ❝❤❛♣t❡r ✹ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✸✶ ✭❧❡❢t✮✱ ✇❤❡r❡ ❛❢t❡r ✶✵✵ st❡♣s ♠♦st ♦❢
t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✐❞❡♥t✐✜❡❞ t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦ ❛❢t❡r ✶✵✵ st❡♣s ✉s✐♥❣ ❛ ❣r❡❡❞② ♣❧❛♥♥✐♥❣
♠❡t❤♦❞✳

P♦t❡♥t✐❛❧ ✉s❡rs ♦❢ ♦✉r s②st❡♠ ✇✐❧❧ ❜❡ ✐♥t❡r❡st❡❞ ❜② t❤❡ t✐♠❡ t❤❡ ❛❣❡♥t t❛❦❡s t♦
✉♥❞❡rst❛♥❞ t❤❡✐r ✐♥str✉❝t✐♦♥ ❛♥❞ ❢✉❧✜❧❧ t❤❡ t❛s❦✳ ❍♦✇❡✈❡r ♥♦♥❡ ♦❢ t❤❡ ♣❧❛♥♥✐♥❣
♠❡t❤♦❞s ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❛r❡ t❛❦✐♥❣ t❤✐s ♦❜❥❡❝t✐✈❡ ✐♥t♦ ❛❝❝♦✉♥t✳ ❖❜✈✐♦✉s❧② t❤❡ r❛♥❞♦♠
♦r ❣r❡❡❞② ♠❡t❤♦❞s ❛r❡ ♥♦t ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ❛♥② s♣❡❝✐✜❝ ❣♦❛❧✱ ✇❤✐❧❡ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞
♠❡t❤♦❞s ♦♥❧② tr② t♦ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ ♥♦t t♦ r❡❛❝❤ t❤❡ ❣♦❛❧ st❛t❡✳ ❚❤✐s ✐s
✇❤② ✇❡ s✇✐t❝❤ t♦ ❛ ♣✉r❡ ❡①♣❧♦✐t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ t❛s❦ ♦♥❝❡ t❤❡ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ❧❡✈❡❧ ✐s r❡❛❝❤❡❞✳

❚❤❡r❡❢♦r❡ ✐t ♠❛② ❜❡ ♠♦r❡ r❡❧❡✈❛♥t t♦ ❧♦♦❦ ❛t t❤❡ t✐♠❡ ♥❡❡❞❡❞ t♦ r❡❛❝❤ t❤❡
❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ❧❡✈❡❧ ❢♦r t❤❡ ✜rst t❛s❦✱ ✇❤✐❝❤ ✐s ❞✐s♣❧❛②❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✽✳ ■♥t❡r❡st✐♥❣❧②✱ ♦✉r
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❡t❤♦❞ ✐s ❢❛st❡r ❛t ✐❞❡♥t✐❢②✐♥❣ t❤❡ t❛s❦ t❤❛♥ t❤❡ ❣r❡❡❞② ♠❡t❤♦❞✳
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Random

ε−greedy 0.5

ε−greedy 0.1

Greedy

Uncertainty task

Uncertainty signal

❋✐❣✉r❡ ✼✳✽✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s t♦ r❡❛❝❤ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ❧❡✈❡❧ ❢♦r t❤❡ ✜rst t❛r❣❡t✳

❋✐❣✉r❡ ✼✳✾ s❤♦✇s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❛❝t✐♦♥s ♥❡❡❞❡❞ ❢♦r t❤❡ ❛❣❡♥t t♦ r❡❛❝❤ t❤❡ ❣♦❛❧
st❛t❡ ♦♥❝❡ t❤❡ t❛s❦ ✐s ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✇✐t❤ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡✳ ❚❤✐s ♣❧♦t ♦♥❧② ❝♦♥s✐❞❡rs t❤❡ r✉♥s
✇❤❡r❡ ❛ t❛r❣❡t ✇❛s r❡❛❝❤❡❞ ✭s❡❡ ❚❛❜❧❡ ✼✳✸✮✳ ❋♦r t❤❡ ❣r✐❞ ✇♦r❧❞✱ ❛❧❧ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞s
✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ t❛s❦ ❧❡ss t❤❛♥ ✺ st❡♣s ❛✇❛② ❢r♦♠ ✐ts ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ❣♦❛❧ st❛t❡✳ ❍♦✇❡✈❡r ❢♦r
t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ ♣r♦❜❧❡♠✱ ❜② ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞
t❤❡ ❛❣❡♥t ✐s ♦♥ ❛✈❡r❛❣❡ ✶✵ st❡♣s ❛✇❛② ❢r♦♠ t❤❡ ❣♦❛❧ st❛t❡ ✇❤❡♥ ✐t ✐❞❡♥t✐✜❡s ❛ t❛s❦
✇✐t❤ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡✳

❲❡ ❤②♣♦t❤❡s✐③❡❞ t❤❛t✱ ❣✐✈❡♥ t❤❡ ♠❛③❡ ❧✐❦❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡
♣r♦❜❧❡♠✱ ♦✉r ❛❣❡♥t ✇♦✉❧❞ ♥❡❡❞ t♦ ❣♦ t♦✇❛r❞ t❤❡ ❜❡st ❤②♣♦t❤❡s✐③❡❞ t❛r❣❡t st❛t❡s
t♦ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡♠ ❢❛st❡r❀ ❛♥❞ t❤❡r❡❢♦r❡ t❤❛t ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♣❧❛♥♥✐♥❣
♠❡t❤♦❞ ♠❛② ❜❡ ♠♦r❡ ❡✣❝✐❡♥t ✐♥ s✉❝❤ ❝❛s❡✳ ❚❤✐s ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐s ♥♦t ❝♦♥✜r♠❡❞ ❛♥❞
r❡q✉✐r❡s ♠♦r❡ ✐♥✈❡st✐❣❛t✐♦♥ ♦♥ ✇❤❛t ♣r♦♣❡rt✐❡s ❛r❡ ❛❝t✉❛❧❧② ✐♥✢✉❡♥❝✐♥❣ t❤❡ ❡✣❝✐❡♥❝②
♦❢ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❛♥❞ ✇❤❛t ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧ ♠❡tr✐❝s s❤♦✉❧❞ ❜❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ t♦ ✐♠♣r♦✈❡ ♦✉r
str❛t❡❣✐❡s✳ ■♥❞❡❡❞ ♥♦♥❡ ♦❢ t❤❡ ♠❡t❤♦❞ ♣r❡s❡♥t❡❞ ❛r❡ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ t❤❡✐r ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡
♦♥ t❤❡ t❛s❦ ✭②❡t ✉♥❦♥♦✇♥ ❜✉t ❡st✐♠❛t❡❞✮ ✐♥ t❤❡ ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♣r♦❝❡ss✳
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Random

ε−greedy 0.5

ε−greedy 0.1

Greedy

Uncertainty task

Uncertainty signal

❋✐❣✉r❡ ✼✳✾✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ ❛❝t✐♦♥s ♥❡❡❞❡❞ t♦ r❡❛❝❤ t❤❡ ✜rst t❛r❣❡t ♦♥❝❡ t❤❡ ❛❣❡♥t r❡❛❝❤❡❞
❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ❧❡✈❡❧ ❢♦r t❤✐s t❛r❣❡t✳ ❚❤✐s ♣❧♦t ♦♥❧② ❝♦♥s✐❞❡rs t❤❡ r✉♥s ✇❤❡r❡ ❛ t❛r❣❡t ✇❛s
r❡❛❝❤❡❞ ✐♥ ❧❡ss t❤❛♥ ✶✵✵ st❡♣s ✭s❡❡ ❚❛❜❧❡ ✼✳✸✮✳ ❘❛♥❞♦♠ ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥ ❢♦r t❤❡ ✷✺①✷✺
❣r✐❞ ✇♦r❧❞ ✐s ♥♦t r❡♣r❡s❡♥t❡❞ ❛s ✐t ♥❡✈❡r r❡❛❝❤❡❞ ❛♥②✱ ❛♥❞ r❛♥❞♦♠ ❢♦r t❤❡ ♣✐❝❦ ❛♥❞
♣❧❛❝❡ ♦♥❧② ❝♦♥s✐❞❡rs ♦♥❡ r✉♥✳

✼✳✷✳✹ ❉✐s❝✉ss✐♦♥

❚❤❡ ♠❛✐♥ ❝♦♥❝❧✉s✐♦♥ ♦❢ t❤✐s st✉❞② ✐s t❤❛t ✇❡ ❞♦ ♥♦t ✉♥❞❡rst❛♥❞ ✇❡❧❧ t❤❡ ✐♠♣❛❝t
♦❢ ✇♦r❧❞s ❛♥❞ ❞❛t❛s❡ts ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦♥ t❤❡ ✜♥❛❧ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ t❤❡ s②st❡♠✳ ▼❛♥② ♦❢
t❤❡s❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ❛r❡ t✐❣❤t❧② ❧✐♥❦❡❞ t♦❣❡t❤❡r ❛♥❞ t❤❡ ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧ ❧❛②❡r ♦❢ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②
✐♥❤❡r❡♥t t♦ ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠ ♠❛❦❡s t❤❡ ❞❡♣❡♥❞❡♥❝✐❡s ❤❛r❞ t♦ ✐❞❡♥t✐❢②✳

❍♦✇❡✈❡r ♦♥❡ ✐♠♣♦rt❛♥t ❛s♣❡❝t ❤✐❣❤❧✐❣❤t❡❞ ❜② t❤❡ st✉❞② ✐s t❤❛t ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t②
♠❡❛s✉r❡ s❤♦✉❧❞ ❜❡ ❝♦♠❜✐♥❡❞ ✇✐t❤ ♦t❤❡r ♠❡tr✐❝s t♦ ♦♣t✐♠✐③❡ ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧ ❝r✐t❡r✐❛ ♦♥
t❤❡ t❛s❦✳ ❖✉r ♠❡❛s✉r❡ ✇❛s ❞❡✈❡❧♦♣❡❞ t♦ ❞✐s❝r✐♠✐♥❛t❡ ❢❛st❡r t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❤②♣♦t❤❡s✐s
❢r♦♠ t❤❡ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s ❛♥❞ ♥♦t t♦ ❛❧s♦ ❡①❡❝✉t❡ t❤❛t t❛s❦ ❛s ❢❛st ❛s ♣♦ss✐❜❧❡✳

❖♥ t❤✐s ❜❛s✐s✱ ✇❡ ♣r♦♣♦s❡ t✇♦ ❞✐✛❡r❡♥t t②♣❡s ♦❢ s❝❡♥❛r✐♦ t♦ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡✿

• ❚❛r❣❡t ❜❛s❡❞ s❝❡♥❛r✐♦s✿ ■♥ t❤❡s❡ s❝❡♥❛r✐♦s✱ t❤❡ ❣♦❛❧ ♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ✐s t♦ ❡①✲
❡❝✉t❡ ♦♥❡ s♣❡❝✐✜❝ ❛❝t✐♦♥ ✐♥ ❛ ♣❛rt✐❝✉❧❛r st❛t❡✱ ❜✉t ✐♥ s✐t✉❛t✐♦♥ ✇❤❡r❡ ❢❛✐❧✐♥❣
t❤❡ t❛s❦ ❤❛✈❡ ❜❛❞ ❝♦♥s❡q✉❡♥❝❡s✳ ▲❡ts ❝♦♥s✐❞❡r ❛ r♦❜♦t t❤❛t s❤♦✉❧❞ ✐❞❡♥t✐❢②
♦♥❡ ♦❜❥❡❝t ❛♠♦♥❣ ❛ ✜♥✐t❡ s❡t ❛♥❞ ♣✉t ✐t t♦ t❤❡ ❜✐♥ ❢♦r ❛ ❤✉♠❛♥✳ ❚❤❡ r♦❜♦t
❝❛♥ ♥❛✈✐❣❛t❡ ❢r❡❡❧② ❛r♦✉♥❞ t❤❡ ♦❜❥❡❝ts ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❝♦❧❧❡❝t ❢❡❡❞❜❛❝❦s ❢r♦♠ t❤❡
❤✉♠❛♥✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ t❤❡ r♦❜♦t s❤♦✉❧❞ ♦♥❧② ❣r❛s♣ ❛♥❞ t❤r♦✇ ❛♥ ♦❜❥❡❝t ♦♥❝❡ ✐t
✐s ❝♦♥✜❞❡♥t t❤❛t ✐t ✐s t❤❡ ♦❜❥❡❝t ✐♥t❡♥❞❡❞ ❜② t❤❡ ❤✉♠❛♥✳ ❚❤✐s ♣r♦❜❧❡♠ ✐s ❛♥
✐♥st❛♥t✐❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ✈✐s✉❛❧ ♥❛✈✐❣❛t✐♦♥ t❛s❦ ✉s❡❞ ✐♥ ♦✉r ❇❈■ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✳ ■♥
❝❤❛♣t❡r ✼✳✷✱ ✇❡ ❤❛✈❡ s❡❡♥ t❤❛t ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❡t❤♦❞ ❝❛♥ ❜❡ ♦✉t♣❡r❢♦r♠❡❞
❜② ❛ s✐♠♣❧❡r ♠❡t❤♦❞ ✭❣r❡❡❞②✮ ✇❤❡♥ t❤❡ ❣♦❛❧ ✐s t♦ ✐❞❡♥t✐❢② ❛♥❞ ♣❡r❢♦r♠ t❤❡ t❛s❦
❛s ❢❛st ❛s ♣♦ss✐❜❧❡✳ ■t ✐s ❧✐❦❡❧② t❤❛t ❛ ♣✉r❡ ❣r❡❡❞② ♠❡t❤♦❞ ❝❛♥ ❜❡ ♦✉t♣❡r❢♦r♠❡❞✳
❚❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ✇✐t❤ ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❡❛s✉r❡ ✇❛s t❤❛t t❤❡ r♦❜♦t ❝♦✉❧❞ ❞✐s❛♠✲
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❜✐❣✉❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❛s❦s ✏❢❛r ❛✇❛②✑ ❢r♦♠ t❤❡✐r r❡s♣❡❝t✐✈❡ ❣♦❛❧ st❛t❡s✳ ❘❡q✉✐r✐♥❣
❛❞❞✐t✐♦♥❛❧ st❡♣s t♦ r❡❛❝❤ t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❣♦❛❧ st❛t❡ ♦♥❝❡ ✐❞❡♥t✐✜❡❞✳ ❆ ♣♦t❡♥t✐❛❧
❛✈❡♥✉❡ ✐s t♦ ♠❡r❣❡ ♦✉r ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✇✐t❤ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t t❤❡
♦♣t✐♠❛❧ ♣♦❧✐❝② ♦❢ ❡❛❝❤ t❛s❦✱ s✉❝❤ t❤❛t✱ ❢♦r t✇♦ st❛t❡s ♦❢ ❡q✉❛❧ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✱
t❤❡ st❛t❡ ❝❧♦s❡r t♦ t❤❡ ♣♦t❡♥t✐❛❧ t❛r❣❡ts ✐s ♣r❡❢❡rr❡❞✳ ❚❤❡ r❡s✉❧t✐♥❣ ♣r♦❜❧❡♠
❧✐❡s ✐♥ ✇❡✐❣❤t✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ s❡❡❦✐♥❣ ❢♦r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② r❡❞✉❝t✐♦♥ ❛♥❞ ♦♣t✐♠✐③✐♥❣ t❤❡
♣♦s✐t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡✱ ②❡t ✉♥❦♥♦✇♥✱ ❣♦❛❧ st❛t❡✳

• ❘❡✇❛r❞ ♠❛①✐♠✐③❛t✐♦♥ s❝❡♥❛r✐♦s✿ ■♥ t❤❡s❡ s❝❡♥❛r✐♦s✱ t❤❡ ❣♦❛❧ ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t
✐s t♦ ♠❛①✐♠✐③❡ t❤❡ ❝✉♠✉❧❛t✐✈❡ r❡✇❛r❞ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦✳ ❚❤❡
♣r♦❜❧❡♠ ✐s t❤❛t ♠❛♥② t❛s❦s ♠❛② ❤❛✈❡ s✐♠✐❧❛r r❡✇❛r❞ ❢✉♥❝t✐♦♥s✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ ✐t
✐s ♥♦t ❛❧✇❛②s ♥❡❝❡ss❛r② t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦ ✇✐t❤ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ t♦ ❝♦❧❧❡❝t
♠❛①✐♠❛❧ r❡✇❛r❞s✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✐♥ ♦✉r ♣✉❞❞❧❡ ✇♦r❞ s❝❡♥❛r✐♦ ♦❢ s❡❝t✐♦♥ ✼✳✹✱
t✇♦ t❛s❦s ♠❛② s❤❛r❡ t❤❡ s❛♠❡ ❣♦❛❧ ❛r❡❛ ❜✉t ❤❛✈❡ ❞✐✛❡r❡♥t ❛r❡❛s t♦ ❛✈♦✐❞✳ ■❢
t❤❡ r♦❜♦t ❝❛♥ r❡❛❝❤ t❤❡ s❤❛r❡❞ ❣♦❛❧ ❛r❡❛ ❜② ❛✈♦✐❞✐♥❣ t❤❡ ♥❡❣❛t✐✈❡ ❛r❡❛s ♦❢
❜♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s❡s✱ t❤❡♥ t❤❡ ❛❣❡♥t ✇✐❧❧ ❤❛✈❡ ♠❛①✐♠✐③❡❞ t❤❡ ❝♦❧❧❡❝t❡❞ r❡✇❛r❞
✇✐t❤♦✉t ❡✈❡r ❦♥♦✇✐♥❣ ✇❤❛t s♣❡❝✐✜❝ t❛s❦ t❤❡ ✉s❡r ❤❛❞ ✐♥ ♠✐♥❞✳ ■♥ s✉❝❤ ❝❛s❡s✱
t❤❡ ❛❣❡♥t ♠✉st ❦♥♦✇♥ ✇❤❡t❤❡r ♠❡r❣✐♥❣ t✇♦ r❡✇❛r❞ ❢✉♥❝t✐♦♥s ✐s ♠♦r❡ ♦♣t✐♠❛❧
t❤❛♥ tr②✐♥❣ t♦ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡♠✳



✶✼✽ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s

✼✳✸ ❊①♣❧♦✐t✐♥❣ ♦✈❡r❧❛♣ ❜❡t✇❡❡♥ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s

■♥ t❤✐s s❡❝t✐♦♥✱ ✇❡ ♣r♦♣♦s❡ ❛ ❞✐✛❡r❡♥t ❛♣♣r♦❛❝❤ t♦ ❡①♣❧♦✐t t❤❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②✲
♣♦t❤❡s✐s ♣r♦❝❡ss✳ ❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ s❛♠❡ s❝❡♥❛r✐♦ ❛s ❢♦r ♦✉r ❇❈■ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ♦❢
❝❤❛♣t❡r ✻✳ ❚❤✐s ♥❡✇ ♠❡t❤♦❞ ❡①♣❧♦✐ts t❤❡ ♦✈❡r❧❛♣ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧s ❢♦r ❡❛❝❤
❝❧❛ss t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❲❡ ♣r❡s❡♥t s✐♠✉❧❛t❡❞ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✉s✲
✐♥❣ ♣r❡✲r❡❝♦r❞❡❞ ❊❊● s✐❣♥❛❧s✱ ❛♥❞ s❤♦✇ t❤❛t ✇❡ ❛❝❤✐❡✈❡ s✐♠✐❧❛r ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s t❤❛♥
❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ❜❛s❡❞ s②st❡♠s✳ ❋✐♥❛❧❧②✱ ✇❡ r❡♣♦rt ♦♥❧✐♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✇❤❡r❡ ❢♦✉r ✉s❡rs
❝♦♥tr♦❧✱ ❜② ♠❡❛♥s ♦❢ ❛ ❇❈■✱ ❛♥ ❛❣❡♥t ♦♥ ❛ ✈✐rt✉❛❧ ✇♦r❧❞ t♦ r❡❛❝❤ ❛ t❛r❣❡t ✇✐t❤♦✉t
❛♥② ♣r❡✈✐♦✉s ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡ss✳

✼✳✸✳✶ ❯s✐♥❣ t❤❡ ❇❤❛tt❛❝❤❛r②②❛ ❝♦❡✣❝✐❡♥t

❋♦❧❧♦✇✐♥❣ ❬▲♦tt❡ ✷✵✵✼✱ ❇❧❛♥❦❡rt③ ✷✵✶✵❪✱ ✇❡ ♠♦❞❡❧ t❤❡ ❊❊● s✐❣♥❛❧s ✉s✐♥❣ ✐♥❞❡♣❡♥✲
❞❡♥t ♠✉❧t✐✈❛r✐❛t❡ ♥♦r♠❛❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s ❢♦r ❡❛❝❤ ❝❧❛ss ✭N (µc,Σc) ❛♥❞ N (µw,Σw)✮✳
❲❡ ✇✐❧❧ ❞❡♥♦t❡ ❜② θ t❤✐s s❡t ♦❢ ♣❛r❛♠❡t❡rs {µc,Σc, µw,Σw}✳

❲❡ ♣r♦♣♦s❡ t♦ ❡①♣❧♦✐t t❤❡ ❢❛❝t t❤❛t ✇❤❡♥ ❧❛❜❡❧s ❛r❡ ♠✐①❡❞✱ t❤❡ ●❛✉ss✐❛♥ ❝♦rr❡✲
s♣♦♥❞✐♥❣ t♦ ❡❛❝❤ ❝❧❛ss❡s s❤♦✉❧❞ ♦✈❡r❧❛♣ ♠♦r❡ t❤❛♥ ❢♦r t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❧❛❜❡❧ ❛ss♦❝✐❛t✐♦♥
✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✹✳✶✻✮✳ ❚❤❡ ❇❤❛tt❛❝❤❛r②②❛ ❝♦❡✣❝✐❡♥t ♠❡❛s✉r❡s t❤✐s ♦✈❡r❧❛♣✱ ✐t ❤❛s ❜❡❡♥
r❡❧❛t❡❞ t♦ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ❡rr♦r ♦❢ ●❛✉ss✐❛♥ ♠♦❞❡❧s ❬❑❛✐❧❛t❤ ✶✾✻✼❪ ❛♥❞ ✐s ✐♥✈❡rs❡❧②
♣r♦♣♦rt✐♦♥❛❧ t♦ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ r❛t❡✳ ❆❧t❤♦✉❣❤ t❤❡r❡ ✐s ♥♦ ❛♥❛❧②t✐❝❛❧ r❡❧❛t✐♦♥ ❜❡✲
t✇❡❡♥ t❤❡ ❝♦❡✣❝✐❡♥t ❛♥❞ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ r❛t❡✱ ✐t ✐s ♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ❞❡r✐✈❡ ❜♦✉♥❞s ❛♥❞
❣♦♦❞ ❡♠♣✐r✐❝❛❧ ❛♣♣r♦①✐♠❛t✐♦♥s ❬▲❡❡ ✷✵✵✵❪✳

❚❤❡ ❇❤❛tt❛❝❤❛r②②❛ ❝♦❡✣❝✐❡♥t ρ ∈ [0, 1] ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ●❛✉ss✐❛♥ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s ❛s✲
s♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❧❛❜❡❧ ✏❝♦rr❡❝t✑ ✭N (µc,Σc)✮ ❛♥❞ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ✭N (µw,Σw)✮ ✐s✿

ρ = e−DB(θ) ✭✼✳✶✮

✇❤❡r❡ DB ✐s t❤❡ ❇❤❛tt❛❝❤❛r②②❛ ❞✐st❛♥❝❡✿

DB(θ) =
1

8
(µc − µw)

T (
Σc +Σw

2
)−1(µc − µw) +

1

2
ln

(

det(Σc+Σw

2 )√
detΣcdetΣw

)

✭✼✳✷✮

❋✐♥❛❧❧②✱ ✇❡ ❛♣♣r♦①✐♠❛t❡ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ r❛t❡ ❛s✿

Ecr ∝ 1− ρ ✭✼✳✸✮

◆♦✇ t❤❛t ✇❡ ❤❛✈❡ ❛♥ ❡st✐♠❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ r❛t❡✱ ✇❤✐❝❤ ✐s
♣r♦♣♦rt✐♦♥❛❧ t♦ t❤❡ ♦✈❡r❧❛♣ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ♠♦❞❡❧ ♦❢ ❡❛❝❤ ❝❧❛ss✱ ✇❡ ♥❡❡❞ t♦ t❛❦❡ ❛
❞❡❝✐s✐♦♥ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ✇❤✐❝❤ t❛s❦ ✐s t❤❡ ♦♥❡ ✐♥t❡♥❞❡❞ ❜② t❤❡ ✉s❡r✳ ❚♦ ❞♦ s♦
✇❡ ❝♦♠♣❛r❡ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ r❛t❡ ♦❢ ❡✈❡r② t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ξt ✇✐t❤ t ∈
{1, . . . , T}✳

❚❤❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✇❤♦s❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ♠♦❞❡❧ ♦✈❡r❧❛♣s t❤❡ ❧❡ss✱ ✐✳❡✳ ✇❤✐❝❤ ❤❛s t❤❡
❤✐❣❤❡st ❡①♣❡❝t❡❞ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ r❛t❡✱ ✐✳❡✳ t❤❡ ❧♦✇❡st ✈❛❧✉❡ ♦❢ ρ✱ ✐s ❡①♣❡❝t❡❞ t♦ ❜❡



✼✳✸✳ ❊①♣❧♦✐t✐♥❣ ♦✈❡r❧❛♣ ❜❡t✇❡❡♥ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s ✶✼✾

t❤❡ ♦♥❡ ✐♥t❡♥❞❡❞ ❜② t❤❡ ✉s❡r✳ ❍♦✇❡✈❡r ✐t ✐s ♠❡❛♥✐♥❣❧❡ss t♦ ❞❡✜♥❡ ❛♥ ❛❜s♦❧✉t❡
t❤r❡s❤♦❧❞ ♦♥ t❤❡ ✈❛❧✉❡ ♦❢ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ r❛t❡ ✐ts❡❧❢✳ ■♥❞❡❡❞✱ ❞✐✛❡r❡♥t
♣❡♦♣❧❡ ❣❡♥❡r❛t❡ ❞✐✛❡r❡♥t s✐❣♥❛❧s✱ ✇❤✐❝❤ r❡s✉❧ts ✐♥ ❝❧❛ss✐✜❡rs ♦❢ ❞✐✛❡r❡♥t q✉❛❧✐t✐❡s✳
❆❧s♦✱ ❡✈❡♥ ❢♦r t❤❡ ❝♦rr❡❝t s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs✱ t❤❡ ♠♦❞❡❧ ♠❛② ♦✈❡r❧❛♣ ❜② q✉✐t❡ s♦♠❡
❛♠♦✉♥t✱ ❛s ✐❧❧✉str❛t❡❞ ✐♥ ♦✉r ✷ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ ❡①❛♠♣❧❡s ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✺✳✶✽✳ ❚♦ ❜②♣❛ss
t❤✐s ♣r♦❜❧❡♠ ✇❡ r❡❧② ♦♥ ❛ ✈♦t✐♥❣ s②st❡♠ ✇❤❡r❡ ✇❡ ❛ttr✐❜✉t❡ t♦ ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ξt ❛
✇❡✐❣❤t t❤❛t ✐s ✉♣❞❛t❡❞ ❛t ❡✈❡r② ✐t❡r❛t✐♦♥✳

❲❡ r❡❧② ♦♥ ❛ ♣s❡✉❞♦✲❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ♠❡tr✐❝ t❤❛t ❢♦r ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s ξt ❛❝❝✉♠✉❧❛t❡s
t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ r❛t❡ ♦✈❡r t✐♠❡✿

L(ξt) =
M
∏

i=1

1− ρ
ξt
i ✭✼✳✹✮

✇✐t❤ M t❤❡ ❝✉rr❡♥t ♥✉♠❜❡r ♦❢ ✐t❡r❛t✐♦♥ ❛♥❞ ρ
ξt
i t❤❡ ❇❤❛tt❛❝❤❛r②②❛ ❝♦❡✣❝✐❡♥t ❛ss♦✲

❝✐❛t❡❞ t♦ t❛s❦ ξt ✉s✐♥❣ ❛❧❧ ❞❛t❛ ✉♣ t♦ t✐♠❡ i✳ ❇② ♥♦r♠❛❧✐③✐♥❣ t❤❡ ♣s❡✉❞♦✲❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞
✈❛❧✉❡s ❜❡t✇❡❡♥ ❡✈❡r② ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ ✇❡ ♦❜t❛✐♥ ✇❤❛t ❝❛♥ ❜❡ ✈✐❡✇❡❞ ❛s t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t②
♦❢ ❡❛❝❤ t❛r❣❡t✿

p(ξt) =
L(ξt)

∑

u∈{1,...,T} L(ξu)
✭✼✳✺✮

❖♥❝❡ ❛ t❛r❣❡t r❡❛❝❤❡s ❛ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤r❡s❤♦❧❞ β ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r ✐t ✐s t❤❡ ❝♦rr❡❝t ♦♥❡✱
✐✳❡✳ t❤❡ ♦♥❡ ✐♥t❡♥❞❡❞ ❜② t❤❡ ✉s❡r✳ ❲❡ ✉s❡❞ β = 0.99✳

❋✐♥❛❧❧②✱ ♦♥❝❡ ✇❡ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ t❤❡ ✜rst t❛r❣❡t✱ ✇❡ ✇✐❧❧ s✇✐t❝❤ ❜❛❝❦ t♦ ❛ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥
❜❛s❡❞ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❛s ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✹✳✹✳✹ ❛♥❞ ❛s ✉s❡❞ ✐♥ t❤❡ ♣r❡✈✐♦✉s ❝❤❛♣t❡rs
♦❢ t❤✐s t❤❡s✐s✳ ❲❡ ✇✐❧❧ s❡❡ ✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✼✳✸✳✸ t❤❛t t❤✐s s✇✐t❝❤ ✐s ♥❡❝❡ss❛r② t♦ ♠❛✐♥t❛✐♥
❣♦♦❞ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s s✐♥❝❡ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ♠❛❦❡s ❛ ♠✉❝❤ ❤❛r❞❡r ❞❡❝✐s✐♦♥ ❢♦r ❡❛❝❤ ♥❡✇
❊❊● s✐❣♥❛❧✳

✼✳✸✳✷ P❧❛♥♥✐♥❣

❆s ✇❡ ❛r❡ ✉s✐♥❣ ❛ ♠♦❞❡❧ ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞✱ ✇❡ r❡❧② ♦♥ ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❡❛s✉r❡ t❤❛t
❞✐r❡❝t❧② ❛❝ts ✐♥ t❤❡ s✐❣♥❛❧ s♣❛❝❡✳ ❚❤✐s ♠❡t❤♦❞ ✇❛s ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✺✳✸✳✷✳ ❚♦
s✉♠♠❛r✐③❡ ✐t ✐s ❜❛s❡❞ ♦♥ ❝♦♠♣✉t✐♥❣✱ ❢♦r ❡✈❡r② st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs✱ t❤❡ s✐♠✐❧❛r✐t②
❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧s ❢♦r ❡❛❝❤ t❛s❦✳ ❚❤❡ ♠♦r❡ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧s ❛r❡
s✐♠✐❧❛r t❤❡ ❧❡ss t❤❡r❡ ✐s ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳

❋♦r ❝♦♠♣✉t✐♥❣ t❤❡ s✐♠✐❧❛r✐t② ❜❡t✇❡❡♥ t✇♦ ●❛✉ss✐❛♥ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s ✇❡ ❝♦✉❧❞ r❡❧②
❛❣❛✐♥ ♦♥ t❤❡ ❇❤❛tt❛❝❤❛r②②❛ ❝♦❡✣❝✐❡♥t ❞❡s❝r✐❜❡ ❛❜♦✈❡✳ ❍♦✇❡✈❡r ❝♦♠♣✉t✐♥❣ t❤✐s
❝♦❡✣❝✐❡♥t ❜❡t✇❡❡♥ ❛❧❧ ♠♦❞❡❧s ❛♥❞ ❢♦r ❛❧❧ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs ✇❛s ♥♦t ❢❡❛s✐❜❧❡ ✐♥ r❡❛❧
t✐♠❡✳ ■♥ ♦r❞❡r t♦ ✐♠♣r♦✈❡ ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥ ❡✣❝✐❡♥❝② ✇❡ ❞♦ ♥♦t r❡❧② ♦♥ ❛ ♣r❡❝✐s❡ ♠❡t✲
r✐❝ ❜❡t✇❡❡♥ ●❛✉ss✐❛♥ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s ❛♥❞ ♦♥❧② ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ s✐♠✐❧❛r✐t② ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡✐r
♠❡❛♥s✳ ❚❤❡ ❝❧♦s❡st t❤❡ ♠❡❛♥s ❛r❡✱ t❤❡ ♠♦r❡ s✐♠✐❧❛r t❤❡② ❛r❡✳
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❚❤❡ ♦❜❥❡❝t✐✈❡ ♦❢ t❤❡ ♦✤✐♥❡ ❛♥❛❧②s✐s ✐s t♦ st✉❞② t❤❡ ✐♠♣❛❝t ♦❢ ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞
♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞ ❛♥❞ t♦ ❡✈❛❧✉❛t❡ ✐❢ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ❧❡❛r♥❡❞ ❢r♦♠ s❝r❛t❝❤ ✇✐t❤ ♦✉r
❛❧❣♦r✐t❤♠ ❝❛♥ ❜❡ r❡✉s❡❞ ❢♦r ❧❡❛r♥✐♥❣ ♥❡✇ t❛s❦s✳ ❚♦ ❡♥s✉r❡ ✇❡ ❤❛✈❡ s✉✣❝✐❡♥t ❞❛t❛ t♦
❛❝❤✐❡✈❡ st❛t✐st✐❝❛❧❧② s✐❣♥✐✜❝❛♥t r❡s✉❧ts✱ ✇❡ r❡❧② ♦♥ ❛ ❧❛r❣❡ ❞❛t❛s❡t ♦❢ r❡❛❧ ❊❊● ❞❛t❛✳
❲❡ ✉s❡❞ t❤❡ s❛♠❡ ❞❛t❛s❡t ❛s ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✻✳✷ ❢r♦♠ ❬■t✉rr❛t❡ ✷✵✶✸❜❪✱ ✇❤✐❝❤
❝♦✈❡rs t❡♥ s✉❜❥❡❝ts t❤❛t ♣❡r❢♦r♠❡❞ t✇♦ ❞✐✛❡r❡♥t ❝♦♥tr♦❧ ♣r♦❜❧❡♠s✳

❋♦r ❡❛❝❤ s✉❜❥❡❝t✱ ✇❡ s✐♠✉❧❛t❡❞ ✷✵ r✉♥s ♦❢ ✹✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ t❤❡ ❝♦♥tr♦❧
t❛s❦✳ ❊❛❝❤ t✐♠❡ t❤❡ ❞❡✈✐❝❡ ♣❡r❢♦r♠❡❞ ❛♥ ❛❝t✐♦♥✱ ✇❡ s❛♠♣❧❡❞ t❤❡ ❞❛t❛s❡t ✉s✐♥❣ t❤❡
❣r♦✉♥❞ tr✉t❤ ❧❛❜❡❧s ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡♥ r❡♠♦✈❡❞ t❤❡ ❝❤♦s❡♥
s✐❣♥❛❧ ❢r♦♠ ✐t✳ ❆❢t❡r ❛ ✜rst t❛s❦ ✇❛s ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✇❡ ❝♦♥t✐♥✉❡❞ r✉♥♥✐♥❣ t❤❡ s②st❡♠ t♦
✐❞❡♥t✐❢② ♥❡✇ t❛s❦s✳

❲❡ ♣r❡s❡♥t ♠♦st ♦❢ t❤❡ r❡s✉❧ts ✐♥ t❡r♠s ♦❢ t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛s❡t✱ ♠❡❛s✉r❡❞
❜② t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ❛❝❝✉r❛❝② t❤❛t ❛ ❝❛❧✐❜r❛t❡❞ ❜r❛✐♥ s✐❣♥❛❧ ❝❧❛ss✐✜❡r ✇♦✉❧❞ ♦❜t❛✐♥✳

P❧❛♥♥✐♥❣ ▼❡t❤♦❞s ❲❡ ❝♦♠♣❛r❡❞ t❤❡ ❛✈❡r❛❣❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ st❡♣s ✭✇✐t❤ ♠❛①✐♠✉♠
✈❛❧✉❡s ♦❢ ✹✵✵ st❡♣s✮ ♥❡❡❞❡❞ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✇❤❡♥ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❢r♦♠ s❝r❛t❝❤ ✇✐t❤
❞✐✛❡r❡♥t ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞s✳
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Uncertainty on signal

ε−greedy ε=0.5

Random actions

ε−greedy ε=0.1

Uncertainty on task

Greedy

❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✵✿ ❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ♦❢ ❞✐✛❡r❡♥t ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞s✳ ❖✉r ♣r♦♣♦s❡❞ ♠❡t❤♦❞✱
❜❛s❡❞ ♦♥ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧✱ ❛❧❧♦✇s ❧❡❛❞✐♥❣ t❤❡ s②st❡♠ t♦ r❡❣✐♦♥s
t❤❛t ✐♠♣r♦✈❡ ❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t✐♦♥ ❛♠♦♥❣ ❤②♣♦t❤❡s❡s ✐♥ ❛ ❢❛st❡r ✇❛②✳ ❋♦r t❤❡ ❣r❡❡❞②
♠❡t❤♦❞✱ ❛❧❧ ✈❛❧✉❡s ✇❡r❡ ✹✵✵ ✇❤✐❝❤ ✐♥❞✐❝❛t❡s ✐t ♥❡✈❡r ❛❧❧♦✇❡❞ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② ❛♥② t❛s❦✳

❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✵ s❤♦✇s t❤❡ r❡s✉❧ts ❛✈❡r❛❣❡❞ ❛❝r♦ss s✉❜❥❡❝ts✱ r✉♥s ❛♥❞ ❞❛t❛s❡ts✳ ❆
✈❛❧✉❡ ♦❢ ✹✵✵ ♠❡❛♥s t❤❡ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ t❤r❡s❤♦❧❞ ✇❛s ♥♦t r❡❛❝❤❡❞ ❛❢t❡r ✹✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s✳
❖✉r ♣r♦♣♦s❡❞ ♠❡t❤♦❞✱ ❜❛s❡❞ ♦♥ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ s✐❣♥❛❧✱ ❛❧❧♦✇s
❧❡❛❞✐♥❣ t❤❡ s②st❡♠ t♦ r❡❣✐♦♥s t❤❛t ✐♠♣r♦✈❡ ❞✐s❛♠❜✐❣✉❛t✐♦♥ ❛♠♦♥❣ ❤②♣♦t❤❡s❡s ✐♥ ❛
❢❛st❡r ✇❛②✳ ❚r②✐♥❣ t♦ ❢♦❧❧♦✇ t❤❡ ♠♦st ♣r♦❜❛❜❧❡ t❛s❦ ❞♦❡s ♥♦t ❛❧❧♦✇ t❤❡ s②st❡♠ t♦
❡①♣❧♦r❡ s✉✣❝✐❡♥t❧② ✭❣r❡❡❞②✮✱ ❛♥❞ ❛t ❧❡❛st s♦♠❡ r❛♥❞♦♠ ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥ ✐s ♥❡❝❡ss❛r② t♦
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❛❧❧♦✇ ❛ ❝♦rr❡❝t ✐❞❡♥t✐✜❝❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ t❛s❦ ✭ε✲❣r❡❡❞②✮✳ ❆ss❡ss✐♥❣ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥❧② ♦♥
t❤❡ t❛s❦ ♣❡r❢♦r♠s ♣♦♦r❧② ❛s ✐t ❞♦❡s ♥♦t t❛❦❡ ✐♥t♦ ❛❝❝♦✉♥t t❤❡ s✐❣♥❛❧ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥
❛♠❜✐❣✉✐t② ✐♥❤❡r❡♥t t♦ ♦✉r ♣r♦❜❧❡♠✳ ❚❤❡ ❧❛r❣❡ ✈❛r✐❛❜✐❧✐t② ✐♥ t❤❡ r❡s✉❧ts ✐s ♠❛✐♥❧②
❞✉❡ t♦ t❤❡ ❧❛r❣❡ ✈❛r✐❛t✐♦♥s ✐♥ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ❛❝❝✉r❛❝② ❛❝r♦ss s✉❜❥❡❝ts ❛♥❞ ❞❛t❛s❡ts✳
●✐✈❡♥ t❤❡s❡ r❡s✉❧ts✱ t❤❡ r❡♠❛✐♥❞❡r ♦❢ t❤✐s s❡❝t✐♦♥ ✇✐❧❧ ♦♥❧② ❝♦♥s✐❞❡r ♦✉r ♣r♦♣♦s❡❞
♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞✳

❯s✐♥❣ t❤❡ ❇❤❛tt❛❝❤❛r②②❛ ❝♦❡✣❝✐❡♥t ✐♥ t❤❡ ❧♦♥❣ r✉♥ ❆❢t❡r ✐❞❡♥t✐❢②✐♥❣ t❤❡
✜rst t❛s❦✱ ❛♥❞ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♦✉r ❛♣♣r♦❛❝❤✱ ✇❡ ❝♦♥t✐♥✉❡❞ r✉♥♥✐♥❣ t❤❡ s②st❡♠ ❛♥❞ ♠❡❛✲
s✉r❡❞ ❤♦✇ ♠❛♥② t❛s❦s ✇❡r❡ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ❛❢t❡r ✹✵✵ st❡♣s✳ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✶ ❞❡♠♦♥str❛t❡s t❤❡
❛❞✈❛♥t❛❣❡ ♦❢ s✇✐t❝❤✐♥❣ t♦ ❛ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞ ❛❢t❡r ✐❞❡♥t✐✜❝❛t✐♦♥ ♦❢ ❛ ✜rst
t❛r❣❡t ✐♥st❡❛❞ ♦❢ ❦❡❡♣✐♥❣ t❤❡ ❡st✐♠❛t✐♦♥ ❣✐✈❡♥ ❜② t❤❡ ❇❤❛tt❛❝❤❛r②②❛ ❝♦❡✣❝✐❡♥t✳ ❖♥
t❤❡ ♦♥❡ ❤❛♥❞✱ ❇❤❛tt❛❝❤❛r②②❛ ❝♦❡✣❝✐❡♥t ✇♦r❦s ✈❡r② ✇❡❧❧ ❢♦r s♠❛❧❧ ❛♠♦✉♥ts ♦❢ ❞❛t❛
❜❡❝❛✉s❡ ✐t ❞✐r❡❝t❧② ❝♦♠♣❛r❡s ♠♦❞❡❧ ♣❛r❛♠❡t❡rs✳ ❖♥ t❤❡ ♦t❤❡r ❤❛♥❞✱ ❛❢t❡r ✐❞❡♥t✐❢②✐♥❣
♠❛♥② t❛s❦s✱ ❛❧❧ ♠♦❞❡❧s s❤❛r❡ ♠♦st ♦❢ t❤❡✐r s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs ❛♥❞ ✐t r❡q✉✐r❡s ♠✉❝❤
♠♦r❡ ❞❛t❛ t♦ ♠♦❞✐❢② t❤❡ ♠♦❞❡❧s ❛♥❞ ❞❡t❡❝t ♦✈❡r❧❛♣s✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ ✉s✐♥❣ ❛ ❝❧❛ss✐✜❡r
❛❧❧♦✇s ❢♦r ❛ ❢❛st❡r ✐❞❡♥t✐✜❝❛t✐♦♥ s✐♥❝❡ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ♠❛❦❡s ❛ ♠✉❝❤ ❤❛r❞❡r ❞❡❝✐s✐♦♥
❢♦r ❡❛❝❤ ♥❡✇ ❊❊● s✐❣♥❛❧✳ ❚❤✐s ❞✐s❝✉ss✐♦♥ ✐s ✐♥ ❧✐♥❡ ✇✐t❤ t❤❡ ♦❜s❡r✈❛t✐♦♥ ♦♥ t❤❡ ✉s❡
♦❢ t❤❡ ♣♦✇❡r ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ♠❛❞❡ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✻✳✹✳
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Bayes filter

Bhattacharyya Coefficient

❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✶✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ t❛r❣❡ts ❝♦rr❡❝t❧② ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✐♥ ✹✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s ✭t❤❡ ♠❛r❦✲
❡rs s❤♦✇ t❤❡ ♠❡❞✐❛♥ ✈❛❧✉❡s ❛♥❞ t❤❡ ❡rr♦r ❜❛rs t❤❡ ✷✳✺t❤ ❛♥❞ ✾✼✳✺t❤ ♣❡r❝❡♥t✐❧❡s✮✳
❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ s✇✐t❝❤✐♥❣ t♦ ❛ ❇❛②❡s ✜❧t❡r ♠❡t❤♦❞ ❛❢t❡r ✐❞❡♥t✐✜❝❛t✐♦♥ ♦❢ ❛ ✜rst
t❛r❣❡t ✐♥st❡❛❞ ♦❢ ❦❡❡♣✐♥❣ t❤❡ ❡st✐♠❛t✐♦♥ ❣✐✈❡♥ ❜② t❤❡ ❇❤❛tt❛❝❤❛r②②❛ ❝♦❡✣❝✐❡♥t✳ ❚❤❡
❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞ ❛❧❧♦✇s ❢♦r ❛ ❢❛st❡r ✐❞❡♥t✐✜❝❛t✐♦♥✳

●✐✈❡♥ t❤❡s❡ r❡s✉❧ts✱ ✐♥ t❤❡ r❡♠❛✐♥✐♥❣ ♦❢ t❤✐s s❡❝t✐♦♥ ✇❡ ♦♥❧② ❝♦♥s✐❞❡r s✇✐t❝❤✐♥❣
t♦ ❛ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞ ♦♥❝❡ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ❤❛s ❜❡❡♥ ✐❞❡♥t✐✜❡❞✳

❆❢t❡r ✹✵✵ st❡♣s ❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✷ s❤♦✇s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ❝♦rr❡❝t❧② ❛♥❞ ✐♥❝♦rr❡❝t❧②
✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✐♥ ✹✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s✳ ❋♦r ❞❛t❛s❡ts ♦❢ ❣♦♦❞ q✉❛❧✐t✐❡s✱ ✇❡ ❛r❡ ❛❜❧❡ t♦ ✐❞❡♥t✐❢②
♠♦r❡ t❤❛♥ ✷✵ t❛s❦s ✐♥ ✹✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s ✇✐t❤♦✉t t❤❡ ♥❡❡❞ ❢♦r ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡



✶✽✷ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s

✭r❡❝❛♣ t❤❛t ♣r❡✈✐♦✉s ✇♦r❦s ♥❡❡❞❡❞ ❜❡t✇❡❡♥ ✸✵✵ ❛♥❞ ✻✵✵ ❡①❛♠♣❧❡s ❢♦r t❤❡ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥
♣❤❛s❡ ❬❈❤❛✈❛rr✐❛❣❛ ✷✵✶✵✱ ■t✉rr❛t❡ ✷✵✶✵❪✮✳ ❚❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❝♦rr❡❝t❧② ✐❞❡♥t✐✜❡❞ t❛s❦s
✐s str♦♥❣❧② ❝♦rr❡❧❛t❡❞ t♦ t❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛s❡t✳
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Dataset crossvalidation accuracy (in %)
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True positive

False positive

❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✷✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ t❛r❣❡ts ❝♦rr❡❝t❧② ❛♥❞ ✐♥❝♦rr❡❝t❧② ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✐♥ ✹✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s
✭t❤❡ ♠❛r❦❡rs s❤♦✇ t❤❡ ♠❡❞✐❛♥ ✈❛❧✉❡s ❛♥❞ t❤❡ ❡rr♦r ❜❛rs t❤❡ ✷✳✺t❤ ❛♥❞ ✾✼✳✺t❤ ♣❡r✲
❝❡♥t✐❧❡s✮✳ ❋♦r ❞❛t❛s❡ts ♦❢ ❣♦♦❞ q✉❛❧✐t✐❡s✱ ✇❡ ❛r❡ ❛❜❧❡ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② ♠♦r❡ t❤❛♥ ✷✵ t❛s❦s
✐♥ ✹✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s ✇✐t❤♦✉t t❤❡ ♥❡❡❞ ❢♦r ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡✳

❚❤❡ q✉❛❧✐t② ♦❢ ♦✉r ✉♥s✉♣❡r✈✐s❡❞ ♠❡t❤♦❞ ❝❛♥ ❜❡ ♠❡❛s✉r❡❞ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ♣❡r✲
❝❡♥t❛❣❡ ♦❢ ❧❛❜❡❧s ❝♦rr❡❝t❧② ❛ss✐❣♥❡❞ ✭❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ❣r♦✉♥❞ tr✉t❤ ❧❛❜❡❧✮✱ s❡❡ ❋✐❣✲
✉r❡ ✼✳✶✸✳ ■♥ ❣❡♥❡r❛❧✱ ❤❛✈✐♥❣ ❞❛t❛s❡t ✇✐t❤ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ❛❝❝✉r❛❝✐❡s ❤✐❣❤❡r t❤❛♥ ✼✺%
❣✉❛r❛♥t❡❡❞ t❤❛t ♠♦r❡ t❤❛♥ ✾✵% ♦❢ t❤❡ ❧❛❜❡❧s ✇❡r❡ ❝♦rr❡❝t❧② ❛ss✐❣♥❡❞✳ ❚❤✐s r❡s✉❧t
s❤♦✇s t❤❛t ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❝❛♥ ❛❧s♦ ❜❡ ✉s❡❞ t♦ ❝♦❧❧❡❝t tr❛✐♥✐♥❣ ❞❛t❛ ❢♦r ❝❛❧✐❜r❛t✐♥❣
❛♥② ♦t❤❡r st❛t❡✲♦❢✲t❤❡✲❛rt ❡rr♦r✲r❡❧❛t❡❞ ♣♦t❡♥t✐❛❧s ❝❧❛ss✐✜❡r✱ ❜✉t ❤❛s t❤❡ ✐♠♣♦rt❛♥t
❛❞✈❛♥t❛❣❡ ♦❢ ❝♦♥tr♦❧❧✐♥❣ t❤❡ ❞❡✈✐❝❡ ❛t t❤❡ s❛♠❡ t✐♠❡✳

✼✳✸✳✹ ❖♥❧✐♥❡ ❝♦♥tr♦❧

❚❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✇❡r❡ ❝♦♥❞✉❝t❡❞ ✇✐t❤ ❢♦✉r s✉❜❥❡❝ts ✭❛❣❡❞ ❜❡t✇❡❡♥ ✷✺ ❛♥❞ ✷✽✮✳ ❊❛❝❤
s✉❜❥❡❝t ✇❛s ❛s❦❡❞ t♦ ♠❡♥t❛❧❧② ❛ss❡ss t❤❡ ❛❣❡♥t✬s ❛❝t✐♦♥s ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❛ ❣✐✈❡♥
t❛r❣❡t✳ ❚❤❡ s②st❡♠ ✇❛s ♥♦t ❝❛❧✐❜r❛t❡❞ t♦ ❞❡❝♦❞❡ t❤❡ ✉s❡r ❊❊● s✐❣♥❛❧s ❜❡❢♦r❡❤❛♥❞✳
❊❛❝❤ s✉❜❥❡❝t ♣❡r❢♦r♠❡❞ ✺ r✉♥s✱ ❢♦r ❡❛❝❤ r✉♥ ❛ ♥❡✇ t❛r❣❡t ✇❛s r❛♥❞♦♠❧② s❡❧❡❝t❡❞
❛♥❞ ♣r♦✈✐❞❡❞ t♦ t❤❡ ✉s❡r✳ ❚❤❡r❡ ✇❛s ❛♥ ❛❝t✐♦♥ ❡✈❡r② t❤r❡❡ s❡❝♦♥❞s✳ ❊❛❝❤ r✉♥ ❧❛st❡❞
✷✵✵ ❛❝t✐♦♥s✱ ❛♥❞ t❤❡ t✐♠❡ ❜❡t✇❡❡♥ r✉♥s ✇❛s ❛r♦✉♥❞ ♦♥❡ ♠✐♥✉t❡✳

❚❤❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✇❛s ❛❜❧❡ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛r❣❡t ❢♦r ❛❧❧ r✉♥s ♦❢ ❛❧❧ t❤❡
s✉❜❥❡❝ts✱ s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✹✳ ❚❤❡r❡ ❛r❡ str♦♥❣ ✈❛r✐❛t✐♦♥s ❛♠♦♥❣ s✉❜❥❡❝ts ❜✉t ✇❡ ♥♦t❡
t❤❛t ♦✉r s②st❡♠ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ❡❛❝❤ t❛s❦ ✐♥ ❧❡ss ✐t❡r❛t✐♦♥s t❤❛♥ ❛ ♥♦r♠❛❧ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥
♣❤❛s❡ r❡q✉✐r❡s ✭❜❡t✇❡❡♥ ✸✵✵ ❛♥❞ ✻✵✵ ❡①❛♠♣❧❡s ❞❡♣❡♥❞✐♥❣ ♦♥ t❤❡ ✉s❡r ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡
❬❈❤❛✈❛rr✐❛❣❛ ✷✵✶✵✱ ■t✉rr❛t❡ ✷✵✶✵❪✮✳

❚❛❜❧❡ ✼✳✹ s❤♦✇s ❢♦r ❡❛❝❤ s✉❜❥❡❝t ❛♥❞ r✉♥ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ✐t❡r❛t✐♦♥s ♥❡❡❞❡❞ t♦ r❡❛❝❤
t❤❡ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ t❤r❡s❤♦❧❞ ❢♦r t❤❡ s✉❜❥❡❝t s❡❧❡❝t❡❞ t❛r❣❡t✳ ❖♥ ❛✈❡r❛❣❡✱ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢
✐t❡r❛t✐♦♥s ♥❡❡❞❡❞ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ t❛r❣❡t ✇❛s ♦❢ ✽✺ ± ✸✷✳



✼✳✸✳ ❊①♣❧♦✐t✐♥❣ ♦✈❡r❧❛♣ ❜❡t✇❡❡♥ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s ✶✽✸
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❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✸✿ P❡r❝❡♥t❛❣❡ ♦❢ ❧❛❜❡❧s ❝♦rr❡❝t❧② ❛ss✐❣♥❡❞ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ❣r♦✉♥❞ tr✉t❤
❧❛❜❡❧ ✭t❤❡ ♠❛r❦❡rs s❤♦✇ t❤❡ ♠❡❞✐❛♥ ✈❛❧✉❡s ❛♥❞ t❤❡ ❡rr♦r ❜❛rs t❤❡ ✷✳✺t❤ ❛♥❞ ✾✼✳✺t❤
♣❡r❝❡♥t✐❧❡s✮✳ ■♥ ❣❡♥❡r❛❧✱ ❤❛✈✐♥❣ ❞❛t❛s❡t ✇✐t❤ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ❛❝❝✉r❛❝✐❡s ❤✐❣❤❡r t❤❛♥
✼✺% ❣✉❛r❛♥t❡❡❞ t❤❛t ♠♦r❡ t❤❛♥ ✾✵% ♦❢ t❤❡ ❧❛❜❡❧s ✇❡r❡ ❝♦rr❡❝t❧② ❛ss✐❣♥❡❞✳

❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✹✿ ❘❡s✉❧ts ❢r♦♠ t❤❡ ♦♥❧✐♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✿ ❊✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢
t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦ ❢♦r ❡❛❝❤ s✉❜❥❡❝t ❛♥❞ r✉♥✳ ❚❤❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✇❛s ❛❜❧❡ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡
❝♦rr❡❝t t❛r❣❡t ❢♦r ❡❛❝❤ s✉❜❥❡❝t ❛♥❞ r✉♥ ✐♥ ❧❡ss t❤❛♥ ✷✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s✳

❘✉♥✶ ❘✉♥✷ ❘✉♥✸ ❘✉♥✹ ❘✉♥✺ ♠❡❛♥±st❞

❙✶ ✾✺ ✻✷ ✺✻ ✻✵ ✻✹ ✻✼ ± ✶✻

❙✷ ✽✾ ✼✼ ✾✽ ✻✵ ✻✷ ✼✼ ± ✶✼

❙✸ ✻✽ ✽✵ ✶✶✽ ✼✻ ✶✺✼ ✶✵✵ ± ✸✼

❙✹ ✾✽ ✶✹✷ ✺✼ ✶✹✷ ✹✼ ✾✼ ± ✹✺

❚❛❜❧❡ ✼✳✹✿ ❘❡s✉❧ts ❢r♦♠ t❤❡ ♦♥❧✐♥❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✿ ◆✉♠❜❡r ♦❢ ✐t❡r❛t✐♦♥s ♥❡❡❞❡❞ t♦
✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛r❣❡t ❢♦r ❡❛❝❤ s✉❜❥❡❝t ❛♥❞ r✉♥✳ ❖♥ ❛✈❡r❛❣❡✱ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢
✐t❡r❛t✐♦♥s ♥❡❡❞❡❞ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ t❛r❣❡t ✇❛s ♦❢ ✽✺ ± ✸✷✳



✶✽✹ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s

✼✳✸✳✺ ❉✐s❝✉ss✐♦♥

❲❡ ✐♥tr♦❞✉❝❡❞ ❛ ♥❡✇ ♠❡t❤♦❞ t♦ ❡①♣❧♦✐t t❤❡ ❢❛❝ts t❤❛t✱ ✇❤❡♥ ❛ss♦❝✐❛t✐♥❣ ❤②♣♦t❤❡t✐❝
❧❛❜❡❧s t♦ ❛❧❧ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s❡s✱ ♦♥❧② t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦ ❛ss✐❣♥s t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❧❛❜❡❧s t♦
t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❚❤✐s ♠❡t❤♦❞ ❝♦♠♣❛r❡s ❞✐r❡❝t❧② t❤❡ ♦✈❡r❧❛♣ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡
❞✐str✐❜✉t✐♦♥s ♠♦❞❡❧✐♥❣ t❤❡ ❣❡♥❡r❛t✐♦♥ ♦❢ s✉❝❤ s✐❣♥❛❧s✳ ❆s ❢♦r ✇r♦♥❣ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ t❤❡
❧❛❜❡❧s t❡♥❞ t♦ ❜❡ ♠✐①❡❞ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡ ✉♥❞❡r❧②✐♥❣ str✉❝t✉r❡ ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛✱ t❤❡
♦✈❡r❧❛♣ ❜❡t✇❡❡♥ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s ✐s ❛ ❣♦♦❞ ❛♥❞ st❛❜❧❡ ♠❡❛s✉r❡✳

❍♦✇❡✈❡r✱ ✇❡ ❤❛✈❡ s❡❡♥ t❤❛t ♦♥❝❡ ❛❧❧ ❤②♣♦t❤❡s❡s s❤❛r❡ t❤❡ s❛♠❡ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧
♣❛✐rs✱ t❤✐s ♠❡t❤♦❞ r❡q✉✐r❡s ❝♦❧❧❡❝t✐♥❣ ♠♦r❡ ❛♥❞ ♠♦r❡ ❞❛t❛ t♦ ❞❡t❡❝t ❛ ❝❤❛♥❣❡ ✐♥ t❤❡
♦✈❡r❧❛♣ ♦❢ t❤❡ ✇r♦♥❣ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ❆s ❛ ❝♦♥s❡q✉❡♥❝❡ t❤❡ s②st❡♠ s❤♦✉❧❞ ♠❛❦❡ ✉s❡
♦❢ t✇♦ ❞✐✛❡r❡♥t s❡ts ♦❢ ❡q✉❛t✐♦♥s✱ ♦♥❡ s♣❡❝✐✜❝ t♦ t❤❡ ✜rst t❛r❣❡t ❛♥❞ ♦♥❡ ❢♦r t❤❡
❢♦rt❤❝♦♠✐♥❣ t❛r❣❡ts✳

❚❤✐s ❧❛tt❡r ❛s♣❡❝t s❤♦✇s t❤❡ ✐♠♣♦rt❛♥t ❛❞✈❛♥t❛❣❡ ♦❢ t❤❡ ♠❡t❤♦❞ ✇❡ ♣r❡s❡♥t❡❞
✐♥ t❤❡ ❜♦❞② ♦❢ t❤✐s t❤❡s✐s ✭❝❤❛♣t❡r ✹✱ ✺✱ ❛♥❞ ✻✮✱ ✇❤✐❝❤ ✉s❡s t❤❡ s❛♠❡ ❡q✉❛t✐♦♥ ❢r♦♠
t❤❡ ✜rst t♦ t❤❡ ❧❛st ✐t❡r❛t✐♦♥✳ ❚❤✐s ❡q✉❛t✐♦♥ ❝❛♣t✉r❡s ❜♦t❤ ♣❤❛s❡s ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱
✇❤❡r❡ ❞✉r✐♥❣ ❛ ✜rst ♣❤❛s❡ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r q✉❛❧✐t✐❡s ❛r❡ ♣❧❛②✐♥❣ ❛ ♠❛❥♦r r♦❧❡✱ ❛♥❞ ✐♥
❛ s❡❝♦♥❞ ♣❤❛s❡ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ♣r❡❞✐❝t✐♦♥s ❛r❡ t❛❦✐♥❣ t❤❡ ❧❡❛❞ ❜② t❛❦✐♥❣ ♠♦r❡ ❤❛r❞
❞❡❝✐s✐♦♥s✳



✼✳✹✳ ❈♦♥t✐♥✉♦✉s st❛t❡ s♣❛❝❡ ✶✽✺

✼✳✹ ❈♦♥t✐♥✉♦✉s st❛t❡ s♣❛❝❡

❍♦✇ t♦ ❞❡❛❧ ✇✐t❤ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s st❛t❡s❄

❆s ❢♦r ♥♦✇✱ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❛ss✉♠❡s t❤❡ ✇♦r❧❞ ❝❛♥ ❜❡ r❡♣r❡s❡♥t❡❞ ❜② ❛ ❧✐♠✐t❡❞
♥✉♠❜❡r ♦❢ ❞✐s❝r❡t❡ st❛t❡s✳ ■♥ t❤✐s s❡❝t✐♦♥ ✇❡ ❡①t❡♥❞ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ t♦ ❛ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s
✇♦r❧❞✱ ❜✉t st✐❧❧ ❝♦♥s✐❞❡r ❞✐s❝r❡t❡ ❛❝t✐♦♥s✳ ■♥ ❛❞❞✐t✐♦♥✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ❛ ♥❡✇ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥
❢r❛♠❡ t❤❛t ❝♦♠❜✐♥❡s t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❢r❛♠❡s✳ ❲❡ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡ ❤♦✇ ♦✉r
❛❧❣♦r✐t❤♠ s❝❛❧❡s t♦ s✉❝❤ ♣r♦❜❧❡♠ ❛♥❞ ❤♦✇ ❞✐✛❡r❡♥t ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥ str❛t❡❣✐❡s ♣❡r❢♦r♠✳

✼✳✹✳✶ ❊①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ ❙②st❡♠

❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r ❛ ♣✉❞❞❧❡ ✇♦r❧❞✱ ✐♥ ✇❤✐❝❤ ❛♥ ❛❣❡♥t ♠✉st r❡❛❝❤ ❛ ❣♦❛❧ r❡❣✐♦♥ ✇❤✐❧❡
❛✈♦✐❞✐♥❣ ❛ ♣❡♥❛❧t② r❡❣✐♦♥✳ ❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r ❛ ✷ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ ♣✉❞❞❧❡ ✇♦r❧❞ ✇✐t❤ ❡❛❝❤
❞✐♠❡♥s✐♦♥ r❛♥❣✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ ✵ ❛♥❞ ✶✳ ❚❤❡ st❛t❡ ♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ❝❛♥ ❜❡ ❛♥② ❝♦♦r❞✐♥❛t❡
✐♥ t❤❡ ✷❉ ✇♦r❧❞✳ ❆❣❡♥t✬s ❛❝t✐♦♥s ❛r❡ ❞✐s❝r❡t❡ ❛♥❞ r❡♣r❡s❡♥t st❡♣s ✐♥ t❤❡ ◆♦rt❤✱ ❙♦✉t❤✱
❊❛st✱ ♦r ❲❡st ❞✐r❡❝t✐♦♥✳ ❖♥❡ st❡♣ ❧❡♥❣t❤ ✐s s❛♠♣❧❡❞ ❢r♦♠ ❛ ♥♦r♠❛❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦❢
♠❡❛♥ ✵✳✶ ❛♥❞ st❛♥❞❛r❞ ❞❡✈✐❛t✐♦♥ ✵✳✵✶✳

❆s ✐♥ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ♦❢ ❝❤❛♣t❡r ✹✱ ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r s♣❡❡❝❤ ❛s t❤❡ ♠♦❞❛❧✐t② ❢♦r ✐♥✲
t❡r❛❝t✐♥❣ ✇✐t❤ t❤❡ r♦❜♦t ❛♥❞ ✇❡ r❡✉s❡ t❤❡ ❞❛t❛s❡t ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✹✳✺✳✹✳ ❚❤❡
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❛❣❡♥t ❛♥❞ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❢♦❧❧♦✇s ❛ t✉r♥ t❛❦✐♥❣ s♦❝✐❛❧ ❜❡❤❛✈✐♦r✱
✇❤❡r❡ t❤❡ ❛❣❡♥t ✐s ♣❡r❢♦r♠✐♥❣ ❛♥ ❛❝t✐♦♥ ❛♥❞ ✇❛✐ts ❢♦r ❛ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦r ❣✉✐❞❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧
t♦ ❝♦♥t✐♥✉❡✳ ❲❡ ♦♥❧② ❝♦♥s✐❞❡r ❛ ●❛✉ss✐❛♥ ❝❧❛ss✐✜❡r✳

❚❛s❦ ❘❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ❚♦ ❞❡✜♥❡ t❤❡ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s ✇❡ ♣r♦❥❡❝t ❛ ✺①✺ r❡❣✉❧❛r
❣r✐❞ ♦♥ t♦♣ ♦❢ t❤❡ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s ✇♦r❧❞✳ ❖♥❡ t❛s❦ ✐s r❡♣r❡s❡♥t❡❞ ❜② ❛ ✰✶ r❡✇❛r❞ ✐♥ ♦♥❡
♦❢ t❤❡ ✷✺ ♣r♦❥❡❝t❡❞ sq✉❛r❡s ❛♥❞ ❛ ✲✶✵✵ r❡✇❛r❞ ✐♥ t❤r❡❡ ❝♦♥s❡❝✉t✐✈❡ ✭✈❡rt✐❝❛❧❧② ♦r
❤♦r✐③♦♥t❛❧❧②✮ sq✉❛r❡s✳ ✰✶ ❛♥❞ ✲✶✵✵ ❛r❡❛s ❝❛♥♥♦t ♦✈❡r❧❛♣ ✭s❡❡ ✜❣✉r❡ ✼✳✶✻❡ ❢♦r ❛♥
❡①❛♠♣❧❡✮✳ ❚❤❡ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s ✐s ❞❡✜♥❡❞ ❛s ❛❧❧ ♣♦ss✐❜❧❡ ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥s ♦❢ s✉❝❤
r❡✇❛r❞ ❢✉♥❝t✐♦♥✱ ❢♦r ❛ t♦t❛❧ ♦❢ ✻✻✵ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳

❖✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ♦♥❧② ♥❡❡❞s t♦ ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ ♦♣t✐♠❛❧ ♣♦❧✐❝✐❡s t♦ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦
✐♥t❡r♣r❡t ❛ s✐❣♥❛❧ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦r ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❢r❛♠❡✳ ❲❡ ✉s❡ t❤❡ ▼❉P
❢r❛♠❡✇♦r❦ t♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ ♣♦❧✐❝✐❡s✳ ❚❤❡ ✇♦r❧❞ ❜❡✐♥❣ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s ✇❡
✉s❡ t❤❡ t✐❧❡ ❝♦❞✐♥❣ ❢✉♥❝t✐♦♥ ❛♣♣r♦①✐♠❛t✐♦♥ ❬❙✉tt♦♥ ✶✾✾✽❪✱ ✇✐t❤ ✶✵ ♦✈❡r❧❛♣♣✐♥❣ ✺✵①✺✵
r❡❣✉❧❛r ❣r✐❞s✳ ❆ ◗✲▲❡❛r♥✐♥❣ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❬❲❛t❦✐♥s ✶✾✾✷❪ ✐s ✉s❡❞ t♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ◗✲
❱❛❧✉❡s✱ ✇✐t❤ ❛ ❞✐s❝♦✉♥t r❛t❡ ♦❢ ✵✳✾✾ ❛♥❞ ❛ ❧❡❛r♥✐♥❣ r❛t❡ ♦❢ ✵✳✵✶✳ ❚❤❡ ♦♣t✐♠❛❧ ♣♦❧✐❝✐❡s
❛r❡ t❤❡♥ ❞❡✜♥❡❞ ❛s ❣r❡❡❞② ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ◗✲❱❛❧✉❡s✳

▼✐①❡❞ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❢r❛♠❡ ■♥ ♣r❡✈✐♦✉s ❝❤❛♣t❡rs✱ ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ♦♥❧②
t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦r t❤❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❢r❛♠❡ s❡♣❛r❛t❡❧②✳ ❙✉❝❤ ❧✐♠✐t❛t✐♦♥ ❝❛♥ ❜❡ r❡str✐❝t✐✈❡
❢♦r t❤❡ ✉s❡r✱ ✇❡ ♥♦✇ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ ❝❛s❡ ✇❤❡r❡ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❝❛♥ ✉s❡ ❜♦t❤ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞
❣✉✐❞❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧✳ ❲❡ ❞❡✜♥❡ ❛s F ❛s t❤❡ s❡t ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦



✶✽✻ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s

♠❡❛♥✐♥❣s ✭✐✳❡✳ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✮✱ ❛♥❞ G t❤❡ s❡t ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦
t❤❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡s ♠❡❛♥✐♥❣s ✭✐✳❡✳ ✏❛❝t✐♦♥ ✶✑✱ ✏❛❝t✐♦♥ ✷✑✱ ✳✳✳✮✳ ❊①t❡♥❞✐♥❣ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠
t♦ ❝❛s❡s ✇❤❡r❡ ♣♦ss✐❜❧❡ ♠❡❛♥✐♥❣s ✐♥❝❧✉❞❡ ❜♦t❤ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ✭✐✳❡✳ lf ∈
{F ∪G}✮ r❡q✉✐r❡s ❛ ♣r♦❜❛❜✐❧✐st✐❝ ♠♦❞❡❧ ♦❢ ❤♦✇ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❞✐str✐❜✉t❡s ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞
❣✉✐❞❛♥❝❡ s✐❣♥❛❧s✳ ❚❤✐s ♠♦❞❡❧ ♠✉st ❤♦❧❞ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♣r♦♣❡rt②

∑

l∈{F∪G} p(l
f =

l|s, a, ξ) = 1✳ ❲❡ ❞❡✜♥❡ ❛ ✈❛r✐❛❜❧❡ φ t❤❛t r❡♣r❡s❡♥ts t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ t❤❡ ✉s❡r
♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❛ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧ ❛t ❡❛❝❤ st❡♣✱ ✐✳❡✳ p(lf ∈ F ) = φ✱ ✇❤✐❝❤ ✐♠♣❧✐❡s p(lf ∈
G) = 1− φ✳

❯♥❞❡r t❤✐s ♥❡✇ ❞❡✜♥✐t✐♦♥ ✇❡ ❝❛♥ ❝❤❛♥❣❡ ♦✉r ❢r❛♠❡ ❞❡✜♥✐t✐♦♥ t♦✿

p(lf = l|s, a, ξ) =
{

φ p(lf = l|s, a, ξ) ❢♦r l ∈ F

(1− φ) p(lf = l|s, ξ) ❢♦r l ∈ G
✭✼✳✻✮

✇❤❡r❡ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✶✸ ❤♦❧❞s ❢♦r t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❝♦♠♣♦♥❡♥t ✭❢♦r l ∈ F ✮ ❛♥❞ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✶✹
❤♦❧❞s ❢♦r t❤❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❝♦♠♣♦♥❡♥t ✭❢♦r l ∈ G✮✳

❲❡ ❛ss✉♠❡ t❤❡ ♠✐①✐♥❣ ♣❛r❛♠❡t❡r φ ✐s ❦♥♦✇♥ ✐♥ ❛❞✈❛♥❝❡✳ ❲❡ s❡t φ t♦ ✵✳✺ ♠❡❛♥✐♥❣
t❤❡ ✉s❡r ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❤❛❧❢ ♦❢ t❤❡ t✐♠❡ ❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ t❤❡ ♦t❤❡r ❤❛❧❢ ♦❢ t❤❡
t✐♠❡✳

❊①♣❧♦r❛t✐♦♥ str❛t❡❣✐❡s ❲❡ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡ ❢♦✉r ❞✐✛❡r❡♥t ❛❣❡♥t ❜❡❤❛✈✐♦rs✿ ❛✮ r❛♥✲
❞♦♠✱ ❜✮ ε✲❣r❡❡❞②✱ ❝✮ ♠②♦♣✐❝ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥✱ ✇❤✐❝❤ ❛✐♠s ❛t s❡❧❡❝t✐♥❣
t❤❡ ❛❝t✐♦♥ t❤❛t ✐s t❤❡ ♠♦st ✉♥❝❡rt❛✐♥ ✐♥ t❤❡ ❝✉rr❡♥t st❛t❡✱ ❛♥❞ ❞✮ ❢✉❧❧ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②
❜❛s❡❞ ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥ ✇❤✐❝❤ r❡q✉✐r❡s ❛♥ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❛♣ t♦ ❞❡❝✐❞❡ ✇❤❛t t♦ ❡①♣❧♦r❡ ♥❡①t✳

❆s ✇❡ ❛r❡ ✐♥ ❛ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s ❞♦♠❛✐♥✱ ✇❡ ❝❛♥♥♦t ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ❢✉❧❧ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②
❢♦r ❡❛❝❤ st❛t❡ ❛s ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✺✱ ✇❡ t❤❡r❡❢♦r❡ ❛♣♣r♦①✐♠❛t❡ t❤✐s ♣r♦❝❡ss✳
❊①t❡♥s✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ❣❡♥❡r❛❧ ♣r♦❜❧❡♠ ❛❧r❡❛❞② ❡①✐st ❢♦r t❤❡ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s st❛t❡ ♣r♦❜❧❡♠
❬◆♦✉r✐ ✷✵✶✵✱ ❍❡st❡r ✷✵✶✸❪ ❛♥❞ ✇❡ ✇✐❧❧ r❡❧② ♦♥ ❛ s❛♠♣❧✐♥❣ ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞✳ ❖♥❡ ❤✉♥✲
❞r❡❞ r❛♥❞♦♠ st❛t❡s ❛r❡ ❣❡♥❡r❛t❡❞ ❛♥❞ ❡✈❛❧✉❛t❡❞ ✐♥ t❡r♠s ♦❢ t❤❡✐r ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳ ❊❛❝❤
s❛♠♣❧❡❞ st❛t❡ ✐s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❛ r❡✇❛r❞ ✈❛❧✉❡ ♣r♦♣♦rt✐♦♥❛❧ t♦ ✐ts ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳ ❚❤✐s
✈❛❧✉❡ ✐s ♣r♦♣❛❣❛t❡❞ t♦ ♥❡✐❣❤❜♦r❤♦♦❞ st❛t❡s ❜② ✉s✐♥❣ ❛ ✜①❡❞ ●❛✉ss✐❛♥ ❦❡r♥❡❧✳ ❲❡ ✉s❡
❛s ❛♠♣❧✐t✉❞❡ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✈❛❧✉❡ ❛♥❞ ❛ ❞✐❛❣♦♥❛❧ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡ ♠❛tr✐① ♦❢ ✈❛❧✉❡ ✵✳✵✶
❢♦r ❡❛❝❤ ❝♦♠♣♦♥❡♥t✳ ❚❤❡ r❡s✉❧t✐♥❣ ❛♣♣r♦①✐♠❛t❡❞ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❛♣ ✐s t❤❡♥ ✉s❡❞ ❛s ❛
r❡✇❛r❞ ❢✉♥❝t✐♦♥✳ ❇② s♦❧✈✐♥❣ t❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ ▼❉P✱ ✉s✐♥❣ ❢♦r ✐♥st❛♥❝❡ ◗✲▲❡❛r♥✐♥❣✱
t❤❡ ❛❣❡♥t ♣❧❛♥s ✐ts ❛❝t✐♦♥s t♦ ✈✐s✐t t❤❡ ♠♦st ✉♥❝❡rt❛✐♥ r❡❣✐♦♥s✳ ❲❡ ❞❡❝✐❞❡❞ t♦ ✉s❡
❛♥ ε✲❣r❡❡❞② ♣♦❧✐❝② ♦♥ t❤❡ ◗✲✈❛❧✉❡s✳ ■♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ❡①♣❡r✐♠❡♥t✱ t❤❡ ❛❣❡♥t ✇✐❧❧ ✉s❡
❛♥ ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥ r❛t✐♦ ε ❡q✉❛❧ t♦ 0.1✳

✼✳✹✳✷ ❘❡s✉❧ts

❲❡ ♣r❡s❡♥t r❡s✉❧ts ❢r♦♠ ✼✺ r✉♥s ♦❢ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥t✱ ✇❤❡r❡ ❢♦r ❡❛❝❤ r✉♥ ✇❡ r❛♥❞♦♠❧②
❝❤♦♦s❡ ❛ t❛s❦ t♦ t❡❛❝❤ ❢r♦♠ t❤❡ s❡t ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s❡s✱ ❛s ✇❡❧❧ ❛s t❤❡ ✐♥✐t✐❛❧ st❛t❡ ♦❢ t❤❡
❛❣❡♥t✳ ❚❤❡ s✐♠✉❧❛t❡❞ t❡❛❝❤❡r ♠❛❦❡s ✶✵ ♣❡r❝❡♥t ♦❢ t❡❛❝❤✐♥❣ ♠✐st❛❦❡s✱ ✐✳❡✳ s❡♥❞✐♥❣
❛♥ ❡rr♦♥❡♦✉s s✐❣♥❛❧ ✶✵ ♣❡r❝❡♥t ♦❢ t❤❡ t✐♠❡✳ ❋♦r ❡❛❝❤ ❡①♣❡r✐♠❡♥t✱ ✇❡ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡
❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s ❡✈❡r② ✶✺ st❡♣s ❛♥❞ ♣❡r❢♦r♠s ❛ t♦t❛❧ ♦❢ ✸✺ ✉♣❞❛t❡s✱ ❢♦r ❛ t♦t❛❧ ♦❢ ✺✷✺



✼✳✹✳ ❈♦♥t✐♥✉♦✉s st❛t❡ s♣❛❝❡ ✶✽✼

✐t❡r❛t✐♦♥s✳ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✺ s❤♦✇s t❤❡ ❛✈❡r❛❣❡ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ t❛✉❣❤t t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s
❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞✳
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❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✺✿ ❚❛✉❣❤t ❤②♣♦t❤❡s✐s ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ ✭♠❡❛♥ ✰ st❛♥❞❛r❞
❡rr♦r✮ t❤♦✉❣❤t ✐t❡r❛t✐♦♥ ✉s✐♥❣ ❛ ●❛✉ss✐❛♥ ❝❧❛ss✐✜❡r✳ ❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ♦❢ ❞✐✛❡r❡♥t ❡①♣❧♦✲
r❛t✐♦♥ str❛t❡❣✐❡s✳ ❯♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞✱ ✇❤✐❝❤ ♣❧❛♥ ♦♥ t❤❡ ❧♦♥❣
t❡r♠✱ ♣❡r❢♦r♠s s✐❣♥✐✜❝❛♥t❧② ❜❡tt❡r ♦♥ ❛✈❡r❛❣❡✳

❚❤❡s❡ r❡s✉❧ts s❤♦✇ t❤❛t ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❝❛♥ ❧❡❛r♥ ❛ t❛s❦ ✐♥ ❛ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s ✇♦r❧❞ ❢r♦♠
✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ❛♥❞ ♥♦✐s② ✐♥str✉❝t✐♦♥s ✇❤♦s❡ ♣♦ss✐❜❧❡ ♠❡❛♥✐♥❣s ❛r❡ ❜♦t❤ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞
❣✉✐❞❛♥❝❡ ❛♥❞ ✶✵ ♣❡r❝❡♥t ♦❢ t❤❡ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ✇❡r❡ t❡❛❝❤✐♥❣ ♠✐st❛❦❡s✳ ❚❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②
❜❛s❡❞ ♣❧❛♥♥✐♥❣ str❛t❡❣② ♦✉t♣❡r❢♦r♠s r❛♥❞♦♠ ❛❝t✐♦♥ s❡❧❡❝t✐♦♥✳ ■♥t❡r❡st✐♥❣❧②✱ ♠②♦♣✐❝
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ str❛t❡❣②✱ ✇❤✐❝❤ ✐s ❛❧s♦ ❜❛s❡❞ ♦♥ ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❡❛s✉r❡✱ ✐s ♥♦t
❡✣❝✐❡♥t✳ ❚❤✐s r❡s✉❧t ✐❧❧✉str❛t❡s t❤❛t✱ ✇❤❡♥ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ t❤❡ ❛❣❡♥t ❛s ♥♦t ❜❡✐♥❣ ❛❜❧❡ t♦
t❡❧❡♣♦rt✱ ❛ ❧♦♥❣ t❡r♠ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ❛♣♣r♦❛❝❤ ✐s ♠♦r❡ s✉✐t❡❞ t♦ ❡①♣❧♦r❡ ❡✣❝✐❡♥t❧② t❤❡ st❛t❡
s♣❛❝❡ t❤❛♥ ❛ s❤♦rt✲t❡r♠ ✈✐s✐♦♥ ❜② s❡❧❡❝t✐♥❣ t❤❡ ♥❡①t ❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤ ❤✐❣❤❡r ✐♠♠❡❞✐❛t❡
r❡✇❛r❞✱ ✐✳❡✳ ❤✐❣❤❡r ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳

❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✻ s❤♦✇s t❤❡ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❡st✐♠❛t❡❞ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❛♣ ❢♦r ♦♥❡ r✉♥
♦❢ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t✳ ❋♦r ❡❛❝❤ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❛♣✱ t❤❡ ❛❣❡♥t ♣❧❛♥s ✐ts ❛❝t✐♦♥s t♦ r❡❛❝❤
❛ ♠❛①✐♠❛❧ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② r❡❣✐♦♥✳ ❚❤❡ ♠❛①✐♠✉♠ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✈❛❧✉❡ ❞❡❝r❡❛s❡s ❛s t❤❡
❛❣❡♥t ✐s ❝♦rr❡❝t❧② ❡st✐♠❛t✐♥❣ t❤❡ t❛s❦✳



✶✽✽ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s

Step 30

0.1
0.2
0.3
0.4
0.5
0.6
0.7
0.8
0.9
1.0

✭❛✮ ❆❢t❡r ✸✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s✳

Step 90

0.06
0.12
0.18
0.24
0.30
0.36
0.42
0.48

✭❜✮ ❆❢t❡r ✾✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s✳

Step 165
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0.12
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0.16
0.18

✭❝✮ ❆❢t❡r ✶✻✺ ✐t❡r❛t✐♦♥s✳

Step 240
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2.8
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✭❞✮ ❆❢t❡r ✷✹✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s✳
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Taught task likelihood

✭❢✮ ❚❛✉❣❤t ❤②♣♦t❤❡s✐s ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐✲

❤♦♦❞ ❡✈♦❧✉t✐♦♥✳

❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✻✿ ▲♦❣ ❯♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❛♣s ❛❢t❡r ❛✮ ✸✵✱ ❜✮ ✾✵✱ ❝✮ ✶✻✺ ❛♥❞ ❞✮ ✷✹✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s✳
❡✮ s❤♦✇s t❤❡ ♣✉❞❞❧❡ ✇♦r❧❞ ❝❤♦s❡♥ ❜② t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❛♥❞ ❢✮ s❤♦✇s t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦❣r❡ss
❛♥❞ t❤❡ ❢r❛♠❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❡❛❝❤ ♦❢ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❛♣✳ ■♥ ♦r❞❡r t♦ ❞✐s♣❧❛② t❤❡
❞✐✛❡r❡♥❝❡s ❜❡t✇❡❡♥ ❧♦❣ ✈❛❧✉❡s✱ ✇❡ ❜♦✉♥❞❡❞ t❤❡ ❝♦❧♦r ♠❛♣ ❜❡t✇❡❡♥ ✲✺ ❛♥❞ ✵✱ ✇❤✐❝❤
❝♦rr❡s♣♦♥❞ t♦ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✈❛❧✉❡s ❜❡t✇❡❡♥ ✵✳✵✵✻✼ ❛♥❞ ✶✳ ❙♦♠❡ ❧♦❣ ✈❛❧✉❡s✱ ❡s♣❡❝✐❛❧❧②
❢♦r ❞✮✱ ❛r❡ ❧♦✇❡r t❤❛♥ ✲✺ ❛♥❞ ❛r❡ ❞✐s♣❧❛②❡❞ ✐♥ t❤❡ s❛♠❡ ❝♦❧♦r ❛s ✲✺✳ ❇❡st s❤♦✇♥ ✐♥
❝♦❧♦r✳



✼✳✹✳ ❈♦♥t✐♥✉♦✉s st❛t❡ s♣❛❝❡ ✶✽✾

✼✳✹✳✸ ❉✐s❝✉ss✐♦♥

❲❡ ❤❛✈❡ s❤♦✇♥ ❤♦✇ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❝♦✉❧❞ ❜❡ ❛♣♣❧✐❡❞ t♦ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s st❛t❡ ❞♦♠❛✐♥s
❛♥❞ s❡❡♥ t❤❛t✱ ❣✐✈❡♥ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✱ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ♦♥❧② ♥❡❡❞s t♦
❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ ♦♣t✐♠❛❧ ♣♦❧✐❝✐❡s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❡❛❝❤ t❛s❦ t♦ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ✐♥t❡r♣r❡t ❛
s✐❣♥❛❧✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ ❛♥② ♠❡t❤♦❞ t❤❛t ❛❧❧♦✇ t♦ ❝♦♠♣✉t❡ ❛ ♣♦❧✐❝② ❢♦r ❝♦♥t✐♥✉♦✉s ❞♦♠❛✐♥s
❝♦✉❧❞ ❜❡ ✉s❡❞✳ ❚❤❡ ♦♥❧② ♣r♦❜❧❡♠ ✐s t❤❡♥ r❡❧❛t❡❞ t♦ t❤❡ ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧ ❝♦st ♦❢ t❤♦s❡
♠❡t❤♦❞s t❤❛♥ t♦ t❤❡ ❢♦r♠❛❧✐s♠ ♦❢ t❤✐s ✇♦r❦✳ ❲❡ ✇✐❧❧ s❡❡ ✐♥ ♥❡①t s❡❝t✐♦♥ t❤❛t✱ ❢♦r
s♦♠❡ s♣❡❝✐✜❝ ❢r❛♠❡s ❛♥❞ ✇♦r❧❞s✱ ✐t ✐s ♥♦t ❛❧✇❛②s ♥❡❡❞❡❞ ❢♦r t❤❡ r♦❜♦t t♦ ❦♥♦✇
t❤❡ ♦♣t✐♠❛❧ ♣♦❧✐❝✐❡s t♦ ✐♥t❡r♣r❡t t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ t❤❡ ❤✉♠❛♥✱ ✇❤✐❝❤ ❝❛♥
❝♦♥s✐❞❡r❛❜❧② r❡❞✉❝❡ t❤❡ ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧ ❝♦st ♦❢ r✉♥♥✐♥❣ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠✳



✶✾✵ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s

✼✳✺ ❈♦♥t✐♥✉♦✉s s❡t ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s✐s

❍♦✇ t♦ r❡❧❛① t❤❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ t❤❛t

t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦ ❜❡❧♦♥❣ t♦ ❛ ❦♥♦✇♥ ✜♥✐t❡ s❡t ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s✐s❄

■♥ ♦r❞❡r t♦ ♠❛❦❡ t❤❡ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♣r♦❜❧❡♠ tr❛❝t❛❜❧❡✱ ✇❡ ❛ss✉♠❡❞ t❤❛t t❤❡ r♦❜♦t
❧❡❛r♥❡r ❦♥♦✇s t❤❛t t❤❡ t❛s❦ t♦ ❜❡ ❧❡❛r♥t ❝❛♥ ❜❡ ❛♣♣r♦①✐♠❛t❡❞ ❜② ♦♥❡ t❛s❦ ❛♠♦♥❣
❛ ♣r❡✲❞❡✜♥❡❞ s❡t ♦❢ t❛s❦s✳ ■♥❞❡❡❞✱ ✇✐t❤♦✉t ❝♦♥str❛✐♥✐♥❣ t❤❡ s♣❛❝❡ ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s✱
❛♥ ✐♥✜♥✐t❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ♠❛② ❡①♣❧❛✐♥ t❤❡ ♣❛rt✐❝✉❧❛r t❡❛❝❤✐♥❣ ❞❛t❛ r❡❝❡✐✈❡❞✳ ■♥
♣r❛❝t✐❝❡✱ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ♣r❡✲❞❡✜♥❡❞ t❛s❦s ✐♥ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✇❛s st✐❧❧ r❡❧❛t✐✈❡❧② ❧❛r❣❡✱
❛❧❧♦✇✐♥❣ ❛ ❝❡rt❛✐♥ ❧❡✈❡❧ ♦❢ ✢❡①✐❜✐❧✐t②✳ ❨❡t✱ ✐t ✇♦✉❧❞ ❜❡ ❤✐❣❤❧② ❞❡s✐r❛❜❧❡ t♦ ❡①t❡♥❞ t❤❡
♣♦ss✐❜✐❧✐t② t♦ ❞❡❛❧ ✇✐t❤ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s t❛s❦ r❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥✱ ❛❧❧♦✇✐♥❣ ♣♦t❡♥t✐❛❧❧② ✐♥✜♥✐t❡
t❛s❦ s♣❛❝❡s✳

❆ ♣♦t❡♥t✐❛❧ ❛✈❡♥✉❡ t♦ ❛❞❞r❡ss t❤✐s ✐s t♦ ❝♦♥str❛✐♥ s❡❛r❝❤ t❤r♦✉❣❤ ❛ ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥
♦❢ r❡❣✉❧❛r✐③❛t✐♦♥ ❛♥❞ ♣❛rt✐❝❧❡ ✜❧t❡r ❛♣♣r♦❛❝❤❡s✳ ■♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♦❢ t❤✐s s❡❝t✐♦♥✱ ✇❡
♣r❡s❡♥t ❛ s✐♠♣❧❡ ♣❛rt✐❝❧❡ ✜❧t❡r ❜❛s❡❞ ❛❧❣♦r✐t❤♠ t❤❛t ❛❧❧♦✇ ❛♥ ❛❣❡♥t t♦ ✐❞❡♥t✐❢② ❛ t❛s❦
❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥str✉❝t✐♦♥ ❛♥❞ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ❛♥ ✐♥✜♥✐t❡ s❡t ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t
❧✐✈❡s ✐♥ ❛ ✷ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s st❛t❡ s♣❛❝❡ ❛♥❞ s❤♦✉❧❞ ✐❞❡♥t✐❢② ✇❤✐❝❤ ❝♦♦r❞✐♥❛t❡
✐t s❤♦✉❧❞ r❡❛❝❤✱ ❛♠♦♥❣ t❤❡ ✐♥✜♥✐t❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ ❝♦♦r❞✐♥❛t❡s✳

✼✳✺✳✶ ❲♦r❧❞ ❛♥❞ t❛s❦

❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r ❛♥ ❛❣❡♥t ❧✐✈✐♥❣ ✐♥ ❛ ✷ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s s♣❛❝❡ ❜♦✉♥❞❡❞ ❜❡t✇❡❡♥
✵ ❛♥❞ ✶ ✐♥ ❜♦t❤ ❞✐♠❡♥s✐♦♥s✳ ❆ t❡❛❝❤❡r ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ✐♥❞✐❝❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t t❤❡ ♦r✐❡♥t❛t✐♦♥
♦❢ t❤❡ ❣♦❛❧ st❛t❡ ❝♦♠♣❛r❡❞ t♦ t❤❡ r♦❜♦t st❛t❡ ❜② ❞r❛✇✐♥❣ s♦♠❡ ♣❛tt❡r♥s ♦♥ ❛ t❛❜❧❡t✳
❚❤♦s❡ ❞✐r❡❝t✐♦♥s ❝❛♥ ♦♥❧② ❜❡ s❡❧❡❝t❡❞ ❛♠♦♥❣ ♦❢ t❤❡ ❢♦✉r ❝❛r❞✐♥❛❧ ❞✐r❡❝t✐♦♥s t❤❛t ❛r❡
t❤❡ ❞✐r❡❝t✐♦♥s ♦❢ ♥♦rt❤✱ ❡❛st✱ s♦✉t❤✱ ❛♥❞ ✇❡st✳ ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r ✇❛♥ts t❤❡ r♦❜♦t t♦ r❡❛❝❤
❛ ♣❛rt✐❝✉❧❛r st❛t❡ t❤❛t ❝❛♥ ❜❡ ❛♥② ♣♦s✐t✐♦♥ ✐♥ t❤❡ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s ✷ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ s♣❛❝❡✳
❚❤❡ r♦❜♦t ✐s ❛❜❧❡ t♦ t❡❧❡♣♦rt ✐ts❡❧❢ t♦ ❛♥② ❧♦❝❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s♣❛❝❡ t♦ r❡❝❡✐✈❡ ❛ ♥❡✇
✐♥❞✐❝❛t✐♦♥✳

❲❡ st✐❧❧ ❝♦♥s✐❞❡r ❛ str♦♥❣ ❛ ♣r✐♦r✐ ❦♥♦✇❧❡❞❣❡ ♦♥ t❤❡ s♣❛❝❡ ♦❢ t❛s❦✱ ✇❤✐❝❤ ✐s t❤❛t
t❤❡r❡ ✐s ♦♥❧② ♦♥❡ ❣♦❛❧ st❛t❡✳ ❚❤✐s ✐s ❛ ✈❡r② str♦♥❣ ❛ ♣r✐♦r✐ r❡❣✉❧❛r✐③❛t✐♦♥ ♦♥ t❤❡ ❝♦♠✲
♣❧❡①✐t② ♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠✳ ❈♦♥s✐❞❡r✐♥❣ t❤❡r❡ ❝♦✉❧❞ ❜❡ s❡✈❡r❛❧ ❣♦❛❧ ♣♦s✐t✐♦♥s✱ ❞❡♣❡♥❞✐♥❣
❢♦r ❡①❛♠♣❧❡ ♦♥ t❤❡ ❝✉rr❡♥t ♣♦s✐t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t✱ ✇♦✉❧❞ ✐♥❝r❡❛s❡ ❞r❛♠❛t✐❝❛❧❧② t❤❡
s❡❛r❝❤ s♣❛❝❡❀ ✐t ✇♦✉❧❞ t❤❡♥ ❜❡ ❧✐❦❡❧② t❤❛t ♠❛♥② ❤②♣♦t❤❡s✐s ♦❢ ❞✐✛❡r❡♥t ❝♦♠♣❧❡①✲
✐t② ✇♦✉❧❞ ❡①♣❧❛✐♥ ✇❡❧❧ t❤❡ ♦❜s❡r✈❡❞ ❞❛t❛✳ ■♥ s✉❝❤ ❝❛s❡ ❛ r✉❧❡ ❢♦r r❡❣✉❧❛r✐③✐♥❣ t❤❡
❤②♣♦t❤❡s✐③❡ t❛s❦ s♦❧✉t✐♦♥s ✇♦✉❧❞ ❜❡ ♥❡❡❞❡❞✳

✼✳✺✳✷ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡

❲❡ ❞❡✜♥❡ t❤❡ ❝❛r❞✐♥❛❧ ❞✐r❡❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✳ ■♥ t❤✐s ❢r❛♠❡✱ t❤❡ ✉s❡r ♣r♦✈✐❞❡s ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥
❛❜♦✉t t❤❡ ❝❛r❞✐♥❛❧ ❞✐r❡❝t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❣♦❛❧ st❛t❡ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡ ❝✉rr❡♥t ❛❣❡♥t
♣♦s✐t✐♦♥✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t ❞♦❡s ♥♦t ♥❡❡❞ t♦ ❦♥♦✇ t❤❡ ♦♣t✐♠❛❧ ♣♦❧✐❝② t♦ ✐♥t❡r♣r❡t ❛ s✐❣♥❛❧



✼✳✺✳ ❈♦♥t✐♥✉♦✉s s❡t ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶✾✶

❜✉t ♦♥❧② ✐ts ❝✉rr❡♥t st❛t❡✳ ❚❤❡ t❡❛❝❤❡r ♣r♦✈✐❞❡s ✐♥❞✐❝❛t✐♦♥ ♦♥ t❤❡ ❛❜s♦❧✉t❡ ❞✐r❡❝t✐♦♥
♦❢ t❤❡ ❣♦❛❧ st❛t❡ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡ ❛❣❡♥t ♣♦s✐t✐♦♥✳ ❆s ❛♥ ❡①❛♠♣❧❡✱ ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r ❛
t❡❛❝❤❡r t❤❛t ✐♥❞✐❝❛t❡s t❤❡ ❝❛r❞✐♥❛❧ ❞✐r❡❝t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♦❜❥❡❝t✱ ✐✳❡✳ t❤❡ ♠❡ss❛❣❡ t♦ t❤❡
r♦❜♦t ✐s✿ ✏t❤❡ ♦❜❥❡❝t ✐s ◆♦rt❤ ✭❙♦✉t❤✱ ❲❡st ♦r ❊❛st✮ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ②♦✉r ♣♦s✐t✐♦♥✑✳

❲❡ ✐❧❧✉str❛t❡ t❤✐s ❢r❛♠❡ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✼✳ ❚❤❡ ❝❤♦✐❝❡ ♦❢ t❤❡ ❝❛r❞✐♥❛❧ ❞✐r❡❝t✐♦♥ t♦
s❡♥❞ t♦ t❤❡ ❛❣❡♥t ✐s ♠♦❞❡❧❡❞ ❜② ❛ ♣r♦❜❛❜✐❧✐st✐❝ ♠♦❞❡❧✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ♦♥❡
❝❛r❞✐♥❛❧ ❞✐r❡❝t✐♦♥ ✐s ♣r♦♣♦rt✐♦♥❛❧ t♦ t❤❡ ❛♥❣❧❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ t❛r❣❡t✲❛❣❡♥t ❞✐r❡❝t✐♦♥
❛♥❞ t❤❡ ❝❛r❞✐♥❛❧ ❞✐r❡❝t✐♦♥ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✳
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❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✼✿ ❊①❛♠♣❧❡ ♦❢ t❤❡ ❝❛r❞✐♥❛❧ ❢r❛♠❡✳ ❚❤❡ s✐❣♥❛❧ ❢r♦♠ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐♥❞✐❝❛t❡s
✐♥ ✇❤✐❝❤ ❝❛r❞✐♥❛❧ ❞✐r❡❝t✐♦♥ ✭◆✱❙✱❲✱❊✮ ✐s t❤❡ t❛r❣❡t ♣♦s✐t✐♦♥✳ ❚❤❡r❡ ✐s ❛ ♣r♦❜❛❜✐❧✐st✐❝
♠♦❞❡❧ t❤❛t ❞❡s❝r✐❜❡s t❤❡ ✉s❡r ❜❡❤❛✈✐♦r✱ s✉❝❤ t❤❛t t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ❣❡♥❡r❛t✐♥❣ ❛
s✐❣♥❛❧ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏❲❡st✑ ✐s ♣r♦♣♦rt✐♦♥❛❧ t♦ t❤❡ ❛♥❣❧❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❛❣❡♥t ♣♦s✐t✐♦♥
❛♥❞ t❤❡ t❛r❣❡t ♣♦s✐t✐♦♥✳ ❚❤✐s ❢r❛♠❡ ❞♦❡s ♥♦t r❡q✉✐r❡s t❤❡ ❛❣❡♥t t♦ ❦♥♦✇ ❤♦✇ t♦
r❡❛❝❤ t❤❡ t❛r❣❡t ♣♦s✐t✐♦♥✱ ❜✉t ♦♥❧② ✐ts ♦✇♥ ♣♦s✐t✐♦♥ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❛t ❣♦❛❧✳

❲❡ ❞❡✜♥❡❞ ❛s ϕN t❤❡ ❛♥❣❧❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ t❛r❣❡t✲❛❣❡♥t ❞✐r❡❝t✐♦♥ ❛♥❞ t❤❡ ◆♦rt❤
❝❛r❞✐♥❛❧ ❞✐r❡❝t✐♦♥✱ ❛♥❞ r❡s♣❡❝t✐✈❡❧② ϕS ✱ ϕW ✱ ❛♥❞ ϕE t❤❡ ❛♥❣❧❡s ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡
❙♦✉t❤✱ ❲❡st✱ ❛♥❞ ❊❛st ❞✐r❡❝t✐♦♥s✳ ❚❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛t t❤❡ ✉s❡r r❡❢❡rs t♦ t❤❡ ◆♦rt❤
❝❛r❞✐♥❛❧ ❞✐r❡❝t✐♦♥ ✐s ❞❡✜♥❡❞ ❛s ❢♦❧❧♦✇s✿

p(lf = ♥♦rt❤ | ϕN ) =

{

(1− 2ϕN

π
)(1− α) if ϕN < π

2
α
K

♦t❤❡r✇✐s❡
✭✼✳✼✮

✇✐t❤ K t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❝❛r❞✐♥❛❧ ❞✐r❡❝t✐♦♥ t❤❛t ❞♦ ♥♦t s❛t✐s✜❡s t❤❡ ❝♦♥❞✐t✐♦♥ ϕN < π
2 ✱

✇❤✐❝❤ ♠❡❛♥s ❑ ❝❛♥ t❛❦❡ ✈❛❧✉❡ ♦❢ ✷ ♦r ✸ ♦♥❧②✳ α ✐s t❤❡ ❡rr♦r r❛t❡ ♦❢ t❤❡ ✉s❡r✳ ❋✐♥❛❧❧②✱
✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r ✉♥s✐❣♥❡❞ ❛♥❣❧❡s ♦♥❧② ✇✐t❤✐♥ t❤❡ [0, π] ✐♥t❡r✈❛❧s✱ ♠❡❛♥✐♥❣ t❤❛t ❛♥❣❧❡s ♦❢
−π
2 ♦r 3π

2 ❛r❡ t❛❦❡♥ ❛s π
2 ✳ ❚❤❡ s❛♠❡ ❡q✉❛t✐♦♥ ❛♣♣❧✐❡s ❢♦r ❛❧❧ ❝❛r❞✐♥❛❧ ❞✐r❡❝t✐♦♥ ❛♥❞

s❤♦✉❧❞ ♠❛✐♥t❛✐♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♣r♦♣❡rt✐❡s
∑

c∈{N,S,E,W} p(l
f = c|ϕc) = 1✳



✶✾✷ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s

■♥ ♣r❛❝t✐❝❡✱ ✐❢ ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r ♦✉r ✈✐s✉❛❧ r❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ♦❢ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✼✱ ✇❡ ♦❜t❛✐♥
t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ❛♥❣❧❡ ♠❡❛s✉r❡♠❡♥ts✿ ϕN = 9π

22 ✱ ϕS = 13π
22 ✱ ϕW = 20π

22 ✱ ❛♥❞ ϕE = π
11 ✳

■♥ t❤❛t ❝❛s❡ K = 2✳ ■❢ ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r α = 0✱ ✇❡ ♦❜t❛✐♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t✐❡s
✈❛❧✉❡s✿ p(lf = ♥♦rt❤ | ϕN ) = 0.18✱ p(lf = s♦✉t❤ | ϕS) = 0✱ p(lf = ✇❡st | ϕW ) = 0✱
❛♥❞ p(lf = ❡❛st | ϕE) = 0.82✱ ✇❤✐❝❤ ✇❡ r❡♣r❡s❡♥t ❛s ❛ ✈❡❝t♦r [0.18, 0, 0, 0.82]✳ ■❢ ✇❡
❛❝❝♦✉♥t ♦❢ s♦♠❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ❡rr♦rs ❢r♦♠ t❤❡ t❡❛❝❤❡r✱ t❛❦✐♥❣ ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡ α = 0.05✱
✇❡ ♦❜t❛✐♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ✈❡❝t♦r ♦❢ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t②✿ [0.17, 0.025, 0.025, 0.78]✳

❲❡ ✇✐❧❧ ✉s❡ t❤✐s ❢r❛♠❡ ✐♥ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✇✐t❤ α = 0.01✳ ◆♦t❡ t❤❛t t❤❡ s❛♠❡
❢r❛♠❡ ❝❛♥ ❜❡ ✉s❡❞ ✇✐t❤ ❞✐✛❡r❡♥t r❡❢❡r❡♥t✐❛❧✱ ✐♥st❡❛❞ ♦❢ t❤❡ ❝❛r❞✐♥❛❧ ❞✐r❡❝t✐♦♥✱ ♦♥❡
❝♦✉❧❞ r❡❢❡r t♦ t❤❡ ❞✐r❡❝t✐♦♥ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t❤❡ r♦❜♦t ♦r✐❡♥t❛t✐♦♥✱ ♦r ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦
t❤❡ ♣♦s✐t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❤✉♠❛♥ t❡❛❝❤❡r ✐♥ t❤❡ r♦♦♠✳

✼✳✺✳✸ ❋✐♥❣❡r ♠♦✈❡♠❡♥t✬s ❞❛t❛s❡ts

❲❡ ✇✐❧❧ ♣r❡s❡♥t r❡s✉❧ts ✉s✐♥❣ t✇♦ ❞✐✛❡r❡♥t ❞❛t❛s❡ts ♠❛❞❡ ♦❢ ✜♥❣❡r ♠♦✈❡♠❡♥ts ♣❡r✲
❢♦r♠❡❞ ♦♥ ❛ t❛❜❧❡t✳

❖✉r ✜rst ❞❛t❛s❡t s❤♦✇♥ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✽ ✐s ❜✉✐❧❞ ❢r♦♠ ❛ ✉s❡r ❣❡♥❡r❛t✐♥❣ ❞✐r❡❝t✐♦♥❛❧
tr❛❥❡❝t♦r✐❡s st❛rt✐♥❣ ❢r♦♠ t❤❡ ❝❡♥t❡r ♦❢ t❤❡ t❛❜❧❡t ❛♥❞ ❣♦✐♥❣ t♦✇❛r❞ t❤❡ ❡❞❣❡s ♦❢ t❤❡
t❛❜❧❡t✳ ❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❢♦✉r ❞✐✛❡r❡♥t ♠♦✈❡♠❡♥ts✱ ♦♥❡ t♦✇❛r❞ ❡❛❝❤ ❡❞❣❡✱ r❡♣r❡s❡♥t✐♥❣
t❤❡ ❢♦✉r ❝❛r❞✐♥❛❧ ❞✐r❡❝t✐♦♥s t❤❛t ❛r❡ t❤❡ ❞✐r❡❝t✐♦♥s ♦❢ ♥♦rt❤✱ ❡❛st✱ s♦✉t❤✱ ❛♥❞ ✇❡st✳
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❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✽✿ ❉❛t❛s❡t ♦❢ ✜♥❣❡r ♠♦✈❡♠❡♥ts ❢♦r ◆♦rt❤✴❙♦✉t❤✴❊❛st✴❲❡st ❝♦♠♠❛♥❞s✳
❚❤❡ ✉s❡r ✐s s❧✐❞✐♥❣ ❤✐s ✜♥❣❡r ❢r♦♠ t❤❡ ♠✐❞❞❧❡ ♦❢ t❤❡ s❝r❡❡♥ t♦ t❤❡ ❝♦rr❡s♣♦♥❞✐♥❣ ❡❞❣❡
♦❢ t❤❡ s❝r❡❡♥✳



✼✳✺✳ ❈♦♥t✐♥✉♦✉s s❡t ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶✾✸

❖✉r s❡❝♦♥❞ ❞❛t❛s❡t s❤♦✇♥ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✾ ✐s ❜✉✐❧❞ ❢r♦♠ ❛ ✉s❡r ❞r❛✇✐♥❣ t❤❡ ❝❛r❞✐♥❛❧
❧❡tt❡rs ✭◆✱ ❙✱ ❲✱ ❛♥❞ ❊✮ ✐♥ t❤❡ ♠✐❞❞❧❡ ♦❢ t❤❡ t❛❜❧❡t✳
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South sign movementsNorth sign movements East sign movements West sign movements

❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✾✿ ❉❛t❛s❡t ♦❢ ✜♥❣❡r ♠♦✈❡♠❡♥ts ❢♦r ◆♦rt❤✴❙♦✉t❤✴❊❛st✴❲❡st ❝♦♠♠❛♥❞s✳
❚❤❡ ✉s❡r ✐s ❞r❛✇✐♥❣ t❤❡ ✜rst ❧❡tt❡r ♦❢ t❤❡ ❝❛r❞✐♥❛❧ ♦♥ t❤❡ s❝r❡❡♥✳

❚♦ r❡♣r❡s❡♥t t❤♦s❡ tr❛❥❡❝t♦r✐❡s✱ ♦✉r ❢❡❛t✉r❡ ✈❡❝t♦r ✐s ❝♦♠♣♦s❡❞ ♦❢ ✶✶ ❞✐♠❡♥s✐♦♥s✱
❡♥❝♦❞✐♥❣✿

• ❚❤❡ st❛rt ❳ ❛♥❞ ❨ ♣♦s✐t✐♦♥s ✭✷ ❢❡❛t✉r❡s✮

• ❚❤❡ ❡♥❞ ❳ ❛♥❞ ❨ ♣♦s✐t✐♦♥s ✭✷ ❢❡❛t✉r❡s✮

• ❚❤❡ ❞❡❧t❛ ♣♦s✐t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ st❛rt ❛♥❞ ❡♥❞ ♣♦s✐t✐♦♥ ❢♦r ❳ ❛♥❞ ❨ ❝♦♦r❞✐♥❛t❡ ✭✷
❢❡❛t✉r❡s✮

• ❚❤❡ ♠❡❞✐❛♥ ❳ ❛♥❞ ❨ ♣♦s✐t✐♦♥s ✭✷ ❢❡❛t✉r❡s✮

• ❚❤❡ ❞✐st❛♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ st❛rt ❛♥❞ ❡♥❞ ♣♦s✐t✐♦♥ ✭✶ ❢❡❛t✉r❡✮

• ❚❤❡ t♦t❛❧ ❞✐st❛♥❝❡ tr❛✈❡❧❡❞ ❜② t❤❡ ✜♥❣❡r ✭✶ ❢❡❛t✉r❡✮

• ❚❤❡ ❛✈❡r❛❣❡ s♣❡❡❞ ♦❢ t❤❡ ✜♥❣❡r ✭✶ ❢❡❛t✉r❡✮

❯s✐♥❣ t❤✐s r❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ✇❡ ❛❝❤✐❡✈❡ ✶✵✵ ♣❡r❝❡♥t ❛❝❝✉r❛❝② ♦♥ t❤❡ ❞✐r❡❝t✐♦♥❛❧
♠♦✈❡♠❡♥ts ❞❛t❛s❡t ❛♥❞ ✾✾ ♣❡r❝❡♥t ❛❝❝✉r❛❝② ♦♥ t❤❡ ❝❛r❞✐♥❛❧ s✐❣♥s ❞❛t❛s❡t✱ ✉s✐♥❣ ❛
s✐♠♣❧❡ ●❛✉ss✐❛♥ ❝❧❛ss✐✜❡r ✇✐t❤ ♦♥❡ ●❛✉ss✐❛♥ ♣❡r ❝❧❛ss✳

❲❡ r❡♠✐♥❞ t❤❛t ❡❛❝❤ ♠♦✈❡♠❡♥t ❤❛s ♥♦ ❛ ♣r✐♦r✐ ♠❡❛♥✐♥❣ ❢♦r t❤❡ r♦❜♦t✳ ❋♦r
❡①❛♠♣❧❡✱ ✐♥ ♦✉r s✐♠✉❧❛t✐♦♥ ✇❡ ♠❛② ✉s❡ t❤❡ ✏❲✑ s✐❣♥ s✐❣♥❛❧s t♦ ♠❡❛♥ t❤❡ ❣♦❛❧ st❛t❡
✐s ♥♦rt❤ t♦ t❤❡ ❛❣❡♥t ♣♦s✐t✐♦♥✳

✼✳✺✳✹ ❊✈❛❧✉❛t✐♥❣ t❛s❦ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞

❆s t❤❡r❡ ✐s ❛♥ ✐♥✜♥✐t② ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ ❣♦❛❧ st❛t❡s✱ t❤❡ ❛❣❡♥t ❝❛♥♥♦t ❡st✐♠❛t❡ t❤❡ ♣r♦❜❛✲
❜✐❧✐t② ♦❢ ❛❧❧ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s ✐♥ ♣❛r❛❧❧❡❧✳ ❲❡ ✇✐❧❧ r❡❧② ♦♥ ❛ ♣❛rt✐❝❧❡ ✜❧t❡r ❜❛s❡❞ ❛♣♣r♦❛❝❤
❬●♦r❞♦♥ ✶✾✾✸✱ ❉♦✉❝❡t ✷✵✵✾✱ ❚❤r✉♥ ✷✵✵✷❪✳ ❚❤❡ ♠❛✐♥ ✐❞❡❛ ❝♦♥s✐sts ♦❢ s❛♠♣❧✐♥❣ ❛ ✜✲
♥✐t❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ❛♥❞ ❝♦♠♣✉t✐♥❣ ❛ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ♠❡❛s✉r❡ ❢♦r ❡❛❝❤ ♦❢ t❤♦s❡ t❛s❦s✳
●✐✈❡♥ t❤❡ r❛♥❦✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡♠✱ ✇❡ ✇✐❧❧ ❛♣♣❧② ❛ r❡s❛♠♣❧❡ st❡♣ t❤❛t ❝♦♥s✐sts ♦❢



✶✾✹ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s

❦❡❡♣✐♥❣ s♦♠❡ ♦❢ t❤❡ ❜❡st t❛s❦s ❛♥❞ s❛♠♣❧❡ ♥❡✇ ♦♥❡s✳ ▼♦r❡ ❞❡t❛✐❧s ❛r❡ ♣r♦✈✐❞❡❞ ✐♥
♥❡①t s✉❜s❡❝t✐♦♥ ✼✳✺✳✺✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ✐♥ t❤✐s s✉❜s❡❝t✐♦♥ ❤♦✇ ✇❡ ❡st✐♠❛t❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t②
♦❢ ❡❛❝❤ s❛♠♣❧❡❞ t❛s❦✳

❖✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠✱ ❛s ♣r❡s❡♥t❡❞ s♦ ❢❛r✱ ✇❛s ❝✉♠✉❧❛t✐✈❡❧② ❛❝❝✉♠✉❧❛t✐♥❣ ❡✈✐❞❡♥❝❡ ❢♦r
❡❛❝❤ t❛s❦ ❛♥❞ ✇❛s ✉♣❞❛t✐♥❣ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ♦❢ ❡❛❝❤ t❛s❦ ♦♥ ❛ st❡♣ ❜② st❡♣ ❜❛s✐s✳
❍♦✇❡✈❡r✱ ❢♦r t❤✐s ❡①♣❡r✐♠❡♥t✱ ❛s t❤❡ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s❡s ❛r❡ ❝❤❛♥❣✐♥❣ ❡✈❡r② st❡♣✱ ✇❡
❝❛♥♥♦t ✉♣❞❛t❡ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ♦❢ ❡❛❝❤ t❛s❦ ♦♥ ❛ st❡♣ ❜② st❡♣ ❜❛s✐s✱ ❛s ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥
❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✼✳ ❚❤✐s ❛♣♣r♦❛❝❤ ❛❧❧♦✇❡❞ ✉s t♦ r❡❞✉❝❡ t❤❡ ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧ ❝♦st ♦❢ ♦✉r
❛❧❣♦r✐t❤♠ s♦ ❛s t♦ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ r✉♥ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✐♥ ❛ r❡❛s♦♥❛❜❧❡ ❛♠♦✉♥t ♦❢ t✐♠❡✳
❆ ♣♦ss✐❜❧❡ ♦♣t✐♦♥ ✇♦✉❧❞ ❜❡ t♦ ✉s❡ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✺✱ ❜✉t ✐t ✇♦✉❧❞ r❡q✉✐r❡s t♦ tr❛✐♥ ❛
✶✵✵✵✵✵ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❛t ✐t❡r❛t✐♦♥ ✷✵✵✱ ✇❤✐❝❤ ✇❛s ♥♦t ❢❡❛s✐❜❧❡ ✐♥ r❡❛s♦♥❛❜❧❡ t✐♠❡✳

❲❡ s❡❧❡❝t❡❞ ❛♥♦t❤❡r ♠❡t❤♦❞ t❤❛t r❡❧✐❡s ♦♥ s❛♠♣❧✐♥❣ ❞✐✛❡r❡♥t ❝❧❛ss✐✜❡rs ❢r♦♠ ❛
♠❡t❛✲❝❧❛ss✐✜❡r✳ ■t ❛❧❧♦✇s ❣❡♥❡r❛t✐♥❣ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❛t ❛ ❧♦✇ ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧ ❝♦st✳ ❚❤❡♥✱
❣✐✈❡♥ ♠❛♥② ❝❧❛ss✐✜❡rs ❢♦r ❡❛❝❤ t❛s❦✱ ✇❡ ❝❛♥ ❝♦♠♣❛r❡ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s ♣r❡❞✐❝t❡❞ ❜②
t❤❡s❡ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❛♥❞ r❛♥❦ t❤❡ t❛s❦ ❜② ❛ st❛t✐st✐❝❛❧ t❡st✳ ❲❡ ❞❡s❝r✐❜❡ ❡❛❝❤ st❡♣ ♦❢ t❤✐s
♣r♦❝❡ss ✐♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♣❛r❛❣r❛♣❤s✳

❚❤❡ ✜rst st❡♣ ✐s t♦ ❝♦♠♣✉t❡ ❛ ✏♠❡t❛✑ ♠♦❞❡❧ t❤❛t ❡♥❝♦❞❡s ❛ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦❢ ♣r♦❜❛✲
❜✐❧✐t② ♦♥ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ♣❛r❛♠❡t❡rs✱ ✐✳❡✳ ✇❤✐❝❤ ❡♥❝♦❞❡s ❛ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦✈❡r
t❤❡ ♠❡❛♥ ❛♥❞ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡ ♦❢ ❡❛❝❤ ❝❧❛ss✳ ❚♦ ❞♦ s♦✱ ❛♥❞ ❣✐✈❡♥ t❤❛t ✇❡ ❛r❡ ✉s✐♥❣ ♠✉❧t✐✲
✈❛r✐❛t❡ ♥♦r♠❛❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s✱ ✇❡ ✉s❡ ❛ ♥♦♥✐♥❢♦r♠❛t✐✈❡ ✭❏❡✛r❡②✬s✮ ♣r✐♦r ❬●❡❧♠❛♥ ✷✵✵✸❪
t♦ ❡st✐♠❛t❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦✈❡r t❤❡ ♠❡❛♥s ❛♥❞ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡s✿

p(µl|D) = tn−d(µ|x̄l,
Sl

n(n− d)
) ✭✼✳✽✮

p(Σl|D) = IWn−1(Σl|Sl) ✭✼✳✾✮

✇❤❡r❡ x̄l ❛♥❞ Sl r❡s♣❡❝t✐✈❡❧② r❡♣r❡s❡♥ts t❤❡ ▼▲ ❡st✐♠❛t❡s ♦❢ t❤❡ ♠❡❛♥ ❛♥❞ ❝♦✲
✈❛r✐❛♥❝❡ ❢♦r ❡❛❝❤ ❝❧❛ss l ❜❛s❡❞ ♦♥ t❤❡ ❞❛t❛s❡t D✱ n ✐s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ s✐❣♥❛❧s✱ ❛♥❞
d ✐s t❤❡ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧✐t② ♦❢ ❛ s✐❣♥❛❧ ❢❡❛t✉r❡ ✈❡❝t♦r✳ µl ❛♥❞ Σl ❛r❡ t❤❡ ♣♦st❡r✐♦r ❡st✐✲
♠❛t❡s ♦❢ t❤❡ ♠❡❛♥ ❛♥❞ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡ ❣✐✈❡♥ t❤❡ ♥♦♥✐♥❢♦r♠❛t✐✈❡ ♣r✐♦r✳ IW ❞❡♥♦t❡s ❛♥
■♥✈❡rs❡ ❲✐s❤❛rt ❢✉♥❝t✐♦♥ ✇❤✐❝❤ ✐s t❤❡ ♠✉❧t✐❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ ❣❡♥❡r❛❧✐③❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ✐♥✈❡rs❡
●❛♠♠❛✱ ✐t r❡♣r❡s❡♥ts ❛ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦♥ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡ ♠❛tr✐①✳

❚❤✐s ✏♠❡t❛✑ ♠♦❞❡❧ ❡♥❝♦❞❡s t❤❡ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦❢ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦♥ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ♣❛✲
r❛♠❡t❡rs✳ ●✐✈❡♥ t❤✐s ♠♦❞❡❧ ✇❡ ❝❛♥ s❛♠♣❧❡✱ ❢♦r ✈❡r② ❧♦✇ ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧ ❝♦st✱ ❛
♠✉❧t✐t✉❞❡ ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ ●❛✉ss✐❛♥ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❜② s❛♠♣❧✐♥❣ ❛ ♠❡❛♥ ❛♥❞ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡ ❢♦r
❡❛❝❤ ❝❧❛ss✳ ❚❤❡ ♠♦r❡ ✇❡ ❤❛✈❡ ❞❛t❛ t♦ ✜t ♦✉r ♠♦❞❡❧✱ t❤❡ ❧❡ss ✉♥❝❡rt❛✐♥t② r❡♠❛✐♥s
❛♥❞ t❤❡ ❧❡ss ✈❛r✐❛❜✐❧✐t② ✇✐❧❧ ❜❡ ♦❜s❡r✈❡❞ ✐♥ t❤❡ ❣❡♥❡r❛t❡❞ ❝❧❛ss✐✜❡rs✳

■♥ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥t✱ ✇❡ ✇✐❧❧ s❛♠♣❧❡ ✷✵ ❝❧❛ss✐✜❡rs ♣❡r t❛s❦✳ ❋♦r ❡❛❝❤ s❛♠♣❧❡❞
❝❧❛ss✐✜❡rs✱ ✇❡ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ✈❛❧✉❡ ✭✐✳❡✳ t❤❡ ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞✮ ♦❢ ❡❛❝❤
t❛s❦✳ ❆s ❛ r❡s✉❧t ✇❡ ❤❛✈❡ ✷✵ ❡st✐♠❛t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ❡❛❝❤ t❛s❦✳ ❲❡ ✇✐❧❧
❝♦♥s✐❞❡r ♦♥❡ t❛s❦ ❛s t❤❡ ❜❡st ♦♥❡ ♦♥❝❡ ♦♥❡ ♦❢ t❤❡ t❛s❦s ❤❛s ❛ s✐❣♥✐✜❝❛♥t❧② ❜❡tt❡r
♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛♥ ❛❧❧ t❤❡ ♦t❤❡rs✳



✼✳✺✳ ❈♦♥t✐♥✉♦✉s s❡t ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶✾✺

❚♦ ❞♦ s♦ ✇❡ ♠♦❞❡❧ ♦✉r ✷✵ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ❡st✐♠❛t❡s ❢♦r ❡❛❝❤ t❛s❦ ❜② ❛ ♥♦r♠❛❧ ❞✐str✐✲
❜✉t✐♦♥✱ ❛♥❞ ❞❡♥♦t❡ ❛s µξt ❛♥❞ σξt t❤❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ♠❛①✐♠✉♠ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❡st✐♠❛t❡s ♦❢
t❤❡ ♠❡❛♥ ❛♥❞ ✈❛r✐❛♥❝❡✳ ❚♦ ❝♦♠♣❛r❡ t✇♦ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s✱ ✇❡ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t②
t❤❛t ♦♥❡ s❛♠♣❧❡ ❢r♦♠ t❤❡ ●❛✉ss✐❛♥ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ❤❛s ❤✐❣❤❡r ✈❛❧✉❡ t❤❛♥
♦♥❡ s❛♠♣❧❡ ❢r♦♠ t❤❡ ●❛✉ss✐❛♥ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ♦t❤❡r t❛s❦✳ ❚♦ ❞♦ s♦ ✇❡ ❝♦♠♣✉t❡
t❤❡ ♥♦r♠❛❧ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ t✇♦ ♠♦❞❡❧s ♦❢ ❡❛❝❤ t❛s❦ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t✐❡s✳
❚❤❡ r❡s✉❧t✐♥❣ ♠♦❞❡❧ ✐s ❛❧s♦ ❛ ♥♦r♠❛❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ✇✐t❤ ♠❡❛♥ ❛♥❞ ✈❛r✐❛♥❝❡ ❛s ❢♦❧❧♦✇✿

µξt−ξu = µξt − µξu ✭✼✳✶✵✮

σ2
ξt−ξu

= σ2
ξt
+ σ2

ξu
✭✼✳✶✶✮

❋✐♥❛❧❧② ✇❡ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛t ♦♥❡ s❛♠♣❧❡ ❢r♦♠ t❤❛t ❝❧❛ss ❤❛s ❛ ✈❛❧✉❡
❛❜♦✈❡ ③❡r♦✳ ❚❤✐s ✐s s✐♠♣❧② 1 − Φ(µξt−ξu , σ

2
ξt−ξu

)✱ ✇✐t❤ Φ(µξt−ξu , σ
2
ξt−ξu

) t❤❡ ❝✉✲
♠✉❧❛t✐✈❡ ♥♦r♠❛❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ♥♦r♠❛❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦❢ ♠❡❛♥ µξt−ξu

❛♥❞ ✈❛r✐❛♥❝❡ σ2
ξt−ξu

✳ ❚❤❡♥✱ ❛s ❢♦r ❡q✉❛t✐♦♥ ✹✳✶✵ ✇❡ t❛❦❡ ❛s ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ❢♦r t❤❡
t❛s❦ ξt t❤❡ ♠✐♥✐♠✉♠ ♦❢ t❤❡ ♣❛✐r✇✐s❡ ❝♦♠♣❛r✐s♦♥ ✇✐t❤ ❛❧❧ ♦t❤❡r t❛s❦s ξu ✇✐t❤
u ∈ {1, . . . , T}r {t}✳

❲❡ ✐❧❧✉str❛t❡ t❤✐s ♣r♦❝❡ss ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✵✳ ✷✵ s❛♠♣❧❡s ✇❡r❡ ❣❡♥❡r❛t❡❞ r❛♥❞♦♠❧② t♦
s✐♠✉❧❛t❡ s♦♠❡ ❡st✐♠❛t❡s ❢♦r t✇♦ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛♥❞ ♠♦❞❡❧ t❤❡✐r r❡s♣❡❝t✐✈❡ ❞✐str✐✲
❜✉t✐♦♥ ✉s✐♥❣ ♥♦r♠❛❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✵❛✮✳ ❋✐♥❛❧❧② ✇❡ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ♣r♦❜❛✲
❜✐❧✐t② t❤❛t ❛ s❛♠♣❧❡ ❢r♦♠ t❤❡ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ✇✐t❤ ❤✐❣❤❡st ♠❡❛♥ ❤❛s ❤✐❣❤❡r ✈❛❧✉❡ t❤❛♥
❛ s❛♠♣❧❡ ❢r♦♠ t❤❡ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ✇✐t❤ ❧♦✇❡st ♠❡❛♥✳ ❲❡ ✉s❡ ❊q✉❛t✐♦♥s ✼✳✶✵ ❛♥❞ ✼✳✶✶
t♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ♠❡❛♥ ❛♥❞ ✈❛r✐❛♥❝❡ ♦❢ t❤❡ ♥♦r♠❛❧ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡
t✇♦ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s❀ ❢r♦♠ ✇❤✐❝❤ t❤❡ ❛r❡❛ ✉♥❞❡r ❝✉r✈❡ ❢r♦♠ ✵ t♦ ✰■♥❢ ✐s ♦✉r ♣r♦❜❛❜✐❧✐t②
♠❡❛s✉r❡✳

❚❤❡r❡ ❛r❡ s❡✈❡r❛❧ ✇❡❛❦♥❡ss❡s ✐♥ t❤✐s ❛♣♣r♦❛❝❤ ❛♥❞ ✇❡ ♥♦t❡ t❤❛t ♠♦❞❡❧✐♥❣ ❛
❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦♥ t❤❡ ✐♥t❡r✈❛❧ ❬✵✱ ✶❪ ✉s✐♥❣ ❛ ♥♦r♠❛❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ✐s ♥♦t ❛♣♣r♦♣r✐❛t❡✳
❯s✐♥❣ ❛ ❜❡t❛ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ✇♦✉❧❞ ❤❛✈❡ ❜❡❡♥ ♠♦r❡ s✉✐t❛❜❧❡ ❜✉t ✇❡ ❝♦✉❧❞ ♥♦t ✜♥❞ ❛♥
❛♥❛❧②t✐❝❛❧ s♦❧✉t✐♦♥ t♦ t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t✇♦ ❜❡t❛ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ ✇❡
tr✐❡❞ t♦ ✉s❡ ♠♦r❡ st❛♥❞❛r❞ st❛t✐st✐❝❛❧ t❡st✱ s✉❝❤ ❛s t❤❡ ♦♥❡ t❛✐❧❡❞ ❙t✉❞❡♥t✬s t✲t❡st
♦r t❤❡ ❲❡❧❝❤✬s t✲t❡st✱ ❜✉t t❤❡ r❡s✉❧ts ✇❡r❡ ♥♦t s❛t✐s❢②✐♥❣ ❛s t❤❡s❡ t❡sts ♦♥❧② ❝❤❡❝❦
✇❤❡t❤❡r ♦r ♥♦t t❤❡ ♠❡❛♥s ♦❢ t❤❡ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s ❛r❡ ❡q✉❛❧s✳

◆♦t❡ t❤❛t ✐t ♠❛② s❡❡♠ ♠♦r❡ str❛✐❣❤t❢♦r✇❛r❞ t♦ ❞✐r❡❝t❧② ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ♠❛r❣✐♥❛❧
♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦❢ ❊q✉❛t✐♦♥ ✺✳✺✱ ✇❤✐❝❤ ✐♥t❡❣r❛t❡s ♦✈❡r t❤❡ ❢✉❧❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥
♦❢ ♣❛r❛♠❡t❡rs✳ ❍❡r❡ ✇❡ tr✐❡❞ t♦ ❣❡t ❛ ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ♦♥ t♦♣ ♦❢ ♦✉r ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞
❡st✐♠❛t❡s✳ ❚❤✐s ✐s ✇❤② ✇❡ ❣❡♥❡r❛t❡ s❡✈❡r❛❧ ❝❧❛ss✐✜❡rs✱ t❡st t❤❡✐r ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ❛♥❞
♠❡❛s✉r❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛t ♦♥❡ s❡t ♦❢ ❝❧❛ss✐✜❡rs ✐s ♦♥ ❛✈❡r❛❣❡ ❜❡tt❡r t❤❛t ❛♥♦t❤❡r
s❡t ♦❢ ❝❧❛ss✐✜❡rs✳ ❚♦ ❞♦ s♦ ✇❡ ♠♦❞❡❧ t❤❡ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦❢ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ♦❢ ❛ s❡t ♦❢
❝❧❛ss✐✜❡rs ❜② ❛ ♥♦r♠❛❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥❀ ❛♥❞ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛t ❛ s❛♠♣❧❡
❞r❛✇♥ ❢r♦♠ t❤❡ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ♦♥❡ s❡t ♦❢ ❝❧❛ss✐✜❡rs ❤❛s ❤✐❣❤❡r ✈❛❧✉❡ t❤❛♥
♦♥❡ ❞r❛✇♥ ❢r♦♠ t❤❡ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t❤❡ ❛♥ ♦t❤❡r s❡t ♦❢ ❝❧❛ss✐✜❡rs✳



✶✾✻ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s
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✭❛✮ ◆♦r♠❛❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s ✜tt❡❞ ❢r♦♠ t❤❡ ❡st✐♠❛t❡❞ ✈❛❧✉❡s ♦❢ t✇♦ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ❖♥ t♦♣ ❛r❡

t❤❡ ✷✵ s❛♠♣❧❡s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❚❤❡ ♦r❛♥❣❡ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ❤❛s ❛ ♠❡❛♥ ♦❢ ✵✳✼✶

❛♥❞ ❛ st❛♥❞❛r❞ ❞❡✈✐❛t✐♦♥ ♦❢ ✵✳✶✼✳ ❚❤❡ ❜❧✉❡ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ❤❛s ❛ ♠❡❛♥ ♦❢ ✵✳✷✸ ❛♥❞ ❛ st❛♥❞❛r❞

❞❡✈✐❛t✐♦♥ ♦❢ ✵✳✶✻✳
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P(X > 0) = 0.99

✭❜✮ ◆♦r♠❛❧ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ t✇♦ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦❢ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✵❛ ✭t❤❡ ♦r❛♥❣❡

♦♥❡ ♠✐♥✉s t❤❡ ❜❧✉❡ ♦♥❡✮✳ ▼❡❛♥ ✐s ✵✳✹✽ ❛♥❞ st❛♥❞❛r❞ ❞❡✈✐❛t✐♦♥ ✐s ✵✳✷✸✳ ❋r♦♠ t❤✐s ❞✐str✐❜✉t✐♦♥

✇❡ ❡st✐♠❛t❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛t ❛ s❛♠♣❧❡ ❤❛s ❛ ✈❛❧✉❡ ❛❜♦✈❡ ③❡r♦✱ ✐♥ t❤✐s ❡①❛♠♣❧❡ ✐t ✇♦✉❧❞

❜❡ ✵✳✾✾✳
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1

cdf(0) = 0.01

✭❝✮ ❈✉♠✉❧❛t✐✈❡ ♥♦r♠❛❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ●❛✉ss✐❛♥ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✵❜✳

❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✵✿ ❚❤❡ ♣r♦❝❡❞✉r❡ ✉s❡❞ t♦ ❡st✐♠❛t❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛t ♦♥❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s
❣❡♥❡r❛t❡s ❜❡tt❡r ❝❧❛ss✐✜❡rs t❤❛♥ ❛♥ ♦t❤❡r✳



✼✳✺✳ ❈♦♥t✐♥✉♦✉s s❡t ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶✾✼

✼✳✺✳✺ ❙❡❧❡❝t✐♦♥ ❛♥❞ ❣❡♥❡r❛t✐♦♥ ♦❢ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s❡s

❆s t❤❡r❡ ✐s ❛♥ ✐♥✜♥✐t② ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ ❣♦❛❧ st❛t❡s✱ t❤❡ ❛❣❡♥t ❝❛♥♥♦t ❡st✐♠❛t❡ t❤❡ ♣r♦❜✲
❛❜✐❧✐t② ♦❢ ❛❧❧ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s ✐♥ ♣❛r❛❧❧❡❧✳ ❲❡ r❡❧② ♦♥ ❛ ♣❛rt✐❝❧❡ ✜❧t❡r ❜❛s❡❞ ❛♣♣r♦❛❝❤
❬●♦r❞♦♥ ✶✾✾✸✱ ❉♦✉❝❡t ✷✵✵✾✱ ❚❤r✉♥ ✷✵✵✷❪✳ ❚❤❡ ♠❛✐♥ ✐❞❡❛ ❝♦♥s✐st ♦❢ s❛♠♣❧✐♥❣ ❛ ✜♥✐t❡
♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s ❛♥❞ ❝♦♠♣✉t❡ ❛ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ♠❡❛s✉r❡ ❢♦r ❡❛❝❤ ♦❢ t❤❡s❡ t❛s❦s✳ ●✐✈❡♥
t❤❡ r❛♥❦✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡♠✱ ✇❡ ✇✐❧❧ ❛♣♣❧② ❛ r❡s❛♠♣❧❡ st❡♣ t❤❛t ❝♦♥s✐st ♦❢ ❦❡❡♣✐♥❣
s♦♠❡ ♦❢ t❤❡ ❜❡st t❛s❦ ❛♥❞ s❛♠♣❧❡ ♥❡✇ ♦♥❡s✳

❚❤❡r❡ ❛r❡ ♠❛♥② ♣❛r❛♠❡t❡rs t❤❛t ✇✐❧❧ ✐♥✢✉❡♥❝❡ t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ s✉❝❤ ❛♥ ❛❧✲
❣♦r✐t❤♠✳ ❲❡ ❝❛♥ ❝❤❛♥❣❡ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❛s❦s s❛♠♣❧❡❞✱ t❤❡ ❝r✐t❡r✐❛ ❢♦r s❡❧❡❝t✐♥❣ t❤❡
t❛s❦s t❤❛t st❛② ✐♥ t❤❡ ♣♦♦❧ ❢r♦♠ ♦♥❡ st❡♣ t♦ ❛♥♦t❤❡r✱ ❛♥❞ ✇❡ ❝❛♥ ❝❤❛♥❣❡ t❤❡ ♠❡t❤♦❞
✉s❡❞ t♦ s❛♠♣❧❡ ♥❡✇ t❛s❦s✳

❆s t❤✐s ✐s ❛♥ ❡①♣❧♦r❛t♦r② ❡①♣❡r✐♠❡♥t✱ ✇❡ ✇✐❧❧ r❡str✐❝t ♦✉r ❛♥❛❧②s✐s t♦ t❤❡ ✐♥✢✉❡♥❝❡
♦❢ t❤❡ ♠❡t❤♦❞ ✉s❡❞ t♦ r❡s❛♠♣❧❡ t❤❡ ♣♦♦❧ ♦❢ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ ❛♥❞ ❝♦♥s✐❞❡r ❡✐t❤❡r ❛
r❛♥❞♦♠ ♦r ❛♥ ❛❝t✐✈❡ str❛t❡❣②✳ ❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r ❛ ♣♦♦❧ ♦❢ ✺✵ ❤②♣♦t❤❡s❡s✳ ❊❛❝❤ st❡♣✱ ✇❡
✇✐❧❧ ❦❡❡♣ ♦♥❧② t❤❡ ❜❡st ❤②♣♦t❤❡s✐s ❢r♦♠ t❤❡ ♣♦♦❧ ❛♥❞ r❡♣❧❛❝❡ t❤❡ ✹✾ ♦t❤❡rs ✉s✐♥❣ ♦♥❡
♦❢ t❤❡ s❛♠♣❧✐♥❣ str❛t❡❣✐❡s ❞❡✜♥❡ ♥❡①t✳

❚❤❡ r❛♥❞♦♠ ❣❡♥❡r❛t✐♦♥ ♦❢ t❛s❦ s✐♠♣❧② ❦❡❡♣s t❤❡ ❜❡st ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛♥❞ ❣❡♥❡r❛t❡s
✹✾ ♥❡✇ t❛s❦s ❤②♣♦t❤❡s✐s r❛♥❞♦♠❧②✳

❖✉r ❛❝t✐✈❡ t❛s❦ ❣❡♥❡r❛t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞ s✐♠♣❧② s❡❧❡❝ts ♥❡✇ t❛s❦s ❛r♦✉♥❞ t❤❡ ❝✉r✲
r❡♥t ❜❡st t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❚♦ ❞♦ s♦✱ ✇❡ ❝r❡❛t❡ ❛ ♠✐①t✉r❡ ♦❢ ●❛✉ss✐❛♥s t❤❛t ❞❡✜♥❡
t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ✉s❡❞ t♦ s❛♠♣❧❡ t❤❡ ♥❡✇ t❛s❦s✳ ❚❤✐s ♠✐①t✉r❡ ♠♦❞❡❧ ✐s
❝♦♠♣♦s❡❞ ♦❢✿

• ♦♥❡ ✜①❡❞ ●❛✉ss✐❛♥ ❛t t❤❡ ❝❡♥t❡r ♦❢ t❤❡ st❛t❡ s♣❛❝❡ ✭✐✳❡✳ [0.5, 0.5]✮✱ ✇✐t❤ ❛ ❞✐❛❣✲
♦♥❛❧ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡ ♠❛tr✐①✱ ✇❤❡r❡ ❡❛❝❤ ✈❛❧✉❡ ♦♥ t❤❡ ❞✐❛❣♦♥❛❧ ✐s ❡q✉❛❧ t♦ 0.1✱ ❛♥❞
❤❛✈❡ ❛♥ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ✇❡✐❣❤t ♦❢ 0.2✳ ❚❤✐s ●❛✉ss✐❛♥✱ ✇❤✐❝❤ ❤❛s ❛ ❧❛r❣❡ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡
♠❛tr✐① r❡❧❛t✐✈❡ t♦ t❤❡ st❛t❡ s♣❛❝❡✱ ♠❛✐♥t❛✐♥s ❛ ❧❡✈❡❧ ♦❢ ❡①♣❧♦r❛t✐♦♥ ✐♥ t❤❡ t❛s❦
❣❡♥❡r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡ss✳

• ❛ ♠✉❧t✐t✉❞❡ ♦❢ ●❛✉ss✐❛♥s✱ ♦♥❡ ❛t ❡❛❝❤ ❧♦❝❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♣r❡✈✐♦✉s ❤②♣♦t❤❡s✐s
♣♦s✐t✐♦♥s ✭✐✳❡✳ ❤②♣♦t❤❡s✐③❡❞ t❛s❦✮✱ ✇❤♦s❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ✇❡✐❣❤ts ❛r❡ ♣r♦♣♦rt✐♦♥❛❧
t♦ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❡❛❝❤ ♦❢ t❤❡s❡ t❛s❦s✳ ❚❤❡ s✉♠ ♦❢ t❤❡ ✇❡✐❣❤ts ♦❢
t❤❡s❡ ●❛✉ss✐❛♥s ✐s ✵✳✽✱ s✉❝❤ ❛s t❤❡ s✉♠ ♦❢ t❤❡ ✇❡✐❣❤ts ❛❧❧ ♠✐①t✉r❡ ❝♦♠♣♦♥❡♥ts
✐s ✶✳ ❆❧❧ t❤❡s❡ ●❛✉ss✐❛♥s ❤❛✈❡ ❛ ❞✐❛❣♦♥❛❧ ❝♦✈❛r✐❛♥❝❡ ♠❛tr✐①✱ ✇❤❡r❡ ❡❛❝❤ ✈❛❧✉❡
♦♥ t❤❡ ❞✐❛❣♦♥❛❧ ✐s ❡q✉❛❧ t♦ 0.01✳ ❋♦r ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧ ♣✉r♣♦s❡✱ ❡❛❝❤ ●❛✉ss✐❛♥
❤❛❞ ❛ ♠✐♥✐♠❛❧ ✇❡✐❣❤t ♦❢ 1e−6✳

◆♦t❡ t❤❛t t❤❡ r❡s✉❧t✐♥❣ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ✇✐❧❧ ❜❡ tr✉♥❝❛t❡❞ ❛s ❛❧❧ t❤❡ ♣♦✐♥ts ❣❡♥❡r❛t❡❞
♦✉ts✐❞❡ ♦❢ t❤❡ ❜♦✉♥❞❛r✐❡s ♦❢ t❤❡ s♣❛❝❡ ✭✐✳❡✳ ❜❡t✇❡❡♥ ✵ ❛♥❞ ✶ ❢♦r ❡❛❝❤ ❞✐♠❡♥s✐♦♥✮ ✇✐❧❧
❜❡ s❤✐❢t❡❞ t♦ t❤❡ ❝❧♦s❡st ♣♦s✐t✐♦♥ ✐♥ t❤❡ st❛t❡ s♣❛❝❡✳

✼✳✺✳✻ ❯♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ st❛t❡ s❛♠♣❧✐♥❣

❚❤❡ ❛❣❡♥t ❝❛♥ ❛❧s♦ ❝♦♥tr♦❧ t❤❡ ♥❡①t st❛t❡ t♦ t❡❧❡♣♦rt t♦✳ ❆s s❡❡♥ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✺✱
❛❝t✐✈❡❧② ❝♦♥tr♦❧❧✐♥❣ ❛❣❡♥t st❛t❡s ❝❛♥ ❧❡❛❞ t♦ ❜❡tt❡r ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s✳ ■♥❞❡❡❞ t❤❡ st❛t❡



✶✾✽ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s

♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ✐♥✢✉❡♥❝❡s t❤❡ s✐❣♥❛❧ s❡♥t ❜② t❤❡ t❡❛❝❤❡r✳
❲❡ ✇✐❧❧ ❝♦♠♣❛r❡ t✇♦ ❦✐♥❞s ♦❢ s❛♠♣❧✐♥❣✱ r❛♥❞♦♠ ❛♥❞ ❛♥ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞

♠❡t❤♦❞✳ ❚❤❡ r❛♥❞♦♠ ♠❡t❤♦❞ s✐♠♣❧② t❡❧❡♣♦rt t❤❡ ❛❣❡♥t t♦ ❛ r❛♥❞♦♠ ♣♦s✐t✐♦♥ ✐♥
t❤❡ ✇♦r❧❞✳ ❚❤❡ ❛❝t✐✈❡ ♠❡t❤♦❞ r❡❧✐❡s ❛❣❛✐♥ ♦♥ ❛ s❛♠♣❧✐♥❣ ♠❡t❤♦❞✳ ❆t ❡❛❝❤ st❡♣✱
✇❡ ❣❡♥❡r❛t❡ ✶✵✵✵ st❛t❡s r❛♥❞♦♠❧② ❛♥❞ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡s❡
st❛t❡s ✉s✐♥❣ t❤❡ ♠❡t❤♦❞ ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✺ ❜② ❊q✉❛t✐♦♥ ✺✳✹ ❛♥❞ ✉s✐♥❣ ✉♣ t♦ ✷✵
s❛♠♣❧❡❞ s✐❣♥❛❧s ❢r♦♠ ♦✉r ❤✐st♦r② ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❚♦ ❝❤♦♦s❡ t❤❡ ♥❡①t st❛t❡✱ ✇❡ s❡❧❡❝t✱
❛♠♦♥❣ t❤❡ ✶✵✵✵ ♣♦✐♥ts✱ t❤❡ st❛t❡ t❤❛t ❤❛s ❤✐❣❤❡r ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✱ ❛♥❞ t❡❧❡♣♦rt t❤❡ ❛❣❡♥t
t♦ t❤❛t st❛t❡ ✐♥ ♦r❞❡r t♦ ❝♦❧❧❡❝t t❤❡ ♥❡①t t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧✳

✼✳✺✳✼ ❘❡s✉❧ts

❲❡ ❝♦♠♣❛r❡ ❛❧❧ ❢♦✉r ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥s ♦❢ t❤❡ ♠❡t❤♦❞s ❞❡s❝r✐❜❡❞ ❛❜♦✈❡ ❛✮ r❛♥❞♦♠
st❛t❡ ❛♥❞ t❛s❦ s❡❧❡❝t✐♦♥ ✭✇❤✐❝❤ ✇❡ ❝❛❧❧ ✏r❛♥❞♦♠ r❛♥❞♦♠✑✮✱ ❜✮ r❛♥❞♦♠ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♦❢
♥❡①t st❛t❡ ❛♥❞ ❛❝t✐✈❡ t❛s❦ s❛♠♣❧✐♥❣ ✭✇❤✐❝❤ ✇❡ ❝❛❧❧ ✏r❛♥❞♦♠ ❛❝t✐✈❡✑✮✱ ❝✮ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②
❜❛s❡❞ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♦❢ ♥❡①t st❛t❡ ❛♥❞ r❛♥❞♦♠ t❛s❦ s❡❧❡❝t✐♦♥ ✭✇❤✐❝❤ ✇❡ ❝❛❧❧ ✏✉♥❝❡rt❛✐♥t②
r❛♥❞♦♠✑✮✱ ❛♥❞ ❞✮ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♦❢ ♥❡①t st❛t❡ ❛♥❞ ❛❝t✐✈❡ t❛s❦ s❛♠♣❧✐♥❣
✭✇❤✐❝❤ ✇❡ ❝❛❧❧ ✏✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛❝t✐✈❡✑✮✳

❲❡ r❛♥ ✶✵✵ s✐♠✉❧❛t❡❞ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ❢♦r ❡❛❝❤ ♠❡t❤♦❞ ❛♥❞ ❡❛❝❤ ❞❛t❛s❡t✳ ❊❛❝❤
❡①♣❡r✐♠❡♥t ❧❛st❡❞ ✷✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s ❛♥❞ st❛rt❡❞ ❜② ✶✷ r❛♥❞♦♠ st❡♣s s✉❝❤ ❛s t♦ ❝♦❧❧❡❝t
❡♥♦✉❣❤ s✐❣♥❛❧s t♦ ✉s❡ ❊q✉❛t✐♦♥ ✼✳✽ ❛♥❞ ✼✳✾ ✇✐t❤ ♦✉r ✶✶ ❞✐♠❡♥s✐♦♥❛❧ s✐❣♥❛❧s✳

❉✐st❛♥❝❡ t♦ ❣♦❛❧ st❛t❡ ❲❡ ✜rst ❛♥❛❧②③❡ t❤❡ r❡s✉❧ts ✉s✐♥❣ t❤❡ ❞✐r❡❝t✐♦♥❛❧ ✜♥❣❡r
♠♦✈❡♠❡♥t ❞❛t❛s❡t s❤♦✇♥ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✽✳ ❋♦r ❡❛❝❤ ♠❡t❤♦❞✱ ✇❡ ❝♦♠♣❛r❡ t❤❡ ❡✈♦❧✉✲
t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❞✐st❛♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❜❡st t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s t❤r♦✉❣❤ ✐t❡r❛t✐♦♥ ✭t❤❡ ♠♦r❡
♣r♦❜❛❜❧❡ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ♦✉r ❡st✐♠❛t❡✮ ❛♥❞ t❤❡ ❣♦❛❧ st❛t❡ ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✶✮✳

❖♥❧② t❤❡ ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥ ♦❢ ❛❝t✐✈❡❧② s❛♠♣❧✐♥❣ ♥❡✇ t❛s❦s ❛♥❞ ❛❝t✐✈❡❧② s❡❧❡❝t✐♥❣ ♥❡✇
st❛t❡s ❜❛s❡❞ ♦♥ t❤❡✐r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❤❛s ♦✈❡r❛❧❧ ❜❡tt❡r ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ t❤❛♥ ❛♥② ♦t❤❡r
❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥ ♦❢ ♠❡t❤♦❞s✳ ❚❤❡s❡ t✇♦ ♠❡t❤♦❞s ❛r❡ ❝♦♠♣❧❡♠❡♥t❛r②✱ ♦✉r ❛❝t✐✈❡ t❛s❦
s❛♠♣❧✐♥❣ ♠❡t❤♦❞ ❛❧❧♦✇s t♦ ❡①♣❧♦r❡ ❝❧♦s❡ t♦ ♦✉r ♣r❡✈✐♦✉s ❜❡st ❡st✐♠❛t❡s✱ ❛♥❞ ♦✉r
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ st❛t❡ s❡❧❡❝t✐♦♥ ❛❧❧♦✇s t♦ s❛♠♣❧❡ st❛t❡s ✐♥ ✈❡r② ♣r❡❝✐s❡ ❧♦❝❛t✐♦♥ t♦
❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ ❝❧♦s❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ■t ❛❧s♦ ❡①♣❧❛✐♥s ✇❤② ✉s✐♥❣ ♦♥❡ ♦❢
t❤❡ ❛❝t✐✈❡ ♠❡t❤♦❞s ❛❧♦♥❡ ❞♦❡s ♥♦t r❡❛❝❤ t❤❡ s❛♠❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s✳

■♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✶ ✭r✐❣❤t✮✱ ✇❡ ❝♦♠♣❛r❡ t❤❡ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦❢ ✜♥❛❧ ❞✐st❛♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ ♦✉r
❜❡st ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛♥❞ t❤❡ tr✉❡ ❣♦❛❧ ♣♦s✐t✐♦♥✳ ❋✐rst ♥♦t❡ t❤❛t t❤❡ ✐♠♣♦rt❛♥t ❞✐✛❡r❡♥❝❡
❜❡t✇❡❡♥ ❞✐s♣❧❛②✐♥❣ ♦✉r r❡s✉❧ts ✐♥ t❡r♠s ♦❢ ♠❡❛♥ ❛♥❞ st❛♥❞❛r❞ ❡rr♦r ♦r ✐♥ t❡r♠s ♦❢
❛ ❜♦① ♣❧♦t✱ ✇❤✐❝❤ s❤♦✇s t❤❡ ♠❡❞✐❛♥ ❛♥❞ t❤❡ ✷✺t❤ ❛♥❞ ✼✺t❤ ♣❡r❝❡♥t✐❧❡ ✭②♦✉ ❝❛♥ s❡❡
t❤❡ ♠❡❛♥ ✈❛❧✉❡ ❛s ❛ ❝♦❧♦r❡❞ ❞♦t✮✳ ❊s♣❡❝✐❛❧❧② ❢♦r t❤❡ ✏✉♥❝❡rt❛✐♥t② r❛♥❞♦♠✑ ♠❡t❤♦❞✱
t❤❡ ✈✐s✉❛❧ ✐♠♣r❡ss✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦❢ t❤❡ ♠❡t❤♦❞s ❞✐✛❡rs✳ ❚❤✐s ✐s ❞✉❡ t♦ t❤❡
♦✉t❧✐❡rs✱ ✇❤❡r❡ ❡✈❡♥ ❛ ❢❡✇ ✈❛❧✉❡s ❢❛r ❛✇❛② ❢r♦♠ t❤❡ ♠❛✐♥ ❣r♦✉♣ ♦❢ ♣♦✐♥t ❝❛♥ ✏♣✉s❤✑
t❤❡ ♠❡❛♥ ❛✇❛②✳ ❚❤❡ ♥♦r♠❛❧ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ ❞♦❡s ♥♦t ❤♦❧❞ ❢♦r ♣r❡s❡♥t✐♥❣
♦✉r r❡s✉❧ts✳

❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ✐♥ ♦r❞❡r t♦ st❛t✐st✐❝❛❧❧② ❝♦♠♣❛r❡ t❤❡ ❡✣❝✐❡♥❝② ♦❢ ♦✉r ♠❡t❤♦❞s✱ ✇❡ ✉s❡
t❤❡ ▼❛♥♥✲❲❤✐t♥❡② ❯✲t❡st ❬▼❛♥♥ ✶✾✹✼❪ t❤❛t ✐s ❛ ♥♦♥♣❛r❛♠❡tr✐❝ t❡st ❢♦r ❡q✉❛❧✐t② ♦❢



✼✳✺✳ ❈♦♥t✐♥✉♦✉s s❡t ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✶✾✾
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random random
random active
uncertainty random
uncertainty active

❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✶✿ ❊✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❞✐st❛♥❝❡ t♦ t❤❡ t❛r❣❡t ✉s✐♥❣ t❤❡ ❞✐r❡❝t✐♦♥❛❧ ✜♥❣❡r
♠♦✈❡♠❡♥t ❞❛t❛s❡t s❤♦✇♥ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✽✳ ❖♥ t❤❡ ❧❡❢t ✐s t❤❡ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❞✐st❛♥❝❡
♦❢ t❤❡ ❜❡st ♣♦s✐t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s t♦ t❤❡ ❣♦❛❧ ♣♦s✐t✐♦♥ ✭♠❡❛♥ ❛♥❞ st❛♥❞❛r❞ ❡rr♦r s❤♦✇♥
❛s s❤❛❞❡❞ ❛r❡❛✮✳ ❖♥ t❤❡ r✐❣❤t ✐s ❛ ❜♦① ♣❧♦t ♦❢ t❤❡ ❞✐st❛♥❝❡ ♦❢ t❤❡ ❜❡st ♣♦s✐t✐♦♥ ❤②✲
♣♦t❤❡s✐s t♦ t❤❡ ❣♦❛❧ ♣♦s✐t✐♦♥ ❛t t❤❡ ❡♥❞ ♦❢ t❤❡ ✷✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s✳ ❆❝t✐✈❡❧② s❛♠♣❧✐♥❣ ♥❡✇
t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛s ✇❡❧❧ ❛s s❡❧❡❝t✐♥❣ ♥❡✇ st❛t❡ ❜❛s❡❞ ♦♥ ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❡st✐♠❛t✐♦♥
♦✉t♣❡r❢♦r♠ ❛❧❧♦✇ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ t❛r❣❡t ♣♦s✐t✐♦♥ ✇✐t❤ ✈❡r② ❤✐❣❤ ❛❝❝✉r❛❝② ❛♥❞ ❧♦✇
✈❛r✐❛♥❝❡✳ ❲❡ ♥♦t❡ t❤❛t s♦♠❡ ❞✐st❛♥t ♦✉t❧✐❡rs ❛r❡ ♥♦t s❤♦✇♥ ♦♥ t❤❡ ❜♦① ♣❧♦ts ❢♦r
r❡❛❞❛❜✐❧✐t② r❡❛s♦♥s✳



✷✵✵ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s

♣♦♣✉❧❛t✐♦♥ ♠❡❞✐❛♥s ♦❢ t✇♦ ✐♥❞❡♣❡♥❞❡♥t s❛♠♣❧❡s✳ ❲❡ ✉s❡ t❤❡ ♦♥❡ t❛✐❧❡❞ ✈❡rs✐♦♥ t♦
s♣❡❝✐✜❝❛❧❧② t❡st ✇❤❡t❤❡r ♦♥❡ ♣♦♣✉❧❛t✐♦♥ ❤❛s ❣r❡❛t❡r ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s t❤❛♥ t❤❡ ♦t❤❡r✳
❚❤❡r❡ ✐s ♥♦ ♠❡❛s✉r❛❜❧❡ st❛t✐st✐❝❛❧ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ✏r❛♥❞♦♠ r❛♥❞♦♠✑ ❛♥❞
✏r❛♥❞♦♠ ❛❝t✐✈❡✑ ♠❡t❤♦❞s ✭p = 0.68✮✳ ❚❤❡ ✏✉♥❝❡rt❛✐♥t② r❛♥❞♦♠✑ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ♦✈❡r
✏r❛♥❞♦♠ r❛♥❞♦♠✑ ✭p < 1e−10✮ ❛♥❞ ✏r❛♥❞♦♠ ❛❝t✐✈❡✑ ✭p < 1e−10✮ ❛r❡ ❤✐❣❤❧② s✐❣♥✐❢✲
✐❝❛♥t✳ ❆s ✇❡❧❧ ❛s t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ✏✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛❝t✐✈❡✑ ❛♥❞ ✏✉♥❝❡rt❛✐♥t②
r❛♥❞♦♠✑ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ✐♥ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ✭p < 1e−10✮✳

❚❤❡ r❡s✉❧ts ♣r❡s❡♥t❡❞ ❛❜♦✈❡ ✇❡r❡ ♦❜t❛✐♥❡❞ ✉s✐♥❣ t❤❡ ❞✐r❡❝t✐♦♥❛❧ ✜♥❣❡r ♠♦✈❡♠❡♥t
❞❛t❛s❡t s❤♦✇♥ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✽✳ ❲❡ ♥♦✇ ❞❡♠♦♥str❛t❡❞ ❤♦✇ t❤❡ s❛♠❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❝♦✉❧❞
❤❛♥❞❧❡ ❞✐✛❡r❡♥t ✉s❡r ✜♥❣❡r ❣❡st✉r❡s✳ ❲❡ r❡♣❡❛t t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t ✇✐t❤ t❤❡ ❝❛r❞✐♥❛❧
s✐❣♥ ❞❛t❛s❡t ♦❢ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✾✳
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random random
random active
uncertainty random
uncertainty active

❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✷✿ ❊✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❞✐st❛♥❝❡ t♦ t❛r❣❡t ✉s✐♥❣ t❤❡ ❝❛r❞✐♥❛❧ s✐❣♥s ✜♥❣❡r ♠♦✈❡✲
♠❡♥t ❞❛t❛s❡t s❤♦✇♥ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✾✳ ❖♥ t❤❡ ❧❡❢t ✐s t❤❡ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❞✐st❛♥❝❡ ♦❢
t❤❡ ❜❡st ♣♦s✐t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s t♦ t❤❡ ❣♦❛❧ ♣♦s✐t✐♦♥ ✭♠❡❛♥ ❛♥❞ st❛♥❞❛r❞ ❡rr♦r s❤♦✇♥
❛s s❤❛❞❡❞ ❛r❡❛✮✳ ❖♥ t❤❡ r✐❣❤t ✐s ❛ ❜♦① ♣❧♦t ♦❢ t❤❡ ❞✐st❛♥❝❡ ♦❢ t❤❡ ❜❡st ♣♦s✐t✐♦♥ ❤②✲
♣♦t❤❡s✐s t♦ t❤❡ ❣♦❛❧ ♣♦s✐t✐♦♥ ❛t t❤❡ ❡♥❞ ♦❢ t❤❡ ✷✵✵ ✐t❡r❛t✐♦♥s✳ ❆❝t✐✈❡❧② s❛♠♣❧✐♥❣ ♥❡✇
t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛s ✇❡❧❧ ❛s s❡❧❡❝t✐♥❣ ♥❡✇ st❛t❡ ❜❛s❡❞ ♦♥ ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❡st✐♠❛t✐♦♥
♦✉t♣❡r❢♦r♠ ❛❧❧♦✇ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ t❛r❣❡t ♣♦s✐t✐♦♥ ✇✐t❤ ✈❡r② ❤✐❣❤ ❛❝❝✉r❛❝② ❛♥❞ ❧♦✇
✈❛r✐❛♥❝❡✳ ❲❡ ♥♦t❡ t❤❛t s♦♠❡ ❞✐st❛♥t ♦✉t❧✐❡rs ❛r❡ ♥♦t s❤♦✇♥ ♦♥ t❤❡ ❜♦① ♣❧♦ts ❢♦r
r❡❛❞❛❜✐❧✐t② r❡❛s♦♥s✳

❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✷ ✭❧❡❢t✮ s❤♦✇s t❤❡ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❞✐st❛♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❜❡st t❛s❦
❡st✐♠❛t❡s ❛♥❞ t❤❡ ❣♦❛❧ t❛s❦✳ ❲❡ ♦❜s❡r✈❡ ❛ ❧❛r❣❡r ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ r❛♥❞♦♠ ❛♥❞
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♦❢ ♥❡①t st❛t❡✳ ❚❤✐s ❝♦✉❧❞ ❜❡ ❡①♣❧❛✐♥❡❞ ❜② t❤❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s
♦❢ t❤❡ ❝❛r❞✐♥❛❧ s✐❣♥ ❞❛t❛s❡t✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ s②st❡♠ ♠✉st ❝♦♥s✐❞❡r ❛❧❧ ❢❡❛t✉r❡s t♦ ❞✐✛❡r✲
❡♥t✐❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ ❝❧❛ss❡s✱ t❤❡r❡❢♦r❡ r❡q✉✐r✐♥❣ ♠♦r❡ s✐❣♥❛❧s t♦ ❜❡ ❝♦❧❧❡❝t❡❞✳ ❋♦r t❤❡
❞✐r❡❝t✐♦♥❛❧ ✜♥❣❡r ♠♦✈❡♠❡♥t ❞❛t❛s❡t ✭❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✽✮✱ ♦♥❧② t✇♦ ❢❡❛t✉r❡s ✭❡♥❞ ♣♦s✐t✐♦♥
♦♥ ❳ ❛♥❞ ❨ ❛①✐s✮ ✇❡r❡ ❡♥♦✉❣❤ t♦ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ ❛❧❧ ❝❧❛ss❡s✳

■♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✷ ✭r✐❣❤t✮✱ ✇❡ ❝♦♠♣❛r❡ t❤❡ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦❢ ✜♥❛❧ ❞✐st❛♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥



✼✳✺✳ ❈♦♥t✐♥✉♦✉s s❡t ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✷✵✶

♦✉r ❜❡st ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛♥❞ t❤❡ tr✉❡ ❣♦❛❧ ♣♦s✐t✐♦♥✳ ❚❤❡r❡ ✐s ♥♦ ♠❡❛s✉r❛❜❧❡ st❛t✐st✐❝❛❧
❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ✏r❛♥❞♦♠ r❛♥❞♦♠✑ ❛♥❞ ✏r❛♥❞♦♠ ❛❝t✐✈❡✑ ♠❡t❤♦❞s ✭p = 0.8687✮✳
❚❤❡ ✏✉♥❝❡rt❛✐♥t② r❛♥❞♦♠✑ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ♦✈❡r ✏r❛♥❞♦♠ r❛♥❞♦♠✑ ✭p < 1e−10✮ ❛♥❞
✏r❛♥❞♦♠ ❛❝t✐✈❡✑ ✭p < 1e−10✮ ❛r❡ ❤✐❣❤❧② s✐❣♥✐✜❝❛♥t✳ ❆s ✇❡❧❧ ❛s t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥
t❤❡ ✏✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛❝t✐✈❡✑ ❛♥❞ ✏✉♥❝❡rt❛✐♥t② r❛♥❞♦♠✑ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ✐♥ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ✭p <

1e−5✮✳
❋✐♥❛❧❧②✱ ✇❡ ♥♦t❡ t❤❛t t❤❡ ✜♥❛❧ ♠❡❞✐❛♥ ❞✐st❛♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❜❡st ♣♦s✐t✐♦♥ ❡st✐✲

♠❛t✐♦♥ ❛♥❞ t❤❡ ❣♦❛❧ ♣♦s✐t✐♦♥ ❛r❡ ✵✳✵✵✸✻ ❛♥❞ ✵✳✵✵✺✶ ❢♦r t❤❡ ❞✐r❡❝t✐♦♥❛❧ ♠♦✈❡♠❡♥t
❛♥❞ ❝❛r❞✐♥❛❧ s✐❣♥ ♠♦✈❡♠❡♥t r❡s♣❡❝t✐✈❡❧②✳ ■t ✐s ✐♠♣♦rt❛♥t t♦ ♣r♦❥❡❝t t❤❡s❡ r❡s✉❧ts
✐♥ t❤❡ r❡❛❧ ✇♦r❞✱ ✐t ♠❡❛♥s t❤❛t ❣✐✈❡♥ ❛ ♦♥❡ ♠❡t❡r sq✉❛r❡ ❛r❡❛✱ ♦✉r ❛❣❡♥t ✐s ❛❜❧❡
t♦ ✜♥❞ t❤❡ ♣♦s✐t✐♦♥ t❤❡ ✉s❡r ❤❛s ✐♥ ♠✐♥❞ ✇✐t❤ ❧❡ss t❤❛♥ ✺ ♠✐❧❧✐♠❡t❡rs ✭❤❛❧❢ ♦❢ t❤❡
t✐♠❡ ❛♥❞ ❣✐✈❡♥ ✷✵✵ r❡q✉❡sts✮✱ ❜✉t ✇✐t❤♦✉t ❦♥♦✇✐♥❣ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣
❜❡❢♦r❡❤❛♥❞✳ ▼♦r❡♦✈❡r✱ ❛s ✇❡ ❤❛✈❡ s❡❡♥ ✇✐t❤ ♦✉r t✇♦ ❞❛t❛s❡ts ✭❋✐❣✉r❡ ✼✳✶✽ ❛♥❞ ❋✐❣✲
✉r❡ ✼✳✶✾✮✱ ❣✐✈❡♥ ♦✉r s✐♠♣❧❡ r❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ✜♥❣❡r ♠♦✈❡♠❡♥ts✱ ❛ ❣r❡❛t ✈❛r✐❡t②
♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ s✐❣♥❛❧s ❝❛♥ ❜❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✳

❚❛s❦ s❛♠♣❧✐♥❣ ❝♦♠♣❛r✐s♦♥ ❲❡ ❜r✐❡✢② ✐❧❧✉str❛t❡ t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ ♦✉r t✇♦
t❛s❦ s❛♠♣❧✐♥❣ ♠❡t❤♦❞s✱ ♥❛♠❡❧② ✏r❛♥❞♦♠✑ ❛♥❞ ✏❛❝t✐✈❡✑✳

❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✸ s❤♦✇s t❤❡ t❛s❦ s❛♠♣❧❡❞ ✭✐♥ ❜❧✉❡✮ ❛t st❡♣s ✶✺✱ ✺✵✱ ❛♥❞ ✶✺✵ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ❛
r❛♥❞♦♠ ✭❋✐❣✳ ✼✳✷✸❛✮ ♦r ❛♥ ❛❝t✐✈❡ ✭❋✐❣✳ ✼✳✷✸❜✮ r❡s❛♠♣❧✐♥❣ st❡♣✳ ❚❤❡ ❛❝t✐✈❡ r❡s❛♠♣❧✐♥❣
❛❧❧♦✇s ❢♦❝✉s✐♥❣ t❤❡ s❡t ♦❢ t❛s❦ ❛r♦✉♥❞ t❤❡ ❣♦❛❧ st❛t❡ ✭✐♥ r❡❞✮✱ ✇❤✐❝❤ ✐♥❝r❡❛s❡s t❤❡
❝❤❛♥❣❡s ♦❢ ✜♥❞✐♥❣ ❛ ❜❡tt❡r ❡st✐♠❛t❡ ♦❢ t❤❡ t❛s❦✳



✷✵✷ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s
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✭❛✮ ❊①❛♠♣❧❡ ♦❢ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s s❛♠♣❧❡❞ ✉s✐♥❣ ❛ r❛♥❞♦♠ ♠❡t❤♦❞✳
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✭❜✮ ❊①❛♠♣❧❡ ♦❢ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s s❛♠♣❧❡❞ ✉s✐♥❣ ♦✉r ❛❝t✐✈❡ ♠❡t❤♦❞✳

❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✸✿ ❊①❛♠♣❧❡s ♦❢ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s s❛♠♣❧✐♥❣ str❛t❡❣✐❡s✳ ■♥ r❡❞ ✐s t❤❡ ❣♦❛❧
t❛s❦✳ ■♥ ❜❧✉❡ ❛r❡ t❤❡ s❛♠♣❧❡❞ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛t ✐t❡r❛t✐♦♥ ✶✺✱ ✺✵ ❛♥❞ ✶✺✵✳ ❚❤❡
❛❝t✐✈❡ s❛♠♣❧✐♥❣ ♠❡t❤♦❞ ♣r♦❣r❡ss✐✈❡❧② ❢♦❝✉s ❤✐s s❛♠♣❧✐♥❣ ❛r♦✉♥❞ t❤❡ ❣♦❛❧ st❛t❡✳



✼✳✺✳ ❈♦♥t✐♥✉♦✉s s❡t ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✷✵✸

❙t❛t❡ s❛♠♣❧✐♥❣ ❝♦♠♣❛r✐s♦♥ ❲❡ ❜r✐❡✢② ✐❧❧✉str❛t❡ t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ ♦✉r t✇♦
st❛t❡ s❛♠♣❧✐♥❣ ♠❡t❤♦❞s✱ ♥❛♠❡❧② ✏r❛♥❞♦♠✑ ❛♥❞ ✏✉♥❝❡rt❛✐♥t②✑✳

❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✹ s❤♦✇s t❤❡ st❛t❡ ✈✐s✐t❡❞ ✭✐♥ ❜❧✉❡✮ ❛t ❛❢t❡r ✷✵✵ st❡♣s ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ❛ r❛♥❞♦♠
✭❋✐❣✳ ✼✳✷✹❛✮ ♦r ❛♥ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ ✭❋✐❣✳ ✼✳✷✹❜✮ ♥❡①t st❛t❡ s❡❧❡❝t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞✳ ❚❤❡
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞ ❛❧❧♦✇s ✈✐s✐t✐♥❣ ♠♦r❡ st❛t❡s ❛r♦✉♥❞ t❤❡ ❣♦❛❧ st❛t❡ ✭✐♥ r❡❞✮✳
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✭❜✮ ❱✐s✐t❡❞ st❛t❡s ❛❢t❡r ✷✵✵ st❡♣s ✇✐t❤ ✉♥❝❡r✲

t❛✐♥t② ❜❛s❡❞ st❛t❡ s❡❧❡❝t✐♦♥✳

❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✹✿ ❚❤❡ st❛t❡ ✈✐s✐t❡❞ ❜② t❤❡ ❛❣❡♥t✱ ✐✳❡✳ ✐♥ ✇❤✐❝❤ ✐t r❡❝❡✐✈❡❞ ✐♥str✉❝t✐♦♥
s✐❣♥❛❧s✱ ❛❢t❡r ✷✵✵ st❡♣s✳ ■♥ r❡❞ ✐s t❤❡ ❣♦❛❧ t❛s❦✳ ❈♦♠♣❛r✐s♦♥ ♦❢ r❛♥❞♦♠ st❛t❡ s❡❧❡❝t✐♦♥
✭❧❡❢t✮ ❛♥❞ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ st❛t❡ s❡❧❡❝t✐♦♥ ✭r✐❣❤t✮✳ ❙❡❧❡❝t✐♥❣ st❛t❡ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡✐r
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛❧❧♦✇ t♦ ❝♦❧❧❡❝t ♠♦r❡ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛r♦✉♥❞ t❤❡ ❣♦❛❧ st❛t❡✱ ✇❤✐❝❤ ❛❧❧♦✇ t♦
✐❞❡♥t✐❢② ♠♦r❡ ♣r❡❝✐s❡❧② t❤❡ t❛r❣❡t ❧♦❝❛t✐♦♥✳

❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✺ ❞❡t❛✐❧s t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞ ❢♦r s❡❧❡❝t✐♥❣ t❤❡ ♥❡①t ✈✐s✐t❡❞
st❛t❡s✳ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✺❛ ♣r❡s❡♥t t❤❡ ❣♦❛❧ st❛t❡ ❢♦r t❤✐s s♣❡❝✐✜❝ r✉♥ ✭r✐❣❤t✮ ❛♥❞ t❤❡
❡✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❞✐st❛♥❝❡ t♦ t❤❡ ❣♦❛❧ ♦❢ t❤❡ ❜❡st ❡st✐♠❛t❡ ✭❧❡❢t✮✳ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✺❜ s❤♦✇s
t❤❡ s❡t ♦❢ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛t st❡♣s ✶✺✱ ✺✵✱ ❛♥❞ ✶✺✵ ✭❛s ❢♦r ❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✸✮ ✇❤❡r❡ t❤❡
❝♦❧♦rs ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❡❛❝❤ ♣♦✐♥t r❡♣r❡s❡♥t t❤❡ ❡st✐♠❛t❡❞ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ❡❛❝❤ t❛s❦ ✭r❡❞
✐s ❤✐❣❤✱ ❜❧✉❡ ✐s ❧♦✇✮✳ ❚♦ s❛♠♣❧❡ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ❛❣❡♥t✬s st❛t❡✱ ✇❡ s❛♠♣❧❡ ✶✵✵✵ st❛t❡s
r❛♥❞♦♠❧② ❛♥❞ ❡st✐♠❛t❡s t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦❢ ❡❛❝❤ ♦❢ t❤♦s❡ ♣♦✐♥t ✉s✐♥❣ t❤❡ ♠❡t❤♦❞
❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✺ ❜② ❊q✉❛t✐♦♥ ✺✳✹✳ ❈♦♠♣✉t✐♥❣ t❤✐s ✉♥❝❡rt❛✐♥t② r❡q✉✐r❡s t♦ ❤❛✈❡
❛ s❡t ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛♥❞ t❤❡✐r ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ✇❡✐❣❤ts ✭s❤♦✇♥ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✺❜✮✱ ❛❝❝❡ss t♦
t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✱ ❛♥❞ t♦ ❛ ❝❧❛ss✐✜❡r ❢♦r ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❚❤❡ r❡s✉❧t✐♥❣ ♠❛♣s
❢♦r st❡♣ ✶✺✱ ✺✵✱ ❛♥❞ ✶✺✵ ❛r❡ ❞✐s♣❧❛②❡❞ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✺❝ ✇❤❡r❡ t❤❡ ❝♦❧♦rs r❡♣r❡s❡♥t t❤❡
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✈❛❧✉❡s ✭r❡❞ ✐s ❤✐❣❤✱ ❜❧✉❡ ✐s ❧♦✇✮✳ ❚❤❡ ❧❡ss t❤❡ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦❢ ♣r♦❜❛❜❧②
♦♥ t❛s❦ ✐s ✢❛t✱ t❤❡ ♠♦r❡ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♠❛♣ ✐s ♥❛rr♦✇ ❛♥❞ ❢♦❝✉s❡❞ ❛r♦✉♥❞ t❤❡
❜❡st ❡st✐♠❛t❡✳ ❚❤❡ ❛❝t✐✈❡ t❛s❦ r❡s❛♠♣❧✐♥❣ st❡♣ ✐s ❜❡♥❡✜❝✐❛❧ t♦ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② st❛t❡
s❡❧❡❝t✐♦♥ st❡♣ ❛s ✐t ❛❧❧♦✇s t♦ s♣❡❝✐❢② t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✐♥ ❦❡② ❛r❡❛s✳



✷✵✹ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s
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Goal state

✭❛✮ ❊✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ ❞✐st❛♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❜❡st ❡st✐♠❛t❡ ❛♥❞ t❤❡ ❣♦❛❧ ♣♦s✐t✐♦♥ ✭❧❡❢t✮✳ ❚❤❡ ❣♦❛❧

♣♦s✐t✐♦♥ ❜❡✐♥❣ t❤❡ r❡❞ ❞♦t ♦♥ t❤❡ r✐❣❤t ♣❧♦t✳

✭❜✮ ❙❡t ♦❢ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛❢t❡r ✶✺✱ ✺✵✱ ❛♥❞ ✶✺✵ st❡♣s✱ ✇✐t❤ t❤❡✐r ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② s❤♦✇

❛s ❝♦❧♦rs✳ ❚❤❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ✈❛❧✉❡s t♦ ❡❛❝❤ ❝♦❧♦r ❛r❡ ❞✐✛❡r❡♥t ❢♦r ❡❛❝❤ t✐♠❡ st❡♣✳ ❘❡❞ ✐s

❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ♠♦st ♣r♦❜❛❜❧❡ t❛s❦✱ ❛♥❞ ❜❧✉❡ ❢♦r t❤❡ ❧❡ss ♣r♦❜❛❜❧❡✳ ❚❤❡ ❝♦❧♦rs ❧✐♥❡❛r❧②

♠❛♣s ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡✐r ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ✇❡✐❣❤ts✱ r❡❞ ✭❜❧✉❡✮ ❢♦r t❤❡ ♠♦st ✭❧❡ss✮ ♣r♦❜❛❜❧❡ t❛s❦✳
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✭❝✮ ❯♥❝❡rt❛✐♥t② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❡❛❝❤ ♦❢ t❤❡ ✶✵✵✵ s❛♠♣❧❡❞ st❛t❡s ❛❢t❡r ✶✺✱ ✺✵✱ ❛♥❞ ✶✺✵ st❡♣s✳

❚❤❡ ♠♦st ✉♥❝❡rt❛✐♥ st❛t❡ ✇✐❧❧ ❜❡ s❡❧❡❝t❡❞ ❛s t❤❡ ♥❡①t st❛t❡ ♦❢ t❤❡ ❛❣❡♥t✳ ❚❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②

♠❛♣s ❡✈♦❧✈❡ t❤r♦✉❣❤ t✐♠❡ ❛s t❤❡ s❡t ♦❢ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛♥❞ t❤❡✐r r❡s♣❡❝t✐✈❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t✐❡s ❛r❡

✉♣❞❛t❡❞✳ ❆❢t❡r ✶✺✵ st❡♣s✱ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✐s ❧♦❝❛t❡❞ ❛r♦✉♥❞ t❤❡ ❣♦❛❧ ♣♦s✐t✐♦♥✳ ❚❤❡ ❝♦❧♦rs

❧✐♥❡❛r❧② ♠❛♣s ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡✐r ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ✇❡✐❣❤ts✱ r❡❞ ✭❜❧✉❡✮ ❢♦r t❤❡ ♠♦st ✭❧❡ss✮ ♣r♦❜❛❜❧❡

t❛s❦✳

❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✺✿ ■❧❧✉str❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ st❛t❡ s❛♠♣❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ❛❢t❡r ✶✺✱
✺✵✱ ❛♥❞ ✶✺✵ st❡♣s✳ ❚❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✐s ❡✈❛❧✉❛t❡❞ ❢♦r ✶✵✵✵ r❛♥❞♦♠❧② ❣❡♥❡r❛t❡❞ st❛t❡s
❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ❝✉rr❡♥t s❡t ♦❢ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛♥❞ t❤❡✐r ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t✐❡s✳



✼✳✻✳ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✷✵✺

✼✳✻ ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s

❍♦✇ t♦ r❡❧❛① t❤❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ t❤❛t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ✐s ♣r❡✲❞❡✜♥❡❞ ❛♥❞ ✉♥✐q✉❡❄

❯♥t✐❧ ♥♦✇ ✇❡ ❤❛✈❡ ❛ss✉♠❡❞ t❤❛t t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✱ ✇❤✐❝❤ s♣❡❝✐✜❡s t❤❡ ❞❡t❛✐❧s
♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❛♥❞ t❤❡ ♠❛❝❤✐♥❡ ✇❛s ❦♥♦✇♥✳ ■♥ t❤✐s s❡❝t✐♦♥✱
✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ t❤❡ ❝❛s❡ ✇❤❡r❡ ♠✉❧t✐♣❧❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ❛r❡ ❞❡✜♥❡❞✱ ❜✉t ♦♥❧② ♦♥❡
♦❢ t❤❡♠ ❛❝❝♦✉♥ts ❢♦r t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❛♥❞ t❤❡ ♠❛❝❤✐♥❡✳

✼✳✻✳✶ ■❧❧✉str❛t✐♦♥s

❲❡ ✇✐❧❧ ✉s❡ ❛ ✈❡r② s✐♠♣❧❡ ❡①❛♠♣❧❡ t♦ ✐❧❧✉str❛t❡ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ❛♥❞ s❤♦✇ ❝♦♠♣✉t❛t✐♦♥❛❧
r❡s✉❧ts✳ ❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❛t t❤❡ ❛❣❡♥t ❧✐✈❡s ✐♥ t❤❡ ❧✐♥❡ ✇♦r❞ ❛s ❞❡✜♥❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✹✳✸✳✸✱
✇❤❡r❡ t❤❡ ❛❣❡♥t ❤❛s ❛❝❝❡ss t♦ t❤❡ ✏♥♦ ♠♦✈❡✑ ❛❝t✐♦♥ ✐♥ ♦r❞❡r t♦ r❡♠♦✈❡ t❤❡ s②♠♠❡tr②
♣r♦❜❧❡♠✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t ❦♥♦✇s ✐t s❤♦✉❧❞ r❡❛❝❤ ❡✐t❤❡r ♦❢ t❤❡ t✇♦ ❡❞❣❡s ♦❢ t❤❡ ✇♦r❧❞✱ ●✶ ♦r
●✷✳ ❆♥❞ t❤❡ ❛❣❡♥t ❦♥♦✇s t❤❛t t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❡✐t❤❡r ❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦r ❣✉✐❞❛♥❝❡
✐♥str✉❝t✐♦♥s✳ ❚♦ ❤❛♥❞❧❡ t❤✐s ♥❡✇ ❤✐❞❞❡♥ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ✇❡ ✇✐❧❧ r❡❧② ❛❣❛✐♥ ♦♥ ♦✉r
✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♣r♦❝❡ss✳ ❚❤✐s t✐♠❡✱ ♦♥❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✇✐❧❧ ❜❡ t❤❡ ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥
♦❢ ♦♥❡ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛♥❞ ♦♥❡ ❢r❛♠❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❋♦r ♦✉r s✐♠♣❧❡ ❡①❛♠♣❧❡✱ ✐t r❡s✉❧ts
✐♥ ❤❛✈✐♥❣ ❢♦✉r ❤②♣♦t❤❡s❡s✳

❚❤❡ r❡s✉❧t ♦❢ t❤❡ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ✐s s❤♦✇♥ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✻ ❢♦r ❛ t❡❛❝❤❡r ♣r♦✈✐❞✐♥❣
❢❡❡❞❜❛❝❦ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t❤❡ t❛s❦ ●✶✳ ❚❤❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s t❤❛t ❧❛❜❡❧s t❤❡ s✐❣♥❛❧s
❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ t❛s❦ ●✶ ❛♥❞ t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❢r❛♠❡ ✐s t❤❡ ♦♥❡ ✇❤♦s❡ s✐❣♥❛❧✲❧❛❜❡❧ ♣❛✐rs
♠❛t❝❤ ❜❡tt❡r ✇✐t❤ t❤❡ ✉♥❞❡r❧②✐♥❣ str✉❝t✉r❡ ♦❢ t❤❡ ❞❛t❛✳ ■♥❞❡❡❞✱ ❢♦r t❤❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡
❝❛s❡✱ t❤❡ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ❢♦r ❤②♣♦t❤❡s✐s ●✶ ✐s ❛❧✇❛②s ❣✐✈✐♥❣ ❛ ✏❧❡❢t✑ ❧❛❜❡❧ ✇❤❡t❤❡r
♦r ♥♦t t❤❡ ❛❣❡♥t ✐s ♠♦✈✐♥❣ ❛✇❛② ♦r ❝❧♦s❡r t♦ t❤❡ t❛r❣❡t✱ ✇❤✐❝❤ ❛❧❧♦✇s t♦ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡
❜❡t✇❡❡♥ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❝❛s❡s✳ ❚♦ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ ●✶ ❛♥❞ ●✷✱ t❤❡
s❛♠❡ ♣r✐♥❝✐♣❧❡ t❤❛♥ t❤❡ ♦♥❡ ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✹✳✸✳✸ ❛♣♣❧✐❡s✳
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Hypothesis 2

Available actions
RightLeft

No move

IncorrectCorrect

 Interpretation Feedback Frame

RightLeft No move

 Interpretation Guidance Frame

❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✻✿ ■❧❧✉str❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ♦♥ ❜♦t❤ t❛s❦ ❛♥❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡
❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t ❝❛♥ ♣❡r❢♦r♠ r✐❣❤t✱ ❧❡❢t✱ ♦r ❛ ✏♥♦ ♠♦✈❡✑ ❛❝t✐♦♥✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t
r❡❝❡✐✈❡s ❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦♥ ✐ts ❛❝t✐♦♥ ✐♥ t❤❡ ❧✐♥❡ ✇♦r❞ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ●✶ ✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t ❞♦❡s
♥♦t ❦♥♦✇ ✇❤✐❝❤ t❛s❦ ✭●✶ ♦r ●✷✮ ♥❡✐t❤❡r ✇❤✐❝❤ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❝❤❡♠❡ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐s
❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ✭❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦r ❣✉✐❞❛♥❝❡✮✳ ❚❤❡ r❡s✉❧t ♦❢ t❤❡ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ❛❧❧♦✇s t♦ ✐❞❡♥t✐❢②
t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♦♥ t❛s❦ ●✶ ❛♥❞ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❢r❛♠❡ ❛s t❤❡ ♠♦r❡ ❧✐❦❡❧②✳
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❈♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ♥♦✇ t❤❛t t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❛❝❝♦r❞✐♥❣
t❤❡ t❛s❦ ●✶✱ t❤❡ r❡s✉❧ts ♦❢ t❤❡ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ❝❛♥ ❜❡ s❡❡♥ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✼✳ ❚❤❡ s❛♠❡
❡①♣❧❛♥❛t✐♦♥ t❤❛♥ ❢♦r ❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✻ ❛♣♣❧✐❡s✳
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Available actions
RightLeft

No move

IncorrectCorrect

 Interpretation Feedback Frame

RightLeft No move

 Interpretation Guidance Frame

❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✼✿ ■❧❧✉str❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ♦♥ ❜♦t❤ t❛s❦ ❛♥❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡
❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t ❝❛♥ ♣❡r❢♦r♠ r✐❣❤t✱ ❧❡❢t✱ ♦r ❛ ✏♥♦ ♠♦✈❡✑ ❛❝t✐♦♥✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t
r❡❝❡✐✈❡s ❣✉✐❞❛♥❝❡ ✐♥str✉❝t✐♦♥ ♦♥ ✐ts ❛❝t✐♦♥ ✐♥ t❤❡ ❧✐♥❡ ✇♦r❞ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ●✶ ✳ ❚❤❡
❛❣❡♥t ❞♦❡s ♥♦t ❦♥♦✇ ✇❤✐❝❤ t❛s❦ ✭●✶ ♦r ●✷✮ ♥❡✐t❤❡r ✇❤✐❝❤ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❝❤❡♠❡ t❤❡
t❡❛❝❤❡r ✐s ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ✭❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦r ❣✉✐❞❛♥❝❡✮✳ ❚❤❡ r❡s✉❧t ♦❢ t❤❡ ❧❛❜❡❧✐♥❣ ♣r♦❝❡ss ❛❧❧♦✇s
t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♦♥ t❛s❦ ●✶ ❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❢r❛♠❡ ❛s t❤❡ ♠♦r❡ ❧✐❦❡❧②✳
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✼✳✻✳✷ ❙✐♠♣❧❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts

❲❡ ♥♦✇ ✈❡r✐❢② t❤❛t t❤❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✇♦r❦s ✐♥ ♣r❛❝t✐❝❡✳ ❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ s❛♠❡ ❧✐♥❡ ✇♦r❧❞
s❝❡♥❛r✐♦ ❛s ❞❡s❝r✐❜❡❞ ❛❜♦✈❡✳ ❋♦r ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✱ t❤❡ s✐♠✉❧❛t❡❞ t❡❛❝❤❡r s❡❧❡❝ts
r❛♥❞♦♠❧② ❛ t❛r❣❡t ✭●✶ ♦r ●✷✮ ❛♥❞ ❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ✭❢❡❡❞❜❛❝❦ ♦r ❣✉✐❞❛♥❝❡✮✳
❚❤❡ ❛❣❡♥t ✐s ✉s✐♥❣ ♦✉r ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❜❛s❡❞ ♣❧❛♥♥✐♥❣ ♠❡t❤♦❞✳ ❲❡ r❛♥ ✶✵✵ s✐♠✉❧❛t✐♦♥s✳
❆❧❧ ♦t❤❡r s❡tt✐♥❣s ✇❡r❡ s❡t ❛s ❢♦r t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ♦❢ ❝❤❛♣t❡r ✺✳✹✳

❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✽ s❤♦✇s t❤❡ ❡✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❝♦♠✲
❜✐♥❛t✐♦♥ ♦❢ t❛s❦ ❛♥❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ✭✇❡ ✉s❡ t❤❡ ♠✐♥✐♠✉♠ ♦❢ ♣❛✐r✇✐s❡ ♥♦r♠❛❧✐③❡❞
❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❢r♦♠ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✶✵ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✹✳✹✳✸✮✳ ❆❢t❡r ✷✵✵ st❡♣s✱ ❛❧❧ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥ts
✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✇✐t❤ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ✶ t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥ ♦❢ t❛s❦ ❛♥❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✳
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❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✽✿ ❊✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♠✐♥✐♠✉♠ ♦❢ ♣❛✐r✇✐s❡ ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❢♦r t❤❡
❝♦rr❡❝t ❤②♣♦t❤❡s✐s✳ ❆❢t❡r ✷✵✵ st❡♣s✱ ❛❧❧ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✇✐t❤ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t②
✶ t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥ ♦❢ t❛s❦ ❛♥❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✳

❲❡ ♣❧♦t ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✾ t❤❡ ❝❛s❡s ✇❤❡r❡ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✇❛s ✉s✐♥❣ t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❢r❛♠❡
✭❧❡❢t✮ ♦r t❤❡ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❢r❛♠❡ ✭r✐❣❤t✮✳ ❚❤❡ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡s ❛r❡ s✐♠✐❧❛r ✐♥ ❜♦t❤ ❝❛s❡s✳
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❋✐❣✉r❡ ✼✳✷✾✿ ❊✈♦❧✉t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ♠✐♥✐♠✉♠ ♦❢ ♣❛✐r✇✐s❡ ♥♦r♠❛❧✐③❡❞ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❢♦r t❤❡
❝♦rr❡❝t ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐❢ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ♣r♦✈✐❞❡❞ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ✭❧❡❢t✮ ♦r ❣✉✐❞❛♥❝❡ ✭r✐❣❤t✮ ✐♥✲
str✉❝t✐♦♥✳ ❆❢t❡r ✷✵✵ st❡♣s✱ ❛❧❧ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ✇✐t❤ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ✶ t❤❡
❝♦rr❡❝t ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥ ♦❢ t❛s❦ ❛♥❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✳ ▼♦st ♦❢ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✇♦✉❧❞
❤❛✈❡ ✐❞❡♥t✐✜❡❞ t❤❡ t❛s❦ ✐♥ s❧✐❣❤t❧② ♠♦r❡ t❤❛♥ ✺✵ st❡♣s ✇✐t❤ ❛ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ t❤r❡s❤♦❧❞
♦❢ ✵✳✾✳

✼✳✻✳✸ ❉✐s❝✉ss✐♦♥

❋♦❧❧♦✇✐♥❣ t❤❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ♠❡t❤♦❞ ♦♥ ❛ ❝♦♠❜✐♥❛t✐♦♥ ♦❢ t❛s❦ ❛♥❞ ✐♥t❡r✲
❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡✱ ✇❡ ❝❛♥ st❛rt ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛ t❛s❦ ❢r♦♠ ✉♥❧❛❜❡❧❡❞ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❛♥❞ ✉♥❞❡✜♥❡❞
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳ ■♥ ♦t❤❡r ✇♦r❞s✱ s✉❝❤ s②st❡♠ ❝❛♥♥♦t ♦♥❧② ❧❡❛r♥ t❤❡ t❛s❦ ❛♥❞ t❤❡
s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣✱ ❜✉t ❛❧s♦ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧ ✉s❡❞ ❜② t❤❡ t❡❛❝❤❡r✳

❈♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ♦✉r ❡①❛♠♣❧❡ ✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✼✳✺✱ ❛♥ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ t❤✐s ♠❡t❤♦❞ ❝❛♥ ❜❡ t♦
❝♦♥s✐❞❡r ❞✐✛❡r❡♥t ❝♦♦r❞✐♥❛t❡ s②st❡♠ ❢♦r t❤❡ ❝❛r❞✐♥❛❧ ❢r❛♠❡✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ t❤❡ s✐❣♥❛❧s
❢r♦♠ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❝❛♥ ❜❡ r❡❧❛t✐✈❡ t♦ t❤❡ tr✉❡ ◆♦rt❤ ♠❛❣♥❡t✐❝ ♣♦❧❡✱ t♦ t❤❡ ❝✉rr❡♥t
♣♦s✐t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ✉s❡r r❡❧❛t✐✈❡ t♦ t❤❡ ❛❣❡♥t✱ ♦r r❡❧❛t✐✈❡ t♦ t❤❡ ❝✉rr❡♥t ♦r✐❡♥t❛t✐♦♥ ♦❢
t❤❡ r♦❜♦t✳ ❚❤✐s ❡①♣❡r✐♠❡♥t ♣❡r❢♦r♠❡❞ ✇✐t❤ ❛ r❡❛❧ r♦❜♦t✱ r❡❛❧ ✉s❡rs✱ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣
❛ t❛❜❧❡t✱ ❛♥❞ ❞✐✛❡r❡♥t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ❤❛s ❣r❡❛t ♣♦t❡♥t✐❛❧ t♦ ❞❡♠♦♥str❛t❡ t❤❡
♣♦t❡♥t✐❛❧ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ ♦❢ t❤✐s ✇♦r❦✳

❋✐♥❛❧❧②✱ ✇❡ ♥♦t❡ t❤❛t ❛ ♣❛rt✐❝❧❡ ✜❧t❡r ❜❛s❡❞ ♠❡t❤♦❞ ✭❛s ✉s❡❞ ✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✼✳✺ ❢♦r
❞❡❛❧✐♥❣ ✇✐t❤ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s t❛s❦✮ ❝♦✉❧❞ ❜❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❢♦r ❞❡❛❧✐♥❣ ✇✐t❤ ❛ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s s❡t
♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✐♥ ♦✉r ❡①❛♠♣❧❡ ♦❢ s❡❝t✐♦♥ ✼✳✹✱ ✇❡ ✉s❡❞ ❛ ♣❛r❛♠✲
❡t❡r✐③❡❞ ❢r❛♠❡ t❤❛t ♠❡r❣❡❞ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❢r❛♠❡ ✭s❡❡ ❊q✉❛t✐♦♥ ✼✳✻✮✱ ❛♥❞
✐♥tr♦❞✉❝❡❞ ❛ ❢❡❡❞❜❛❝❦ t♦ ❣✉✐❞❛♥❝❡ r❛t✐♦ α✳ ❇② ❣❡♥❡r❛t✐♥❣✱ t❡st✐♥❣✱ ❛♥❞ r❡s❛♠♣❧✐♥❣
❛ s❡t ♦❢ α✱ ✐✳❡✳ ❛ s❡t ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✱ ✇❡ ♠❛② ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ❧❡❛r♥✱ ♥♦t ♦♥❧② t❤❡ t❛s❦
❛♥❞ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣✱ ❜✉t ❛❧s♦ t❤❡ ❞❡t❛✐❧s ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧
✉s❡❞ ❜② t❤❡ t❡❛❝❤❡r✳
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✼✳✼ ❆ ♠✐♥✐♠❛❧✐st ♣r♦♦❢

■t ✐s ♦❢ ♣❛r❛♠♦✉♥t ✐♠♣♦rt❛♥❝❡ t♦ ✉♥❞❡rst❛♥❞ t❤❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠✱ ❛♥❞
t♦ ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ❤❛✈❡ s♦♠❡ ❝❡rt✐t✉❞❡ ❛❜♦✉t ✐ts ❝♦♥✈❡r❣❡♥❝❡ ❛♥❞ ❛❝❝✉r❛❝② ♣r♦♣❡rt✐❡s✳
❚❤❡ ✇♦r❦ ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s ♥❡❣❧❡❝t❡❞ t❤✐s ❛s♣❡❝t ❛♥❞ r❡❧✐❡❞ ♦♥❧② ♦♥ ❡♠♣✐r✐❝❛❧
❡✈❛❧✉❛t✐♦♥✳ ■♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♦❢ t❤✐s s❡❝t✐♦♥✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ❛ ♣r♦♦❢ ❛❜♦✉t t❤❡ ♣r✐♥❝✐♣❧❡
♦❢ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✉♥❞❡r r❡str✐❝t❡❞ ❝♦♥❞✐t✐♦♥✳

✼✳✼✳✶ Pr♦❜❧❡♠ ❛♥❞ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s

❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r ❛ r♦❜♦t ✐♥ ❛ ❞✐s❝r❡t❡ st❛t❡ ❛♥❞ ❛❝t✐♦♥ ✇♦r❧❞✳ ❆ t❡❛❝❤❡r ✐s ♣r♦✈✐❞✐♥❣
❢❡❡❞❜❛❝❦ ✐♥str✉❝t✐♦♥s t♦ t❤❡ r♦❜♦t t❤r♦✉❣❤ t❤❡ ✉s❡ ♦❢ ❛ s✐♠♣❧❡ ✐♥t❡r❢❛❝❡ ✇✐t❤ t✇♦
❜✉tt♦♥s✱ ♦♥❡ ❜✉tt♦♥ ❢♦r ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ♦♥❡ ❜✉tt♦♥ ❢♦r ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❇✉t t❤❡ ♠❛♣♣✐♥❣
❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❜✉tt♦♥s ❛♥❞ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣s ✐s ✉♥❦♥♦✇♥ t♦ t❤❡ r♦❜♦t ❛t st❛rt✳ ❚❤✐s
s✐♠♣❧✐✜❡❞ s❡tt✐♥❣ ❛❧❧♦✇s st✉❞②✐♥❣ s♣❡❝✐✜❝ ❞❡t❛✐❧s ♦❢ t❤❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✐♥ ♠♦r❡ ❞❡t❛✐❧s✱
✇✐t❤♦✉t t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❞❡❛❧✐♥❣ ✇✐t❤ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s s✐❣♥❛❧s✳

❲❡ ❛ss✉♠❡ t❤❛t t❤❡ ✉s❡r ✐s ❝♦❤❡r❡♥t ❛♥❞ ✉s❡s ♦♥❡ ❜✉tt♦♥ ❢♦r ♦♥❡ ♠❡❛♥✐♥❣✱
❛♥❞ ❛❧✇❛②s t❤❡ s❛♠❡ ❜✉tt♦♥ ❢♦r t❤❡ s❛♠❡ ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ❛s ❡①❡♠♣❧✐✜❡❞ ✐♥
❋✐❣✉r❡ ✼✳✸✵ t❤❡ ♠❛♣♣✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ s②♠❜♦❧✐❝ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ t❤❡✐r ♠❡❛♥✐♥❣ ❝❛♥ ♦♥❧② ❜❡
♦❢ t✇♦ ❢♦r♠s✳

Bouton 1

Bouton 2

Correct

Incorrect

Bouton 1

Bouton 2

Correct

Incorrect

❋✐❣✉r❡ ✼✳✸✵✿ ❚❤❡ t✇♦ ♣♦ss✐❜❧❡ ❜✉tt♦♥ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣✳

❲❡ ❢✉rt❤❡r ❛ss✉♠❡ t❤❡ r♦❜♦t ✐s ♣r♦✈✐❞❡❞ ✇✐t❤ ❛ s❡t ♦❢ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✭ξ1, . . . , ξT ✮✱
r❡♣r❡s❡♥t❡❞ ❜② t❤❡✐r ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ♣♦❧✐❝✐❡s ✭π1, . . . , πT ✮✳ ❚❤✐s s❡t ✐♥❝❧✉❞❡s t❤❡ t❛s❦ ξ̂✱ t❤❡
t❡❛❝❤❡r ❛s ✐♥ ♠✐♥❞✱ ❛♥❞ ✇❤❡♥ t❤❡ r♦❜♦t ♣❡r❢♦r♠s ❛♥ ♦♣t✐♠❛❧ ❛❝t✐♦♥ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡
♦♣t✐♠❛❧ ♣♦❧✐❝② π̂✱ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ♣r❡ss❡s t❤❡ ❜✉tt♦♥ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ✏❝♦rr❡❝t✑ ♠❡❛♥✐♥❣✳
❍❡ r❡s♣❡❝t✐✈❡❧② ♣r❡ss❡s t❤❡ ❜✉tt♦♥ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ♠❡❛♥✐♥❣ ❢♦r ❛ ♥♦♥✲
♦♣t✐♠❛❧ ❛❝t✐♦♥✳ ❲❡ ❛ss✉♠❡❞ t❤❛t t❤❡ t❡❛❝❤❡r ♥❡✈❡r ♠❛❦❡s t❡❛❝❤✐♥❣ ♠✐st❛❦❡s✳

❲❡ ❞❡✜♥❡ ❛ ♥✉♠❜❡r ♦❢ t❡r♠s t❤❛t ✇✐❧❧ s✐♠♣❧✐❢② t❤❡ ♥♦t❛t✐♦♥ ✐♥ ❢✉rt❤❡r s✉❜s❡❝✲
t✐♦♥s✳ nS ✐s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ st❛t❡s ✐♥ t❤❡ ❡♥✈✐r♦♥♠❡♥t✱ nA ✐s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❛❝t✐♦♥s
❛✈❛✐❧❛❜❧❡ t♦ t❤❡ r♦❜♦t✱ ❛♥❞ nSA ✐s t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs ❛♥ ❛❣❡♥t ❝❛♥
✈✐s✐t✱ ✇❤✐❝❤ ✐s s✐♠♣❧② nS ∗ nA✳ ❲❡ ♥♦t❡ ❛s diff(πt, πu) t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ♦♣t✐♠❛❧
st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs t❤❛t ❞✐✛❡rs ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ♦♣t✐♠❛❧ ♣♦❧✐❝✐❡s πt ❛♥❞ πu r❡s♣❡❝t✐✈❡❧②
❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ t❛s❦ ξt ❛♥❞ ξu✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ t❤❡ r❛t✐♦ ♦❢ ♦♣t✐♠❛❧ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs
t❤❛t ❞✐✛❡rs ❜❡t✇❡❡♥ t✇♦ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✐s ❞❡♥♦t❡❞ ❛s diff(πt,πu)

nSA
✳
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❚❤❡ diff() ❢✉♥❝t✐♦♥ ❧♦❣✐❝❛❧❧② ♦✉t♣✉ts 0 ✇❤❡♥ ❝♦♠♣❛r✐♥❣ ♦♥❡ t❛s❦ t♦ ✐ts❡❧❢✱ ✐✳❡✳
diff(πt, πt) = 0✳ ❆♥❞ ❛ r❛t✐♦ ♦❢ ✶ ♠❡❛♥s t❤❡ t✇♦ t❛s❦s ❛r❡ s②♠♠❡tr✐❝ ✭s❡❡ ❞✐s❝✉ss✐♦♥
❛❜♦✉t s②♠♠❡tr② ✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✹✳✸✳✸✮✱ ✇❤✐❝❤ ♠❡❛♥s ✇❤❛t❡✈❡r t❤❡ ❛❝t✐♦♥ t❤❡ r♦❜♦t ✇✐❧❧
❝❤♦♦s❡✱ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ✐♥❢❡rr❡❞ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ✜rst t❛s❦ ✇✐❧❧ ❜❡ t❤❡ ♦♣♣♦s✐t❡ ♦❢ t❤❡
♠❡❛♥✐♥❣ ✐♥❢❡rr❡❞ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ s❡❝♦♥❞ t❛s❦✳ ❚❤✐s ♣r♦♣❡rt②✱ ❛s ✇✐❧❧ ❜❡ s❡❡♥ ✐♥ ♦✉r
♠✐♥✐♠❛❧✐st ♣r♦♦❢✱ ❞♦❡s ♥♦t ❛❧❧♦✇ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ t✇♦ s②♠♠❡tr✐❝ t❛s❦s✳

✼✳✼✳✷ ■❧❧✉str❛t✐♦♥

❇❡❢♦r❡ ❞❡s❝r✐❜✐♥❣ ♦✉r s✐♠♣❧❡ ♣r♦♦❢✱ ✐t ✐s ✐♠♣♦rt❛♥t t♦ ❤❛✈❡ ❛♥ ✐♥t✉✐t✐♦♥ ♦♥ t❤❡
r❡❧❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❜✉tt♦♥s ❛♥❞ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣s ✐♥ ❞✐✛❡r❡♥t ❝♦♥❞✐t✐♦♥s✳ ❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r
❛❣❛✐♥ ♦✉r ❚ ✇♦r❧❞ s❝❡♥❛r✐♦ ❛s ❛♥ ✐❧❧✉str❛t✐♦♥ ✭s❡❡ ❝❤❛♣t❡r ✹✳✶✳✶✮✳

❋✐❣✉r❡ ✼✳✸✶ s❤♦✇s ❛❧❧ ♣♦ss✐❜❧❡ ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s s❡q✉❡♥❝❡s ❡①♣❡❝t❡❞ ❢r♦♠ t❤❡ t❡❛❝❤❡r
✐♥ ❞✐✛❡r❡♥t ❝♦♥❞✐t✐♦♥s✳ ❖♥ t♦♣ ❛r❡ t❤❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ✭❛✮✳ ✭❜✮ ❛♥❞ ✭❝✮
❧✐♥❡s r❡♣r❡s❡♥t t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣s ❢♦r ❡❛❝❤ ♦❢ t❤❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs ❛♥❞ ❛❝❝♦r❞✐♥❣
t♦ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ●✶ ✭❜✮ ♦r ●✷ ✭❝✮✳ ✭❞✮ ❛♥❞ ✭❡✮ ❧✐♥❡s r❡♣r❡s❡♥t t❤❡ ♣♦ss✐❜❧❡ ❜✉tt♦♥
♣r❡ss❡s s❡q✉❡♥❝❡ ♦❢ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✇❤❡♥ t❡❛❝❤✐♥❣ ❤②♣♦t❤❡s✐s ●✶ ❛♥❞ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ t❤❡
t✇♦ ♣♦ss✐❜❧❡ ♠❛♣♣✐♥❣s✳ ❘❡s♣❡❝t✐✈❡❧② ✭❢✮ ❛♥❞ ✭❣✮ ❢♦r ❤②♣♦t❤❡s✐s ●✷✳

❋✐rst✱ ❜❡❢♦r❡ ❡♥t❡r✐♥❣ ✐♥t♦ ♠♦r❡ ❞❡t❛✐❧✱ ❣✐✈❡♥ t❤❡ ❡①t❡♥s✐✈❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❛ss✉♠♣✲
t✐♦♥s ❞❡✜♥❡❞✱ ❢♦r t❤❡ s✐♠♣❧❡ ❡①❛♠♣❧❡ ♦❢ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✸✶ ✐t ✇♦✉❧❞ ❜❡ ❡❛s② t♦ ✜♥❞ t❤❡
❝♦rr❡❝t ❤②♣♦t❤❡s✐s ❜② ✈✐s✐t✐♥❣ ♦♥❧② t✇♦ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs✳ ■♥❞❡❡❞ ❛s t❛❦✐♥❣ ❛♥ ❛❝✲
t✐♦♥ ✐♥ t❤❡ tr✉♥❦ ♦❢ t❤❡ ❚ ✇✐❧❧ ❜❡ ✐♥t❡r♣r❡t❡❞ s✐♠✐❧❛r❧② ❜② ❜♦t❤ ❤②♣♦t❤❡s❡s✱ ❛♥❞ ❣✐✈❡♥
t❤❡ ✉s❡r ✐s ♥♦t ♠❛❦✐♥❣ t❡❛❝❤✐♥❣ ♠✐st❛❦❡s ❛♥❞ ✐s ❝♦❤❡r❡♥t ✐♥ ✐ts ✉s❡ ♦❢ t❤❡ ❜✉tt♦♥s✱
✇❡ ❝♦✉❧❞ ✐♥st❛♥t❛♥❡♦✉s❧② ❦♥♦✇ t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡❞ ❛♥❞ t❤❡r❡❢♦r❡
t❤❡ ♠❡❛♥✐♥❣ ♦❢ t❤❡ ♦t❤❡r ❜✉tt♦♥✳ ❚❤❡♥ t❛❦✐♥❣ ❛♥ ❛❝t✐♦♥ ✐♥ t❤❡ t♦♣ ❜❛r ♦❢ t❤❡ ❚
✇♦✉❧❞ ❛❧❧♦✇ ✉s t♦ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ ●✶ ❛♥❞ ●✷✳ ❍♦✇❡✈❡r ✇❡ ✇✐❧❧ ♥♦t ❡①♣❧♦✐t
t❤✐s t②♣❡ ♦❢ ♣r♦♣❡rt✐❡s ❢♦r ♦✉r ♣r♦♦❢ ❛♥❞ ✇❡ r❡♠✐♥❞ t❤❛t ✐♥ ❛❧❧ t❤❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧
s❝❡♥❛r✐♦s ♣r❡s❡♥t❡❞ ✐♥ t❤✐s t❤❡s✐s✱ t❤❡r❡ ✇❡r❡ ♥♦ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs t❤❛t ❛❧❧♦✇❡❞ ❢♦r
❛♥ ✉♥❡q✉✐✈♦❝❛❧ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ ❛ s✐❣♥❛❧✳

❋♦r t❤❡ ♣✉r♣♦s❡ ♦❢ ♦✉r ❞❡♠♦♥str❛t✐♦♥✱ ✇❡ s❤♦✉❧❞ r❡❛❞ t❤✐s ✜❣✉r❡ ❜② ❝♦♠♣❛r✐♥❣
❧✐♥❡s ✭❞✮✱ ✭❡✮✱ ✭❢✮✱ ❛♥❞ ✭❣✮ ✇✐t❤ t❤❡ ❡①♣❡❝t❛t✐♦♥ ❢r♦♠ ❧✐♥❡s ✭❜✮ ❛♥❞ ✭❝✮✳ ❲❡ ✇✐❧❧ ❞❡♥♦t❡
B t❤❡ ❜❧✉❡ ❜✉tt♦♥✱ O t❤❡ ♦r❛♥❣❡ ❜✉tt♦♥✱ C t❤❡ ✏❝♦rr❡❝t✑ ♠❡❛♥✐♥❣ ✭t❤❡ ❣r❡❡♥ ♣❛t❝❤✮✱
❛♥❞ W t❤❡ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ♠❡❛♥✐♥❣ ✭t❤❡ r❡❞ ♣❛t❝❤✱ W ❢♦r ✇r♦♥❣✮✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ❧❡t✬s
✐♠❛❣✐♥❡ ✇❡ r❡❝❡✐✈❡ t❤❡ s❡q✉❡♥❝❡ ♦❢ ♣r❡ss❡s ♦❢ ❧✐♥❡ ✭❞✮ t❤❛t ✇❡ ♥♦t❡ [B,O,O,B]✳ ❋♦r
❤②♣♦t❤❡s✐s ✶ ✭●✶✮ ✇❡ ❡①♣❡❝t❡❞ [C,W,W,C]✱ ❛♥❞ ❢♦r ❤②♣♦t❤❡s✐s ✷ ✭●✷✮ ✇❡ ❡①♣❡❝t❡❞
[W,C,W,C]✳

●✐✈❡♥ t❤❡s❡ t✇♦ ♣♦ss✐❜❧❡ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥s ✇❡ ❝❛♥ ❜✉✐❧❞ ❛ st❛t✐st✐❝❛❧ ♠♦❞❡❧ ❢♦r t❤❡
s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣✳ ❋♦r ●✶✱ ✇❡ ♦❜t❛✐♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♠♦❞❡❧ p(C|B,G1) =
2
2 = 1✱ p(C|O,G1) = 0

2 = 0✱ ❛♥❞ p(W |B,G1) = 0
2 = 0✱ p(W |O,G1) = 2

2 = 1✳ ❚♦
s✐♠♣❧✐❢② ♥♦t❛t✐♦♥ ✇❡ ♥♦t❡ [1, 0]B,G1 ❛♥❞ [1, 0]O,G1 t❤❡ ♠♦❞❡❧ ❢♦r ❡❛❝❤ ❜✉tt♦♥ ✇❤❡r❡
t❤❡ ✜rst ❡❧❡♠❡♥t ♦❢ t❤❡ ✈❡❝t♦r ✐s t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ✏❝♦rr❡❝t✑ ♠❡❛♥✐♥❣
❛♥❞ t❤❡ s❡❝♦♥❞ ✐s t❤❡ ♦♥❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ t❤❡ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❆♥❞ t❤❡ ✉♥❞❡rs❝r✐♣t
❞❡t❛✐❧s t❤❡ ❜✉tt♦♥ ❛♥❞ t❤❡ t❛s❦ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✳ ❯s✐♥❣ t❤❡ s❛♠❡ r❡❛s♦♥✐♥❣✱ ❛❣❛✐♥ ❢♦r ❧✐♥❡
✭❞✮ ❜✉t ❢♦r ❤②♣♦t❤❡s✐s ●✷✱ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ✐s✿ [0.5, 0.5]B,G2 ❛♥❞ [0.5, 0.5]O,G2✳



✷✶✷ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s

Hypothesis 1

G1
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s
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s
 
2

G2

Hypothesis 2

Bouton 1

Bouton 2

Correct

Incorrect

Bouton 1

Bouton 2

Correct

Incorrect

Bouton 1

Bouton 2

Correct

Incorrect

Bouton 1

Bouton 2

Correct

Incorrect

(b)

(a)

(c)

(d)

(e)

(f)

(g)

❋✐❣✉r❡ ✼✳✸✶✿ ■❧❧✉str❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ t❡❛❝❤❡r✬s ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s ❢♦r s❡✈❡r❛❧ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs✳
❖♥ t♦♣ ❛r❡ t❤❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ✭❛✮✳ ✭❜✮ ❛♥❞ ✭❝✮ ❧✐♥❡s r❡♣r❡s❡♥t t❤❡
❡①♣❡❝t❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣s ❢♦r ❡❛❝❤ ♦❢ t❤❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs ❛♥❞ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s
●✶ ✭❜✮ ♦r ●✷ ✭❝✮✳ ✭❞✮ ❛♥❞ ✭❡✮ ❧✐♥❡s r❡♣r❡s❡♥t t❤❡ ♣♦ss✐❜❧❡ ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s s❡q✉❡♥❝❡ ♦❢
t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✇❤❡♥ t❡❛❝❤✐♥❣ ❤②♣♦t❤❡s✐s ●✶ ❛♥❞ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ t❤❡ t✇♦ ♣♦ss✐❜❧❡ ♠❛♣♣✐♥❣s✳
❘❡s♣❡❝t✐✈❡❧② ✭❢✮ ❛♥❞ ✭❣✮ ❢♦r ❤②♣♦t❤❡s✐s ●✷✳



✼✳✼✳ ❆ ♠✐♥✐♠❛❧✐st ♣r♦♦❢ ✷✶✸

■♥ t❤✐s t❤❡s✐s✱ ❛s ✇❡ ✇❡r❡ ♥♦t ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ s②♠❜♦❧✐❝ s✐❣♥❛❧s✱ ❛♥❞ ✉s❡❞ ❛ ♠❡tr✐❝
t❤❛t ❝♦♠♣❛r❡s t❤❡ ❡①♣❡❝t❛t✐♦♥ ❢r♦♠ t❤❡ ❢r❛♠❡ ✭✐✳❡✳ ❧✐♥❡s ✭❜✮ ❛♥❞ ✭❝✮✮ ✇✐t❤ ♣r❡❞✐❝t✐♦♥
❢r♦♠ t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❡r ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❡❛❝❤ t❛s❦✳ ▲❡t✬s ✉s❡ ❊q✉❛t✐♦♥ ✹✳✷ t♦ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡
❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❢♦r ❡❛❝❤ t❛s❦✳ ❲❡ r❡♠✐♥❞ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❡q✉❛t✐♦♥✿

L(ξt) =
∏

i=1,...,M

p(lci = l
f
i |DM , ξt)

=
∏

i=1,...,M

∑

k=1,...,L

p(lci = lk|ei, θM )p(lfi = lk|si, ai, ξt)

✇❤❡r❡ p(lci = lk|ei, θM ) ✐s t❤❡ ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧ ei ❢r♦♠ ♦✉r ❝❧❛ss✐✜❝❛t✐♦♥
♠♦❞❡❧ θM ✱ ❛♥❞ p(lfi = lk|si, ai, ξt) ✐s t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ❧❛❜❡❧ ❣✐✈❡♥ ❜② t❤❡ ❢r❛♠❡✳

❋♦r ●✶ ✇❡ ♦❜t❛✐♥✿

L(G1) = ((1× 1) + (0× 0)) ((0× 0) + (1× 1)) ((0× 0) + (1× 1)) . . .

. . . ((1× 1) + (0× 0))

= 1

❆♥❞ ❢♦r ●✷ ✇❡ ♦❜t❛✐♥✿

L(G2) = ((0.5× 0) + (0.5× 1)) ((0.5× 1) + (0.5× 0)) . . .

. . . ((0.5× 0) + (0.5× 1)) ((0.5× 1) + (0.5× 0))

= 0.0625

❇② ♥♦r♠❛❧✐③✐♥❣ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s✱ ✇❡ ♦❜t❛✐♥ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ❡❛❝❤ t❛s❦✿ p(G1) ≈
0.94 ❛♥❞ p(G2) ≈ 0.06✳ ❲❡ s❡❡ t❤❛t ♦✉r ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ✐s ❛❜❧❡ t♦ ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡
❝♦rr❡❝t t❛s❦✳ ❚❤❡ s❛♠❡ ♣r♦❝❡ss ❝❛♥ ❜❡ r❡♣❡❛t❡❞ ❢♦r ❡❛❝❤ ❝❛s❡ ✭✐✳❡✳ ✭❡✮✱ ✭❢✮✱ ❛♥❞ ✭❣✮✮
❛♥❞ ✇✐❧❧ ❛❧✇❛②s ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ ❝♦rr❡❝t ❤②♣♦t❤❡s✐s✳

●✐✈❡♥ t❤✐s ❡①♣❧❛♥❛t✐♦♥✱ ✇❡ ❝❛♥ st❛rt ❞r❛❢t✐♥❣ t❤❡ ♣r♦♦❢✱ ❜✉t✱ t♦ s✐♠♣❧✐❢② ❢✉rt❤❡r
t❤❡ ♣r♦♦❢✱ ✇❡ ✇✐❧❧ ❛❞❞ ❛♥ ❛❞❞✐t✐♦♥❛❧ ❛ss✉♠♣t✐♦♥✳

✼✳✼✳✸ ❚❤❡ ♣r♦♦❢

■♥ ♦r❞❡r t♦ ♠❛❦❡ t❤❡ ♣r♦♦❢ s✐♠♣❧❡ ❛♥❞ ✐❧❧✉str❛t✐✈❡✱ ✇❡ ❛ss✉♠❡ ❡❛❝❤ ❤②♣♦t❤❡t✐❝ ♣♦❧✐❝②
❤❛s ❛♥ ❡q✉❛❧ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ♦♣t✐♠❛❧ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs t❤❛♥ ♦❢ ♥♦♥✲♦♣t✐♠❛❧ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥
♣❛✐rs✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ ✇❤❡♥ t❤❡ ❛❣❡♥t ❤❛s ✈✐s✐t❡❞ ♦♥❝❡ ❛❧❧ t❤❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs✱ ✐t ❤❛s
❝♦❧❧❡❝t❡❞ t❤❡ s❛♠❡ ❛♠♦✉♥t ♦❢ s✐❣♥❛❧s ✇✐t❤ ❧❛❜❡❧ ✏❝♦rr❡❝t✑ t❤❛♥ ✇✐t❤ ❧❛❜❡❧ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳
■t ❡♥s✉r❡s t❤❛t✱ ✇❤❡♥ t❤❡ ❛❣❡♥t ❤❛s ✈✐s✐t❡❞ ♦♥❝❡ ❛❧❧ t❤❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs✱ t❤❡ ✉s❡r
✇✐❧❧ ❤❛✈❡ ♣r❡ss❡❞ ❛s ♠❛♥② t✐♠❡ t❤❡ ❜❧✉❡ ❜✉tt♦♥ t❤❛♥ t❤❡ ♦r❛♥❣❡ ❜✉tt♦♥✱ ❡①❛❝t❧② nSA

2

t✐♠❡s✳ ❇✉t ✐t ❛❧s♦ ❡♥s✉r❡s t❤❛t ❛❧❧ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s ❡st✐♠❛t❡❞ t❤❛t ❤❛❧❢ ♦❢
t❤❡ ❧❛❜❡❧s ❛r❡ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❛♥❞ ❤❛❧❢ ❛r❡ ♦❢ ♠❡❛♥✐♥❣ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ✐❢
t❤❡ ❛❣❡♥t ✈✐s✐ts ♦♥❝❡ ❛❧❧ t❤❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs✱ t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠♦❞❡❧ ❢♦r ❡❛❝❤
❝❧❛ss ✭✐✳❡✳ ❢♦r C ❛♥❞ W ✮ ✇✐❧❧ ❜❡ s②♠♠❡tr✐❝ ❢♦r ❡✈❡r② t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✳

❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ✇❡ ❝❛♥ ❡✈❛❧✉❛t❡ t❤❡ ♣♦ss✐❜❧❡ s✐❣♥❛❧ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣s ❜❛s❡❞ ♦♥
t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ✐♥ ♣♦❧✐❝✐❡s ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ♦♣t✐♠❛❧ t❛s❦ ❛♥❞ ❛♥② ❤②♣♦t❤❡t✐❝ t❛s❦ ✉s✐♥❣



✷✶✹ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s

t❤❡ diff() ❢✉♥❝t✐♦♥ ❞❡✜♥❡❞ ❡❛r❧✐❡r✳ ❋♦r ❛ ❣✐✈❡♥ t❛s❦ ξt ✇❡ ❝❛♥ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ r❛t✐♦ ♦❢
♦♣t✐♠❛❧ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs t❤❛t ❛r❡ t❤❡ s❛♠❡ ❛s ❢♦r t❤❡ tr✉❡ t❛s❦ ξ̂✱ ✇❤✐❝❤ ✇❡ ❞❡♥♦t❡
Υξt =

nSA−diff(πt,π̂)
nSA

✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t ✇✐❧❧ ♥❡✈❡r ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ t❤✐s ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛♥❞ ✇❡
♦♥❧② ✉s❡ t❤✐s ♠❡❛s✉r❡ ❢♦r ♦✉r ♣r♦♦❢✳

●✐✈❡♥ ♦✉r ♣r❡✈✐♦✉s❧② ❞❡✜♥❡❞ ❛ss✉♠♣t✐♦♥✱ ❛♥❞ ❛ss✉♠✐♥❣ t❤❡ ❛❣❡♥t ✈✐s✐t❡❞ ❛❧❧
st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs ♦♥❝❡✱ ✐❢ t❤❡ ✉s❡r ✉s❡s t❤❡ ❜❧✉❡ ✭B✮ ❜✉tt♦♥ t♦ ♠❡❛♥ ✏❝♦rr❡❝t✑✱ t❤❡♥
t❤❡ ❜❧✉❡ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧ ✇✐❧❧ ❜❡ [Υξt , 1 − Υξt ]B,ξt ✳ ❲❤✐❝❤ ✐♠♣❧✐❡s t❤❡ ♦r❛♥❣❡ ❜✉tt♦♥
♠❛♣♣✐♥❣ ✐s [1−Υξt ,Υξt ]O,ξt ✳ ❘❡s♣❡❝t✐✈❡❧②✱ ✐❢ t❤❡ ✉s❡r ✉s❡s t❤❡ ❜❧✉❡ ❜✉tt♦♥ t♦ ♠❡❛♥
✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✱ t❤❡♥ t❤❡ ❜❧✉❡ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧ ✇✐❧❧ ❜❡ [1−Υξt ,Υξt ]B,ξt ✳ ❲❤✐❝❤ ✐♠♣❧✐❡s t❤❡
♦r❛♥❣❡ ❜✉tt♦♥ ♠❛♣♣✐♥❣ ✐s [Υξt , 1−Υξt ]O,ξt ✳

❉❡r✐✈✐♥❣ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ Υξt

❯s✐♥❣ t❤✐s ♥♦t❛t✐♦♥✱ ✇❡ ❝❛♥ ✇r✐t❡ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❡q✉❛t✐♦♥ ❛s ❛ ♣r♦❞✉❝t ♦❢ ✈❡❝t♦r✬s
♣r♦❞✉❝ts✳ ❲❤❡r❡ ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡✱

∑

k=1,...,L p(lci = lk|ei, θM )p(lfi = lk|si, ai, ξt) ❝❛♥ ❜❡
✇r✐tt❡♥ ❛s [Υξt , 1−Υξt ]B,ξt .[1, 0]

T
si,ai,ξt

❢♦r t❤♦s❡ ❝❛s❡s ✇❤❡r❡ t❤❡ ✉s❡r ♣r❡ss❡❞ t❤❡ ❜❧✉❡
❜✉tt♦♥ ✭✐✳❡✳ ei = B✮ ❛❢t❡r ❛♥ ♦♣t✐♠❛❧ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ✭✐✳❡✳ t❤❡ ❡①♣❡❝t❡❞ ♠❡❛♥✐♥❣s
✐s ✏❝♦rr❡❝t✑✱ ✐✳❡✳ [1, 0]si,ai,ξt✮✱ ❛♥❞ ❣✐✈❡♥ t❤❛t t❤❡ ❜❧✉❡ ❜✉tt♦♥ ✇❛s t❤❡ ♦♥❡ ✉s❡❞ ❜② t❤❡
t❡❛❝❤❡r t♦ ♠❡❛♥ ✏❝♦rr❡❝t✑✱ r❡s✉❧t✐♥❣ ✐♥ [Υξt , 1 − Υξt ]B,ξt ❛s t❤❡ ❜✉tt♦♥ t♦ ♠❡❛♥✐♥❣
♠♦❞❡❧✳

❲❡ ❝❛♥ ♥♦✇ ❧✐st ❛❧❧ t❤❡ ♣♦ss✐❜❧❡ ❝❛s❡s✳ ❲❡ ❝❛♥ s♣❧✐t t❤❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs ✐♥
❤❛❧❢✱ t❤❡ ♦♥❡ t❤❛t ❛r❡ ♦♣t✐♠❛❧ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐♥t❡♥❞❡❞ t❛s❦ ξ̂ ✭t❤❡r❡ ✐s
nSA
2 ♦❢ t❤❡♠✮ ❛♥❞ t❤❡ ♦♥❡ t❤❛t ❛r❡ ♥♦♥✲♦♣t✐♠❛❧ ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✐♥t❡♥❞❡❞

t❛s❦ ξ̂ ✭t❤❡r❡ ✐s nSA
2 ♦❢ t❤❡♠✮✳ ❋♦r t❤❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs t❤❛t ❛r❡ ♦♣t✐♠❛❧✱ t❤❡ ✉s❡r

✇✐❧❧ ♣r❡ss t❤❡ ❜✉tt♦♥ ❤❡ ✉s❡s t♦ ♠❡❛♥ ✏❝♦rr❡❝t✑ ✭✐✳❡✳ t❤❡ ❜❧✉❡ ♦r t❤❡ ♦r❛♥❣❡ ♦♥❡✮✱
r❡s♣❡❝t✐✈❡❧② ❢♦r t❤❡ ♥♦♥✲♦♣t✐♠❛❧✱ ❤❡ ✇✐❧❧ ♣r❡ss t❤❡ ♦t❤❡r ❜✉tt♦♥ ✭✐✳❡✳ t❤❡ ♦r❛♥❣❡ ♦r
t❤❡ ❜❧✉❡ ♦♥❡✮✳

❇✉t t❤❡ ❛❣❡♥t ❡✈❛❧✉❛t❡s t❤♦s❡ ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡ t❛s❦ ❤②♣♦t❤✲
❡s✐s ❝✉rr❡♥t❧② ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ξt✱ ✇❤✐❝❤ ♠✐❣❤t ♥♦t ❜❡ t❤❡ ♦♥❡ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ❛s ✐♥ ♠✐♥❞✳
❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ♦♥❧② ❛ ❢r❛❝t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ t✐♠❡ t❤❡ ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s ♠❛t❝❤ ✇✐t❤ ✇❤❛t ✐s ❡①✲
♣❡❝t❡❞ ❜② t❤❡ t❛s❦ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ξt✳ ❚❤✐s ♥✉♠❜❡r ❝❛♥ ❜❡ ❡①❛❝t❧② ✐❞❡♥t✐✜❡❞ ❛s nSA

2 .Υξt ✳
❚❤❡r❡❢♦r❡ ❢♦r nSA

2 .Υξt st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs✱ t❤❡ ✏❝♦rr❡❝t✑ ❜✉tt♦♥ ✇❛s ♣r❡ss❡❞ ❢♦r t❤❡
✏❝♦rr❡❝t✑ ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❋♦r ♦♥❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✱ t❤✐s r❡♣r❡s❡♥t ❛♥ ✉♣❞❛t❡ ♦❢ t❤❡ ❧✐❦❡✲
❧✐❤♦♦❞ ❢✉♥❝t✐♦♥ ❜② [Υξt , 1 − Υξt ].[1, 0]

T ✱ ✇❤✐❝❤ ✐s s✐♠♣❧② Υξt ✳ ❆s t❤❡r❡ ✐s nSA
2 .Υξt

s✐♠✐❧❛r s✐t✉❛t✐♦♥s t❤❡ ✉♣❞❛t❡ ✐s Υ
nSA
2

.Υξt

ξt
✳

❙✐♠✐❧❛r❧② t❤❡r❡ ✐s nSA
2 .(1 − Υξt)✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑ ❜✉tt♦♥ ✇❛s ♣r❡ss❡❞ ❢♦r

t❤❡ ✏❝♦rr❡❝t✑ ♠❡❛♥✐♥❣✳ ❲❤✐❝❤ r❡♣r❡s❡♥ts ❛♥ ✉♣❞❛t❡ ♦❢ [Υξt , 1 − Υξt ].[0, 1]
T ✱ ✇❤✐❝❤

✐s s✐♠♣❧② 1 − Υξt ✳ ❆s t❤❡r❡ ✐s nSA
2 .(1 − Υξt) s✐♠✐❧❛r s✐t✉❛t✐♦♥s t❤❡ ✉♣❞❛t❡ ✐s (1 −

Υξt)
nSA
2

.(1−Υξt
)✳

❆♥❞✱ ❛s t❤❡ s✐t✉❛t✐♦♥ ✐s s②♠♠❡tr✐❝ ❢♦r t❤❡ ♥♦♥✲♦♣t✐♠❛❧ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs ♦❢ t❤❡
t❡❛❝❤❡r ✐♥t❡♥❞❡❞ t❛s❦ ξ̂✱ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❡q✉❛t✐♦♥ ❝❛♥ ❜❡ r❡✇r✐tt❡♥ ❛s✿



✼✳✼✳ ❆ ♠✐♥✐♠❛❧✐st ♣r♦♦❢ ✷✶✺

L(ξt) = Υ
nSA
2

.Υξt

ξt
× (1−Υξt)

nSA
2

.(1−Υξt
) ×Υ

nSA
2

.Υξt

ξt
× (1−Υξt)

nSA
2

.(1−Υξt
)

= Υ
nSA.Υξt

ξt
× (1−Υξt)

nSA.(1−Υξt
) ✭✼✳✶✷✮

◆♦t❡ t❤❛t t❤✐s ❡q✉❛t✐♦♥ ✐s t❤❡ s❛♠❡ ✇❤❛t❡✈❡r t❤❡ ❜✉tt♦♥ ❝❤♦s❡♥ ❜② t❤❡ ✉s❡r
t♦ ♠❡❛♥ ✏❝♦rr❡❝t✑✳ ❲❡ ❝❛♥ ❝❤❡❝❦ ♦✉r ♣r❡✈✐♦✉s ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❡st✐♠❛t❡ ✐♥ ♦✉r s✐♠♣❧❡
❡①❛♠♣❧❡ ♦❢ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✸✶ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ t❤❡ ✹ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs ✈✐s✐t❡❞ ❛r❡ t❤❡ ♦♥❧②
♦♥❡ ❛✈❛✐❧❛❜❧❡ ✐♥ t❤❡ ✇♦r❧❞✱ ❛♥❞ ❝♦♥s✐❞❡r✐♥❣ ✇❡ r❡❝❡✐✈❡ ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s ❛s ✐♥ ❧✐♥❡
✭❞✮✳ ❲❡ ♦❜t❛✐♥ t❤❡ s❛♠❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s ❛s t❤❡ ♦♥❡ ❞❡r✐✈❡❞ ✐♥ t❤❡ ✜rst s✉❜s❡❝t✐♦♥✱ ✐✳❡✳
L(G1) = 11×4 × 00×4 = 1 ❛♥❞ L(G1) = 0.50.5×4 × 0.50.5×4 = 0.54 = 0.0625✳

❆♥❛❧②③✐♥❣ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❢✉♥❝t✐♦♥

❲❡ ❝❛♥ ♣❧♦t t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❢✉♥❝t✐♦♥ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡ ❢✉❧❧ r❛♥❣❡ ♦❢ ✈❛❧✉❡ t❤❛t Υξt

❝❛♥ t❛❦❡✱ ✐✳❡✳ ❜❡t✇❡❡♥ ✵ ❛♥❞ ✶✳ ❲❡ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❛t nSA = 1 ❢♦r ♥♦✇✳ ❖❜✈✐♦✉s❧②
s✉❝❤ ❛ ✈❛❧✉❡ ♦❢ nSA ✐s ✐♠♣♦ss✐❜❧❡ ✐♥ ♣r❛❝t✐❝❡ ❣✐✈❡♥ ♦✉r ❛ss✉♠♣t✐♦♥s✱ ✇❡ ♥❡❡❞ ❛s
♠❛♥② ♦♣t✐♠❛❧ ❛♥❞ ♥♦♥✲♦♣t✐♠❛❧ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r✱ ✇❤✐❝❤ ♠❡❛♥s t❤❛t nSA ♠✉st ❜❡ ❛♥
❡✈❡♥ ♥✉♠❜❡r✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ ♥♦✇ t❤❛t ✇❡ ❤❛✈❡ ♦✉r t❤❡♦r❡t✐❝❛❧ ❡st✐♠❛t❡ ♦❢ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞
❢✉♥❝t✐♦♥ ✇❡ s❤❛❧❧ st✉❞② ✐ts ♣r♦♣❡rt✐❡s ✐♥ ❛ t❤❡♦r❡t✐❝❛❧ ✇❛②✳ ❆❞❞✐t✐♦♥❛❧❧②✱ ♦✉r ❡q✉❛t✐♦♥
✐s ♦♥❧② ✈❛❧✐❞ ✐❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ✈✐s✐t❡❞ ❛❧❧ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs ❜✉t ❢♦r t❤❡ s❛❦❡ ♦❢ ♦✉r ❛♥❛❧②s✐s✱
✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❛t t❤❡ ✈❛❧✉❡ ♦❢ nSA r❡♣r❡s❡♥ts t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ✈✐s✐t❡❞
❜② t❤❡ ❛❣❡♥t✳ ▼♦r❡♦✈❡r✱ t❤❡r❡ ❡①✐st ❛ r❡❧❛t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥
♣❛✐rs ❛♥❞ t❤❡ ❞✐s❝r❡t❡ s❡t ♦❢ ✈❛❧✉❡ t❤❛t Υξt ❝❛♥ t❛❦❡ ❣✐✈❡♥ ♦✉r ❛ss✉♠♣t✐♦♥s✱ ❜✉t ❢♦r
t❤❡ s❛❦❡ ♦❢ t❤❡ ❛♥❛❧②s✐s ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ ❢✉❧❧ r❛♥❣❡ ♦❢ ✈❛❧✉❡ ❜❡t✇❡❡♥ ✵ ❛♥❞ ✶✳

❋✐❣✉r❡ ✼✳✸✷ s❤♦✇s t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❢✉♥❝t✐♦♥ ❢♦r nSA = 1✳ ❆s ❡①♣❡❝t❡❞ t❤❡ ❧✐❦❡✲
❧✐❤♦♦❞ ✈❛❧✉❡ ✐s ❤✐❣❤❡r ❢♦r t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦✱ ✐✳❡✳ ✇❤❡♥ Υξt = 1✱ ❛♥❞ ❞❡❝r❡❛s❡ ❛s t❤❡
♥✉♠❜❡r ♦❢ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs t❤❛t ❞✐✛❡r ✐♥❝r❡❛s❡s✱ ✐✳❡✳ ✇❤❡♥ Υξt ❞❡❝r❡❛s❡✳ ❍♦✇❡✈❡r
t❤✐s ❢✉♥❝t✐♦♥ ❤♦❧❞s ❛♥ ✐♥t❡r❡st✐♥❣ ♣r♦♣❡rt②✱ ✇❤✐❝❤ ✐s t❤❛t ♦♥❝❡ ♠♦r❡ t❤❛♥ ❤❛❧❢ ♦❢
t❤❡ ♦♣t✐♠❛❧ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐r ❞✐✛❡rs ✇✐t❤ t❤❡ tr✉❡ t❛s❦✱ t❤❡ ❢✉♥❝t✐♦♥ ✐♥❝r❡❛s❡s ❛❣❛✐♥✳
❯♥t✐❧ ✐s r❡❛❝❤❡s ❛ ♣♦✐♥t ✇❤❡r❡ ♥♦♥❡ ♦❢ t❤❡ ♦♣t✐♠❛❧ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs ♦❢ t❤❡ t❛s❦ ❛r❡
t❤❡ s❛♠❡ ❛s ❢♦r t❤❡ tr✉❡ t❛s❦✳ ❚❤✐s s♣❡❝✐✜❝ ❝❛s❡ ✐s ✇❤❛t ✇❡ ❝❛❧❧❡❞ ❛ s②♠♠❡tr✐❝ t❛s❦
❤②♣♦t❤❡s✐s✱ ✇❤❡r❡ t❤❡ s②♠♠❡tr✐❝ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧s ✐s ❛s ❧✐❦❡❧②
❛s t❤❡ ❝♦rr❡❝t ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧s✳ ■♥❞❡❡❞ ♥♦♥❡ ♦❢ t❤❡ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs
❛❧❧♦✇ ❜r❡❛❦✐♥❣ t❤✐s s②♠♠❡tr② ❢♦r t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❢r❛♠❡✳

❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ❣✐✈❡♥ ❛❧❧ t❤❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✱ ✐❢ t❤❡ ❛❣❡♥t ✐s ♣r♦✈✐❞❡❞ ✇✐t❤ ❛
s❡t ♦❢ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s✱ t❤❛t ✐♥❝❧✉❞❡❞ t❤❡ ❝♦rr❡❝t t❛s❦ ξ̂ ❜✉t ❞♦❡s ♥♦t ✐♥❝❧✉❞❡ ❛♥②
s②♠♠❡tr✐❝ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✭✇❤✐❝❤ ♠❡❛♥s ❛❧❧ t❛s❦s ❤♦❧❞ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♣r♦♣❡rt② Υξt > 0✮✱
✇❡ ❝❛♥ ❣✉❛r❛♥t❡❡ t❤❛t ✐❢ t❤❡ t❡❛❝❤❡r ✈✐s✐ts ❛❧❧ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥ ♣❛✐rs ♦♥❝❡✱ t❤❡ ✉s❡r
✐♥t❡♥❞❡❞ t❛s❦ ξ̂ ✭✇❤✐❝❤ ❤♦❧❞ t❤❡ ♣r♦♣❡rt② Υξt = 1✮ ✇✐❧❧ ❤❛✈❡ t❤❡ ❣r❡❛t❡r ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞✳
■♥ ♦t❤❡r ✇♦r❞s✿ L(ξ̂) > L(ξt) ✐❢ Υξt ∈ ]0, 1[✳
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 nSA = 1

❋✐❣✉r❡ ✼✳✸✷✿ ❚❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❢✉♥❝t✐♦♥ ♦❢ ❊q✉❛t✐♦♥ ✼✳✶✷ ❢♦r nSA = 1✳

❇✉✐❧❞✐♥❣ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡

❲❡ ♥♦✇ ❞✐s❝✉ss t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❡st✐♠❛t✐♥❣ t❤❡ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ t❤❛t ♦♥❡ t❛s❦ ✐s ❛ ❜❡tt❡r
❝❛♥❞✐❞❛t❡ t❤❛♥ ❛♥♦t❤❡r ♦♥❡✳ ❖❢ ❝♦✉rs❡✱ ✐♥ t❤✐s s❡tt✐♥❣✱ ❣✐✈❡♥ t❤❡ str♦♥❣ ❛ss✉♠♣t✐♦♥
t❤❛t t❤❡ ✉s❡r ✐s ♥❡✈❡r ♠❛❦✐♥❣ ♠✐st❛❦❡s✱ s✉❝❤ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡ ♠❡❝❤❛♥✐s♠ ✐s ♥♦t ♥❡❡❞❡❞✳
❍♦✇❡✈❡r✱ ✇❡ ❤❛✈❡ s❡❡♥ ✐♥ ♣r❡✈✐♦✉s ❝❤❛♣t❡r t❤❛t ❞❡❝✐❞✐♥❣ ✇❤❡♥ t♦ st♦♣ ✐s ❛ ❝r✐t✐❝❛❧
♣❛rt ♦❢ t❤❡ ❛❧❣♦r✐t❤♠✳ ❚❤❡ s✐♠♣❧❡st ♠❡t❤♦❞ ❝♦♥s✐sts ♦❢ ♥♦r♠❛❧✐③✐♥❣ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞
❢♦r ❡❛❝❤ t❛s❦ ❞❡✜♥✐♥❣ ❛ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤r❡s❤♦❧❞ ❛❜♦✈❡ ✇❤✐❝❤ ❛ t❛s❦ ✐s ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❛s t❤❡
❝♦rr❡❝t ♦♥❡✳ ■❢ ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡ ✶✵ t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✇✐t❤ ❞✐✛❡r❡♥t ✈❛❧✉❡s ♦❢ Υ✱
♥♦r♠❛❧✐③✐♥❣ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ✇❤❡♥ nSA = 1 ✇♦♥✬t ♣r♦❞✉❝❡ ❛ ✈❡r② s❤❛r♣ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t②
❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦♥ t❛s❦✳ ❆❧❧ t❛s❦s ✇✐❧❧ r♦✉❣❤❧② s❤❛r❡ t❤❡ s❛♠❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t②✳ ❍♦✇❡✈❡r✱
✇❤❡♥ ✈✐s✐t✐♥❣ ♠♦r❡ ❛♥❞ ♠♦r❡ st❛t❡s✱ t❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❢✉♥❝t✐♦♥ ❜❡❝♦♠❡s ♠♦r❡ ❛♥❞ ♠♦r❡
s❤❛r♣ ❛♥❞ ♦♥❧② ♥♦r♠❛❧✐③✐♥❣ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞s ✇✐❧❧ s♣❧✐t t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❛♣❛rt✳ ■♥ t❤❡ ❧✐♠✐t✱
✇❤❡♥ nSA → +Inf ✱ ♦♥❧② t❤❡ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✇✐t❤ ❛ ❜❡tt❡r ✈❛❧✉❡ ♦❢ Υ ✭✐✳❡✳ ❝❧♦s❡r t♦ ✵
♦r ✶✮ ✇✐❧❧ r❡❛❝❤ ❛ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ ✶✳

❚❤✐s ♠♦❞❡❧ ❛❧❧♦✇s ✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣ ✐♥ ♠♦r❡ ❝♦♥❝❡♣t✉❛❧ t❡r♠s s♦♠❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢
♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠✳ ❆♥❞ ✐♥ ♣r❛❝t✐❝❡ ✈❡r② ❢❡✇ ♦❢ t❤❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❛r❡ ❛♣♣❧✐❝❛❜❧❡
✐♥ ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡t✉♣s✳
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 nSA = 1

 nSA = 2

 nSA = 5

 nSA = 10

 nSA = 100

❋✐❣✉r❡ ✼✳✸✸✿ ❚❤❡ ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❢✉♥❝t✐♦♥ ♦❢ ❊q✉❛t✐♦♥ ✼✳✶✷ ❢♦r nSA = 1, 2, 5, 10, 100✳
❚❤❡ ♠♦r❡ ✇❡ ❤❛✈❡ ❝♦❧❧❡❝t❡❞ ❡✈✐❞❡♥❝❡✱ t❤❡ ♠♦r❡ t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ✐s s❤❛r♣ ❜❡t✇❡❡♥ t❛s❦
❤②♣♦t❤❡s❡s✳

❆ s✐♠♣❧❡ s❝❡♥❛r✐♦

❋✐♥❛❧❧②✱ ❢♦r ✐❧❧✉str❛t✐♦♥ ♣✉r♣♦s❡✱ ✇❡ ♣r❡s❡♥t ❛ ✇♦r❧❞ ❤♦❧❞✐♥❣ ❛❧❧ ♦✉r ❛ss✉♠♣t✐♦♥
♣r♦♣❡rt✐❡s✱ ✇❡ ♥❛♠❡❞ ✐t t❤❡ ❝❧♦❝❦ ✇♦r❧❞ ✭s❡❡ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✸✹✮✳ ❚❤✐s ✇♦r❧❞ ❤❛s ✶✷ st❛t❡s✱
✇❤✐❝❤ ✇❡ r❡♣r❡s❡♥t ❛s t❤❡ ❤♦✉rs ♦♥ ❛ ❝❧♦❝❦✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t ❤❛s t✇♦ ❛❝t✐♦♥s ❛✈❛✐❧❛❜❧❡✿
t✉r♥✐♥❣ ❝❧♦❝❦✇✐s❡ ♦r ❝♦✉♥t❡r✲❝❧♦❝❦✇✐s❡✳ ❚❤❡ ✉s❡r ✇❛♥ts t❤❡ ❛❣❡♥t t♦ r❡❛❝❤ ♦♥❡ ♦❢
✶✷ st❛t❡s✳ ❚❤✐s ✇♦r❧❞ ✐s t❤❡ ❡①t❡♥s✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❧✐♥❡ ✇♦r❞ ❜✉t ✇❤❡r❡ t❤❡ ❧✐♥❡ ❧♦♦♣s ♦♥
✐ts❡❧❢✳
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Actions

❋✐❣✉r❡ ✼✳✸✹✿ ■❧❧✉str❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❝❧♦❝❦ ✇♦r❧❞✳ ❚❤❡ ❛❣❡♥t ❤❛s t✇♦ ❛❝t✐♦♥s ❛✈❛✐❧❛❜❧❡✿
t✉r♥✐♥❣ ❝❧♦❝❦✇✐s❡ ♦r ❝♦✉♥t❡r✲❝❧♦❝❦✇✐s❡✳ ❚❤❡ ✉s❡r ✇❛♥ts t❤❡ ❛❣❡♥t t♦ r❡❛❝❤ ♦♥❡ ♦❢ ✶✷
st❛t❡s✳



✷✶✽ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s

✼✳✼✳✹ ❲❤② ♥♦t ✉s✐♥❣ t❤❡ ❡♥tr♦♣② ♦❢ t❤❡ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧s❄

❲❡ ❝♦♥t✐♥✉❡ ❤❡r❡ t❤❡ ❞✐s❝✉ss✐♦♥ ❛❜♦✉t t❤❡ ❞✐✛❡r❡♥❝❡ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ♠❡t❤♦❞ ❞❡t❛✐❧❡❞
✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✹ ♦❢ t❤✐s t❤❡s✐s✱ ✇❤❡r❡ ✇❡ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥ ❤②♣♦t❤❡s✐s ❜② ❝♦♠♣✉t✐♥❣
t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛t ❛❧❧ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ❝♦rr❡❝t❧② ❝❧❛ss✐✜❡❞✱ ❛♥❞ t❤❡ ♠❡t❤♦❞ ♣r❡s❡♥t❡❞
✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✼✳✸✱ ✇❤❡r❡ ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r ♦♥❧② t❤❡ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧s ❛♥❞ ❞✐✛❡r❡♥t✐❛t❡ ❜❡t✇❡❡♥
t❛s❦s ❜② ❧♦♦❦✐♥❣ ❛t t❤❡ ♦✈❡r❧❛♣ ♦❢ t❤❡✐r ●❛✉ss✐❛♥ ♠♦❞❡❧ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❡❛❝❤ ❝❧❛ss✳

❲❡ ❝❛♥ ❛❧s♦ ❛♣♣❧② ❛ s✐♠✐❧❛r ♠❡t❤♦❞ t❤❛♥ ✉s❡❞ ✐♥ s❡❝t✐♦♥ ✼✳✸ ✐♥ ♦✉r s✐♠♣❧❡
❡①❛♠♣❧❡✳ ❆s ✇❡ ❛ss✉♠❡❞ t❤❛t t❤❡ ✉s❡r ✐s ❝♦❤❡r❡♥t ✐♥ ❤✐s ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s✱ t❤❡ t❛s❦
❤②♣♦t❤❡s✐s ✇❤♦s❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s ♠♦❞❡❧ ✐s t❤❡ ❧❡ss ✉♥❝❡rt❛✐♥ ✐s t❤❡ ♠♦r❡
❧✐❦❡❧② t♦ ❜❡ t❤❡ ❝♦rr❡❝t ♦♥❡✳ ●✐✈❡♥ t❤❡ ❤✐st♦r② ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ ✇❡ ❝❛♥ ♠♦❞❡❧ t❤❡
❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s ♦❢ t❤❡ ✉s❡r ❛s ❇❡r♥♦✉❧❧✐ ✈❛r✐❛❜❧❡s✱ ✇❤✐❝❤ ❝❛♥ t❛❦❡ ♦♥❧② t✇♦ ✈❛❧✉❡s
✏❝♦rr❡❝t✑ ♦r ✏✐♥❝♦rr❡❝t✑✱ s✉❝❤ ❛s ❛ ❝♦✐♥✲✢✐♣♣✐♥❣ ♣r♦❜❧❡♠✳ ❋♦❧❧♦✇✐♥❣ t❤❡ ♣r❡✈✐♦✉s
❞❡✈❡❧♦♣♠❡♥t✱ ✇❡ ❝❛♥ ❝♦♠♣✉t❡ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛t t❤❡ ✉s❡r ✇✐❧❧ ♣r❡ss t❤❡ ❜❧✉❡ ❜✉tt♦♥
t♦ ♠❡❛♥ ✏❝♦rr❡❝t✑✱ ✇❤✐❝❤ ✐s Υξt ✭♦r 1−Υξt ✐❢ t❤❡ ♦r❛♥❣❡ ❜✉tt♦♥ ✐s ✉s❡❞ ❢♦r ✏❝♦rr❡❝t✑✮✳

❚❤❡ ❜✐♥❛r② ❡♥tr♦♣② ❢✉♥❝t✐♦♥✱ ❞❡♥♦t❡❞Hb(p)✱ ✐s t❤❡ ❡♥tr♦♣② ♦❢ ❛ ❇❡r♥♦✉❧❧✐ ♣r♦❝❡ss
✇✐t❤ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② ♦❢ s✉❝❝❡ss ♣✳ ■t ✐s ❛ ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛❜♦✉t t❤❡ ♦✉t❝♦♠❡ ♦❢
s❛♠♣❧✐♥❣ ❢r♦♠ ❛ ❇❡r♥♦✉❧❧✐ ♣r♦❝❡ss ❛♥❞ ❝❛♥ ❜❡ ❝♦♠♣✉t❡❞ ❛s ❢♦❧❧♦✇s✿

Hb(p) = −p log2(p)− (1− p) log2(1− p) ✭✼✳✶✸✮

❚❤❡ ❜✐♥❛r② ❡♥tr♦♣② ❢✉♥❝t✐♦♥ ✐s s❤♦✇♥ ✐♥ ❋✐❣✉r❡ ✼✳✸✺✳ ❆s ♦♥❡ ✇♦✉❧❞ ❡①♣❡❝t t❤❡
s❤❛♣❡ ♦❢ t❤❡ ❡♥tr♦♣② ❢✉♥❝t✐♦♥ ❤♦❧❞s s✐♠✐❧❛r ♣r♦♣❡rt✐❡s t❤❛♥ ♦✉r ❧✐❦❡❧✐❤♦♦❞ ❊q✉❛✲
t✐♦♥ ✼✳✶✷✳
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❋✐❣✉r❡ ✼✳✸✺✿ ❚❤❡ ❜✐♥❛r② ❡♥tr♦♣② ❢✉♥❝t✐♦♥✳

❚❤✐s ♠❡t❤♦❞ ❛❧❧♦✇s ✉s t♦ r❛♥❦ ❝♦rr❡❝t❧② ♦✉r t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ t❤❡
✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦❢ t❤❡✐r ❡st✐♠❛t❡❞ ♠♦❞❡❧s✳ ❍♦✇❡✈❡r✱ t❤✐s ❢✉♥❝t✐♦♥ ✇✐❧❧ ♥♦t ✏s❤❛r♣❡♥✑
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✇❤❡♥ t❤❡ ❛❣❡♥t ✈✐s✐t ♠♦r❡ ❛♥❞ ♠♦r❡ st❛t❡s✳ ❚❤❡ ♦♥❧② ❝❤❛♥❣❡ ✇✐❧❧ r❡s✉❧t ✐♥ ❛ ❜❡tt❡r
❛♣♣r♦①✐♠❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ ❇❡r♥♦✉❧❧✐ ♣r♦❝❡ss ♠♦❞❡❧✐♥❣ t❤❡ ❜✉tt♦♥ ♣r❡ss❡s✳

❚❤❡r❡❢♦r❡✱ t❤✐s ♠❡t❤♦❞ ❛❧♦♥❡ ✐s ♥♦t ❡♥♦✉❣❤ t♦ ❡st✐♠❛t❡ ✇❤✐❝❤ t❛s❦ ✐s t❤❡ ❝♦rr❡❝t
♦♥❡✱ ❛♥❞ ✇❡ s❤♦✉❧❞ ❛❧s♦ ♠❡❛s✉r❡ t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦❢ t❤✐s ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ✉♥❝❡rt❛✐♥t②✳ ❚♦
❞♦ s♦✱ ✇❡ ♣r♦♣♦s❡ t♦ ✉s❡ ❜❡t❛ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥✱ ✇❤✐❝❤ ✐s t❤❡ ❝♦♥❥✉❣❛t❡ ♣r✐♦r ♣r♦❜❛❜✐❧✐t②
❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ❢♦r t❤❡ ❇❡r♥♦✉❧❧✐ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s✳ ❆ ❜❡t❛ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ❡♥❝♦❞❡s ❛ ♣r♦❜❛❜✐❧✲
✐t② ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ♦✈❡r t❤❡ ♣❛r❛♠❡t❡r ♦❢ t❤❡ ❇❡r♥♦✉❧❧✐ s✐❣♥❛❧ ♠♦❞❡❧ ❣✐✈❡♥ t❤❡ ❛♠♦✉♥t ♦❢
❡✈✐❞❡♥❝❡ ❛✈❛✐❧❛❜❧❡✳ ❇② ❝♦♠♣❛r✐♥❣ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ❜❡t❛ ❞✐str✐❜✉t✐♦♥ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❡❛❝❤
t❛s❦✱ ✇❡ ❝♦✉❧❞ ❡①♣❡❝t t♦ ✜♥❞ ❛ s✉✐t❛❜❧❡ ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ t❛s❦ ❝♦♥✜❞❡♥❝❡✳ ❚❤❡ ✐♥t❡r❡st❡❞
r❡❛❞❡rs ♠❛② r❡❢❡r t♦ ❬▼♦♥t❡s❛♥♦ ✷✵✶✷❪ ❢♦r ❛ ♣r❛❝t✐❝❛❧ r♦❜♦t✐❝s ❡①❛♠♣❧❡ ✉s✐♥❣ t❤✐s
♣r♦❝❡ss✳

✼✳✼✳✺ ❉✐s❝✉ss✐♦♥

❲❤✐❧❡ ✐t ✐s ❛❧✇❛②s ✐♥t❡r❡st✐♥❣ ❛♥❞ ✉s❡❢✉❧ t♦ ❢♦r♠✉❧❛t❡ ♣r♦♦❢ ♦❢ ❛❧❣♦r✐t❤♠✱ t❤❡ r❡✲
str✐❝t❡❞ ❛ss✉♠♣t✐♦♥ ✉s❡❞ ✐♥ t❤✐s s❡❝t✐♦♥ ♠❛❦❡s ✐t ✐♠♣♦ss✐❜❧❡ t♦ ✉s❡ t❤✐s r❡s✉❧t ✐♥
♣r❛❝t✐❝❛❧ s❝❡♥❛r✐♦s✳ ❇✉t ✇❡ ♥♦t❡ t❤❛t ♦✉r ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ r❡s✉❧ts s❤♦✇s t❤❛t ♦✉r ❛❧❣♦✲
r✐t❤♠ ❝❛♥ ✇♦r❦ ✇✐t❤ ❢❛✐r❧② ❣♦♦❞ ♣❡r❢♦r♠❛♥❝❡ ♦♥ ❞✐✛❡r❡♥t s❝❡♥❛r✐♦s ✉s✐♥❣ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s
s✐❣♥❛❧s ❛s ♥♦✐s② ❛s ❊❊● s✐❣♥❛❧s✳

◆♦♥❡t❤❡❧❡ss✱ ✐t ✐s ✐♠♣♦rt❛♥t t♦ ♣✉rs✉❡ t❤❡ t❤❡♦r❡t✐❝❛❧ ❛♥❛❧②s✐s ❜② ♣r♦❣r❡ss✐✈❡❧②
r❡❧❛①✐♥❣ s♦♠❡ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s✳ ❙❡♥s✐❜❧❡ ♣r♦❣r❡ss❡s ❝❛♥ ❜❡ ❛❝❤✐❡✈❡❞ q✉✐❝❦❧②✱ ❛ ✜rst st❡♣
✐s t♦ ❝♦♥s✐❞❡r ❛ ♥♦♥✲♦♣t✐♠❛❧ ✉s❡r ♠❛❦✐♥❣ ✉♥✐❢♦r♠ t❡❛❝❤✐♥❣ ♠✐st❛❦❡s ❛♥❞ ✇♦r❧❞s
✇✐t❤ ♠♦r❡ r❡❛❧✐st✐❝ ♣r♦♣❡rt✐❡s ✭❡✳❣✳ ✇✐t❤ ❞✐✛❡r❡♥t r❛t✐♦s ♦❢ ♦♣t✐♠❛❧ st❛t❡✲❛❝t✐♦♥
♣❛✐rs✮✳ ❘❡❛❝❤✐♥❣ t❤❛t ❧❡✈❡❧ ♦❢ ♣r♦♦❢ ✇♦✉❧❞ ❛❧r❡❛❞② ♦✛❡r s♦♠❡ ❣✉❛r❛♥t❡❡s ❢♦r s✐♠♣❧❡
s❝❡♥❛r✐♦s ✉s✐♥❣ ❞✐s❝r❡t❡ st❛t❡s✱ ❞✐s❝r❡t❡ ❛❝t✐♦♥s✱ ❛♥❞ s②♠❜♦❧✐❝ s✐❣♥❛❧s✱ ❜✉t ✉♥❞❡r
♠♦r❡ r❡❛❧✐st✐❝ t❡❛❝❤✐♥❣ ❝♦♥❞✐t✐♦♥s✳ ❚❤❡ ♥❡①t st❡♣ ✇✐❧❧ ❜❡ t♦ ❝♦♥s✐❞❡r ♥♦♥✲s②♠❜♦❧✐❝
s✐❣♥❛❧s✱ ❛ss✉♠✐♥❣ t❤❡② ❛r❡ s❛♠♣❧❡❞ ❢r♦♠ ❧❛t❡♥t ❞✐str✐❜✉t✐♦♥s ♦❢ ❦♥♦✇♥ t②♣❡✳



✷✷✵ ❈❤❛♣t❡r ✼✳ ▲✐♠✐t❛t✐♦♥s✱ ❊①t❡♥s✐♦♥s ❛♥❞ ❉❡r✐✈❛t✐✈❡s

✼✳✽ ❉✐s❝✉ss✐♦♥

❲❡ r❡✈✐❡✇❡❞ ❛♥ ❡①t❡♥s✐✈❡ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ❧✐♠✐t❛t✐♦♥s ❛♥❞ ♣r♦♣♦s❡❞ ❛ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡
❡①t❡♥s✐♦♥s ❛❞❞r❡ss✐♥❣ t❤❡♠✳ ❚❤❡ ♠❛✐♥ ❡①t❡♥s✐♦♥s ❛❞❞r❡ss t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠s ♦❢ ❝♦♥t✐♥✉✲
♦✉s st❛t❡ s♣❛❝❡✱ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s s♣❛❝❡ ❛♥❞ ✉♥s♣❡❝✐✜❡❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s✳
❖✉r r❡s✉❧ts ♠❛❦❡ ✉s ❡♥✈✐s✐♦♥ t❤❡ ✉s❡ ♦❢ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✐♥ ♠♦r❡ ❝♦♠♣❧❡① s❝❡♥❛r✐♦s
♠♦r❡ s✉✐t❡❞ t♦ r❡❛❧ ✇♦r❧❞ r♦❜♦t✐❝s ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥s✳



❈❤❛♣t❡r ✽

❉✐s❝✉ss✐♦♥ ❛♥❞ P❡rs♣❡❝t✐✈❡s

■♥ t❤✐s ❝❤❛♣t❡r✱ ✇❡ s✉♠♠❛r✐③❡ ♦✉r ❝♦♥tr✐❜✉t✐♦♥s ❛♥❞ ✇❡ ❡①♣❧✐❝✐t ❛ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡
❞✐r❡❝t✐♦♥s ❢♦r ❢✉t✉r❡ r❡s❡❛r❝❤ ✐♥ t❤✐s ❞♦♠❛✐♥✳ ❲❡ ♣❛rt✐❝✉❧❛r❧② ❛❞✈♦❝❛t❡ ❢♦r t❤❡
✐♠♣♦rt❛♥❝❡ ♦❢ t❡st✐♥❣ t❤✐s ❛❧❣♦r✐t❤♠ ✇✐t❤ ❛ ♠✉❧t✐t✉❞❡ ♦❢ ✉s❡rs ✐♥ ❛ ✈❛r✐❡t② ♦❢ t❛s❦s✳
❆s ❛ ✜♥❛❧ ♥♦t❡✱ ✇❡ ❤✐❣❤❧✐❣❤t t❤❡ ❝❤❛❧❧❡♥❣❡ ♦❢ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♥❡✇ ♠❡❛♥✐♥❣s ❛♥❞ ✐❞❡♥t✐❢②✐♥❣
♥❡✇ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧s t❤r♦✉❣❤ ♣r❛❝t✐❝❛❧ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✇✐t❤ ❤✉♠❛♥s✳

❈♦♥tr✐❜✉t✐♦♥s

❖✉r ♠❛✐♥ ❝♦♥tr✐❜✉t✐♦♥ ✐s ❛ ♠❡t❤♦❞ ❛❧❧♦✇✐♥❣ ❛ ✉s❡r t♦ st❛rt t❡❛❝❤✐♥❣ ❛ r♦❜♦t ❛ ♥❡✇
t❛s❦ ✉s✐♥❣ ✐ts ♦✇♥ ♣r❡❢❡rr❡❞ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s✳ ❚❤❡ ♠❛❝❤✐♥❡ ✇✐❧❧ ❧❡❛r♥ s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧②
✇❤✐❝❤ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ✇❤✐❝❤ ♠❡❛♥✐♥❣✱ ❛s ✇❡❧❧ ❛s ✐❞❡♥t✐❢② t❤❡ t❛s❦ t❤❡ ✉s❡r
✇❛♥ts t♦ s♦❧✈❡✳ ❖✉r ♠❡t❤♦❞ ❝♦♥s✐sts ♦❢ ❣❡♥❡r❛t✐♥❣ ✐♥t❡r♣r❡t❛t✐♦♥ ❤②♣♦t❤❡s❡s ♦❢ t❤❡
t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ❛ s❡t ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ t❛s❦s✳ ❲❡ t❤❡♥ ❛ss✉♠❡ t❤❛t t❤❡
❝♦rr❡❝t t❛s❦ ✐s t❤❡ ♦♥❡ t❤❛t ❡①♣❧❛✐♥s ❜❡tt❡r t❤❡ ❤✐st♦r② ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳

❲❡ ❤✐❣❤❧✐❣❤t ❢♦✉r ✐♠♣♦rt❛♥t ❝♦♥tr✐❜✉t✐♦♥s ♦❢ t❤✐s t❤❡s✐s✿ ✭✶✮ ✇❡ ♣r♦♣♦s❡❞ ❛
♥❡✇ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡t✉♣ t♦ st✉❞② t❤❡ ❝♦✲❝♦♥str✉❝t✐♦♥ ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧s ✐♥
❝♦❧❧❛❜♦r❛t✐✈❡ t❛s❦s ✇✐t❤ ❤✉♠❛♥s ✭❝❤❛♣t❡r ✸✮❀ ✭✷✮ ✇❡ ♣r❡s❡♥t❡❞ ❛♥ ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❛❧❧♦✇✐♥❣
t♦ s✐♠✉❧t❛♥❡♦✉s❧② ❧❡❛r♥ ❛ ♥❡✇ t❛s❦ ❢r♦♠ ❤✉♠❛♥ ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❛s ✇❡❧❧ ❛s t❤❡ ♠❛♣♣✐♥❣
❜❡t✇❡❡♥ ❤✉♠❛♥ ✐♥str✉❝t✐♦♥ s✐❣♥❛❧s ❛♥❞ t❤❡✐r ♠❡❛♥✐♥❣s ✭❝❤❛♣t❡r ✹✮❀ ✭✸✮ ✇❡ ❞❡s❝r✐❜❡❞
❛ ♠❡❛s✉r❡ ♦❢ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ♦♥ t❤❡ ❥♦✐♥t t❛s❦✲s✐❣♥❛❧ s♣❛❝❡ t❤❛t t❛❦❡s ✐♥t♦ ❛❝❝♦✉♥t ❜♦t❤
t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ✐♥❤❡r❡♥t t♦ t❤❡ t❛s❦✱ ❛s ✇❡❧❧ ❛s t❤❡ ✉♥❝❡rt❛✐♥t② ❛❜♦✉t t❤❡ s✐❣♥❛❧ t♦
♠❡❛♥✐♥❣ ♠❛♣♣✐♥❣ ✭❝❤❛♣t❡r ✺✮❀ ❛♥❞ ✭✹✮ ✇❡ s❤♦✇❡❞ t❤❡ ❛♣♣❧✐❝❛❜✐❧✐t② ♦❢ t❤❡ ❛♣♣r♦❛❝❤
t♦ ❜r❛✐♥✲♠❛❝❤✐♥❡ ✐♥t❡r❢❛❝❡s ❜❛s❡❞ ♦♥ ❡rr♦r ♣♦t❡♥t✐❛❧s ✇❤✐❝❤ ❝♦✉❧❞ ✇♦r❦ ♦✉t ♦❢ t❤❡
❜♦① ✇✐t❤♦✉t ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥✱ ❛ ❧♦♥❣✲❞❡s✐r❡❞ ♣r♦♣❡rt② ♦❢ t❤✐s t②♣❡ ♦❢ s②st❡♠s ✭❝❤❛♣t❡r ✻✮✳

❲❡ ❛❧s♦ ♣r♦♣♦s❡❞ ❛ ♥✉♠❜❡r ♦❢ ♣♦ss✐❜❧❡ ❡①t❡♥s✐♦♥s r❡❧❡❛s✐♥❣ s❡✈❡r❛❧ ❛ss✉♠♣t✐♦♥s
♠❛❞❡ ❜② ♦✉r ✐♥✐t✐❛❧ ❛❧❣♦r✐t❤♠✳ ❲❡ ❛❞❞r❡ss t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠s ♦❢ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s st❛t❡ s♣❛❝❡
✭❝❤❛♣t❡r ✼✳✹✮✱ ❝♦♥t✐♥✉♦✉s t❛s❦ ❤②♣♦t❤❡s✐s s♣❛❝❡ ✭❝❤❛♣t❡r ✼✳✺✮ ❛♥❞ ✉♥s♣❡❝✐✜❡❞ ✐♥t❡r✲
❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s ✭❝❤❛♣t❡r ✼✳✻✮✳

❆ ❢r❛♠❡ ✐s ❛ ❣❡♥❡r✐❝ ❢✉♥❝t✐♦♥

❆♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ ✐s ♥♦t ❧✐♠✐t❡❞ t♦ t❤❡ str❛✐❣❤t❢♦r✇❛r❞ ♠❡❛♥✐♥❣ ❝♦rr❡s♣♦♥❞❡♥❝❡
✇❡ ❛ss✉♠❡❞ ✭❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡✮✱ ✐t ❝❛♥ ✐♥❝❧✉❞❡ ✈❛r✐♦✉s ❛s♣❡❝ts ♦❢ t✐♠✐♥❣ ✭❡✳❣✳
t❡❛❝❤✐♥❣ ❞❡❧❛②s✱ ❛s②♥❝❤r♦♥♦✉s s✐❣♥❛❧s✮✱ s♦❝✐❛❧ ❝✉❡s ✭❡✳❣✳ ❣❛③❡ ♦❢ t❤❡ ✉s❡r✮✱ ❛♥❞ ❞♦
♥♦t ❛❧✇❛②s r❡q✉✐r❡s t❤❡ r♦❜♦t t♦ ❦♥♦✇ ❤♦✇ t♦ ♣❡r❢♦r♠ ❛ t❛s❦✳ ❲❡ ♣r♦✈✐❞❡ ❜❡❧♦✇
s♦♠❡ ❡①❛♠♣❧❡s ♦❢ ✇❤❛t ❛ ❢r❛♠❡ ♠✐❣❤t ✐♥❝❧✉❞❡s✳



✷✷✷ ❈❤❛♣t❡r ✽✳ ❉✐s❝✉ss✐♦♥ ❛♥❞ P❡rs♣❡❝t✐✈❡s

❆ t❛s❦ ✐s ♥♦t ❛❧✇❛②s ❛ ✜①❡❞ t❛r❣❡t ❲❡ ♦♥❧② ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ t❛s❦s r❡♣r❡s❡♥t❡❞ ❛s
❛ s♣❛rs❡ r❡✇❛r❞ ❢✉♥❝t✐♦♥ ✐♥ ❛ ❞✐s❝r❡t❡ st❛t❡ ❛♥❞ ❛❝t✐♦♥ ▼❉P✳ ❚❤❡r❡ ✐s ♥♦ r❡❛s♦♥
t♦ ❜❡ ❧✐♠✐t❡❞ t♦ t❤✐s r❡♣r❡s❡♥t❛t✐♦♥ ♦❢ ❛ t❛s❦✱ ❡s♣❡❝✐❛❧❧② t♦ ❝♦♥❝❡♣t ♦❢ ❛ r❡❛❝❤✐♥❣
t❛s❦✳ ❖✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ♦♥❧② ♥❡❡❞ t♦ ❤❛✈❡ ❛❝❝❡ss t♦ ❛ ❢r❛♠❡ ❢✉♥❝t✐♦♥ ✐♥t❡r♣r❡t✐♥❣ ❡❛❝❤
t❡❛❝❤❡r s✐❣♥❛❧ ❣✐✈❡♥ ❛ ❝♦♥t❡①t ❛♥❞ ❛ ❤②♣♦t❤❡s✐③❡❞ t❛s❦✳ ❈♦♥s✐❞❡r✐♥❣ t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦
❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❢r❛♠❡✱ ❛s s♦♦♥ ❛s t❤❡ ♣♦❧✐❝✐❡s ❛ss♦❝✐❛t❡❞ t♦ ❡❛❝❤ t❛s❦ ❝❛♥ ❜❡ ♣r♦✈✐❞❡❞
t♦ t❤❡ r♦❜♦t✱ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❝❛♥ ❜❡ ❛♣♣❧✐❡❞✳

◆♦ ♥❡❡❞ ❢♦r ♣❧❛♥♥✐♥❣ s❦✐❧❧s ❆❧t❤♦✉❣❤ ✐♥ ♠♦st ♦❢ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥
t❤✐s ✇♦r❦✱ t❤❡ ❛❣❡♥t ♥❡❡❞❡❞ t♦ ❦♥♦✇ t❤❡ ♦♣t✐♠❛❧ ♣♦❧✐❝② ❢♦r ❡❛❝❤ t❛s❦✱ ✐t ✐s ♦♥❧②
❛ s♣❡❝✐✜❝✐t② ♦❢ t❤❡ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛♥❞ ❣✉✐❞❛♥❝❡ ❢r❛♠❡ ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✐♥
s❡❝t✐♦♥ ✼✳✺ ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❛ ❢r❛♠❡ ✇❤❡r❡ ❛ t❡❛❝❤❡r ♣r♦✈✐❞❡s ✐♥❞✐❝❛t✐♦♥ ❛❜♦✉t t❤❡
❛❜s♦❧✉t❡ ❞✐r❡❝t✐♦♥ ♦❢ ♦❜❥❡❝ts✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ✐♥t❡r♣r❡t✐♥❣ ❛ s✐❣♥❛❧ ✇✐t❤ r❡s♣❡❝t t♦ ✈❛r✐♦✉s
♦❜❥❡❝ts ♦♥❧② r❡q✉✐r❡s ❦♥♦✇✐♥❣ t❤❡ ♣♦s✐t✐♦♥s ♦❢ t❤❡s❡ ♦❜❥❡❝ts✱ ✇✐t❤♦✉t t❤❡ ♥❡❡❞ t♦
❦♥♦✇ ❤♦✇ t♦ r❡❛❝❤ ❡❛❝❤ ♦❜❥❡❝t✳

❆s②♥❝❤r♦♥♦✉s ✐♥str✉❝t✐♦♥s ❚❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❜❡t✇❡❡♥ t❤❡ ✉s❡r ❛♥❞ t❤❡ ♠❛❝❤✐♥❡
✇♦✉❧❞ ❜❡ ❡❛s✐❡r ✐❢ t❤❡ r♦❜♦t ❝♦✉❧❞ ❛❝t ❝♦♥t✐♥✉♦✉s❧② ❛♥❞ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❝♦✉❧❞ ♣r♦✈✐❞❡
✐♥str✉❝t✐♦♥s ✇❤❡♥ ❤❡ ❞❡❡♠❡❞ ♥❡❝❡ss❛r②✳ ❖✉r ♣✐❝❦ ❛♥❞ ♣❧❛❝❡ s❝❡♥❛r✐♦ ♦❢ ❝❤❛♣t❡r ✹
❤❛s ❜❡❡♥ ❡①♣❡r✐❡♥❝❡❞ ❛s ❜♦r✐♥❣ ❜② t❤❡ ✉s❡rs✱ ✇❤✐❝❤ ❤❛❞ t♦ ♣r♦✈✐❞❡ ❛ ❢❡❡❞❜❛❝❦ ❛❢t❡r
❡❛❝❤ ♠♦✈❡♠❡♥t ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t✳ ■♥ s♦♠❡ ❞♦♠❛✐♥s✱ t❤❡ ❢r❡q✉❡♥❝② ♦❢ ❛❝t✐♦♥s ✐s t♦♦ ❤✐❣❤
t♦ ❛✛♦r❞ ✇❛✐t✐♥❣ ❢♦r ❛ ❢❡❡❞❜❛❝❦ s✐❣♥❛❧ ❜❡t✇❡❡♥ ❡❛❝❤ ❛❝t✐♦♥✳ ❊✐t❤❡r t❤❡ ❛❝t✐♦♥ ✇♦✉❧❞
❜❡ s♦ s♠❛❧❧ t❤❛t t❤❡ ✉s❡r ✇♦✉❧❞ ♥♦t ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ❡✈❛❧✉❛t❡ ✐t✱ ❡✐t❤❡r t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✢♦✇
❛♥❞ ❡①❡❝✉t✐♦♥ t✐♠❡ ✇♦✉❧❞ ❜❡ ❞r❛♠❛t✐❝❛❧❧② ❛✛❡❝t❡❞ ❜② t❤❡ ♠❛♥② ♣❛✉s❡s ✐♥ t❤❡ t❛s❦
❡①❡❝✉t✐♦♥✳

❚♦ ❛❧❧♦✇ ❢♦r ❝♦♥t✐♥✉♦✉s ♦♣❡r❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡ r♦❜♦t✱ ❛s②♥❝❤r♦♥♦✉s ❞❡❧✐✈❡r② ♦❢ s✐❣♥❛❧s
s❤♦✉❧❞ ❜❡ ❛❝❝❡♣t❡❞✳ ❆ ♣♦t❡♥t✐❛❧ ❛✈❡♥✉❡ ✐s t♦ ❝♦♥s✐❞❡r ❛ t❡♠♣♦r❛❧ ❢✉♥❝t✐♦♥ t❤❛t
❞✐str✐❜✉t❡s ❛ s✐❣♥❛❧ ❡✈❡♥t ❛❝r♦ss ❛ s✉❜s❡t ♦❢ ♣r❡✈✐♦✉s r♦❜♦t✬s ❛❝t✐♦♥s ❬❍♦❝❦❧❡② ✶✾✽✹✱
❑♥♦① ✷✵✵✾❜❪✳

■♥❝❧✉❞✐♥❣ s♦❝✐❛❧ ❝❧✉❡s ■♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❦♥♦✇♥ t♦ ❜❡ tr✉❡ ❢♦r ♠♦st ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❝❡♥❛r✲
✐♦s ❝❛♥ ❜❡ ✐♥❝❧✉❞❡❞ ✐♥ t❤❡ ❢r❛♠❡ ❞❡✜♥✐t✐♦♥✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✐❢ t❤❡ ✉s❡r ✐s ❧♦♦❦✐♥❣ ❛✇❛②
❢r♦♠ t❤❡ s❝❡♥❡✱ ❤❡ ✐s ❧❡ss ❧✐❦❡❧② t♦ ♣r♦✈✐❞❡ ❝♦rr❡❝t ❢❡❡❞❜❛❝❦✳ ❙✉❝❤ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❝❛♥
❜❡ ✐♥❝❧✉❞❡❞ t♦ t❤❡ ❢r❛♠❡ ❢✉♥❝t✐♦♥ ❜② ❞❡❝r❡❛s✐♥❣ t❤❡ ♣r♦❜❛❜✐❧✐t② t❤❛t t❤❡ ✉s❡r ✇✐❧❧
♣r♦✈✐❞❡ ❛♥ ❛♣♣r♦♣r✐❛t❡ s✐❣♥❛❧ ✐❢ t❤❡ ✉s❡r ✐s ❧♦♦❦✐♥❣ ❛✇❛②✳ ❖t❤❡r ♣♦t❡♥t✐❛❧ s♦✉r❝❡s
♦❢ t❡❛❝❤✐♥❣ ♠✐st❛❦❡s ✐♥❝❧✉❞❡ t❤❡ ♣r❡s❡♥❝❡ ♦❢ ♦t❤❡r ♣❡rs♦♥s ✐♥ t❤❡ r♦♦♠✱ ♦r t❤❡ ❢❛❝t
t❤❛t s♦♠❡ ♦❜❥❡❝ts ❛r❡ ❤✐❞❞❡♥ t♦ t❤❡ t❡❛❝❤❡r✬s ❡②❡s✳

❙t✉❞②✐♥❣ ❤✉♠❛♥s ✐♥ t❤❡ ❧♦♦♣

■t ✐s ♦♥❧② ❜② ❞❡♠♦♥str❛t✐♥❣ t❤❛t t❤✐s ✇♦r❦ ❝❛♥ ❜❡ ❛♣♣❧✐❡❞ ❛♥❞ ❛❧❧♦✇s t♦ ✐♠♣r♦✈❡
♦✈❡r ❡①✐st✐♥❣ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♠❡t❤♦❞s t❤❛t t❤❡ ✐❞❡❛ ♦❢ ❛❞❛♣t✐✈❡ ❛♥❞ ✢❡①✐❜❧❡ s②st❡♠s ✇✐❧❧
❜❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ ❜② ❛ ❧❛r❣❡r ❛✉❞✐❡♥❝❡✳



✷✷✸

❋✐♥❞✐♥❣ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ ❨❡t✱ ♦♥❧② t❤❡ ❇❈■ s❝❡♥❛r✐♦ ❝❛♥ ❝♦♥✈✐♥❝✐♥❣❧② ❜❡ ❝♦♥❝❡✐✈❡❞
❛s ❛ ♣♦t❡♥t✐❛❧ s❤♦rt t❡r♠ ♣r❛❝t✐❝❛❧ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ ♦❢ ♦✉r ♠❡t❤♦❞✳ ❲❡ ❜❡❧✐❡✈❡ ♦t❤❡r
❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥s ❛r❡ ②❡t t♦ ✐❞❡♥t✐❢② ❛♥❞ ✐s ❛♥ ✐♠♣♦rt❛♥t ❞✐r❡❝t✐♦♥ ❢♦r t❤❡ ❢✉t✉r❡ ✇♦r❦
✐♥ t❤❡ ❞♦♠❛✐♥✳ ❆ ❣♦♦❞ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ ✇✐❧❧ ❛❧❧♦✇ ❛❞✈❡rt✐s✐♥❣ t❤❡ ♣♦t❡♥t✐❛❧ ❜❡♥❡✜ts
♦❢ ❛❞❛♣t✐✈❡ ✐♥t❡r❛❝t✐✈❡ s②st❡♠s✱ ✇❤✐❝❤ ✐s t♦ ❧❡❛r♥ ❢r♦♠✱ ❛♥❞ ✐♥t❡r❛❝t ✇✐t❤✱ ♠❛♥②
❞✐✛❡r❡♥t ✉s❡rs ✇❤♦ ✉s❡ ❞✐✛❡r❡♥t t②♣❡ ♦❢ s✐❣♥❛❧s ❣✐✈❡♥ t❤❡✐r ♦✇♥ ❧✐♠✐t❛t✐♦♥s ❛♥❞
♣r❡❢❡r❡♥❝❡s✳

❯s❡r st✉❞✐❡s ■♥ t❤❡ ❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ♣❛r❛❣r❛♣❤s✱ ✇❡ ❤✐❣❤❧✐❣❤t t❤❡ ✐♠♣♦rt❛♥❝❡ ♦❢ ❝♦♥✲
❞✉❝t✐♥❣ ✈❛r✐♦✉s ✉s❡r st✉❞✐❡s t♦ ❡✈❛❧✉❛t❡ t❤❡ s❝❛❧❛❜✐❧✐t②✱ ❡✣❝✐❡♥❝②✱ ❛♥❞ ❛❝❝❡♣t❛❜✐❧✐t②
♦❢ ♦✉r ♠❡t❤♦❞ t♦ r❡❛❧ ✇♦r❧❞ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥s✳

❲❡ ♠♦st❧② ✉s❡❞ ♣r❡r❡❝♦r❞❡❞ ❞❛t❛s❡ts✳ ❇✉ ✇❤❡♥ ✇❡ ♣❡r❢♦r♠❡❞ r❡❛❧ t✐♠❡ ❡①♣❡r✲
✐♠❡♥ts ✇✐t❤ r❡❛❧ s✉❜❥❡❝ts✱ s✉❝❤ ❛s t❤❡ ❇❈■ ❡①♣❡r✐♠❡♥ts ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✻✱ ✇❡ ♥♦t✐❝❡❞
t❤❛t ❜r❛✐♥ s✐❣♥❛❧s ❛r❡ s❡♥s✐t✐✈❡ t♦ t❤❡ ♣r♦t♦❝♦❧ ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱ t❤❡ ❞✉r❛t✐♦♥ ♦❢ t❤❡
❡①♣❡r✐♠❡♥t✱ ❛♥❞ t♦ t❤❡ ♣❡r❝❡♥t❛❣❡ ♦❢ ❡rr♦rs ♠❛❞❡ ❜② t❤❡ ❛❣❡♥t✳ ■♥ ❛❞❞✐t✐♦♥✱ ♣❡♦♣❧❡
❛ttr✐❜✉t❡ ♠❡♥t❛❧ st❛t❡s t♦ t❤❡ ❛❣❡♥t ❛❝❝♦r❞✐♥❣ t♦ ✐ts ❛❝t✐♦♥s ❛♥❞ s♦♠❡t✐♠❡ tr② t♦
❛❞❛♣t t❤❡✐r t❡❛❝❤✐♥❣ ❜❡❤❛✈✐♦r ❛❝❝♦r❞✐♥❣❧②✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ ❛ ✜st q✉❡st✐♦♥ t♦ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡
✐s✿ ❚♦ ✇❤✐❝❤ ❡①t❡♥❞ t❤❡ ❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ ♦✉r ❛❣❡♥t ❝❤❛♥❣❡s t❤❡ ♣r♦♣❡rt✐❡s ♦❢ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣

s✐❣♥❛❧s❄

❆❧s♦✱ ✐♥ ♠♦st r❡❛❧✲✇♦r❧❞ ❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥s✱ t❤❡ ✉s❡rs ❛r❡ t♦❧❞ ❤♦✇ t♦ ✐♥t❡r❛❝t ✇✐t❤ t❤❡
♠❛❝❤✐♥❡s✳ ❖✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ❛❧❧♦✇ ❛ ❢r❡❡ ❝❤♦✐❝❡ ✐♥ t❡r♠s ♦❢ s✐❣♥❛❧✱ ❛♥❞ ❤❛✈✐♥❣ s✉❝❤ ❛
❝❤♦✐❝❡ ♦♥ s♦♠❡ ❞❡t❛✐❧s ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♠❛② ✜♥❛❧❧② ❜❡❝♦♠❡ ❛ ❞✐s❛❞✈❛♥t❛❣❡✳ ❆♥
❛❞❛♣t✐✈❡ ✐♥t❡r❢❛❝❡ ❞❡s✐❣♥❡❞ ♦♥ t❤❡ ❜❛s✐s ♦❢ ♦✉r ✇♦r❦ ✇♦✉❧❞ ♥♦t ❜❡ ❢✉❧❧② ♦♣❡r❛t✐♦♥❛❧
❞✉r✐♥❣ t❤❡ ✜rst ❢❡✇ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥s ✭❡①❝❡♣t ✐❢ ♦t❤❡r ❦♥♦✇♥ s♦✉r❝❡s ♦❢ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ❛r❡
❛✈❛✐❧❛❜❧❡✮✳ ❖✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠ ♥❡❡❞s ❛ ❢❡✇ ✐♥✐t✐❛❧ st❡♣s t♦ ❛❞❛♣t t♦ t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣ s✐❣♥❛❧s✱
✇❤✐❝❤ ♠❛② ❞✐s❝♦✉r❛❣❡ s♦♠❡ ✉s❡rs✳ ❚❤❡② ♠❛② r❛t❤❡r ♣r❡❢❡r ❛ ♠♦r❡ r✐❣✐❞ ❜✉t ♠♦r❡
✐♥t✉✐t✐✈❡ ✐♥t❡r❢❛❝❡✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡ ❛ s❡❝♦♥❞ s❡t ♦❢ q✉❡st✐♦♥s t♦ ✐♥✈❡st✐❣❛t❡ ✐s✿ ❉♦ ♣❡♦♣❧❡

✇❛♥t t♦ ❤❛✈❡ ❛♥ ♦♣❡♥✲❡♥❞❡❞ ❝❤♦✐❝❡ ❛❜♦✉t ✇❤❛t s✐❣♥❛❧ t♦ ✉s❡❄ ❲♦✉❧❞ t❤❡② ❜❡ ♠♦r❡

❡✣❝✐❡♥t❄ ❲❤❡♥ ✐s ✐t ❜❡tt❡r t♦ ✉s❡ ❛ ❝❛❧✐❜r❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡❞✉r❡❄

❋✐♥❛❧❧②✱ ❛♥ ✐♥t❡r❡st✐♥❣ ❞✐r❡❝t✐♦♥ ✐s t♦ ❝♦♥s✐❞❡r t❤❡ s❛♠❡ ❡①♣❡r✐♠❡♥t❛❧ s❡♠✐♦t✐❝
❡①♣❡r✐♠❡♥t ❛s ❞❡s❝r✐❜❡❞ ✐♥ ❝❤❛♣t❡r ✸ t♦ ❜✉✐❧❞ ✈❛r✐♦✉s ❤✉♠❛♥✲r♦❜♦t ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ s❝❡✲
♥❛r✐♦✳ ❚❤❡ s❡t✉♣ ❛❧❧♦✇s t♦ s❡❛♠❧❡ss❧② ✉s❡ ❛ ❤✉♠❛♥ ♦r ❛ ♠❛❝❤✐♥❡ ♦♥ ❡✐t❤❡r ♦❢ t❤❡ s✐❞❡
♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❆ ♥❛t✉r❛❧ ❡①t❡♥s✐♦♥ ✐s t❤❡r❡❢♦r❡ t♦ r❡♣❧❛❝❡ t❤❡ ❤✉♠❛♥ ❜✉✐❧❞❡r ❜②
❛♥ ❛❣❡♥t ✉s✐♥❣ ♦✉r ❛❧❣♦r✐t❤♠✳ ❇✉t ♦♥❡ ❝♦✉❧❞ ❛❧s♦ st✉❞② ❛❝t✐✈❡ t❡❛❝❤✐♥❣ ❛❧❣♦r✐t❤♠
❬❈❛❦♠❛❦ ✷✵✶✷❛❪✱ ❜② r❡♣❧❛❝✐♥❣ t❤❡ t❡❛❝❤❡r s✐❞❡ ❜② ❛♥ ❛rt✐✜❝✐❛❧ ❛❣❡♥t✳ ■♥ ❛❞❞✐t✐♦♥✱
t❤❡ s❡t✉♣ ❛❧s♦ ❛❧❧♦✇s ❜✐❛s✐♥❣✱ ❛♥❞ ❝♦♥tr♦❧❧✐♥❣✱ s♦♠❡ s♣❡❝✐✜❝ ❛s♣❡❝ts ♦❢ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝✲
t✐♦♥✳ ❋♦r ❡①❛♠♣❧❡✱ ✇❡ ❝♦✉❧❞ st✉❞② ❤♦✇ s♣❡❝✐✜❝ ❛❣❡♥t✬s ❜❡❤❛✈✐♦rs ❛✛❡❝t t❤❡ t❡❛❝❤✐♥❣
❜❡❤❛✈✐♦r ♦❢ ❤✉♠❛♥s✳ ❇✉t ❛❧s♦ st✉❞② ❤♦✇ ❛♥ ✉♥♦❜s❡r✈❛❜❧❡ ❜✐❛s ✐♥ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✱
s✉❝❤ ❛s ♦♥❡ ❜✉tt♦♥ ❤❛✈✐♥❣ ♥♦ ❡✛❡❝t✱ ♥♦t ❜❡✐♥❣ ❞❡❧❛②❡❞✱ ♦r ❜❡✐♥❣ ❞✐s♣❧❛②❡❞ ❛t r❛♥❞♦♠
❧♦❝❛t✐♦♥s✱ ❝♦✉❧❞ ❛✛❡❝t ❛ ❤✉♠❛♥✲❤✉♠❛♥ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥✳ ❲❡ ♠❛② ✜♥❛❧❧② t❡st ♦✉r ❛ss✉♠♣✲
t✐♦♥ t❤❛t✱ ✐♥ ♦r❞❡r t♦ s✉❝❝❡❡❞ ✐♥ s✉❝❤ ❛s②♠♠❡tr✐❝ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❣❛♠❡s✱ ♣❛rt✐❝✐♣❛♥ts
♠✉st ❜❡ ❛❜❧❡ t♦ ✉s❡ t❤❡♦r② ♦❢ ♠✐♥❞ ❛♥❞ ♣r♦❥❡❝t t❤❡♠s❡❧✈❡s ✐♥ ❞✐✛❡r❡♥t ❝♦♠♠♦♥
✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡s❀ ❢♦r ❡①❛♠♣❧❡ ❜② ❛s❦✐♥❣ ♣❡♦♣❧❡ ✇✐t❤ s♣❡❝✐✜❝ ♥❡✉r♦❞❡✈❡❧♦♣♠❡♥t❛❧



✷✷✹ ❈❤❛♣t❡r ✽✳ ❉✐s❝✉ss✐♦♥ ❛♥❞ P❡rs♣❡❝t✐✈❡s

❞✐s♦r❞❡r✱ s✉❝❤ ❛s ❛✉t✐s♠✱ t♦ ♣❛rt✐❝✐♣❛t❡ ✐♥ s✐♠✐❧❛r ❡①♣❡r✐♠❡♥ts✳

❈r❡❛t✐♥❣ ♠❡❛♥✐♥❣s ❛♥❞ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧s

❲❡ ❢♦❝✉s❡❞ ♦♥ t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❛❞❛♣t❛t✐♦♥ t♦ t❤❡ s♣❡❝✐✜❝✐t✐❡s ❛♥❞ ❧✐♠✐t❛t✐♦♥s ♦❢
❡❛❝❤ ✉s❡r✬s ❝♦♠♠✉♥✐❝❛t✐✈❡ s✐❣♥❛❧s✳ ❚♦ ❞♦ s♦ ✇❡ ❝♦♥s✐❞❡r❡❞ t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡
✐s ❦♥♦✇♥ ❜② t❤❡ r♦❜♦t ❛♥❞ ✉s❡❞ ❜② t❤❡ ❤✉♠❛♥✳ ❚❤✐s ❧❛tt❡r ❛ss✉♠♣t✐♦♥ ✐s ❡❛s✐❧②
♦♣♣♦s❛❜❧❡✱ ♥♦t t✇♦ ❤✉♠❛♥s ✇✐❧❧ s♦❝✐❛❧❧② ❜❡❤❛✈❡ ✐♥ t❤❡ ❡①❛❝t s❛♠❡ ✇❛②✳ ▲❡❛r♥✐♥❣
t❤❡ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ❢r❛♠❡ s❡❡♠s t♦ ❜❡ t❤❡ ♥❛t✉r❛❧ ♥❡①t st❡♣✱ ❛♥❞ r❛✐s❡s t❤❡ q✉❡st✐♦♥
♦❢ ❝r❡❛t✐♥❣ ♥♦✈❡❧ ♠❡❛♥✐♥❣s ❬❙t❡❡❧s ✷✵✵✷❪✱ ❛s ✇❡❧❧ ❛s t❤❡ ♣r♦❜❧❡♠ ♦❢ ❞❡t❡❝t✐♥❣ ❛♥❞
✉♥❞❡rst❛♥❞✐♥❣ ♥❡✇ ✐♥t❡r❛❝t✐♦♥ ♣r♦t♦❝♦❧s ❬▼♦❤❛♠♠❛❞ ✷✵✶✵✱ ▲♦♣❡s ✷✵✶✶❪✳ ❆❞✈❛♥❝❡s
✐♥ t❤✐s ❞♦♠❛✐♥ ♠❛② ❛❧❧♦✇ ❛ ✉s❡r t♦ ♣r♦❣r❡ss✐✈❡❧② ♣r♦✈✐❞❡ ❤✐❣❤❡r✲❧❡✈❡❧ ✐♥str✉❝t✐♦♥s
t❤r♦✉❣❤♦✉t t❤❡ ❧✐❢❡ ♦❢ ❛ r♦❜♦t✳ ❚❤❡r❡❢♦r❡✱ ❝r❡❛t✐♥❣ ❞②♥❛♠✐❝ ❛♥❞ ❤✐❡r❛r❝❤✐❝❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣
❛r❝❤✐t❡❝t✉r❡s ✇✐❧❧ ♣❧❛② ❛ ❦❡② r♦❧❡ t♦ ❡♥❛❜❧❡ ❧✐❢❡ ❧♦♥❣ ❧❡❛r♥✐♥❣ ♦❢ ✐♥t❡r❛❝t✐✈❡ s❦✐❧❧s✱ ❛♥❞
❢♦❧❧♦✇✐♥❣ ❞❡✈❡❧♦♣♠❡♥t❛❧ ❧❡❛r♥✐♥❣ ❛♣♣r♦❛❝❤❡s ♠❛② ❜❡ t❤❡ ✇❛② t♦ ❣♦ ❬▲✉♥❣❛r❡❧❧❛ ✷✵✵✸✱
❉❡♠✐r✐s ✷✵✵✺✱ ▲♦♣❡s ✷✵✵✼❜❪✳



❇✐❜❧✐♦❣r❛♣❤②

❬❆❜❜❡❡❧ ✷✵✵✹❪ P✐❡t❡r ❆❜❜❡❡❧ ❛♥❞ ❆♥❞r❡✇ ❨✳ ◆❣✳ ❆♣♣r❡♥t✐❝❡s❤✐♣ ❧❡❛r♥✐♥❣ ✈✐❛ ✐♥✈❡rs❡
r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❧❡❛r♥✐♥❣✳ ■♥ Pr♦❝❡❡❞✐♥❣s ♦❢ t❤❡ ✷✶st ■♥t❡r♥❛t✐♦♥❛❧ ❈♦♥❢❡r❡♥❝❡
♦♥ ▼❛❝❤✐♥❡ ▲❡❛r♥✐♥❣ ✭■❈▼▲✬✵✹✮✱ ♣❛❣❡s ✶✕✽✱ ✷✵✵✹✳ ✭❈✐t❡❞ ♦♥ ♣❛❣❡ ✺✳✮

❬❆❜❜❡❡❧ ✷✵✵✼❪ P✐❡t❡r ❆❜❜❡❡❧✱ ❆❞❛♠ ❈♦❛t❡s✱ ▼♦r❣❛♥ ◗✉✐❣❧❡② ❛♥❞ ❆♥❞r❡✇ ❨ ◆❣✳ ❆♥
❛♣♣❧✐❝❛t✐♦♥ ♦❢ r❡✐♥❢♦r❝❡♠❡♥t ❧❡❛r♥✐♥❣ t♦ ❛❡r♦❜❛t✐❝ ❤❡❧✐❝♦♣t❡r ✢✐❣❤t✳ ❆❞✈❛♥❝❡s
✐♥ ♥❡✉r❛❧ ✐♥❢♦r♠❛t✐♦♥ ♣r♦❝❡ss✐♥❣ s②st❡♠s✱ ✈♦❧✳ ✶✾✱ ♣❛❣❡ ✶✱ ✷✵✵✼✳ ✭❈✐t❡❞ ♦♥
♣❛❣❡s ✹ ❛♥❞ ✻✳✮

❬❆❦❣✉♥ ✷✵✶✷❪ ❇✳ ❆❦❣✉♥✱ ▼✳ ❈❛❦♠❛❦✱ ❏✳ ❲✳ ❨♦♦ ❛♥❞ ❆✳▲✳ ❚❤♦♠❛③✳ ❚r❛❥❡❝t♦r✐❡s

❛♥❞ ❑❡②❢r❛♠❡s ❢♦r ❑✐♥❡st❤❡t✐❝ ❚❡❛❝❤✐♥❣✿ ❆ ❍✉♠❛♥✲❘♦❜♦t ■♥t❡r❛❝t✐♦♥ P❡r✲

s♣❡❝t✐✈❡✳ ■♥ Pr♦❝❡❡❞✐♥❣s ♦❢ t❤❡ ■♥t❡r♥❛t✐♦♥❛❧ ❈♦♥❢❡r❡♥❝❡ ♦♥ ❍✉♠❛♥✲❘♦❜♦t
■♥t❡r❛❝t✐♦♥ ✭❍❘■✮✱ ✷✵✶✷✳ ✭❈✐t❡❞ ♦♥ ♣❛❣❡s ✷✸ ❛♥❞ ✹✼✳✮

❬❆❦r♦✉r ✷✵✶✶❪ ❘✐❛❞ ❆❦r♦✉r✱ ▼❛r❝ ❙❝❤♦❡♥❛✉❡r ❛♥❞ ▼✐❝❤❡❧❡ ❙❡❜❛❣✳ Pr❡❢❡r❡♥❝❡✲❜❛s❡❞
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