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<>=@?BADC�EGF�EGFH?B=JILKNM OPAQC
∗ RHS:T:UWV KNXZY[<2XZCNY

† R E[C\YBXZ]_^B=a`b=cX UZU Kd^B? ‡

e�fhgQiLj$kclnmpoqksrutwvxg iLjDtytwrsi�zd{@|~}��c�hjQt
����{���j v�ty�njQ{�iLj�v��x}�� �

�y���h�N{��xv��hj2�xjD��fhj ����fhj��N�(�@������o��@���c�s}�j �y���@�c��o��  8����¡@jQt

¢�£(¤Q¥ ¦¨§h©�¥�ª$«\¬_­:®a¯�°H±�²y³\´uµ·¶�µW¸¹±�ºN¶�»H¼�½�±�²L½ µW¾'¿2À>» Ác±¨¾'¸ÂµÄÃs²�Å�ÆB¸¹Ç ¾x¶�¾'¿�È }�t��$|����x¡@jy��{�|�|�jQ�'v�}~{@�É{�ÊË¡�jQ{�iLj�v��x}���{@zu��jQ��v�tQÌc�h��v��
twvx�����'v��h��jQt8�����6��|�¡�{���}~vxfhiÉtQÍ «\¬:­:® ���h����j �cvx|�rÎ{�Ï\j ��t$iL{@twvx|�rÐÊÄ�h����vx}�{�����|~}~vx}�jQt8ÊÄ{@��|�}~��jQ���8{�zh��jQ�'v�tÒÑÄ�N{�}��@v�t Ì�twjQ¡�iLj �cv�tQÌ
|�}~��jQtQÌuvx��}����h¡�|�jQtQÍ�Í~ÍÔÓ'Í

e�fhj�Õ���twvy��jQ��tx}�{���{�Ê��LÖ�jQ�x�hjQ|ËÊÄ{��>��}���� |~jDty�����Ò� }~�����h|����>����� t�}��×��Ø�Ù���ty�xjD��j �cv�|~r"�xjQ|~jD��txjQ�"}~� «\¬:­:®�Ú Í �hÍ�ÛÐj$twf�{¨Ù
}��av�fh}�t>�����djQ�n���P���x}�j�v�r�{�ÊHv�jQ��fh��}��c�hjDtyv�f��¨vnÙ�j$vxjQtwvxjD�Üv�{�}�i8���x{¨�@j2vxfhj�j�Ý���}�j �d��rÒ{�ÊHv�fhjL��ØG� }~������|����bÖ�jQ�x��j |ZÍ>e�fhjDtwj
}�iL�h�x{¨�@j iLj �cv�ty����j�i8{�vx}��¨�¨vxjD�Òzsr����h�h|�}��Q�¨vx}�{��dt�vx{�Þ ®cßQà �hjQtx}~¡@�_Ìd�����Ò�xjD��|ËÞ ®sßQà }����u�dt�v��x}���|(�h�¨v��É����j2��twjD��vx{ÉiLjQ�@tw���xj
v�fhj2}~iL���@�'vy{�Ê:vxf�j�vxjQ��f��h}��c�hjDt���txjQ��vx{ÉjQ�hf����d��jnvxfh}�t�Ö@j ���hj |ZÍHe�fhj�}~iL�h��{¨��jQi8jQ�cv�t�Ù�}~|�|_zNj2}~�cv�j ¡����¨v�jQ��}~� «\¬_­�®ÉÚ Í Ú Í
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�ujDt�ÊÄ{��cv�}~{@�h����|�}~v��Qt��N{����y�ujQt�{@zu��j�v�t�|~}����Q��}~��jQt2Ñ¹�d{@}~�cv�t Ì�txj ¡@iLj �cv�tQÌu�u�x{@} v�jQtQÌsvx��}����h¡�|�jQtQÍ�Í~ÍÔÓ'Í
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}��cv�� ¡@���QjQt�� «\¬_­�®LÚ Í Ú Í
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e�fhj�¡@{@��|c{�Êdvxfhj «\¬:­:®�� �djQ�Lks{@�h����j����x{���jQ��v(}�t(vx{n�h��{¨�c}��uj�jQ�@twr2���Q��jDtxt�vx{nj�Ý�� }~jQ�@v���������j |�}���zh|�j�¡@j {�iLj vx��}�����|�¡�{@�x}~vxfhiÉt
v�{>��txj ��t�}~��}~���h��t�v��xr2���������Q���ujQiL}���Í�e�fh}�t:}�tB����fh}�j �@jQ��}���v�fhj�ÊÄ{@�xi {�Êhvxfhj ����� °�±¨²b³N´uµ ¶¨µZ¸¹±¨º\¶¨»_¼y½�±¨²É½�µZ¾'¿yÀ>» Á@±�¾'¸ÂµÂÃu²$Å
ÆH¸¹Ç�¾x¶�¾'¿�� ���·Íbe�fhj «\¬_­:® ������Ö¨��¡�jQtb���u{@�uvyvxf�j$¡�jQ�hj ��}��2�h��{�¡�����iLiL}��h¡L���������u}�¡�i � �D���·ÌdiÉ��Ös}��h¡�j��cv�j ��tx}���j���txj�{�Ê������
� |��@txt�v�j iL�h|��¨vxjDty���d��ÊÄ�����'v�}~{@�"v�j iL�h|��¨v�jQtQÌ������"v�fhj }��b�ujDtw}�¡���}�tyfhjQ�P�s}�|~r�}���tx�h}��xjD��ÊÄ��{�i vxfhj ����� kcv������h������e:jQi8��|���vxj

 }~zh������r � � �·Í

��{���}~�dt�v������ j�Ìs|~j v���t���{��dtw}��uj ��vxf�j��Q��txjb{�Ê�¡�jQ{�iLj�v��x}��b���x������¡�j iLjQ�@v�t��(��� ¶¨¾'¾x¶�ºcÁc½�²É½�ºdµ {�Ê���Õd�h} v�j2twj v�{�Ê(�����x�@jQt�}~�
v�fhj2�h|����hj�}�t�v�fhj2�����wv�} v�}~{@��{�Ê�vxfhj2��|����hj>}��cvx{8Ê¹��� jQtQÌujQ�u¡@jQt����d���@j �xvx}���jQtQÌcvxf���v�}�t�}����u��� jQ��zsrLvxfhjDtwj2� �h�x�@jQt � ���sÌh��ÌË� � �·Í
� ¡@j �hjQ�x}���}�iL�h|�j iLj �cv���vx}�{��L{�Ê\���h�¨v��ntwvx������vx�h��j�v�f��¨v�fd�����u|�jQtH���x������¡�j iLjQ�@v�t:}�tH����f�}~jQ��jQ�$zsr2vxfhj������� "!�!���#�#%$'&)(%*,+-*'&).)/�0
� |��@txt1�
.%*,+)243�$�.%*

< 5 31$)6�687�#�$)9�.46 > 5 3�$)6�68��#�#%$�&)(�*,+-*�&).%/�0e�fh}�tH��|���t�t�i$��twvHzdj�}~�dt�v����cvx}��¨v�jQ��Ù�}~vxfL�n��|���t�t Ì¨��j�ÊÄjQ�x��jQ��v�{n�@tB� µZ¾x¶¨¸ÂµWÅ � |��@txt � � � �·ÌPvxfd�¨vHi$��twv��uj�Õd�hj��bv�rs�dj���j �h��jQtxj �cv�}~�h¡
�É� j �xv���}���Ê¹��iL}~|�r�{�ÊB� �h�x�@jQtQÌu������tw{@iLj>ÊÄ�����'v�}~{@��t�{��Nj ���¨v�}~��¡8{@��� �h����jQt�{�Ê�v�fh}�t�Ê¹��iL}~|�r�Í

e�fhj «\¬_­:®;:@½�¾'º\½�»ÔÅ �h�x{¨�s}��uj2v�fhj��dtwjQ��tbÙ�} v�faz���tx}���¡�jQ{�iLj�v��x}��2{@zu��jQ��v�tb�����Üz��@tw}���ÊÄ�h�d�'vx}�{��d��|�} v�}~jDt>{@�ÒvxfhjQiÒÍ «\¬:­:®
� �h�x��j �cv�|~rÉ{�ÏNjQ��t�Ö�jQ�x��j |�t�ÊÄ{@��|�}��hjQ����{@zu��jQ��v�t�ÑÄ�N{�}��cv�tQÌhtwjQ¡�iLj �cv�t Ìs|�}~�hjDt Ìsv��x}�����¡�|�jQtQÍ Í Í�Ó'Ìu���d�Évxf�j>Õd��twv��@j ��tw}�{���{�Ê(��Ö�jQ�x��j |
ÊÄ{@�$��}���� |~jDt2�����Ð��}������h|����������Qt>}�� ��Ø�Ì:� ��|~|�jQ�	<�= � ¸Â¾���´u»�¶¨¾>:@½�¾'º\½�» }��Jv�fhj�txjQ�c�hj |ZÌ:Ù���t���jQ� j �cvx|�ra��j |�jQ�@twjD�a}�� «\¬:­:®ÜÚ Í �
� �����·Í � Ö�j ���hjQ|:� ����zNj2Ù������h�NjQ��}��@v�{��8vx����}~v�ty� |��@txt�{�ÏNjQ�x}��h¡Lv�fhj2}~�cv�j �xÊ¹����j�ÊÄ{@�btx{�iLj�¡�j {@iLj�vx��}��n��|~¡@{���} v�fhiÉt�?hvxfh}�t�Ù���t
�u{@�hj�ÊÄ{@��vxf�j «\¬_­:® ��}���� �h|�����Ö@j ���hj |������@�����1 "!�!���#�#%$�&)(%*A+-*�&).)/�0@Í
By{¨Ù�j �@j �DÌ��2Ö�jQ�x��j |h}�t�iLjQ���cv�vx{�{�ÏNjQ��¡�jQ�hj ����|��h�h���d{ctwj
ÊÄ�h�d�'vx}�{��d��|�} v�}~jDt ÌhÙ�f�}~|�j���vx����}~v�t���|���t�t�{�Ï\j ��t�vxfhj2iL}��h}�i$�hi*twj vy{�Ê(ÊÄ�h���'v�}~{@����|�}~vx}�jQt���jQ�c�h}��xjD��zsr��Ltx�djD��}~Õd�2��|���t�t Í

��{@zh��twvx�hjDtxtQÌs����fh}�j �@jQ��vxfh��{���¡�fLvxf�jbj'�h�@�'v�¡@j {�iLj vx��}��y� {�iL�h�uv��¨v�}~{@�É���������u}�¡�i � Ú@Ú �·Ìc}�t��h�x{@z���z�|~r$vxfhjbÕ���twv�twvx��j ��¡�vxf
{�Ê «\¬:­:® Í6e�fhj «\¬_­�® ���������h¡�jQi8jQ�cv����@��ÖP��¡�j@Ì���{@i8��|~j vxj |�r ��jQ�ujDtw}�¡��hjD� ÊÄ{@� «\¬:­:®ÎÚ ÍÔ� � Ú �sÌ Ú �,�>{�Ï\j ��t8�J��{�zh��twvÉ�����
j ÝÉ� }~jQ�cv�}�iL�h|�j iLj �cv���vx}�{��_Í � �x�����h¡@j iLj �cv�t����xjn��txjQ���@t�ÊÄ�h���h��i8jQ�cv���|Ëtwvx�����'v��h��jQt�ÊÄ{���iÉ���sr������h|~}�� ��vx}�{���tQÌcÊÄ{���j'�h��i8��|~j
zN{s{�|�jQ���J{��Nj ���¨v�}~{@��ty}�� «d­"C�Ds«d­"E �����aÞ ®cßQà �ujDtw}�¡�� � ���%�ZÍGF ß�H�®@àICJ� ��K��·Ì\vxfh{@�h¡�fJz���txjQ�Ü{@�×j��u�@�'v���{�iL�h�hv��¨v�}~{@�_ÌËiÉ�Pr
� ���@twf�{�� �ujQ¡�jQ�hj ���¨v�jÜ}~�h���uv"�h��v��-L¨Í ma{@twv�}~���h��t�v��x}���|ntw{�ÊÂv�Ù����xjÜ� {�iL�h�uv�jÒvxfhjDtwja{@�djQ����vx}�{���tÉ���h�h��{��u}~iÉ�¨v�j |�r�Ì�fhj �d��j
���xjÉ�h{�v$��{�zh��twv1?Bv�{Ü{��h�$Öc��{¨Ù�|~jD�u¡�j@Ì:v�fhj�{���|~rÐ��{�iLiLj ����}���|�tw{�ÊÂv�Ù����xjLÙ�fh}���f �h��{¨�c}��ujDt�j'�h����v$zd{s{@|~jD���Î{��Nj ���¨v�}~{@��t�{��
�N{�|�rs¡�{��dtBÙ�} v�f���}���� �h|���������� tB}�t ® F C\­8� K��·ÍH��jQ��|uÞ ®sß à �h�¨v��2twj v�t�� {���tx}�t�v�{�ÊN|�}~��jytwjQ¡�iLj �cv�t������L��}������h|����H����� tQÌ�� {��cv���}~�h}��h¡
iÉ���sr8�uj ¡@j �hjQ����vxj�Ì�{���� |~{ctwj�v�{��uj ¡@j �hjQ����vxj�Ì@� ��txjQtbÑÔ���h����vx}�{���tQÌc}��ujQ�cvx}�� ��|�}~�cvxjQ��txjQ��vx}�{��L�N{�}��@v�t Ì�v����h¡�jQ����}�jQtQÍ ÍQÍ�Ó2��jQ�c�h}���}~�h¡
fh}�¡�f�|~r"�x{@zh��twv�� {u�uj�Í

MHÝ�� }~jQ����ra}�t���|�tw{��"� �x�d��}���|B�@�d��|�} v�rÒÊÄ{@�>v�fhj8��twj8{�Ê «\¬_­�® {@�×��jQ��|�}����u��twvx��}���|H�h�¨v��hÍ�Þ ®cßQà }��h�h�uv�tn� {���tx}�t�v�{�Ê��@j ��r
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v�}~iLjQt�{�zuv���}��hjQ�×{��Jvxfhj N »ÔÅ'¸�O
� �h�¨v��Òtwj v�}�t2��twfh{¨Ù
Q twvx{����djQ�>ÊÄ{@�nvxfhjÉ��txjL{�Ê�vxfhjÉ��}������h|�����Ö�jQ�x��j |B{��Ð}~�d�u��twvx��}���|��h�¨v��hÌ
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a, b, c
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a, b, c
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√
3)/4 + 1/2) + 1/3) + ... + 1/100)
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Ì
2 × 100!

�����
4 × 100!

Í L��
•
�Ltw}�iL}~|�������j �h��jQtxj �cv��¨vx}�{��

α, β, γ
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α + β
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zNjQ�Q����txjb{@�h|~r
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e(��zh|�j Ú ��N iL������v�{�Ê(vxfhj2�hjQÙ ��j ���xjDtwjQ�@v��¨v�}~{@��{�Ê - �%� .)/ �0/ /�0@Í

�Q��txjQtbtx}�i8}�|�����v�{ N »óÅ�¸�O
� ����j2��jQ�xr"|~}�Ö�jQ|~r"vx{�{s�Q���h�>}~�×�h���@�'v�}�� j������Òi���t�vnzdj�f����d�u|~jD�Ò}~�a���xjD��tx{�����zh|~j2���h�h��}~�h¡�vx}�i8j@Í
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�s�hi�zdjQ��tQÌËÙ�fh}���f×����j$�hjD��jDtxt�����r"Ù�f�j �Ðj'�svxjQ���u}��h¡�v�fh}�t�Ù�{���Ö"vx{Ò�u}~iLjQ��tw}�{�� Ú ?\v�fh}�t��@tw�NjQ��vn}�tn�h{�v�j |���zN{����¨v�jQ��ÊÄ�h�xvxfhjQ�
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ÛÐj�iLj �cvx}�{���jQ��}~�cv�j ���P��|:����}~vxfhiLj�v�}��2Õ�| v�j ��}~��¡LvxjQ��f��h}��c�hjDt�}��ÜkujQ�'v�}~{@�Ü �Í Ú ÍÔ�cÍ � tw}�iL}~|����yt���fhj iLj��Q���Òzdj����h�h|�}�jQ�Ò�¨vyv�fhj
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jQ�x��{��yzN{������htn��|�|~{¨Ù vx{"��j �xvx}~ÊÄr�vxfhj��xjDtw��| v�?d}��×z��@�Ü� �@twjDt Ì�vxfhj$Õ�| v�j �>Ê¹��}�|�tn���d��vxfhj��xjDtw�h|~v>}�tb� {�iL�h�uv�jQ�Üj��h���'v�|~r@ÍbmÜ{@�xj
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