
HAL Id: hal-02340519
https://inria.hal.science/hal-02340519

Submitted on 30 Oct 2019

HAL is a multi-disciplinary open access
archive for the deposit and dissemination of sci-
entific research documents, whether they are pub-
lished or not. The documents may come from
teaching and research institutions in France or
abroad, or from public or private research centers.

L’archive ouverte pluridisciplinaire HAL, est
destinée au dépôt et à la diffusion de documents
scientifiques de niveau recherche, publiés ou non,
émanant des établissements d’enseignement et de
recherche français ou étrangers, des laboratoires
publics ou privés.

Petit panorama des notations logiques du 20e siècle
Denis Roegel

To cite this version:
Denis Roegel. Petit panorama des notations logiques du 20e siècle. [Rapport de recherche] LORIA -
Université de Lorraine. 2002. �hal-02340519�

https://inria.hal.science/hal-02340519
https://hal.archives-ouvertes.fr


Petit panorama des notations logiques du 20esiècle

Denis Roegel

1er février 2002

Nous donnons ici les notations employées dans un certain nombre d’œuvres et travaux de la logique. La
plupart des œuvres historiquement importantes du 20e siècle figurent ici. Bien que la liste contienne aussi
des œuvres secondaires, l’éventail donné ici n’est pas nécessairement représentatif de l’ensemble des travaux
de logique contemporaine.

Une case blanche signifie ou bien qu’il n’y a pas de symbole correspondant au concept en question, ou
bien que je n’en ai pas trouvé dans l’ouvrage en le feuilletant. (Certains symboles sont utilisés rarement et
je peux les avoir manqués.) Il ne faut pas confondre une case vide avec la mention « rien ». Ce dernier cas
signifie que le concept existe mais qu’aucun symbole ne lui est associé. C’est le cas quelquefois avec le « et ».
Certains auteurs écrivent pq pour p ∧ q (tout comme on écrit souvent ab pour a× b).

Notons aussi que les représentations des symboles de ce document sont en général des approximations
des symboles réellement employés. Ces derniers peuvent être de taille différente, plus large ou plus grands,
plus ou moins gras, etc.

De nombreux symboles trouvent leur origine chez Peano qui s’est inspiré de l’alphabet sténographique de
Gabelsberger.

Certains travaux comportent deux dates :
– la première date entre parenthèses représente une date probable, mais pas vérifiée ; ce peut-être le cas

pour une première édition d’un livre dont je n’ai consulté qu’une édition ultérieure par exemple ; il se
pourrait donc que les notations aient évolué d’une édition à l’autre ;

– la seconde date entre crochets correspond à la date où le formalisme a été constaté ; par exemple,
« Carnap (1934) [1951] » signifie que j’ai relevé le formalisme dans une édition de 1951 (en l’occurrence
la troisième impression de « The logical syntax of language ») mais dont la première version allemande
date de 1934.

Le tableau permet de se faire une idée quant aux dates d’introduction des divers symboles. Il faut toutefois
se garder de faire des conclusions hâtives. Ainsi, il peut sembler que Schönfinkel ait introduit « & », « → »
et « (Ex) » en 1924, mais en fait l’auteur affirme reprendre les symboles employés par Hilbert dans ses cours.
Peut-être s’agit-il toutefois du premier emploi publié de ces symboles.

Seuls sont donnés les symboles du langage-objet. Certains auteurs définissent aussi d’autres symboles
pour le métalangage. En 1928, Skolem utilise par exemple → pour la relation de conséquence entre formules
et →← pour leur équivalence.
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`````````̀Auteur
Concept

non ou et si/alors pour tout existe ssi

Frege (1879) A
B
A

x Φ(x)

Peirce (1885) x −−< Πi Σj

Peano (1889) − ∪ ∩ C C

x

Schröder (1890) (à vérifier) a + · =C Π
i

Σ
i

Peano (ca. 1895) [1901] − ∪ ∩ C C

x ∃x
Hilbert (1904) a o. u. |
Russell (1908) ∼ ∨ . ⊃ (x) ∃x ≡
Russell &
Whitehead (1910–1913)

∼ ∨ . ⊃ (x) (∃x) ≡

Löwenheim (1915) a + · =C Π
i

Σ
i

Hilbert (1917/18) X ×/rien + → (x) =
Skolem (1920) a + · Πi Σi

Post (1921) ∼ ∨ . ⊃ ≡
Tarski (1923) ∼ ∨ ⊃
Schönfinkel (1924) a ∨ & → (x) (Ex) ∼
Ramsey (1925) ∼ ∨ . ⊃ (x) (∃x)

Hilbert (1925) A ∨ & → (x) (Ex)

Kolmogorov (1925) A → (x) (Ex)

Hilbert (1927) A ∨ & → (x) (Ex)
Skolem (1928) a + · Πi Σi

Herbrand (1928) ∼ ∨ & ⊃ (x) (∃x) ≡
Hilbert & Ackermann (1928) [1950] A ∨ & → (x) (Ex) ∼
 Lukasiewicz (1929) Np Apq Kpq Cpq Px Sx Epq
Heyting (1929) ¬ ∨ ∧ ⊃ (x) (Ex) ⊃⊂
Gödel (1930) p ∨ & → (x) (Ex) ∼
Heyting (1931) ¬p ∨
Gödel (1931) p ∨ & → (x) (Ex) ≡

(aussi ∼) (aussi ⊃) (aussi xΠ)
Herbrand (1931) ∼ ∨ × → (x) (Ex) ≡
Gentzen (1934) ⇁ ∨ & ⊃

A

x

E

x ⊃⊂
Hilbert & Bernays (1934–39) A ∨ & → (x) (Ex) ∼
Carnap (1934) [1951] ∼ ∨ · ⊃ (x) (∃x) ≡
Tarski (1940) ∼ ∨ ∧ → A

x
E
x

↔

Quine (ML, 1940) ∼ ∨ . ⊃ (x) (∃x) ≡
Henkin (1949) ∼ ⊃ (x) (∃x)
Henkin (1950) ∼ ∨ rien ⊃ (x) (∃x)
Kleene (IM, 1952) ¬ ∨ & ⊃ ∀x ∃x ∼
Carnap (1954) ∼ ∨ . ⊃ (x) (∃x) ≡
Church (1956) ∼ ∨ rien ⊃ (x) (∃x) ≡
Suppes (IL, 1957) −p ∨ & → (x) (∃x) ↔
Davis (C&U, 1958) [1982] −A & ⊃ (x) (∃x)
Bernays (AST, 1958) [1968] p ∨ & → (x) (Ex) ↔
Suppes (AST, 1960) −p ∨ & → ∀x ∃x ↔
Quine (STL, 1963) ∼ ⊃ (x) (∃x) ≡
Mendelson (1964) [1968] ∼ ∨ ∧ ⊃ (x) (Ex) ≡
Kleene (LM, 1967) [1971] ¬ ∨ & ⊃ ∀x ∃x ∼
Smullyan (1968) ∼ ∨ ∧ ⊃ (∀x) (∃x) ↔
Blanché (1968) ∼ ∨ . ⊃ (x) (∃x) ≡
Putnam (1971) ∼ ∨ ∧ ⊃ (x) (∃x) ≡
Boolos & Jeffrey (1974) [1996] −p ∨ & → ∀x ∃x ↔
Copi (SL, 1979) ∼ ∨ · ⊃ (x) (∃x) ≡
Quine (1982) −p ∨ rien → ∀x ∃x ↔
Vax (1982) ∼ ∨ ∧ ⇒ ∀x ∃x ⇔
Rivenc (1989) ¬ ∨ ∧ → ∀x ∃x ↔
Gochet & Gribomont (1990) ¬ ∨ ∧ ⊃ ∀x ∃x ≡
Lalement (1990) ¬ ∨ ∧ ⇒ ∀x ∃x ⇔
Ruyer (1990) ¬ ∨ ∧ → ∀x ∃x ↔
Smullyan (1992) ∼ ∨ ∧ ⊃ ∀x ∃x ≡
Largeault (1992) ¬ ∨ & → ∀x ∃x ↔
Cori & Lascar (1993) ¬ ∨ ∧ ⇒ ∀x ∃x ⇔
Largeault (1993) ∨ & → ∀x ∃x ↔
Chazal (1996) ¬ ∨ ∧ ⊃ ∀x ∃x ⊂⊃
Gauthier (1997) ∼ ∧ ⊃ ∀x ∃x
Leroux (1998) ¬ ∨ ∧ ⊃ ∀x ∃x ≡
Encyclop. Britannica (1999) ∼ ∨ rien/· ⊃ (∀x) (∃x) ≡
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– Hilbert (1917/1918) : Prinzipien der Mathematik (Notes de cours par Paul Bernays, Winter-Semester 1917–
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E
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U
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